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AVANT-PROPOS. 


Un des plus puissants moyens de faciliter la conception des prirr- 
cipes est d’en faire des applications; de montrer comment, d’une 
part, la théorie dirige la pratique ; comment, d'autre part, celle-ci 
vérifie la première. Cette constatation de l'accord qui existe entre 
l'une et l’autre est le moyen par excellence de satisfaire et de dé- 
velopper l'intelligence. 

Si, dans toute science, une exposition préliminaire des principes 
est indispensable afin de préciser le but et les moyens propres à 
cejte science, il ne faut pas croire que cette exposition soit suff- 
sante pour nous mettre en possession de tous les faits, de toutes 
les ressources, de tous les moyens d'action qu'un certain ordre 
d'idées est susceptible de mettre à notre disposition. Sans doute 
les principes sont la raison de tout; mais ils ne sont pas, ils ne 
peuvent pas être la manifestation immédiate des variétés de ce 
tout. Or c'est par cette manifestation que la science nous est 
surtout profitable; c’est, par conséquent, à l'aide d'applications 
successives et détaillées de ces principes, soit que nous les 
considérions isolément, soit que nous les étudiions dans leurs 
combinaisons, que nous parviendrons, d’une part, à en connaître 
les conséquences pratiques et utiles, d'autre part, à apprécier, 
même pour les circonstances encore inexplorées, toute la fécondité 
de leurs ressources. 

Mais, dès Je début surtout, il faut se garder de se laisser aller à a 
l'ambition de traiter des questions transcendantes; cela peut être 
flatteur pour l'amour-propre de celui qui écrit, mais c’est peu utile, 
si même ce n’est pas décourageant, pour l'intelligence de celui qui 
cherche à s’instruire. L'important, en effet, n’est pas de montrer 
que l’on possède beaucoup de science, mais d'en faire passer le 
plus possible dans l'esprit des autres. 

Sans doute il ne peut être que très-intéressant de voir comment 
certaines questions de haute analyse, généralement si compliquées, 
lorsqu'elles sont traitées par le réel, se simplifient et se justifient, 
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pour ainsi dire, d’instinct, lorsqu'on leur applique les considéra- 
tions directives. Mais c’est là un mode de conviction qui, en vertu 
même de son côté transcendant, ne peut convenir qu’à un très- 
petit nombre d’intelligences supérieures. 

D'ailleurs, admettons que ces intelligences soient convaincues, 
seront-elles pour cela disposées à travailler à l’œuvre de propaga- 
tion? Généralement non. Souvent le manque de temps, un senti- 
ment personnel d’indifférence quelquefois, la crainte, si l’on se 
trompe, de compromettre une réputation acquise, crainte d'autant 
plus grande qu’on est classé plus haut dans la hiérarchie scientifique, 
sont autant de motifs, peu confessés, je le sais, mais très-réels, de 
s'abstenir. On gardera donc ses convictions, et l’on s’occupera peu 
de les communiquer aux autres. En outre, certains esprits sont 
ainsi faits que, lorsque des idées nouvelles ne sont pas leur œuvre 
personnelle, ce n’est que très-rarement qu'ils poussent à leur 
adoption. Qu'on ne s'imagine pas, lorsque nous disons toutes ces 
choses, que nous cédons à l'influence d’intentions agressives : telle 
n'est pas notre pensée. Nous constatons certaines faiblesses hu- 
maines, et nous les regrettons ; mais, sous l’expression très-sincère 
de ces regrets, ne se cache aucune idée de critique personnelle. 
Pour une telle critique, si nous avions à la faire, nous n’emploie- 
rions pas d'autre moyen que la forme directe et explicite. Nous 
ajoutons même que, à tout prendre, ce n’est peut-être pas un très- 
grand mal que les choses se passent ainsi. La temporisation, pourvu 
qu’elle n'ait rien d’excessif, peut avoir son utilité, parce qu'il est 
rare que l'adoption d'idées nouvelles, lorsqu'elle est trop préci- 
pitée, soit exempte d’inconvénients. 

Ce qu'il faut, pour qu'une réforme s’accomplisse sûrement et 
sagement, c'est que les masses soient bien convaincues de sa né- 
cessité. L'acte qui la consacre, donnant alors Satisfaction à un désir 
général, toutes les difficultés d’exécution s'aplanissent prompte- 
ment en présence de l’assentiment universel. L'essentiel, à notre 
avis, est donc de convaincre le plus grand nombre, et pour cela il 
faut se mettre à sa portée. 

Or, pour atteindre ce but, quelques exemples simples auront 
toujours plus d'efficacité que ceux qui, par eux-mêmes, possèdent 
déja des complications. À quoi bon faire choix de difficultés dans 
les applications, alors que ce qu’on se propose consiste prérisément 
à faire disparaître les difficultés qui pourraient nous embarrasser 
dans les principes? Que, par des moyens faciles, on ait bien compris 
en quoi consistent ces principes, quelle est leur signification, leur 
étendue, quelles sont les restrictions avec lesquelles on doit les 
accueillir, non-seulement on sera en mesure de s'élever à l’intelli- 
gence des questions les plus compliquées, mais on le fera avec une 
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rectitude de jugement, avec une vérité d'appréciation qui n’est pas 
toujours l'apanage de ceux qui, trop dédaigneux de ce qui n’est 
qu'élémentaire, s'imaginent que Île transcendant seul est digne 
d'eux. Une telle disposition d’esprit a le double inconvénient de 
n'avoir rien d’utile pour la majorité de ceux qui veulent faire leur 
initiation dans la science, et de ne pas mettre à l'abri des erreurs 
ceux-là même qui s’y livrent trop exclusivement. 

Je sais bien-que n’est pas toujours réputé fort celui qui n'écrit 


‘que des choses que tout le monde comprend; je sais que, en gé- 


néral, on est assez porté à croire que l’auréole scientifique est peu 
de chose tant qu’on peut la voir distinctement et qu’elle ne prend 
de l'importance qu’à la condition d’éblouir; je sais encore que nous 
sommes disposés à augmenter la faculté de compréhension chez 
les autres de tout ce qui fait défaut dans la part qui nous en est 
dévolue à nous-même, de telle sorte que le certificat de supériorité 
accordé à certaines œuvres ne prouve souvent qu'une chose, c’est 
que la capacité qui le délivre n’a pas compris celle qui le reçoit. 

Mais ce sont la des préjugés que nous considérons comme trop 
funestes pour que l'envie nous prenne de les fortifier en nous y 
soumettant. 

Etre clair et vrai, voilà surtout ce qui importe. Nous n ne sortirons 
donc pas des routes les plus humbles; mais, en même temps, nous 
choisirons celles qui nous paraissent devoir conduire aux résultats 
les plus utiles. À ce double point de vue nous croyons devoir nous 
occuper ici, avec quelques développements, d’études théoriques 
sur les équations résolubles des cinq premiers degrés et de la 
question qui a pour objet de construire géométriquement les ra- 
cines de ces équations, d'en donner l’image visible, qu’elles soient 
réelles ou imaginaires. Un tel sujet n’est pas moins à la portée de 
l'élève qu’à celle du maître; ce qu’il a d’élémentaire n’enlève rien 
à son importance, et les interprétations qu'il recevra par l’applica- 
tion des principes qui constituent la théorie des formes imaginaires 
auront le triple avantage de montrer l'utilité de ces principes, de 
nous apprendre comment ils doivent être appliqués, et de nous 
donner, chemin faisant, des éclaircissements sur des questions que 
la science n’a pas encore suffisamment élucidées. 

Notre but, dans cet écrit, n’est pas de courir après de nouveaux 
procédés de calcul, et d'ajouter quelques termes à la série des for- 
mules déjà acquises à la science, mais de nous bien éclairer sur la 
véritable signification de celles de ces formules qui sont déjà con- : 
nues, d'étudier l’esprit des méthodes à l’aide desquelles elles ont 
été obtenues, de scruter, autant qu'il peut nous être permis de le 
faire, la raison des choses, le pourquoi des faits analytiques. Nous 
prions le lecteur de ne pas perdre de vue cette déclaration, parce 
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qu'elle nous excusera vis-à-vis de lui de la longueur des dévelop- 
pements dans lesquels nous serons quelquefois obligé d’entrer. 
Autant il est facile d’être succinct lorsqu'on veut se borner à la 
simple constatation des faits reconnus vrais et à les exposer, pour 
ainsi dire, sous forme de recettes, autant, au contraire, il est né- 
cessaire de multiplier les explications lorsqu'on se propose de 
faire connaître la suite de conceptions par lesquelles l'esprit a pu 
être conduit, non pas seulement à admettre certaines vérités, mais à 
comprendre toute la rationnalité de leur existence. Faire del’Algèbre 
avec des formules n’est pas toutefois une chose que nous voulions 
blâmer; se priver de ce moyen, ce serait renoncer à la ressource 
des recherches antérieures et des connaissances qu’elles ont pro- 
duites; car les formules ne sont pas autre chose que l’expression 
abrégée, mais complète, de faits acquis, et il serait aussi dérisoire 
que rétrograde de ne pas vouloir en tenir compte; mais faire un em- 
ploitrop exclusif de ce mode d'investigation ne nous paraît pas suffi- 
Sant; car, si, dans la science, il est bon de pouvoir dire qu'une chose 
est, parce que, de déductions en déductions plus ou moins éloi- 
gnées, il est prouvé qu’elle doit être, il est encore mieux d'arriver à 
connaître les raisons directes qui, sans aucun intermédiaire quel- 
quefois, la justifient, en même temps qu’elles nous disent pourquoi 
elle ne saurait être autrement. Nous croyons que l'artiste qui se 
hornerait à construire une machine par les seules connaissances 
pratiques de son mécanisme serait peu capable, ou de l'améliorer, 
ou d'en corriger les défauts, et que ce n’est qu'a Ja condition de 
s'être précédemment familiarisé avec les principes théoriques ré- 
gulateurs de 1ious les mouvements de ses organes qu'il lui sera 
permis de marcher avec succès dans la voie du progres. 

Les formules de l’Algèbre, par exemple, nous montrent que, en 
fait, il existe des résultats réels et des résultats imaginaires, que 
les uns et les autres sont tantôt positifs, tantôt négatifs; or ce que 
nous poursuivons ici, c’est la recherche des causes de ces variétés, 
des circonstances dans lesquelles elles se produisent, de la signifi- 
cation qu’il faut attribuer à chacune. L’Algèbre nous apprend en- 
core que toute équation 4 autant de racines que l'indique son 
degré; mais la constatation de ce fait ne nous suffit pas, et, tout en 
l’acceptant à titre de conséquence analytique, nous voulons en 
outre connaître comment il se rattache aux conceptions premières 
que nous nous faisons de l’Algèbre, dans quels principes de cette 
science il prend son point de départ, et arriver ainsi à avoir mieux 
encore que l'expression écrite de ces racines, mais à placer, à côté 
de la forme, l'intelligence des résultats et à déduire de ces études 
tout le degré d’utilisation dont les réponses analytiques sont sus- 
ceptibles. 
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Que toutes ces choses soient dans l’Algébre et dans ses formules, 
c’est incontestable; où donc pourrions-nous les trouver ailleurs 
que chez elle? mais ce qui est incontestable aussi, c’est que les 
rapports qui sont affirmés dans ces formules ne sont pas toujours 


Si facilement saisissables, qu'une simple inspection soit suffisante 


pour nous donner la connaissance intime de tous les détails qui les 
concernent. Ce n’est souvent qu’à l’aide d’un long travail, dans 
lequel la réflexion doit toujours être le guide du calcul, mais où 
celui-ci peut à son tour provoquer la réflexion, que nous parvenons 
à obtenir la connaissance complète de la constitution d’une expres- 
sion analytique et à l'apprécier dans toute la nécessité de ses 
causes, dans toute l’étendue de ses effets. Si de nombreux succès 
ont été obtenus dans cette matière, ce serait se tromper étrange- 
ment que de croire qu’il n’y a plus de conquêtes à faire; nous n’en 
voulons pour preuve que les incertitudes qui assiégent certains 
esprits sur les expressions négatives, l'ignorance dans laquelle nous 
avons été si longtemps sur la signification de la forme imaginaire, 
l'impossibilité dans laquelle nous sommes encore aujourd’hui de 
résoudre les équations d’un degré supérieur au quatrième, et tant 
d’aûtres impossibilités qui se rencontrent à tout instant dans la 
science de l'intégration. La matière ne manque donc pas à l'esprit 
d'investigation, et ce serait un vaste programme que celui qui con- 
tiendrait l’expression de tout ce qu’il nous reste à élucider. Parmi 
les questions qui viendraient y prendre place, nous nous sommes 
borné à en choisir quelques-unes des plus simples, mais l'on verra 
que, malgré cette simplicité, elles nous fourniront une abondante 
récolte d'utiles enseignements. Nous nous proposons de soumettre 


successivement au lecteur les résultats des recherches que nous 


avons entreprises à cet égard, et nous débutons aujourd’hui par 
l’exposé de nos études sur les équations algébriques des cinq pre- 


miers degrés. 
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de foire a syahcse de LD dcionce . Tnoque - fi c'en à Ÿ aide De 

? cmahyoe_ id À Lun apprendre æ connaître Lo puucipas vétitas 
Blemem. constitutslo Deo théories ; C'en-encote- à Ÿ'aite de LL 
maluse- que, Dan nne doisnce. da convbiinec Lam. ebercher 
À chaine Les 20904040 choeurs > æ combler 29 Înonmes , à perfee- 
owner 2 these . la syhise., nm MO, EN édifioe 
Domka Aadon ed tonjoms f 'anchitere ) maso Down Ÿ amaluoe. 
recherche. Vrépare. nu Lonw. fes matéuianx . 

Mono prendrond eu comequence, pour por de depan., 

Leo prmeipes Îes plno evident Ve Pa dcience , pour abotder suc 
cepivemem Lo pPincipes pro comphques ; nono nono éfeverone 
as à pas Des circonstances mienoc- Comes amac. cas Îes plno 
Digioiles ,chercham. à écfairen ces Deuwiers où vide Des premiers, 
os onchaïinam ceo mahètes fes fieno D'me Aofidarite: am, 
groqu'à ce jm n'a ke, delon non , qne-meédiocremem. me 
Antyue . 
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% L'on Le reporte par 12 penoce- auce Comiderationds 

Low Tasquelles ALpO0e fa théorie générale Des comnationo dans 
fc propremem- dite, lue dexa-pas Dipicile de reconnait 
que Ÿes Aenbeo concephons nr faoqneffes 1e 20m appryes Les 

comênes où. Dam Leur techorches _ Duke Jamo Ÿ exponon 
2e celle paxtie De D écience, consiste. , & tués - pen d'exception 
pré ) d-onpposer que L'incomme X qu frame dan me ea. 
Aion Ve deque queleouaue., vaate game a da gandeur Heunfle : 
mom - Ên cherche queles dom. Les limites AWpétiene. 
snléieme Des valens de x j5 on apprend À eompoder, owec 
MME equation Donne ) d'arilues egnationo Dom les tacines sont 
Les taoines angmeontess on Dimirmes D 'ime cectame quantile, 
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mafriyliecs on diidées por mn crtain sombre et ini De éme . 

C'en. p'eoque tesgunrs de fa-gcandenr Des racines qu'on d'occuype, 

c'est. Pinaous- Roun vale HAMOLiqUeE 83 née qn'on a en vne-, 
Cependam , comme. Dans is cas on bug - pets nombre 

AO fesquelo on à pa tesonète 4 e om offtenix Des or. 

miles Doumau. De tontes piéces fa valeur Des racines , iles. auxi. 

ve que ÎL Dioeussion de co Lrrmules a SoHdm., non pas senfemens 

ame grandeur pure es simple, Mars à deo grandeurs accompagnées 


. 


on Du diqne-mégatif on On signe imaginaire, a'ête amoc- geo. 
MËêtes D'acceptex ceo Divors modcs Je dontion e:_De Les invudw, 
Me, en ce- qu concerne Àes tasined Des à ion , Dano a série 


De vosbibles . On à Donc èvé contraims par Pinenitalle priéoance- 
An fais, à admestue plusiems catégeies De racines e à Lo choses 
es 4 P2iives Mégatives es imayimaires . 
à fosigine- on n'avayn-pn accoder .yme-0ti 
quan racines néefles positives en encote-Va mur . 
#hoité des Nafeuno de eche Porte , poux we même .question. fou. 
me par eo équations at-effe été os son efle-même- anjow®' fui - 
damo beancouy De Cao , me once D'ovcsohation qui , 03 elle ve 
ME ao tomjoms à la dntion 209 pcoflimes, eo De nature 
constater qu'il existe ancote- mm vide à remphix Dano cette Hocoue 
M importante D aljébre 
Cam. awœ racines me ætives elles Pure. bo A£s 
lebées comme Des mon- 0e , eo i ooHibilités, De myotétienses 
comradiehom contre fes amelles Me intelligence ye- pomvac 
Accopher [2 combas. - 
Cependam. quelques eoputs pin aveninrense on, pos 
Wiemc Dire. , pino réfléchis aan imtewge- avsc- d-propos es 215 r 
connemem ceo sésnftas comphiques De Ja Lrume uegahive , CAE 
Jama certaivo cas, powoir- Les faire dewir & (24 dolniion De elques 
problèmes ; Les exemples Àe ce gewe D'apphiearion-de mnltipliéren, 
on me ee comenta pas de temarqner qu'à tom. prendre. en exés 
Catam., ous poum. de vue. alrstan. , AUA ed quamitites Mégatues Les 
vpetations ndiquésé pan fa comporñion > L équation, on Oatioim: 
da pheinemem. a celle - ei, on Leconmmm. audi qm'en conne , 
MA principalement Dane le Doinaime Da fa gévmékere, ces mêmes 


…_. J. 
tes chaiem. onoecytibfe da compréhenoibles appfcationo , 
oh pour. Bee Lys À chercher Dans 000 premiëcco névéfations Los 
que De cette Branche de Pa science qui œ recn le nom de Seomné. 
ire anabptique - Chiot qu'il en ,o4-, Les «acné negatives ne dom 
lue aisjomD' bssi pour nono Deo impussibifites Uoéoriques ; sims 
n'avons pao encore Jai. a ces ea , OO 2 pose De vue 9e ? cap: 
Aion Deo priscipes 4 Jon celui Des apphcatiouo , Vo. ce oui eo 
mécebôoine,howjoune en.-if que généralemen. Mows Donmes Deoot: 
Ma en Yodcwion Ve ? mebigence , de ln compréhenion der 
nésyltats négatifs ; que Dans cextaino cas 8 en vrai, if y aa Des 
sôpeces De quamtitcs pom- foquefles feo imtevptétations poruome 
MOYA  mMaw, Hhéoriqnemem. padam., fe poim. de vue 
Ado feque nne racine yeaative Don Êhe acceptez es mbifioce eo 
snfoammenn fie dam fa science. 
A n'en e- pad Ve même, à con x, Deo Lacined tra» 
maites qui dom généralemen. vetess & P'etu. D'enigqmes, Dano 
Lo on n'a absolmnen. vien trouvé De compréhenoible 72 
2'aypficable , On Lan. Bien saw Dont. qu'en ce qu concerne 
fes opérations mbstaites 7 € ao D'hiérogfyphes algebriques, fai. 
4e onivam- cetasmes régles De cakoul , Doivems. conDnire à des 1€: 
sviat can c ; Ana ovitre que , même Dans cohe voie, “towm-na pas 
encore ve mis Doro D'étan. D'être comteote , ON He damran 00 tefuest 
a ALuomaitre que , Dn Domasse Des caleulo mem. afrstraits” 


au passe AM Domaine don Creer, À n° easote plno ! Damo ce CA, Amen 


on De mere en aœnvvre , De aombiner , D'inteupuster ed racines. 
Ce que je Die ser 01. hop énéralensen. aDmmo es- comartss por 
qu'#f do neceodaire D'imroter plu fonauemen- dir Ce owjer, 
Cette inetitnde Dano faquelfe mono Sommes “Lou - 
cha. leo exyressions 4 maire , ce imsprocoibifire 2e Soumél- 
Me ces Loimes DAC on fques aux apptéciationo de notre in. 
Leliaene, om. comraim. les acoméêtres à n'en tenir AMC. Comates 
ple, malare tom ce qu 4 a de féquem. a. de logiquement né. 
cessaiu. Dano feux momiletation., esfe0 om-ridwis ane pou: 
VO Loire amenme déconverte cedaine Vamo Pa these Des coma 
Atom . ne ponvoir en exposer Îes prinoipamæ pointé De Docune- 
an'on oppooant. que Le vauaions De L incomme- , Son en ‘Deco 


ee ———— — he 2 





6. 
OV OM - 3x de UN valenrx qui ame Le premier membre , de Love 


pan voie De tamdeur on dc. petitesse” deufemem es c'assvurx Den 
CHoidetationo De retle naïnve. que xeposem exclnoivemenm. toutes Le 
mélhodes produites joqu'à ce gone pour fa -résohation mmérique 
Des équations. 

Le me noms avaucons À ce Sie en tellemenm vrai que 
pe Lumens prumouye one tonte agmation a me racine n'a, perdue 
Jrupemys, te Dmornre que pe fco cas où P'emation en n0cey » 
Mble 0 avoin mme racine néslle . Dan cebe cixconovance Leo vasa. | 
Mono de grandenr qu'on pom- faire oubie à? inconmme, permet. | 
tes. de jnotifier & conclnoion piquales . Oflaro par ce qu'il soie. | 
able qu'ume équation 2e Degré pair Pons. Le Dernier terme ao. proitif” 
n'an- que Deco naceimeo imaginaires , Fa pmosamce Do taioomne - 
ment mio en mme à Dh mecertairemen d'aniêler Dovan Pin. 
Mecoibilite de ce fn, en Drisser Les coprité Jamo L Done . Ce n'es 
que ph tard er powe aimer Due De nos jonrs .qme Le puimoipe Dome 
Mob parfons a pn être etonOn à Yono {co cas . JTlaio La Labln poux. 
ca, es. i£ etais smposoible qu'il en fa uttemem, sortir Den 
Mues exclmoives Dao Lesquobles on L'étai maimtons juoqu afow, 
es en venir à complet. avec Pa orme tmadginaite quelque nm 

compose qu'elle fs . Apres avoir ‘Lemarñique que, fatsan' me 
équation a mue. tacine de fr Lorme a+b 1 effe Doi. necsss 
Padriemem— en avoir mme aulre de faforume a-d V-T , on eo ons 
Fin parvem à Demontrer que tonte aqnathion de dcaré pair eon 
décompuoable en Lactours réels Dn decoud Dee, er. Des Lors Le 

meipe Foute à on à ne Lacine à tue générale. 
La ab. RUN facile De masques que Alone, 
daarange. laylace es Pro Diver amtenss qi om ecrh. due cet: 
4e matière n'om- pn parvems an bu. qu" avec P'interméediaite_ 
D'antres éamationo Dcuvess De A Premiere. en aan am moins 
MME LACÎVE- nelle , c'en.-à “Dire d'équations Dane onu Mes 7; | 
pes étre. pevmss dc éuppuser que Les variations De L'incomme 
2e lon. nmiqnemem- par voie De gtadation arithmétique : 
Delrors de celte voie , es L'influence Direde Des évolutions De 
D'imaainaine excÂne Les narsomememt analytiques -Jom à pes 
vé snmpoooibles 
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loue admections -sauo difioulhé que tam, on œ conoidére 
l'imaginaire comme me manifestation qu , tous. à iane qu'elle. 
AOÛ dame 62 Forme, en. an fond MM MON - Don0 , On Tom am moins mue 
home Dow Le signification échappe à l'intefligonce , if étais soyons, 
Pie De s'en deuvin comme base De os taioommements . Tous aèmet, 
low encore que 6: ?% mac, échayyam. à ces étan D'incom tes 
Bonoion absolue Dame fequel on à vonfn Le ylaeu , dv Êhe occeyte- 
comme À'icpression D'mme opération , mass D'yme opération qui ne 
danraÿe ême réalisée, où ane D'idée Du nombre vou avee_ 
P'idée De tonte etre quamite. , how aDmehons, Hoono-nono , | 
que, même. alocs, on hésite, sinon our Là fégivimite De coutraines 
épéraions auæanebleo on pem— 13 dommalre, din moimo ou Putilite 
de «e050w16e0 qu en ce ét dou emphoi poncian. nono cri. 

Can Tom. en Île convidécam. comme L'indice D'une nm 
pooibilue, ee que nohe xaton- admes. volontiers, a, par durite, Lou. 
en Lecommañoam f'oppodmite de son iftexwvention- Dano Les caf. 
cule des queétiono impossibles, cela ne fau pas que notre épris 
Jon. immediatemem. prés à Datoic 2i celle fin Ve non-tecevoir. 
quoique fegirime., Ai ce refus de conconts, quoique hgébuiquemenc 
sœyime., DOM ouoceprtibfes de ces ordre, De celle. meute, dc co 
nations nécessaires un plno an momd qui Denleo penvem. mo, 
niser es rationaoec l'émèe algébrique de quoi que ce do . 

Comme. être passif , Comme concanem. inevitable- 
De concephion viciense, je complands je ? aeccpte : Tlass 
pins - je bien savoir oO j'irai a où je me ronverai #5 j'arrive. * 
Hsque., changean. Les «le, je vondrai faire De Brie, iwéabioe 
au. ivéabonble , nn re achif , 4m autécdem. volontaicemencine 
Modmi voû Dane L'énonce ‘me on, dou Dame Le cons 
lou cr ‘ quedhon. 

7 js Doute., prioqu'il en. nm être algébrique , Ses 
colons pousrom— être aœcentéé jour Pas es. Les résultats en aeromc 
fégitimes . Oo quelle 4er fa. pigifreanion De- ces véonhats ! 
Guelfe on aa P'utilite L commen. inmilier P'une es: P'amtre 1 


Common les réglementer ? Can ici que- P'ixxésofution mma 
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adue, que Les appréciations Devrenmem. Digioiles en que, privé de 
ouosoke par Le ons. De ces- ét. uhadtaire de constante itream 
? ep. de von fige de ve téfnaier dans mme pundente téoeave. 
Mare MN fo foune imaginaire qe, po Le nombre es pour. 
D'autres qramtites, M 401 qu'm aAmnDice d'intediehnon, caose_ De 2e 
Maimemr Dans cer. otas puremem. reictif oi Les Divexdeo opte 
Aiono Dom. che forme contien- Ÿ exptedion MAgébrique es. abiaite 
deviowmem— téohioabfes pour certaines quamtites es. som duacepti: 
 Phes D'Etre conexétemem. pratiques avec cfles, A nono an. obtenons. 
| ain 1e nage volt , me tepteentation oœorsoble a Lien 
comme, H 601- if pas evidem. qu'me- analogie. Oisows muenæ , 
1e équivalence complète © 'étabfica entre L forme: écrite es fa lots 
me réalisée es. que de cette cxmvalence powaom icoultez. Les 
pfno précionx emocignementé , dun. ponte VA théorie De {a Lotme mas 
giuañte., DOÛ- pour P'utilisation de cette forme  Deoormons Lien com: 
Autos, comme Dose De nus tanoommomont 
Ck nono sommes en Duo D'aoperer au'amjowtd' fui ou 
tecomaiua que imaginaire ao Decidèmem. owtré Dano cene- 


ade de. wofwaton } HuNo penvon, que Âe6 reonftats conoiques mo 
MAS p'écedentes pubhicationc , deja acceytes par quelqueo mel - 
 sérat Àe.sexom- biens par tentes e% mOumem L01- Ven 
De foie me nouvelle exoursion dune Le Domaine Des ayphon.. 
Arons_. 
Acceptono done, tonte expression De fa {oume 

a+b 1, véductible. commeon Ja, à P(col+ Viomb), 
reprubente Far exemple en ome we me longueur f dirige. 
Dvivame me Droite qu Le amale Le avec me amtre Doi: 
4e prie Ccowmme poim- de Depaxs. De fa meonre Des amgles ,qu'eff 
Derrem ain mn 0} géometiquemen es its - tationneflmens. 
Din , Dome Leo variations em vluo es en moins some indtinoti « 
vemem Daioissables , sinon Dano furo «couftats éfoiques Ou 
moin Jamo leurs cames es. Dano euro moyen actuchs ; xappres 
on che oùcundtance- De cefle en vextu Da De. Les ravimen 
d'nme équation 0e toentem— oo Pa houme- y on imaginaire 
ve pesdono ao De vue que Le veel n'eût— qu'um cad pactioulier de 


fe 


tmaginaine., cel ,onne autres, Dane lequel L'angle 4 comm, 


9. 
= nono recomañtrons alor que la résolution. d'une émation 
auéeonqué en æ, comme : 

a,+a,x+a,x"r.....+ax"=0 
Lroqu'on voudra A pratiquer mm porn de vue géométrique, CONS: 
Aexa d'yme manière généra Le a tuner, non. Senfemem. Le nom. 
be € par fes diveroes pmodancco Inquel 1£ Lun Incccodivemem 
vanltiphier Les fongnenrs lys As Ag Ah pou que 

ROME de ces #10 Duo Don ml, mains ayncote fa Direction suc. 
cœosvemem— Double , Vuiplee., quormphe, dte., nivo. faquel{e- 
if fandro hoprooex Leo longueurs aiuor mmlaipbiceo par fe puisoan 
cé ep , por que l'exiremite Du comowr Jéleumime at CcMe 
double opération vieme tomber sur Le poim- De Dépars . Desote 
que, Æamdio que juoqu à ce jo, on n'a considéré Dano l'incun c 
pe À que Jo vavuationo amtmetiques en continues y) VW 

nomme Cond à tecommaitie que, pont traiter fa question Dano 

Aowe Ja généralité , if fa, à ce premner mode De foire pas 


? 


ver P incomme , en joindre Simnltanemem. nu ant on vecu 
Jnqnel on ctudierxa fo eflete produits par Ps variations. amgulai ° 
26 considexées dano (4 ‘'envemb Le. de Peur Deéveloppemem< , 
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ApprofonDisouns manon cas. importam— mn, her. 
om à on conmañbre en 4 en apprécier tono leo Detailo o1 monmone 
um exe myle faoile , man res - fonc tous ce qw Aya 
 D'inotuuctif dam Les observations générales que noms venons Dax 
poser | 
Comidècono L'équation complete D Hoisième_ deque : 
a,+ 4 x + at" + ax" = ü 
es. procedono a Ê'amalyoe des Divmoe anedtiono à Pa solution Des. 
quefles île en smocsyuille de 2'appfiquer au poim. de ne 2 Led : 
métuique . 
de A'abord Les Divers codhicient À, ,4,, 44,4, pou. 
nonktons 4eyresemer uw deo bnanens on Des Jurfoces on ‘de0 vo 
Am à condition ane où P'on ajowte an vumrier Le 
Yom On occon0 pa Le nombre x, pro fe prod. Ou Eroioicme 


2. 


1. 


pere nombre x? pus enfin fe pro dm On aqualuième par le nom: 
Pre e 2 Uni oieme un véoufios m£ . Dans ce Cas, X Jenna 1m nombre 
Qui, Juive Les stats De quamdenr os de nane deo Éomanems , ourfasss 
vu volmncs 4 oo Ar dg, dy DJeta LAN - même on positif on négatif , 
on rapétiten on Diviseur us icrationmel , Mau qm , s'en réel, ete 
toujonxo acceptable , quelle que Jon Ja comtimton., qarce qn'en- 
vexin On principe de fa contimmite Dom jomioooms. Pes anamtites 4, , 
4, , ds, ds, Aoutes Peo opérations dom LC portera Penypreime 
pouuism ke pratiqneco our ce quanteo 

Fons ne parlermo pas, qnam-z piésem—, Dn Cao où à 
Detav imaginaire ; HOMO HONO en vcewperou’ spécialemon. tont-à& 
C'foeure_ . | | 

X maimenam— d,, &,, 4,,4s ne. 00Me pao des 
cbues géométi , Von Jnppoe que ce sum Des nombres ex 
N ceyendam A. question a bonelle de tappodte fa propowes apr: 
vattiem am Domaine de la geometue., if fandta admettre que-can 
Z qm ,a don tou, do. être coneidete. comme mic fongueur. 
Comme mme outface, comme nn volume . -Tais a ces. éaoxd À 
eo nécesoaire- de bin s'entendre un a oigmification Ou premier 
membre de la proposes parceque Das certains cas, ‘pour fes mé 
mé iconvtances Ve arface on 2e volume, Celle Hgwification 
pen être conene- de phnoieuro mameues . 

Diouno d'abxd que foroque ee repusente sme- fon. 
gueux , ‘1 on es. De même Poroqm'il teptebente ne ou 


on mm voue , fes coeficiento «1,, As, As Ddewvrom- être conot « 
Ducs comme d Aimyles plmalités . Mate if sexa néeesgane 
A condinon Donne conseve Î Boo neïte am faanefle 


elle ne Jeran- plne concevabte, d'almene que dd, es exptes- 
in D'une lonanemr Dane Le premier cas, D'une swefase_ on dm 
volume dam les cas AVE . Au “este, c'enÎa ne. citeons : 
Yomece que f 'algëbre accepte tes - Gien es qu'elle prod ponte 
aimos dire d'elle meme Somvam. ? ‘et. de ln queotion ‘potceqme 
A peu tom être come Comine- mmbtiphie par x° c'en 
a dite par mmic., mmite qe Jeta_ mmmérique 91 X em 
nombre ) om peux concrêke a er pme qmamite en ap ,par cons 


dequems, Jera Du premec teume nue quemite d même csjuce- 





qe ele que X reprsoenb . 

Que di à,,2,, Ag. A3 Ne dôm— pas autiow, 0'ile som frac. 
Hiowmaires vn inahonuclo nono na leo spirene pa MOML Juno 
ces Jivero état porc que fes opérations am accompaquanr, anoœi- 
hion que cols qm Yowuoms agjacker {à vale de ZX, porromparfai, 
Vomem êne snéoutses , en vexin Du prinoipe De fa comité, suc Pini 


te consête., À  Awiface ou volume qne 2 reprasente . 
JP faudra D'aiflenro cntendie Dauo ces Divers cas qe 2, 
2° x? 5m a promise , D oeconde, fa Awisiôme pnr De (à 


partie uumémique. qui fige Dane fa neprébentation De fa fugue, de 
fa omrlace on Qu volwme- an'on cherche à dctnminer , 

Mas, imdependammmen De cote. manière. de concevoir-que 
Le propose »'apphiqnera Æ 000 volumes, Ÿy en ame AMC our (2 
quefle iQ co. “vil d donner quolanes enpfications . JP er posoiBle 
Tous. en concevam. one x véptstonte un volume , qm"f upule ac Le, 
nonce de fa agen que Dan. Île conoidère. comme le côte oubli . 
que de ce volume . CDe echle aectphon admise pou © , Ÿ roulte ne» 
ceoairemen— que x ne Desra- pfuo he Conoidèxe comme mm volume 
mass COMME, mn cause Dome æ nerve Îe côte 4 Qqu'æ ou tom 2 
on mme uqnonr. La les De P'homogsnsiné 20 tounes semblorais me 
Détrmire, es ee Le ocran. en Ye, oi P'on Devañss comimer & mette 
q“e {ao codfioient dom Deo, nombres expuimam. De dinwpfes plurafités , 
proie afexe on 0e tomwaan en presence D'nve- cmMon- en vais 
de Riaqnette cs qramtites Betérogènes Fevraiem., par ler assembfage. 
Digporaitre tonteo en ne Poser dam l'esp. que L'adece Dn NEA , 
Ce qui ar coentiellemmenm. onéipathique à a rasson.. Mas Dana 
ce Ca, ceo pohricients Doivems Ehte- condidéres , savoir : a, comme 
om fa paie nmméxique 96 fa nepresemtation D'une fngnenr am 
veu la Moisième Dimenoion D'm volume Dom. &* co1. fa base ; 
en À, convme ctam. LA partie nunmêè De ln teprésentarion 
dmne. sur fase qui Para la bave D'un volume Dom. fa troioième Di 
mMmaDioN Eô LE - Ojpums a 4, l faudra Re supposer accohle À 
£ music conerête Do volumes ; enfin a, Coutinnaa à Étienne nom: 
bre propremem. Du. ; par ce- moyen l'Éomogeneite Deo termes .00- 
ronver nétable . 

Caei n'intércode À ailleurs que La concaphion Dn DMA- 


12. 


qu'il fous. attacher à (4 com poorhion On prentice membre EP 4 pre - 
posée”. Omam à a valeur aloébuique de X efle vebera la même 
dv que, D'aprés P'énonce De la question. H faille entendre Leo choses 
CEA pumieie manie , DO qu'il faille Îes antendre De la seconde. 
Dans Le cas où la proposes -éxprimerass MUC relation De 
pwbaces oi, v'ays l'étos. de La quesvion , A Doû. Ehe condidère comme 
£ côte On caue x” uw devia comprendre qe LA cocpiciem. De x? en 
MMA nombre. que cefyi de. X es la partie mmmériqne- de. A teyrér 
oeation d'a Ponquaur oumam. À'nme des dimeniow D'yme. 
pwÂaee dom. L'amtre Dimension en- + , que À, exprime me 
ourface > A enfin dano 4s x, il faudra faire Deux pauts Lyme 
x* qu dera_ comme précédemmem. me onlace, { amtre_ a, x 
Mdr quan simylemem- combien de Lois cehe Divclace Vous Etre 
répète ; on powuaa Cncoute comprendre que c'en. ds qu en 
puace a que XY en ess Le vombre vépetitenr . 
Cjuoi n'sÿ en oo, qu'il 0'agose da fongneme, de 
ou Ânees on de vo , qe Lt où À soie simplemen. fes 
dcr eme cn troisième prrsamees de X , 9H qu on. don. cond 
d'considérer % comme ke côte D'un canre on d'unmcnbe, an 
porm. De vue alae brique, fes valeur Des dvfytions servonm fer 
mêmes ). parceqne des Divex des mpypontions Paissem. imtacte fa 
Ccondnon agé ue.- jwitiale en qu'ebfes n'intéressem que 
Î futerpretation. gemetuique qu'il fm. nfréviencemen. attec 


bner a -Cc3 sobptions me fouse que enr meute à ete obtenue. 
Y. 


eo 
| En 2e conlimam- Dao Jencl elles 20m les seules . 
* Question jévmetriques onocgptibles de correspoudre à f équation 
pro we. Ce dome, comme on von De Simpleo questions de me: 
orne à apuc Leo quelfeo eo quamttes d,,4,,4,,4s, onmymentaes 
on dDimismees conformemem. à centaines Conditiond yntetcomam— 
senlemom la convimire , Doivens citouite-, par leur aoemb bye, 
en patte adDitif em partie ounotractif, {aise abontie & ge . 
Ce sons. Dien Des quenrions de geométrie, ot fon VEM , pmoque_ 
fes qnantitss my 6 en jen doom de fonauenrs ,D2s wfases on 
e 
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des volumes, mais ce der. aux mêmes livres Doo queshune De 
statique 9'il 3 aginatÿ. de forces , de Dsgnammque o'i s'agira De 
VIkcO5e0 , de tante autre qnamtité, en mn immo, mwa a dpécsa- 
Poation qu'on en voudra, faire . 

En ce qui Cotcetne- pêns pantseuliéremem h cometris, 
Ÿ ensemble Des vpétations Dom il » "aq, 9'if ess questi on Dos Lone 
Jens, d'exécntera Jamo soit D'ime mome ligne Drwué, en jn0: 
que tien Damo ces odre De considérations ne nono Douume lidee 
que fa puwpusec 0. ans ctible D'être La teptcseutation d'un 
contom geuwétrique qm, partam. D'un porm- Dome , for - 
miam me Site D'évolutiono dommises à certaines conditions, 
nriem. abonrix finalemom. am pomme de deparu…. 1 espus cepen: 
Dam concon. qne- c'es 7 mm moyen, a mm moyen des 
pm er. Des pfno féconds, d'amnler mme owire D'opexations 
dom if eos nésesoa ire que Le veoufras Acfinitif don géo. 

A prioptemen parler, on Von que-ce qme uno ; ‘ 
Lono io m'en ome chooe que à famation des Huiles , De0 
auaduilatéres es. généralemen. des cuntoms polygunamez fer 
mes , re géométuques al La Ve nurmmerz por est faire 
Comprendre inotantanemem A one impotthance.. Ox fes 
qw 9°Y rattache o0m., bien pino qne- Les piece - 
Dente, Deo omestiono géométriques . Can Tandis que ces Dexmiies 
n'ont, am fon), de géométrique que Le nom , 3 n'intéreoem 
que la oontinmite, 7 antusd, dan fosquelles (25 fonguem se- 
montre inocvarable De lx Direction, rénmissons Damo leur nonce 
Jo dense clement cssentielo er convmiinti fo de fa Science de 
L'étendne , c'en. à - Die la vamarion Dn contimn innmemen 
combine. avee la variation amguhane ,) CÆ- qui embrasse 0omo 
exception. +uno {eo cao pusoibPeo de la géométrie. 
On concom mainrenons— qme- 3'al 001 vras , Comme 
mono F avons démontre es plnoiems foro rapyele ) que fes Di. 
Hein dom mseqhibles D he afgcbriqnemem eæptiness 
à 4 aide de ceritonnes speoialités Ÿe fn forme mag naite , que 
Ai, de plus, ete fotme, sonsideneæe Dans tonte à généralité 
M'en amtue chuse ne l'expression De la fomgnenr Dirigce., 


al va re possible a Ÿ aébre de onivte pas a pad tonte Ce 





1. 


évolutions de Va gévmétue , de faire immébdiatemem es consé- 
emtivemem— fa traPuction Deco Divers éléments Dom. 3e UE 
de mm Lrace rectifique- queleunque., De nono mere mind en 
pusseonon de f'eanivalence omahpique De P'enoemble D'une 
fran, es, dco Lors, Pa solution De toutes Pos question amaqualles 
Vomna Donner fien. fe trace 2n queétion ne Jcra- plus qu" mme 
afjaire De caloul . 

San ce. Moyen, parfaitemem fixes ELU ce qu'en fe. 
maginaie-qn geometue, ayjam— wc conception Bien chaire de ce 
qu" 11 oigmfe, now powuiuno, Dane toutso Les recherchoco relais 
_veé à fa science de l'etendne , P'introdiuire de tontes piéces, son. 
Dans ll'enonce d'une quedtion, J04%- Dome fe couxo De nos rai; 
Donmement , parce qu'il nono Jet Eosjenrxs permo De noss 
Lend4te mn compte exaci De la convenance Dc son introDuehon, 
onchonr lren que- Lam par 5a natnre- que far 060 er , i£ 
EM om panfais. ctar. de confotmite avec fes councoptiond qm nono 
Deteuminem à Le fais Arfervems . 

AT pommions Done , am onjes. de fa précc detre 
éqnation À, + 4a,X +4,Xx"+ 44% = 0 , 

Mon- oenlenmem. faire Les Diverses Pyypothéæwes passers ct - Deone 
en tewvue am Jmjes de La Siamifieation de X , mous admettre. 
en Unie celle. qne X en De fa forme arb VA. parce que 
non Janions que-, Dasvo fx science de. L'etendune , cie. fotme 
Curweépond & sm objer séahoabl ei porfaitemem défini = — 
à mme lonqnenr Driiges, dom. L'élemem- continm p en. égal à 


vab° » en du LA Mrection cn ceffe Dm amale a ayam— 
por eninno b pont sinmo. etoile sote- 


— Z_— 
Vat-b? Vatrbt 


qu'afovo LA prumiec membre ve fa-prropuoce Deviendta_ L ex pes » 
Hon cerite De A constinchion d'une fran a quatre cotes “recti. 
fiques prenams son puime de Depau. à ? priqine D'ume longueur. 
a, qu'on per Jupypuser tracee dx mue. hqne gmefaonque don 
le second côte, venaan— à a onite de 4, , ma pour fonqueur 
a, f eu pure Direction celle Déteuminee par a Rite qui fais. 
"mm amgle où avcc selle. sn faqmefte on à porte” dy , dons {e- 
Huoinème che awra me fongnen , ÿ" Aimée Due mme 








If. 


direction faisons. wm mile NX avec celle De A, , Doux le qua 
Anième côte enfin ana ponx- longue ds (4 * eu. ponr Direchion 
celle D'une Droite -fasoam mi anale Ja avec celle oux laquelle 
à, er place . 

me à nous parvenom, cn fasse cette condtiunction, 
œ m1 pume aulte que cefus qi" marque Poriqie de A, , ce 
Jeua Lx prenve que les quale chemino , amn nya bons à Dour: 
à fa oiite Les nns Des ares , ne duimneiu pas, uefavemeinr À 
celle Origine nn dplacemen ul y qe par com uen ? en 
oc ou lenro comvalents à eu D ne J0m-pao co ments 


qu'il fans employer pour «éafio ex 28 condition proposee ,quen- 


mA mo— A +rb VTT n'en pas vue wmaeme de ? Canation . 
Maw à, a P'inverne , 10 eo certain que cette exptedsion. ep 
"ne Lacine , Des valeurs De f en de qu'un en Dédwita pro 
Dittom. me faune à quatre côtés Dons L'extiénrite Du qna. + 
Auiome viendra Je confondre avec P ociaine du mer, Ch 
d-Dire mn quadifatère ferme. Des obsexwations Lom-à - fais 
Jemblabfes s'apphiquewum videmmein. à me Fqnee pohygo: 
nale quebeu ne . 

on comequence (ren ne 3'uppesera à ce me Pa fonmen. 
Dirigee devienne Desormos P objes. De nus apéculations y parceque 
non. sulemens nono possé Dune imelhqence de ces êe qcome 
luique., 311310 pancequ'en wutre: dom avons fes musjeno D'obtemir 
Ê 5 wvafeuce analytique De Ja conohitnhom Das tons ce qu'elle 
a de convexe 3 ét técrproquemen foroqne dan feo eæplora s 
Hhom De toute ouuite anxcauefles MOYHO LDOMMAUNO MONO nas : 

. panvenie où la counarssance Deo propriétés des neuts, 
sun Pre en pic enec- Dim résulte g inaite, Te. 
LOS avsthe pur (Au que- CE h'e01— pas avc Pa seule sonoidcratin 
On Comtim que Le propriète’ inocuite dan l'inoncc pourra 
tue satisfaite. mao avee Î'e Hipfos ormunftaue Da principe de 
conbinnité avec ce fui de Druction.. 

Ajontono en teininans, que “it, cu lien Des Pn : 
quete À D d agi de dnréaces # De vofmmes ) counne1l rebulre 
de Definition De. 2e sotteo de Quemvites Le: fes elemente H. 
-neaise qu oeweus à Les mesurer interviemnem. cxclnaiemen 
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en veu Jes pruoprirtes qu’ Lo poussédem. an seul poun- De vue On 
pancipe de Re contimite ei um? a ca. cqand leo comiderations Di: 
wecbives Joivenss aboulmmem Etre mives de cHté : il s'en. que, 
vW-d-vié de ces quautites ste dofation imaaimaite sera L'indi. 
ce de imyoooibilité de ncooudue Le probleme 2oms fes teumes m£- 
mes uw il à ete piwuposé . Ja cette solution, dom cette circon: 
fance comme dano toutes les autres ) nono éclaivera , par da- for. 
me même, dur fa nature de l'obstacle qi non ama- œuêté., 
a nono Doumera Âes noyeno de faire disparaitre Jamo P'enonce- 
Do contra dictiono qm om en powr conveguence- inévitable La 


mmawmbestation De Li mate. 
VI. 


Â; donc ‘tam. que l'intelhqonce de fn brume Hyaginaës 
Le WIUI à manque, non n'AVONS PH nUW Defendre d'un begin - 
me PJentimem- de Juxpuoe em la voyans. appatattue- Dans Leo 1e: 
cherches 9 algébre prie , n'en samañ. pluo ete ainor amer 
D'Bru que (A conception de cehe forme nono cor acquise } que | 
nous pomone , Dans În science dc L'ererène tom. an. mom AUS 
teprodnie Îes Diverses civconorances à L'aide Des fongneuns duus 
gées . Con mme canation D'un Deqre qnelconque- tam. downe. 
es ceke cqnañion Devam. être appliquee à Des comiderationr_ 
géometuiques , LÉ eo tom. amont poosible ne P'incomme L con : 
Cerine deco ourfaces en. Des volumes , quamtites n'on ne. dou. 
nec oitemen envisager. qu'an oeuf pou. De vue de la com. 
mite que des longueur Ditigess 

A la puemiére citcondtance appattiandrom. Pes a. 
cines wveeles . à 1a decunüe, tontes leo racines qu elles DOUAME AL: 
chèeo On Anagimutco . Leo nneo ne Jewm Done m plno mi mom 
neccsaius que les amtuco ) Fonkeo aurom. Louve tawon d'interve: 
mir, parce qu efles om— toutes à sahhaire a des conditions 2pes 
cales cn neheineunr Dcfinies . Faisons même temarquer que 
uon Heifemems eco Deux natnres De uonltat Some Deboumais- 
pas ces Dans V opte des choses compté henoibles y mon meute 
que tous Deviem. réciproque entre Le reel of imaginaire , cat 
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#1 ce dermen Lo 1m empêchemen. forsqu'on a'occwpe de acafoa . 
fe coutim , Le pteuier co mn empêéchemem. non Momo quan) 
foroqu’il en. qnestion D sm inœwwer , c'en.-à -diue D'obtenix Leo 
A€0 géométriques On Directil. de senl sentimem. qm pose 
Des lors. suboister Dans notre esptus n'côor cetoninemem jfuo Ces 
fn ve la Smpuie , maso celui D'une profonde a)miration pour cet: 
te remarquable. piwpriete que possëde À algäbre D'avoir De foumcr 
propres Liu, Des formes qu num ferom. comattre fes Divers 
deg De grande es De petitesse que_ ons amons à conoidérer 
2m leo longueurs, ei. 0 antres foumes aq NON imdiqnerome 
JM mefles Divectiono ces longueur Devtom. être pfacess pont 
Jaholaire à me centaine catégorie de conditions . 
ÀŸ'aifleurs , IMvomR ne Lemarque Dowvem Lepror z 
Omte Dano nvo eut , ce n'co pas ventemem. à la science De 
l'étendue qne f Tmaginaite C1. apphcable ; À le sea cqalomemn 
d'touteo les dnamtites am ; SMmi que fes longueurs , powtmom. atte 
cowoidéxess comme ayam- Des modes D'exsotence on d'action amas 
foanes à cenæ Deo Direchions , C'en.-à - Dire, powc. parler d'une 
mamerc générale a pour tom ramener. am même primés 
pe. ant quantites qui, entre L'etu. positif es. D 'étan. négatif , 
poséderom. mm twisième ct. intermédiaire tel que ? operation 
de Le wyrodmine denx Pos, en partam Dn positif ) fai abontr an 


Àe telles proprictes appartie#drom. : cles à des 

tes autxes que Éco fongnemrs ? Jf n'es nmlemem— iviations 
mel D véporñne a cle question par P afiimathwe . De ce que, jme 
n'a présem. rien de semblable ne S'en. puudm., qui pourran, 
qructenDre que- ce qu en. resté vente ne de verre pas m jowr? 
TI'avono nono pao ête pendu deco siècles en présence Des Direc » 
Aion Ÿ n'avons nono pas en 4e sontimem. imtincetif Ded pros 
qruiétes omgufaires 1 € cependDam. n'avons - nono fon. pour. 
mchecher , post comane , ponc pue Diretemem. fes vélos 
HE pin cosentiefles De ces variation ? Jlouo oummmeo suotes à 
ca éaarxd daws la pue macthiwe tjhotance . Cest à l'aide den 
'enilérations telatives one variations Du contim qne nona— 
auono ton jomro cooqme De. nono vendre compte Des vauations 
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du Dvrectif 3; WW avuno once à ce dujes pme JSousice tous entiewe, L. 
junométuie. Mais sue Pa théocie prwpre Deo Directions, dur fe-pun 
cipe % D yerpendionfanité qui et ke fondomom. de ceite Hcozie nous 
HN 'AVINI ion Ve, tien piece . Ba prenve c'en. qua Pe. voile dim. 
compréhension nocmnwtan. À tmaginaire d'en. Snbitemen: 
Dechire fe do“ où P'un à douge æ formmfer a à écrite ce p'um 
cipe” x, 31 Dauo Des ohooc0 ot apparentes V4 jomneblememc 
Mideo on ie, Hono avons até oi f, temps à É recnmaike, 
beta - On Lion en Dron. de s'etonmer qne- pour Ÿes objets 
MOMA nousbe, mois rc nemmom… eines , <e puneuwpe- 126 » 
AG encore à P'etas front Mars anionxd bi P'eveif 
os Donne , que l'attention 0651 Bien fixe ur tono ceo points, 
mono devons nuns atlendre À De nouvelles os. prochaines (7 JR 
volation . 

S'il nous Aa peus L'entren pour mr tnstam Dam le du: 
maine Des choses . on prowvées dans doute mar tom au 
MOANO voi les , Me powuiious-nows pas , 2amo Hop D 'excenVu. 
etld, ctallx cotaines analoaics entie ce Ones. es fo Diverses 
cieonstances de monvemants ondnlatoines De P'eber y MoUs 
vemen Dame leoauale on a ete condus à admeltte ce. fa 
fu pagatiou de a vibration Dunecte- de taypotte ait pesromene 
©e la chalem ct celle De le vibration. perpandioulaine au és 
nomêne De la umidre . Jeraie - if .? apréô cela Dcarsomaile 
De ge Darnauder ce g“e- ponvean Sianifrer fa vibration qu ne 
Jean vi Directe, m expendion aite , mars imclince ? De 
oct - il pas possible que ceo modification Dans Pr diree » 
Hhou de 7e vibration lnminence correspond is3e 1 À Des md: 
ficationo cprowvess pa+ & Psniése ct qui 9e iasufeotem par 
fo colmations Divawses ? De pho, si fa vibration ecpendi : 
enfaire n'exerce ancme acbion Sn fa. vi ration ras £ 
male, n'en. -10 pre naturel D'admettie_ que AN vibration tuner: 
mes. lu en fera proue me en tappou. avec celte inchinas 
dun en n'en “éonfrena - +- il pas De pme samcco ca lors fiques 
Diporentes porn {es tayuwe Divwseid cmem. oue0 © Én ons os 

UAMOM CAO y WOW Dommas foin Ve pietendre qne tofler 
som. Pos véritables fois De ces phenomênces , "nas qi pourras. 
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aimer d'yuiot aue tom cor im puooi bilité, Dame cn ohne 
D'sders. Des nechenches nlvérienres ponrrom. vemles nono are 
prendre fn vérité our ce poim. . 

Mivo soitons Du Domaine do b sthéséo 0 a 
qua conp out , d'adres conceptions que cefles de la geume 
Yuie sevom. snseeptif los dD'ême anab Hiqnuemens inteurétess pan- 
& foume nuaginaire . Dans yme pnébication qm fera_smte 
a celle. ci now ferons voit qu'il cœÿste en ches-, même porn 
Lo nombres entiers , Certaines cateqowico D'opetatsono arit$. 

y AÆom- à fau similaire ane évolutions Del opération 
ke De telle sorte que fes formes amalytques de celle - 
et penvem. ain ntilemem. conconvir & fa Décomvedé De 
nombrencos à remarquabfes + sectes Des nombres entierr , 
q elles pemvem. même Devemn Le type de D conoritmrion 
qu'il fau Dowmer à ces nombres por Peso rendre propres a- 
patifatre à ceitaina ordres De condition . 


Résnmam. tom ce qui viem. D'être expose, rune 

Ditouo que parce qu ne- Môme cauation pem- dexvit à 
résonde Des questions s'apphquam. À Des quantites neo -Ore 
verse ; parce que, D'une pars, Dane les recherches D'alaébre 
pure, il n'es fa. aucune Desrgnation épetiale De ce gants 
408 ; parceque. D ane pa y AM nombre De ces quantités. 
an en ‘poux Hesauelles fa forme 4AiHaaqinaire A'exphque , 
pour fosque les mnème. cle cos. inds emoa le , if n'y a wulle , 
may. Feu De 9 ctonmer que P'afaébre nono dome, par fe 
reel es par Pin MM , (es moyens de dar jaire- à toux 

CM . 4" É eu etais animes, 01 ?' cbr. pme, e'ex- 
a ne ! ‘afaëhre De tontso Leo qnanritao , he eva 2° , 
qu'& nelques . mes D entre es , cÊfe Davrendran- nine aloéhre 
D.) ecial a tosheinte , ce ne 01am- pino L'afaitre énérale . 

of, foin. D'être Swuyus qu'elfe condme à L'imaginaie, f 
MOV Lun Lecomaatre que e'eos pucieémem. parce qn'a de 
Qu vel elle pface l'imaginaire. qu'elle CHR VLMINLUE HINIVER » 


elle . 


Jason marmmtenam. au applications , En voyonn 
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commem, Dans feo Détailo . P'accoxd D" établie entre La Diveuite. 
de vo conception es colle 0e Primes afyébriques . 


C'Bapilre deuxieme . 
Cquations dut premier a. du-Hcond depe . 








Sommaire, 8.17. dquatims du premier deque. 
I. $ "expuion D'une racine Dom lomjouno ebre 1m acomme de opérations. 
swveroes de coffee dc Ê énonce ; application au premier degré e- facilité qe 
Dome ceù idees pour Lu conception Des résultats négatifs .— JL. Des circons: 
tances d'impoosibilité qu de prdoentem. Dans ? équation Du premier deg ; 
cPlos au. de Den eopéces , sauvix : L'impuibilité D'opération  L'impussi « 
Lilite! de nombre. 


$.2: Cquations du second degré ._ JIL. éramen Du cé 
gatioulier où équation em. réduite. & la forme X°+ D = 0 ; conception 
De L'intavention de L'imaginaie Dans ce cao . = TV. Cause de L'existence 
de Denæ racines  — V. Éxamen Dn cas génétal de f'éqnation Dia Second 
eye ; commen fa forme. de Ur racine séalise Les inverses Des opérations 
de L'enonce . — VI. Étiorence. De Deux racines er observations sun a 
foume qu'efles ajpectem…. _ VII. eo racines véelles , de leur positivité eo 
de feur nejativité, coveélations entre ceo Deux états es. celyn De l'énoncé. 
— VII. Civeonsramces en veu Deoqneftes Len deux racines Devienmeme 
Amagimonnes ; couélationo de. cete forme avec Les condiviono initiales. — 
IX. do tacines d0m- on tontss Deux céefles , on toutes Den1maginaires ; 
Ofoexvations & ce. omjex. . 


$1% Cquations du. premier deqe. . 


TJ. 
S'il en vrai, aimoi que nos L'avons tabl, quel 
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muftipfoiré des racines des equations d'm deqre quefeonque es 
ue consequence Directe ei. nécessaire. Du nombre De tvacines que Liimi. 
te’ posséde pour ce degré, sl faudra en conclure que L'mié » pour 3 
premier Deque, n'ayam— qu'une racine, #es éqnations 3e ee degré 
L'anom. Qu'me oeule ohanon. dn outre , fa racine De f'muité, 
Doms ce cas, ete réelle es. égale à +1, l'unique racine. d'une 
éqnation du premier degue ne pourra épronser de ce chef amenme 
imfmence imaginouire ; ffe n'en épunvera pas davantage de la 
gœu- Des cuererente Ai Cenœ-& Dons. us, d'on nous ponvoms concu : 
A que toute equation dn premier deque_à Coeioionts «éls ne-pem 
avoit qu'ume racine dom. À "accpusssion- pexa tonjomxs «celte. 

Ja sinvphicité de cette eonoéquence., jointe à fa facihité 
dé moyens lournis par Î ‘afaébre por ubtenix. Dano ce cad fa valeur 
de fa racine ,-nuns permettra d'être bref dwe celle. première étape 
de fa théoue 00 cations . Mono powmions même- nono bormer à 
æ qu précède , 1 ons ne tionviond, Damo fa contitution ot ven 
complique de {équation dn prumier deqre- [mme vecañion D'appayer | 
ML MM cocewple , pom Leomel Æom- Deviens. por aAnoi Dire_ iustiac: 
if. fn vérité des oboervations que nono avono pres eutees Dans nofte_ 
premisce- pubfieaion on fa mise de0 problèmes en couation, (Var 
Chapitie M , pages Jo e—ivantes ) en our Leo selations obliaeenr 
qu Jin ? expression. afaëbi de La raciue & celle de À énonce 

C'en. pme idee fou. naturelle à compo, mans à las 

effe on n'a prête qu'une tuop médivere_ attemrion,, que celle 
qui conoiste d concevoir que Toutes es modifications légitimes 
qu'on Pan aubir à L'énonce. D'ume question dowvems Être en équis 
wolenez avec eu énonce . À app oer mMÈmMeE- qqn" elfes Le CWTON, 
an Le fan. Des æprivcéD és mm en wie, mme pêuo grande exten - 
pion Lui , Îles n'en Duivem. pas moins contenir towjoma 

en elles fa condition initiale _ ou faoquelle il nono à convemm de 
cononfter Ÿ afgilre.. J'it en tan amlremen., OL cekte_ condition 
eva à Dioparaitre } Non denfemem. la deience_ ne serais pu 
D'amenne_ milite, mono efle ne dewwira qu'à garer notre in: 
4ebfigence_ . d'équarion Aimale_ qwm Dome la tacine_ n'es. Donc 
une pem être aute-chuse que celle de P'énonce Lui - même , 
cente So me omtu orme On Doute. ,|yman contenam-m 
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ensemble de mombres 01 d'opérations dom Le louctionnenen. des 
AA exactemens. équivaom. & cel des nombres es Des opérations 
de À énoncé. | 

ut po qu il en sois ain, pour que- fes vpétatsono 
de l'énoncé J'atiquess or ln racine condniens & l'ammnlation 
demande, que Jomdra-t-l £ Que l'expreosion âe cette taoine telle 
qu'elle en. compiquet dan l'équation finale ,) Cowtieme en elle. 
DOM cb comme sam Délam- , P'indication mime des inveroes de 
&outeo Les opérations qui fantem. dau la condition initiale y Moy 
emaw quoi o0n intention Dan celle comdipon , Détumoam 
AVecedoirwemenm Toutes Je operation qi y Pom indiquees > MAR 
gout miion évidente deu ammmber Les 

| Tbode cotes sn moyen Lationm om hrés. général de ve. 

poude Lo eqnahkiono j malbentensemem. À an. fou. Late qne- cé 
le conélaion entre Le opérations De Ÿ ‘énonce ai. fenxs iywanrdeé 
por Îes Hacines pou faclemen- donoiosa ble. en sen'en qu'à Paide 
D'yme Duite De combinaisons analytiques que, Sans fa phase es 
can , un parviem. à La commaïître . Deja, ont Île second Degré, alle ne 
de présente pas avec Le conaaire. de l'évidence, es. à partir On hroisiome 
fe revé. mue compheation. qu end à pen prise impossible ? emplos 
De ce prucede . mord Île de montre pour amor Dire 0'efle. même 
av Le proies dyw, en n'an_ pas Adamo interes au pom. de 
AIME Des puncipes Autom— , 'en amvre À ‘apyhication Dano oete 
cucomstemes . 
La Aorme la pluo générale d'une. cqmætion du premier 
deg d'ime intormmme , foroqu'ayam. fan passer Fono 060 termes 
Dow Le premier membre le decond ve rébw. à géo, er. fa Smivante 

a x + db =. 

Dam ce cao, Le plno aimple de tons, L'esyrin- sai 
facilomen…. dam 4a Loume e- dam ,3e5 cf , D'aboxd L'onoemble 
des vpétation qm conutnem. Île permet membre , on decond fien_ 
ces & Ÿ'aide Desqunefles 1 Don. être ammlé . Ôes lors La pouc 
que Don prendre J'inconmme Dao ces opérations le. à 
Déterminer. er. fa. Lsrme qu'effe. done «ever, powe gme dou conne 
tale de nétvftar. sange pan { equation, dents puisque vide. 

En cher, proue leprodm. de. 4 ncomme pee a 


3 


joue & D doin donner 3er, il fonda, D'yme pars, que F'inconmne 
,299Èède en elle ce qui cos press aire pour Dehuvine L'epes- De la mul 
tiplisation par A , c'en. à - Dire me Divwion. par ce mème 
quantité 5 sf faudra , d'autre Pau, que ce qm restera de L'incon 
mme, aptes que cehe puenniere upétation ana ete épectnee , téum & 
D omcmnrose cette quantité, ce qm ne de pPowua que om. aus 
tam. que Le reostas. de fa premméêre operation . ajam mme va feux 
alsolne égale à D, podaa avec fui 'indicarnon qu’ À Don. Etre 
employe par vute de Jopsachon. Dawn ces conditiom, Le Pie - 


mer membre de La proposée Je on fer ml. DE suis De fx qne- 


L'expression DeÎa rasime dena avoi pour orme algébrique fa 
apantite b done à deux opérations qu dum- me Diviuion 
par 4 eme Pontraction, ce qu n'en _L . Êv ces deux 
2 EvaLioNS 9 Je VO, 20m priroëmem. es inveuses de celles p 
fqwuem- Jamo Le premier membre De La proposée 
Ceet paraitia tef Lmem simple qu'on deran_ lente au 
pommier abord, dy voir me Hrivialite ph citeote oqm'im Km) o0mes 
mem alaibuique j How n'en HNocounvnuns pas . Jos Comme, 
on Somme, cela nono cond à obenie .Sano Le pin léger. dou 
te, Sam A moindre difreufte , La porfatte Aprellhqence D'un. veouf, 
4ar nsgqat , Me Derom . nono pas en duo de demander ce qn'il 
am douce penser de cei- éponvamrail on mombre 08e que Le 
D'nme Hrivialire At Lo à Dooiper … de ce non- Jens qu mme 
obéeuwvation des plno Aimyples Veumes de comprendre, De ces 
êvues amcauels À fou. nefmoer ? 'emdtence, assure. t-on ; Lion 
que la yluo Hiquwane: Logique enr an donmé Le Jon , = Dome 
Leo dcphications Les phuo élémentaires suisem. à établir la cons. 
Aion, à fégivimer da rouwon d'étre , ad samaler en À ere: 
Aénisex Îes moages ? 
Singsifières abenrationo en vénrite. F bien faites pour. 
MAN xenÛdre- combien if és. mecepoaite. de. -Jerriten Les pim: 
ip, ei à quelles pewleœies on 3'ex pose Loroqu on Vems "avancez 
Jamo me voie dom un ne Ccouman— qu'incompletemen Le 
porn de depars— en La dicton . 
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Éxaminons aumivtenam—- quel AELOUK Les diveto cad 
D'isupusoibiite qi pouriom de tenconet. dans { equation On” 
premier Teque , Jlous avOoW) dejà explique que ce eqnation ne fon 
VO. Jamais conduite. à fa otme imaginaire ; Aa racine deta dope 
Aomjo mdr aceMe . Mat ce ne sera pas me toioon po qu' efle 
now Conhnnmem— wañoabl , conformemem. ant ‘termes mê- 
mes de P'équation qui eo {x raduction immédiate de L'euon, 
œ. Clinx one nono affons Le conmtater., elfe poire avoir d@ 
empêchemens qui , ame Donte, ne dexom. pas imaginaires 
dam L demo exclmoivemem mathematique- ou aha : 
cha à ce MU , AMOUS Re senom. , & Com-dutt., A1, dé om£. 
Jam. cete exyreboton de Pi motion_ algébrique oymi Aa de mA, 
Mod Li Doumuns pour moe ahribution de déniqnet- d'me 
AM oumMé re générale elqne-chuse qu Me DE pes pas ; dam 
MO exphaner D'ailleuxs our Le mode Spécial À empeche 
an on -poinm Devne On caen? elle introdms- Domo fa ques. 

Dévelopyono en grotifrono ce penoee à P'aide De 
quelques emenwles . 

Gremons AMMe Uxme dans faaqunelle. nono placons 48 
Loules j po doumons & D paoonnes a mission d'imrodnite fa 
main dans cee- wine 1 d'y déposer chaeume sm même nombre 
2e Poules . Si & représente ce Dernier nombre, P'ensemble de 
Aovtes ces opérations Je exprime parc Jx +18 ; Le «ésnltanc 
tem, c'en-à-dne Le nombre tal de bonles conrennes dame 
L'mne. a la fin de ces opérationd, DEA - vantable ovnivam la A = 
Peux partionhiône qu amia_ ete attribue à X . Jr , par exemple 
on Dn. qu'on a Wowe ?} Lonles ,on en eonchma que Le nom- 
fre de celles qu om ete Depuoécé par fes Yroi pribvmeé en 
égoÙ à 2H Dimimé des 18 primmtivemem. iwodwites, a par 
Comeamem— za E. pmoque chaemme en a Déyne Le. même 
momlre- il 4'on. om que ce nombre don avuic À pour valeur 

Tom que L nombre final de boules era Émpériann 
à 48 ) “Famqne f'eœces se1a en même- Lens Am mmlriple_ de 





Ÿ. 


Ed 


3, Comme nono Le émp posu no pont le mumem. L queétion. des 
na ‘es - compréhensible y if carotera‘boujonxs pour TL pme va : 
fes mmméique- qn, par l'exécution des opérations indiquées, 
en dommeia la solnrion . 

Mass 9 P'on roam. qu'ayres L'imtodnction des 
Aioio mom, il anuve que L nombre de bunles comtemm. Dans 
L'une ess moindre que- 48, 1{ o61 évidem. la question ces: 
den. D'êtue compiéhemoibfe, paice qu'il n'est. Pné possible de 
Dimimmer 18 en fi ajontane- 4cl nombre qu'on von ta - de bonlss. 

CTometton, par exewwyle., que le téomftar final M 4 
& x ; on devrais Dune. avoit Des 18 = 12 cn pan eonvéi 
en onpyptimam— 12 de par e0'antre , 11 steam. à datés LT: 
Le condition. 5x + 6 = 0 , condition qu n cettainemonc 
séohoable tam. que Les precupiione de Vu 


énonce qw Cox 
MMA dpos- en , detom— mamtonmesé. 


a foébre cepeudam-nos10 Lun mme téponde., PR 
réponse -nuno apprend que ZX en. éqof & —% , ce q* vec | 
Que cpu mere d' aceotŸ, Dow leo sombres dommeé, 50 
fes Dperaaione d'praliquer, avec fe césnlu final ommonce. L 
Jaus_-fairs sage on nombre. F) y non pfne Comme am senti, 
aim neÀe vondran—? énonce, man Comme Démimntit NOR 
fno comme. 1m nombre 3e bunles ajoute, MO o0ommEe ne: 
nombre écnotron-, car #el es Le ben matnrel e— oblige non 
Dou- ataeher a mi nombre qw potte- l'empreinte D'une 6on: 
ration nécessaire. ar couvequem, en égard & fa condition 
même 1mo0ce- par L'enonce . f 'algébre- MIN fanvoi. cAiMôL 
nono À aviono p'essent., ne, Tam aq on vondta mile: 
mit Che. condition, La question era invpossible, pimoqne- LE 
où MONS sronlons Jorcémem piacenr pme aÛDihON, elle nono im 
pose la condition non Momo obhoatoie d'une SondtiacHon— . 
SH Done. un d'Hqram— par fe mor 1 inoite Fonte 
ece D'impuonbilite, noi deriuns en drone de dite. que, damo 
& ca actmef , fa wyome cbtemme es: imagimaite- . Mas cette 
Lepooe , four D'ête ponr cela sm non-.sen0 , C0 am conraite — 
nés -ratiommelle, cor, à L'imposoibilite cvivente des opérations 
de f'enonce ) eîfe_ oppose { impossibilité mon MAOÏMO évidente - 


D. 
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de {cs pratiquer Vans fe den; un elles Oum Cummman docs . A y a 
donc: ie ame coté fation des plno logiques de came à es, en 
Hutie intelligence, foin De.Je uajeter Jamo Le Donte. e1-_f ineumpte 
Femrion ,ne pem— cle qne-baise faite d'un vésnftar qm confime_ 
dans cuntesre À iucahsation. de ce qu n'en-— pas «éofisable : 

NM ons Î ‘alaébre fan. encore mmene qne dc. confirmer mme 
uposorbilite, on de nuns appunite. qu'il en eat me am cas 
où ne L'amions pas aperene- dc L'aboud ; elle nuns fan VO 
outre cuchle css. La nature de cette impossibilité, em.en ca efle_ 
em ntileinem… éclairer os cuncephond ; cÜle nous montre ane 
cette iswpossibi Ut: a pom oiqgine- ne méprise demo faquefle_ nous 
Sommes ombres om dujer de l'opration qm a ête commandée ame 
boss persommes ; efle mono Dit ce qu'est che micpuse; elfe eus 
L tecifscakiou daws 54 tepouoe_ a. déélane_ qe ee n ‘en paé 
mme addition. De Loules, mas nne- Junoiraction qie nous Dcvions 

tebeuirc. AA MOND voulions que. £ noimne final dc boules Arowyees 
gars L'ime- [re ré e Pom. égal a 12. 

De me-garder a Donc. bien de aire. de la éponse alé, 
buique —? ,m denl Tom indivioible a“ ou a. apple’. nu nom: 
bnc. ne ati} mm nombre 1sole! , c'es. à “dire celle chuse COMPTE + 
Renoibfe qu on Declare en elfe. pas comprendre, 11e pad easotex 
méme ; je me Janderan d'adnichie me. conelnoion 1 omtipathor. 

e « là taivon , conelnson que l'afgébre, a Conp ML, Me Cum 
niamèc Pad ; m1a19 je drai que Celte téponse tndiane.breÿ - don - 
lanem— D'abord qe ce que fon cheiche n ‘en pad tabsable. 
ot Î ‘on Do1i-’ 3e. Con foumer. MX Comittiuno prescrites : est- Jecond 
tien, que l'on ven cependom 75 Le nombre. définitif té: 
Juame des operation Ho 18 1 | 
Ceb opéra lions aime modification telle que-l_ pharatire À do 
MMeem awWwte: Comme. Som'tachve , am Lien de PEte-comme_ 
mddithive . $ ex jhcation etant pose. en ces tetmes , om de = 
vicm-fous clair. Ce 1109 Hemble ! ef on ne tefnsers pas plus 
A Celle «eponde fa faculic' d'existence aqne- fm à Dowmee 1 af. 

ébre , Ÿ< celle A1e Ju ac oUe A CuôUn d'etre. comp heni 
En es praticable. , 


Cecwpuns- num memmenom- d'un ant oÙte 


Jam. imntiuoduue Vans 
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d ‘imposoibilite: qu peus de: neneuntur dans Les questions auracoaoftes 
2e rapporte f ‘equation du” prenier dre , 

CDamo l'exemple ae nono verono d'amalipoen ; a diicube 
fe Hem à ce que Î opération pruimitivemem. cunone/ d ajouter 
des boules en. imeouneiliatle avec le «er Mase ammonce en 11 

dus à che opération. en subiiimer mue are que [4 afache_ 

sudique D'ailleurs . L'esn done comme on vois, mme impusoi » 
Life 0 crati n-; OL il peu y avovc amsoi F impuoibilite 
de mombuc , de pfmalite, ea nuns aflono en eœpfiquer fa natiue. 


Juppesous pat cc cvnple. que, dau £ hypothase du 
problème précédons, apres Le versemem des Lonles fau par 4uno 
gecionnes qu en oem chaonme Le même nombre , on de” 

‘qe Le mombrie +ota ._ de cef objets trouves dans l'une” eo canal 
a 32. Comme le nombre 32 en dmpertent a. 18 , CR 24 

Axes - Lion Ne cultar en Cunct f able. avec l'opération das 
fowrer Des boules Dom Ünime mais encote qu'sme. a ddinson 
dons ce cas, est Lu - & - fan. indiopenoalle.., Toutefois , Cum 
me on ne Jassse pas far cette vpération avec toute’ La fatitu. 
de um elle em nature flemen. nsceplr 
duvmer à cettained conditions, Comme on Veme qu Âle son 
fratiqnee AMNWOM— MM mode- spécial es. défi y M comeon- 
qu'if pourra Àe- rencovnier AcÂles irteondtances mmméxiques Le 
OM mire au puimeipe: AL COMM qu'il fou ajouter ,nen pers 
Amelfrom- pas 17 pratique diva. Youtes Leo exigences impa3es 
par fe mode preseu | 

C'em ce qu auwe, en cdjer, don Àe cas actuef, 
car Le nembre total des boules tan 32 , Hd s'en que cebui 
06 Lonles intwdmtes par fes upérations qm OomAmUL cetle 
ao pour. obje d'en Depuser d'abo:0 18 «5. égal à 4H, Poil. 


COMME On Pa 


Peurs chacwne- Des Trois personne man dw Dépuoer. Le meme - 
nombue de boules , n fon drame que- ce nombre 528 À tiers de 
4} : Nas fa phnalite 1 n'etam— pas divrsible par 3 , 2%, 0m 
outre côte es fonles ctam eonoidenees ici comme des objets 
£ndivsrifles , cumme devam—tunjunxs conoower À intégralité 
X Leu forme , on vo. qu“ K n'y a- mem moyen de. conceworr 
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que trois depot WMMeErtqUEMEN 1dcutranes priisocan Priodnire fe. 
woultas. UMMOUCE ; anvosi le nombre Je ) indique comme. Solution 
par £ olgébre, co il , 06 fa. condition expresse de P'indivexbifite des 
Goulcs , f'innecuoalle indice d'une impossibilité - 

Cfa ne vondra pas Die qu'on ne pomita pas, à nm porn 
de vue gcnctal., à L'aide de Hoi vpérationd de dcpur, omgmenter. 
de 1} Le membre de boules prinntivement coutenn dans | une ; 
cola JHALR-, ot euntiutc., je faire. Ce pisintenro manicies qu, 
Ji L'on debique pare X , 4 ne © le nusmbrc de Boules introduites par_- 
ch ue porsumne , Jeune fes hivers: suluiions de l'équation sue 
déterminé X+yrt = IH. Mais la condition 2e sownctire 
ce dépôt & etu {ais chaenn avce un même nombre dc boules 
Hentiqnes , amam toutes mime Dimend ion ) prarfaitemen sem: 
Éfabtes ,enoun moi, tamenmm celle eqnation & fa frme 3x =l 
dora cotainememe tucalhioa ble , en c'es bien PC ,nond le tépe 
tons, ce qu Mmique Î algehee, Lorsqu'elle uno fan comaitte 
dans 54 «epunoc. que, ponx Éatinaire à À question, 1f fau - 
dras ave la pluralire 14 Lie Divisce par d. 

ousqu' on «cHechu. à la nature de ces donæ impossibi. 
fre, In ne Jamau— Je rcfnoer a reconmnailse qie- es tndicahiuna 
algébriques par lesquelles Ales 5e vévélem— Some de véritables in. 
leudictions Jans L dermior cas , tou dam Ce puemier elles 
Je xédmioom— à nue modification _hés - compréhenoible , Fes - 
crécnta ble Jono Ée mode 9'uperet. . J{ es cettam ccpendome 
que’, d'aprés Le cours des idees teeus , L'obstaole on négatif, dom 
vu à fans Ée nombre. sole » %E- couoidère comme attremaem. Serimx — 
que cel dn Fractiommaire . Cl viem—, ain qme non L'avono 
explique Jam nv precedents ceuit, de ce que- fes caleufs afgc. 
briques Jum. prisbone créfnoivemem. apphques ant. quantité 
conenetes contimmes por Aesanetles # operation factiomaire 
s'expliqne en Je pratique lonjouxé . Jon nono Sommes ain 
fomiliasiscs ) de Le dcbm…. a acceytèn jan Jigreufte- ce 
fouue de- dufntion, quelque inaDmi soi ble qu'ef fe Jui pour 
Fes phnralites propremem. Diké . | 

JS en cjer, il J'ague de eo derméius, genéralemen. 
des copecs & wmtc indwisible ; if ne de piedente- LL MO / 














AS 
d'éviter Da dipieule \ arcc qn' afses Î ‘obfiqation de Divioer_ pote 
Jovccmen pur la seule 104 de plinalite «que notre copru— de 
nelnse abootnmem. à on comptenûte & praticabilite Mai s'il 
D'aque par cœemple , de Pougnenrs Bons L'unite module!” 201. conti 
Ame 1 imdefini Divoible, n'en sera plns œimot., en il 
Deviendta_ alors possifrle de Vasser deb A8 mètres. Dom 1 à été à oué 
ion dons Le probleme précedem.. à X, par Low additions qui des 
AO -Fovteo faites avec eo fonquenxs parfaitemem égales . 

En eÿer., comme alors La Digerence 1H esdre ces 
denx nombres Asyréentera., non plno nne-phualite simple. 
MON MMEe pluralité Andicatwe Dn mette, d'un objes. cosentiol, 
Penem_ Divoible, on divisera_ L'nite set eu Trois paies, 
On en Yunûta A} es- L'on oftiendta. aimoi A Lnquone que- 
chaque pertdvume devra ajouter a. fa première pour que, cons 
Pnméemem- & ? ‘ensemble des eunditiono de ? énoncé, un 0e 
Hu dleve de 13 mètres & 32. 

Ou von. Done. commem— , Damo ce cad, qnoique- 
£ Dinoion On mombre 1} en Hoi parties veôte tomjouré vue 
neopoalle, on poeme, à L'aide In fractionnemem. de. Limite 
concuëte sn accompagne. 14, Satis faire à a condition que 
Rs trois dépôts oiem parfaitemem. dimiloius , c'en. à - dire 
qe © Ÿ, p.71 fase avee La même fougue. 

Ou coneon d'ailleurs que ces inpuooi bilires » que 
MIN avons DA convidèret Séparémenm— porc en cimdier fes cm 
des es les efets y Prmttom.., dau qmefques ciucomtranceb, 4e. 
homer cnmulées Domo ue. mème question . las, qu'elles 
doïem. Péponees On Levmieé PLACE perdra pas de vue qu' rl 
cite entre elles me difetence cosentielle : que [20 première. 





0) . rappelle. te que pour Vioting ner L'unite numets . 
que ex. ssdivin ll que ‘apphiqne exchroivemen- dl platalite, 
des omtres tniles conctètes gn ‘on oonviems, D adopte por Lme. 
Hsre Vsd qgnantite , / a propose dc donner À 0e denièret dl 
Jenenmuation 0 'utes srvdnho vw Simplement de moûnles . 
(“Voie Jutmyrétation 900 Âutmes imoginaies , Chap. vi - Que. VI 
— page Un ) 


So. 


même forsaqu il s'agn de simples pfurahres pess-s "explique 
par Le fai D'ume_ méprise concernam 1 nature D'une cetkai 
me vpèration aq fique Dome P'nonce es qu'efle Diop IDE PTE 
que l'on wwytace cette vpetation por celle. que- 2 afgébre vien 
preberutre elle. même de Peu onbotituec ; Fans que, dano Le 
Hecond cas, 4 ‘impossibilité es complétemem trrcoo fn Bfe tam 
qu'if ,'aqme de pfuralites , Mais pe wbvm- es cegge V'existet 
Lorsqu'il #'aqm D espèces contimeé . 


On comprend, D'apré ca combien il Dex am impriu 
des. de mécommaître L'ivilité Des vésultats De P'alqebre ; de les 
condtdeer comme à tom. gomme ininte/fiqibles . d'aller même 
guoqn'à eur nefnoex À 'exvence., parce que, dans certaines 
Arcondtameeé , envisage à un. poim. De vne_ dyécial 1% ne 
Dom par eœphcables ' Que ces cesnftass Joiem- vid, voila 
P'osemiel ; qu'ils dviem— Des conséquences dédutes De raison : 
mements ugqumenc ) voila ce à quoi von Devouo tonjoms HOMU6 
aMacher . % moments. vien Ttomouré vi me vexite, queique. 
Tonatemps conoidéreée comme imtile > qUOique- Fonatemys ms 
| Compiide, Aime par porter des fente .… endam- Des siécles-, 
fa vapeur | cunodéquence necebsaite., mas négligez., de L ‘ec rauÿ: 
Jemem. De J en , n'en intewenmme Dan nos sages que. Com = 
Me Me inutifite, quelque fois MÊME. COMME. MM inCoWwWeE- : 
Me, 4 oumjon1d mm efle emporte Le monde dam fa vrie 
nm pie LE ." divions- mons done à de pers évéxantes imveéti : 
gations, Œ des études vbstinees , Mans en même temps Coundcien.: 
eienses en tonjouss ei qentes . - Île ujetons «ten De Hoben_ 
que fa raison nono Din Être vranres ) afotd même que. notre 
imtelligence. ue feras pas Anifisammem— édifrée dur leur 8: | 

mhcation y Can petsome, Dons e-preésem. , ne pens. Dire 
ÿ mme Deccmwerte q" 'effe eo petite ; l'aurenve 6enf » JW finn_ 
tonjoms par Commpuerdie J'inteanalite de ce qu en vtr ; 
en Âe d"ae Auprieme- appefe- æ ptononcet- dut Ces qpestions 





2. 
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S9. Cquations di. second dcqré . 
JU. | 


é forme générale de D eégnation On decond deqe- eo, 
Comme on dur Ztraxs+t=o , 

Les coefficients a « D ponvam tecewon Al ctar qi ponita 
convenir de atandenx es de signe . 

Mais Ampli fiono ponrt-un inotam— cette égnation ex 
comoidérons le cas partionfiec dano lequel L premec membre 
an dépomille Om Leume. en EL j alors l'équation be dm a 

Xt+bs=0o. 

Apphoqnam- a cede eiceconotoamce nm tatéommemems 
omaloque- & celm que- nono avons emploge pour Le premier de: 
qu, nous Dicond one- prisqne Le prodmis- de L'incomme par 
elle - même, un son carre, ajonte. à b don. Dowmec éxo-, 54 
Aomdra 9 mme-bau, que L'incomme possede en elfe ce qui a 
Mécebs once pouce Détruire_ £ ‘efes- de cette élévation an came, 
c'en à -Dire me racine Dn même. Degre, en, d'antte pars, que, 
ca efes. étam. Detems, il ne reste pêuo que ce qi Don. mule 
b , c'em-& Die D ; d'où L'on conclu Sans peine que B. 
wine cherche Don. être VD . Clinor , Dam Le cas actuel { M: 
comme à pont forme alacbrique p ‘expression d'une quantite- 
D sonmise à Deux vpérationé , davoir, mme Éondtraction ex 
mme extraction De racine cause , Opération qui dont précisemen 
Les inverses De celles qi frqnuem. Dano L'enonce., 

Rem arquous maorntenom- que. Ceci nond place 0amé 
mmeéitnation qu, en éqand am {des «eenes , presente ‘Des Dif. 

ouftes D'un tom autre otre que ceffes que-nvns venons de 
suveontbuer Don le premier Deqre ; Can, tamis que la simple 
amamifestation Du-sique négatif en L'indice D'mme_ ponotraction 
opération que noné pouvons Toujomré comprendre et-pratiquet, 
n'en pus de même D'ymme extraction De taeme ewtee 
our me donetraction. C 'esÎo ne espece de quffe uw 
days Les tdees ueenes , dom non ne Commaiséons mi 6 : 
Dence mi fo matière. premiète_. 


e- 


——— a  — — 
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| Copendam. n'en. pas possible, om poim. De vue Du 
tañsonmemem— Dom. ons avons am moage, De ne pad 4econmdte 
hu que che expression à om am moin mme earétence Le: time 
a que ja conoitution eôs Lien Aefle que des conditions De Lenon- 


| ce Aervom-sat ites loréqn'on L'imsiodnita. Dane cr énonce 


, 26 Foœist 
en 12 c0mo$5 mm Em ce queéon néage mou Dome Les MY : 
om De tésondre Va queétion. , nous Devond avonecr qu'on. de - 
Low de cen-usage, 
amdice 0’ vpetationd que-nono ponvono Lien nherientemenx dé. 
Yumire par Le calcul, Am que mon nedamiions ‘eéonDte es 
pratiquer. Damo feux manifestation: actuelle F elle conotitue 
om -poim De. vue Des moyens de æafisation, une vétitable me 


possibr 


où la pface de Z . Senfemem. em ne fm 9 


en considècee en: efle_. même, efle Contiomc 


Jus r, quelque- tmprottune_ ue cette condéquence 


moe paraître à 'eopus, en ce am Concerne fa prutique, efle 


nopew, d'un amtre eôte. que- fn agtéec infinimen- am pome- 
de vue Du bou eus , À mon Venond œæ Leeommte que cette 
imp ossi bilste qu amnqu a fa fin es. Îa teponde neceddare- 
a mme impossibilite introduite au Debme. n'es. pré, en. 
cher, & f'af re. qu n'a D'antre vole à remplit que celni Do: 


: pérer Des Lomshormations Régitimes | que pe incomber Ja 


ebponsabiite des usnltats . Cebow— Îes questiono qe-noun- 
Jui adressono : Seules Doivem. être tei dulidaites es obien 
Hits qu 4e Hronvem Damo fes réponses . 

Ok, pPomriondt - nond eépérer De rénooir doréqne now 
avun Demande que J'addition d'un caxre à b Donna mme 
Jommme malle ! 41€ fa émmion- de Denxæ ec boes césentiefle + 
mem pusitivel L'une l'autre prodmon— Ve néom- alaéhi. 
que? Evidemmem. mon ; AMoÛ n° avoné - noud pas tendsi 
ami Cwvuné - nous Ame pont Dernier moi mme rumpodoibs : 
fie ) L'on conviendra Sans peine qu'un Ouneceé Dans cette 
Œtcondtonce aura ete, pou. noftre- twefliqence. me Bion pus 
Ddéieme. embantas qu'on ufus de_ concoms$ . 

a conséquence” a Laquelle nond Somme pare , 
Loin de-nons Hurprendie, es Done- Trop comfoume OA EL ONOEA — 
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du bon 6eus pour qu'elle ue son. pas accueillie par P'apun avec 
mme vive satisfaction ; elle. D A Déclaration quai nette que Hesi. 
me de L'impmissance où cb f'alqëbre D'ecéemten avec. Ve tél ce 
qui n'esn-pas excenrable avec fui . D'ailleurs entre ce4° Deux 1m: 
poosi bibitss if ya éqwivalence_ eomplér., ina aq“ if eo tañiommel 
que eela 40m. , prisqne- fume Doi étre l'exacte Hadnetion De Pam: 
4e . { l'empéchemen. initial consiste en je en Ce que, pont. 
que La question Fi Satiofaite, if faudra tronver mme valeur De 
L qu chomaezs fe 5: me Du Cane. ce oi nebe pem- pas en 
nétl , D'mm outre côte. À'obatacle final Condidte. à eœbraite. fa ta: 
cime. cannee_ du négatif . Ov & cela de pomañs fes carres néga: 
A exrélermrem. pan cela même . Va Sofidauite cé Douc_ complète 
eme ce Den tmpoooibilités . 

Mono n'inoistons pas davantage nt ces Détails ) 
Les sde enétales Dom. ils DOM-NMe apphcation amor 


4omo Les Développements mécebôoius Dons nos précédents ecuté. 
IV. 


Apres ces diverses emphications we L'essence meme 
de fx solmion y VCCMPOUS - nond De sa Avtme alqébrique ex: 
prebentons Me obsewation am Anjer- De laquelle on ne Howe 
iem 9'amaloqne Dans Le premier Deqre- . 

On temanqneta— qu'en verin Des téafes Otdinoter 
Ou calcul algébrique, $ carre. de VV antan éte égal a 
D sn qu on em ps poux tacine +Vb , om qu'on em 
quo — VD ; L'ume es L'ondre De ces Deux expressions Dose 
Donc être acceptees pont valeur de Æ , en De Pi vésnfte. cette con: 
Heaqmence- que ? ‘equation On decond te Domemnons venons 
De now occwper ebr— onsceptible de deux dofutions, effe a_ 
demo tacines . 

Ja orme De ce8 racines étam-, comme nond ve. 
mom de le tmecommaitre, + VD en —V=b , si l'on teman: 
que qu'on n'aliète pas fur valem en fes nmltiphiom pau 
L'unité, qu'alns elles preumem fa forme +1 V5 -1V-b, 
que D'ailleurs +1 es —1 _Sum-les Deux tacines carters De 





SH. 


L'unité Du von qu'on pouna_ euglobes fes 1acines son fa eme 
nique V1 VE en il d'en mia que { eqmnation du premier de_- 


‘ 


! 
«om 
{ x =VIVE , où &- V1 Vb =0, 


congidree avec tonte fa genéralite que comporte Vs , era l'émacte 
raprésentation. de fe propooëe . 
| _. # deviem. apparem d'apus cela que , dano Le cas actuel 
avoir résolu f equation c'en. avoir énbstitue ant pohmome qm en 
Jouné L premier membre , es qui cé Du decond deqre en X ,"m- 
andtre polynome du pPramier degré denfemens- por tappou & f M. 
conne |, dam Dire plus que Dui en ons ceqri ble de teproinne 
lou. ce qu ‘l eæprinie. fui. moine. . 

On recoumaîtra. d'ailleurs que ces Diverses conoë 
ce décounlem. en défimitive de ce que f'unite. à Deux racines Do. 
Ancle . : 

Je lectenr ne petdxa pas De vue cette observation dur 

le NnoONd MoN Donuuweé deja e + ue. dans { "ow e wm- 

sie cui 4, qi se OUR de-pino en ny Le 
MAL qHé- none pourémanonsd cé Etmdeé Our LL eonétitution dea 


sonahions . 


. V 


Conoidsne mainrenam-Îe hype général de? équation 

du $econd deque. Havow : 
xtr-ax+b=s. 

Lau [A cas actuel , Leo opérations apparentés amoequelles 
A tiouve 2onmise L'inconmme L° some an nombre De quoade. 

D'abord ame élévation au. carre , EM Decund Lien. nme 
multiplication pan 4, puis deux additions : fa premiere amanE 
pom obje. De réunir ensemble Le cane au priodms- par 4, a de 
conge destine. à ajouter cete premiere domme a | 

Or fo opérations Hwertdes qu dotvem. Débumine. Les ehéis 
de celles. ci me 6e pubentem pas a À eoyri- avec fa même évidence 
que Damo Les deux ons préeidenté , en if fans, poux leo Déteuniner, 
de Divrer à mme recherche Spéciale . 


sf. 
Je LEMALAUE.., à ce ones, que fes troro premières opétationd 
qu ecteom Diretemenrx Ÿ incommme. X Son concenttéss Dans Les 
dec termes X+ ax . Où, sn eœamen tam suspens attentif 
de ced teumed vie tante pas d nono aire Deconvrix qu'ils comts: 
nes. Le commencememn D'sm carre aa powe tacine Tr T 
FA ! 0 . 
en Dom Le complémen. er. & ; en Porte qu on peus écrite 


2 £ L 
T'+aAr = Cæ+) _ <= 


Jan siuate La propose pourra prendre fa Lime 


| A à L'aide Ve cette féqére_tranoformation. , fes opera + 
Lions tuverses, Dom. À Dou. présenter L résnme pare truite - 
L'ofles. de cefles qu 6om_ muimenam— exprimées Dano Le. ptemiex. 
membre De fa propooce, 9e proDuiseus avec. facilite. 
os d'abord fa préence de fa qmantite aDütive + Ca Jes 
Aa Détinite par celle de fa qnantite_ négative _ & qu on Le As 
ao Dano fa vacine_. pres quoi if fanna que ce qu «eôtetn de 
Æ leve an car Detranoe Les dewx termes — LE +b , ce qu. am: 
ta évidèmmmems ren 21 cette élévation au canre Donne. pour. «€ 
Amtax & D j A deconde_ partie De_ fa racine Devia Donc. être 
aofe à fa vacine caxue de celte Dexmiéte- quamite_, de Soite que 


fa vale de La tacine cherches pet Finalememe 


Z = -+ys-6 
VI. 


Mass 3 Jamo ce caé comme Dans Le précé dem, if Joue 
#emaraque «ésultan aurau…. été Îe même, Son qu'on em 
4" 4e partie radicale. De fa racine avec le signe + , domqu'on 
L'en— prie awree lesiqne _ . Doom cetwom qu'avec L'um ou ave 
L'oamtre de ces dignes Le ventes De l'élévarion am carre de cette 
patte vadicale aura été 4° db , Ce qm', damo chaoume de 
ces otcongtances, ouran. rendu nul Le premier membre De fa 
propose . Concluons donc De Pa que [4 equation Du Second deg 
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condideree. dame toute da générale, a toujours Deua tacineé es 


que Pa forme De 0e6 racines est 
rs VE-t , -$-VE 


$'exnstence simnltance De ces Den dofutiond tien, 
damo Le cas général , Comme Dano Le cas particulier que- nour— 
avow D'abord examne, am Double. signe que-pem tecevoit_ te 


ta DicaŸ V& db , JM, Comme noud L avonod fan cemarquer, a 


ce que fx racine. contee De L'unité à Deux valeurs Diétinctes +1 
. 
em —1 , De dovte que- uno pouvand emgfober Lo8 Denœæ valeurs De 


Z 40w mme forme mmique-, «1 dctite 
X = — +1 VE - ” 


Gax dmte, en Aaisam— tom passer Dans Le pruemmer membre on, 
peus Dise que-f ‘égmation du premmiec Deqre- en À 


remplace, Dans Toute sa généralité, L'équarion proposée Ou 4 + 
cond deate- . 

des xcchexches omæquelles HNOUÉ Venu de priocder. on 
mous apprname que P'équaion Qu Second Deqre_ à Denx tacines 
Low De nature à pruvoquer quelques utiles réflexions qu ; 
Aom— en nond cXfom our fes Détails intimes qu Concetnemc 
ce Ô te, petvirvon D'introduction à de endaigqnements amafo-: 
queé pour fes degues supérieurs 


ns , Vamo fa vue d'abréger on pherg=m, VE += 


Les deucc tacines 3e prebenteroms duno fa forme simple Mm+yin 
on M+n où I-N ; c'en. à -Dite_ que f'une d'elles e#. daale 
a La somme de Deux qnomtites M ain ,ef'autre & fa Difs 
dévenee Des Denx_ mêmes Aito$ . 

JE es 0'aulleurs Facile de_ de convaincre que- fer 
choses doivem— mecebsiviremem— de passer cuyét . En fer, 
qu'un premme- abitraivemem. deux namtiter P en pour 
en former Les tacimes D'mme equation Du Second Bear, tlen< 


LU 


Sy 


évidem. que quefles que- boiem— ces qnamntites on mt 1)en: 


LA em : … _ 

PU Opel, qPit- hr. 
IH en. Donetonjours podoible_ de faire en dotte que Dena cran: 
tites queleonques LOtem caales L'une à la somme , L'amtre à fa 
diperence de Denx_ autres quantités. 

Ja vérité absolue de ce fan. algébrique pusente, com. 
me on vale voir, ne importance «éelle_ ou poim De-vue. De 
fa vésolurcon Des équations . 

| En a, Jo Dounée Ÿ ‘éqnation On Second Deqte- 
L'+axrb = 0. On san, d'apres fa théorie géuétale 
Des égnatious : qu'elle Don. avoir Deuaæ tacines j NOUS venont 
de cowstater en outre, d'apres L'oboervation ei. Debôué, que_ceé 
tacines Jerome néceéoitemem— De fa forme Mn ,M-Nn 


J 


Les orelles peuvem- de fonde en me denfe Conmedmis - m-H4/.n. 


Si Dome non prions X = Mm+V1.n 
ue non cemera plus om æ toenti fier. cette equation wec. la 

pones par me Détermination vomveuable de TL es De IL . 
Crlapuse , 41 nund Aassono passer ML Damo le. premier. membse 
eh nono élevons am carre 1f viendra eu énmfs am tow 
Dans nm denl membre , 

xt 2me+(Cm'-nt) = 0 

EX, pont dl y ae identité outre cette canation es-fa tro: 
posee , if famdra galet Jes coeficients teépectifs Des termes qu 
Oum affectés des mêmeë pmiosamces de À, ce qui domeia 


M$, ne = Ja -b 


air que nous "avons Déja Erowe . 

Le sorte que , Tamds que précédemmem- c'en Defa_ 
-valeur Des tacines Driectemem— oltemme ane-n ons avons Des 
Oum. Les Primes teépectives de ces tacines, mMonintenam-no’ 
Pawenom ; par ectte- nonvefle sexe D'indnoetion$, & Deternm : 
AL Om contraire fa valeur de ces tacines par fa comoiésamce 
préalabfemem acamiée. defa_ couotitution necessaire De Peur. 


gomme. 


58. 


On objectena. Fem- être que ce procéde para MONT nas 
huel que cui dom. sons avons D'abou fais oage. y noné ferons 
‘remarquer, quand cela devais que. ét, am poim. de vue de Pa dim - 
phieité Des colenls on anème Det naisommements A semble offre 
moin d'avantages , on He Sonirass Jui refuser, 9 anire gai, da + 
voir quoi son che philoophique . Comme fe prenne, en ces; 
il sulidarise fa sales auec fa forme , FL conotate en même 
ot ME. néciprocite. dr laquefte À n'en. j2n imdipéreme 9 'êbe 
éclaire . 


D c'en LE 1m nonvel aspess. de lo 10w oo" 
ana ‘tou. De néaliqez ; can oi deja , 9% L second degre , Le mode 
pumitif de dolntion ne présente piuo à ? ssptu avec celte game 
oimplieite: ane ons avouo tenconbue Jamo Le prommec., n'en où 
pas en Dion de craindre que, pour Les Deques Sn péttecé y Pen 
procédés ue Devienmems Ve moind en moins fâciles & duvte , eK 
que, des fous, iÂ aille L'alandunmer 1! S'il en es cine, À nous 
nebtera L'espoir de. Arouver Dans  deconde méthode mm cowtin : 
qem. De mebsoncees que fa première cessera de nono x . 

Mog études nltévienres mous Heron. connaître la vérite 


Pur ceô parctionlanités de l'analipe mathématique . 
VI. 


Ja Jorume deb racines du éecond deqre etann Deteum: 
pee par ce. qui précède, a cette fotme etam., aimot que. non 
L'avons fai oboervet , me consequence méctédaite deg conditiond 
mêmes de l'énoncé : al en interessom— de vérifier commem. , 
damo toutes Les cireunotances , elle de Ironve en eotrélation d'eqmi- 
valence. avec ec conditions , Jous emaminerond , Vans L'anticle 
omvam.…., Je cas où Ces Dermierd etamse impraticables en «ee Ls 
xacineé Some ‘maginatteé j quam A priétem— nono aDmettron£ 
que ce conditions Jom- posoiffes es qme, par conde quem fes «acc. 
nes dom acelles . 

f'aopeer seul On piummec membre de fa propusee onf: 
fa. poux faire concevoye que, ét fe teume tome comm D en 
négatif , premmer membre pourra Fonjoué Etre anmmmle- pan 
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nne vabeux seelle de X 1. même Par me taime positive. Ce 
premier membre expiime en eger LA donstrachion De b avee.… 
x'+ ax j Vt COMME che Derniere nantite a mebnre que © 
va”, eu Depmo géo juoqu'à ? mr Yositif , en qu'il cé us. 
facile de promver, ot Æ em ne quantité contimme, que ce aes 
Oun09 mem pen 1e faire par Pere MP petéé qu on voudta., 
ow von. qu‘ f earndtera MAL. valeur de x qu sexe dns ceptible 
de Le emDre egaf a b , Cette valeur oumulera Doune- Le premex_ 
membre en sera mme. tacine . Jass tonte outre valeur paitwe 
x, plu jade un plno petite que celle-ci, donna péuron 
wmioind qu'elle, Dern. videmmem imyptopre à oumaben Le premier 
meinbne , par: eunoequem VA Deconde Hacine dera nécesiaiumems 
aative . Ou c'en bin ainoi que Les choses Doiwem. 4e passer 
Q' apr Le formes Arvouvées pone Æ ; en es b étam-néqati 
om LX— + + y +6 .… On comme. 2 caDieaf 6. supé : 


Aer à Æ , Von emploi avec le que buperienr farsoera on, 
notes crelque.chbose de positif aprés L''anmmfation de — Æ er. 
par buite fa saoine bena positive . Én même temps L'emploi 
de ce nadteal avec Le sine infeview. ve powme qu ajonter va 

aativité «à celle de —# enyan. connéomem fa deconde xacme 
dera néceboaitemens neqative . 

Ou arrivera aux mêmes conclusions. foroqne b UV: 
om négatif, a Le sera amssi j ca, Jupporer que, dans 
x'+ ax -b =0 , fe coeffieiem a deviem_ négatif, c'en 
exactemem— la même chose que. chamaer. le signe de X ; der 
for Leo racines De fo nouvelle. propose me derom- ane che 
que {es précédentes à Leur tour chances de digne . Con en ges 
Ce qu'un von Janus f'oœpresoion des tacines qu Devienmen< 
+7 + Ls +0 , elles eunetvenr Les Mêmmes valeurs aboo 
Les nan avec paimmtation de +1 que- . 

En resume ponc 4 négatif , Les Den tacine, ton, 
ds ncelles um. de Sique- Coniraite. quel qne Son. fe Hqne- 
Qu terme. em À, en, de ceb Jenx racines, celle am a fa 
qmde valeur albsolne à 1m dique euntronite à celm dc ce tune. 





Ho. 

Éraminons matlntenam ce qui Cconceine b positif . 
h propose pyonvamLe etre Sono La forme (x+£ °_ + = 0, 
on. vou que. Lorsque _ æ +0 porta pooitif elle sera impossible 
en «cl, C'en me civeunstamee Qque- ons ctudierono Dano L'an 
Hicle suivons . Tais oi cette quantité an négative, c'em.i-Dixe 
oi D en pêno pets que Æ , de premier membre Æeprésentera 
mme donbaction Dons Le résnfton pouata Honjours étre ammule 
par me valeur réelle de X. Ja quamtite Sondtraite Œ Ù ec 
D'ouflenrs imvindre que fe coru: de F , À Sera Done necessaire, 
puwe l'éjabité Des deu parties, que fe conxé (x +4)" 508 
anon moindre que celui de Li a par conoeomeme , 01 Œ exc 


positif , À devra êtie negati . Où conne Dam ce cas on à 
À — -+ = Va -6 » vw VO qme des dense. valeurs de- x 


, 
Dercm en etes neqahves ; DA on eontraite ‘A eh. mégañhf, Le 
carre (x-&)° ne powa- êtu. moindre qne celui Ve 5 qu'a 
Pr condition que- XX der. paoitif . Dans ce Cas, en effes…., fa_ 
formules Deo racines Donne Den valenté positives. C'esc: 
on "reste ue condumeion a Jaquelle On. .serau cyalemenr-paxe 
VEN EN Lemaranaum— q"ne duppuser que a devieme ne atif 
en. fa méme chuie que chamger. fe siqne de X , c'en. -Aà -Vite- 
celur Des racines qu , de négatives oyu ‘effes etaiem- préce dem 
nent, Deviennem— ainor positives, | 
dn umme., fovoque Lt étaw positif Les racine Son 
weclles, elles om même signe es. ce dique eût contraire & Cee 
ni Du terine en Æ, las Dam ce cas I mtewiem-, -pont 
que. fa «ealite eœiote, ne relation de gramdenr_ entre Îes cvejfi € 
cent. (À ce poim- De vue, De simples «efations Debiqnes 
MA Ceb Cueflicieuts saromeme 10 bontes . C ‘em me. conoti. 
Dération Dow. 14 tmporte de prendre Lomme note, car on.-fa 
uhouve Dans Tous es degres alté , en nond MON vecañion 
de comtater que c'ebr- parce qu efle a ete meconmme dans - 
quelques cireonétanceé que certaine prinetpes um. te. inexacs 
lemem foules . 
met VIE. 


Hs. 
VAUX . 


Grwocédons MA enamns à 4, uecherehre Das caso D ms 
praticabilité qu um propre à 4 Equation On Second deqe- 
On pen EMA UE, À ce dues, que c'en précioememns par un 
de ce0 Cao que nono avund dDébme ; cp en evidem. on eff qu'en 
pren. A condition s AS b = Oo mMuuo Deviane étre cextam 
d'avance an'ancumme valeur véefle De © ne ponvan— datiofaitez 
ch. énonce. , prroque toutes Dommerom. pour æœ? my réénltas 
positif és. que denx uses pusitiwed, cémmmies par vole D'abdition. 
Me pee produire pm récultas nul. Cmosi fa téponse obte. 
pme VB en. cfle impraneable en mel ; lle es. i mare 
Jamo À 'acecption mathénatique qu" Ed fume attribuer à ce mo, 
M4 a done à cet. eqar accord foagique entre l'eénonce os fa 
cnelusion en, par omte, ou ne daman. refuser æ acfe - ci Lu 
mintebls aille y vw secahioabte JA ‘elfe cbr, De de montrex_ 
Qu moins conforme aux emigences De Pa taison . 

JS Lam. d aies kemanquex. que f'afaébre me 6€ 

te pas à réponde D'une mamêne_ qencrale à imie_ contraz 
Motion parc me rmpuosibilite . Elle Lane mienx_ que d nono 
vppoder L vague D'un «efuo de Conconwd ; ef le épecifie a. 
mamiire. de «efusex ; eîe ne Jaisse_ 104 prendre. à 44 Deciéun 
me fovme conque , efle en adopte- me plats qu'me-am: 
te, ceffe. relle chovn 261 teffemem. En appuis avec 
IA yat ui e- de Pa Comtradicetion qu 12 provuqmer., qu'eMe if. 
Jiowr. à efle sente - pour mono c'Aaitet our. L'essonce même 
de chez mia dietton, Jam fe cad ot nons n'auviond pos du 
d wance - mn : n Conotem- Îes enyéchemems De. ? ‘énoncé , 

Or mMÆ vo en ee , qe ce- qu" #f amDLan.., pont 
que Î ramtion-propusée Ÿ%. satisf œte-, Ce Sera Ve ans: 
foumer nm Me Sonstraction P'addition cerite Dons son 
Viewer membre. Contes ce sexan- chose 4acile hi TT, am 
feu de Aranrer ar Don sante, n'intavemais one par da pres 
miête pic ice; st AS Lesitient oÂoro D'écuine que TL ego) x b 
dou int Être Souotan- , c'eôr- a “ice De. prendre _b rom 
yaleux De Æ . Mons wn0-2 vis Du eonre_ | ce moyen «Lots 


À. 





2. 

Jan efcacite., pance qu'il ao imposoi ble qne- ce care ) quel que. 
poñleoique positif on néqarif de ba tacine., Devicumme. Sunotrass 

Hf. Jonc obtenu ce Deunier etes 4 601 Donc nécsodaite, indts - 
penoable, que fa tepome alachuique indique nellemem— qu apr 

Jon clévation am care. , elle snppuimea_ a opantite b ; d'où 

Î On von ques pour de relie. en compler. accord avec Les eœi. 

genceo De. l'énoncé, eîle Devos avoir es ne pouvas avoir. qe 

Pa forme V=b , c'en. à die cefle en sreutu De Érqueffe yum carre 

Darren nécejoitem om négatif ; ‘? y a Donc par faite Concot dan: 
ce entre L£ Debuu Ps À fau ‘ 

On fou), l'imaginaire n'en pas adre eee. que- La 
memiun De cette. preprieté Des canres a fe ixiqueinenus eevile An 
Leurs tacimes ; mention utile, necessaire Den 1m md nom: 
bre de cas, Yrés. eompréfsenoible a ce poim Devue, Dom Fexis: 
Vence ne Sanrais. être Déniee., poqu effe. à me fouctoi ani. 
métique Des plus précises  templit. . nos de-sne ganderas 
Bien d'en faire. ne sorte de. pfuralite coufuse , nm nombre. Disc 
sole, qui, créé par f ‘algéfre «Suns Ÿ inffneice De n°3 propres 
halsommementf, Jetass nm êbre prive De Sen, Dn-ow , er par 
comèquem- amtipathique Au Conceptiond même qui Pa 
oms-donme le d°"*< } mas g® Jeroi por faitenren… en Dron- ce 
WA ÔXeX che. cœprdion— Comme me A bsolation speciale du. 
nombre avec Des ypérationd aps Le terom— propre à prod dnu 
por fun combinaison avec celles De f'enonee., centonns e Pers 
Déteumines ) où teaser certains équifibuss V9 -&-1H0 Droquels LA 
vemle idee De. phuralite Aero impmosame., AMAAA ap d'étabtios 
dem Sam Difienfte 4 qu 4 'afirmem powe aimi Dire D onx- 
mêmes , forsqn "à fa cesdouree. On nombre on aosucie ceffe- 
Ded vpérations—. | | 

T'es. - ce pas d'ailleurs oninot que- tom en tom 
de ehuses Dons Le monde fonctiomnem-6ono nvs yencc? Ürenes 
par eæemple de 4'eom «— abomomes- la à ele - mime. 
due puurta - +- efle farre omne chose que- Descendre. or-S abars. 
QU amvi de honte em chute ? “NCA, am Len de fa faiooex 
Ubre ,-Sonmeñtes - Pa a Cetomué conditions  TMmpUder - Lait 
l'obfigurion. D confex Dano ve mom convenablomenr facome- 
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e.. Ce. même can pm , re. ne pomvan que- Descendre, VO 
d'élever eu cementer gros" am mme, même d'où ete turc 
the . "Morintenan— dexant..- un rien ven à Dire qe porc 
acecytet ces faits, H famdrans. comprendre ce que peu. être_vm. fé” 
quide forme par de P'ean à P'étas. om, es foire mi De ce 
hujan, son pêuo ve moyen pou ? ‘mage, MAS ut qua bificasif 
our L'essence. même De Ja chose, non plus mme modif cation 
Oarse { moe naturel D'éconlemem-, Dano Les fonction. que 
peus cemphir frean., MAaXs P'inemporation D'une qralie NoM- 
velle À celles sou l'influence Desqueffes nono Conceuons que 
L'on en conotituee ! Londres. if d'anéter -Sons prétexte 
u'on ne comprend pas de quelle naAuie pem. etre. f ‘ebpêce- 
d'ean & lqueble on couviendvas. D' apphqnec fa denominaftton ‘ 
D'em san ? . | 
x ce qu'on à pratique poux f'imaginaige n'es 
yes arire ebode . On à voulu Loire Des. mombe ma qnaire 
mA mombne a pau, d'uve obpece_- menbire. pose dom--aec - 
fo propuiétés inhérentes à fa pluralité. 4'autues propriétés que 
celles vééultam— Desa conception ptopre-, or} on n'a pu naturel. 
Lune. vien comprendre a che Ligue CRéDRiON , de mime 
q'on ne comprendaë— pad Davantage celle qu, Dans Pose 
phe-prccoon. J'éveltnsnan- à cuustituec. me nouvelle sépece_.… 
Qe lande en advesom— P'idee D'emm à celle Ve one . 
me , am comrmte-, an frou D'ête considere 
Comme. vm qua hi fiomuif de la contiturion de Ÿ 'eons-, fe mon 
n'es omtre- € qu'un moyen de Sommetirte Le Fi made 4e 
qu'«f eœirte. ; onmo pluo mi moins, À P'opérorion de. couler tot 
don imtériavc , Dame Le bin De -prodmine certains effets Détex . 
mines , Lom-5' eæplique abrs 5am viotenter L'agence Des cho: 
eo , Pom cumtranicte our. În. Loison ; Can il ue d' êva plus 
De Comprendre me ean Dpérewte_ Be celle que fa nature à cxéée 
AMOAD Pimp lemens mn mage spécial a foire De ceMe_ em . 
M en oou De même. tépetons - Le. encote- mme-fois, de 
1 inaute- vb ; Le  Mmomwmbre que 7 france ne_ rever 
po fe canactére. D'une péce. panticnfiére , ll eh ce que Bone 


one fes mombres > "Me pfuialite : Des 1 operations avec lignes 
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if «nn atoocie. nome D omine-vbje que- de Lans Aaire cemplir ; damo 
Les Moaes qu'on en yvomdra faire, Ame mivotm Detertmineée, nwo: 
don qu, Jamo a eiceomtrance actuelle, conoiste Œ Pi Don : 
mer Îes moyens , etam_ employé comme tacine, de rendre mu 
cante négatif . A)es lors, quel ombre Semo Lame if Abribuer. à 
L'impoosibilite appelée imaginaire. dr ce n'es cfni qu mme 
plaralire odiIMUAre- quelemaque_ y'en pas apte & elle senle., æ 
wenfioec Ja Condition anithmetique de Ja négativité des cartes 
cn que”, pour qu'elle. fe devienne, LL fon. , au préalable, a ve. 
vétir de centaine indices d'operationo tom. à fan en tappourc 
avec Îe cents qu" ON & On Ve ? Que dertom. Ces opétations on 
êtes - mêmes ? Quetle aciton Directe. emerxcerom— - elles oux Pes 
phuraltes qu" elfes aectem? Quel beta le tésnftor De f'etus. de 
pasnvite. aus fqueb ce phurafites 0e Ftonvemn— pfacees a CexZ 
cond Î Je pouwcvrai P'igmoree. , MAN mon intelligence, quote 
qu'en Délom— Dur ce. porm, 0 aura. bien que, foroque Pa combi: 
Mouson complexe ami dormes Ponetinmera Dano -fes cofento, 
celle 4 produira Fons fe0 che que- i an on imremion D obtenit 
| e mue. que moud avoué emo. pou Lesnie_ 
f équamon qui MOUŸ oeempe-, anni que cîle_ Du premmex de: 
*e_, ep D'yme_Simphese_ pd e_naÂve- . Gui ne Coms 
Lund, en fer. que pour que TX. vmde. mul MA ensemble %e_ 
phura.fires qu Doivem— Etre hrntces par cextonned opétaaiond, 
1l cod necedo aire qme- Pa taerine_ podse de fes mêmes phurahites 
DJonmides ame opétaHono éœackemem— juverses Île ceffes de_ 
! enonce-. On vou— alors imotinetivemen— que fe «ebntar: 
de Î dwroduation, aus ce emmnce d'une valeur de TL om 
Cunotituee_ nepem— me prodnire_ À 'ommmbation Du Yom - 
, cMe. Simplcite. à l'immence_ mérite. De nono “faire Bien 
Hoi goqn'a quel poim_ il bi meceboant e- que ce am Comt. 
ue 2 ne Coumiote pas senlemens— on mme Un phnoieurs- 
phualiten | mais on mème temps en Jaie mue agoocïatios 
Comvena ble awee des erxaKon$ . Can, VU que tom—S'amale 
Que fesronec mesnbre : pou que eo ntalites lies porc Den 
opération Dioparaisdem—, 1Ÿ 061. indiopenoabe qe es RL ve 


Ce opetarion PIN Detewts, ce qw nc de powua_ evidemmam<” 


AS. 
que par J'aotion de0 opérationc MA E 1000 dore Va racine Devta par 
congéquens. emporter avce cfle l'indication. Son ÎE nous compren 
Pons que, pour nono tendre +onjonrs conwste %ed impossibilies a 
pounsm se po dwie , Ê me vera nnffemou. nécsosaire De pote. 
atteinte & La concephon Simple és prectoe que nuno avond a que 
nov Deuono Fomonrxs conserver. de fa-plhuralite, Mas que, Pour 
expliquer ÿes empéchements qu ne puro permet um-yas de 


. MUUS BonAoumerz PHhuctemem. à tontes Ps exigences Ve cxFfaine 


inouces il ogua imp lmen 9 invoquer. 026 Angmitiaances Dom 
Mon p'ésoun. D'agphqner & eeb phuralités | quelle que don pe 
mécesoité De four existence , quafle que don. fa tation aie: de four 
conotitmtion, ne dom. pas tonjonrs prañicahles nwt fes eopeces que 
ceé te xepueéentem— ‘ . ° 
3f n'4 MA a dune pas Feu. Jioune- Le ancote une Lois, 

De 4’ evectner à DHavox 1 ces invytanicaf lies contiitiem. Des 
modilicarions Dauo Âeo eopéces , eo "iL es. permis De comprendre. 
ce one 200 mudihcarions powuon am dre . Jon, À ne sauran. 
uéonltex De ceci amcvme altération de. L 'esyéce- cunsidétee. ; caWe or 

ce jena Fonjonro ce que: geo propuetes natuvrefleo fx pormettems 
d'Ebee es le ne pourra Jamano étre autre. chose . On concou 
denlomem qu elle pourra Ere- Dunmmoe à remplie tafle on#telle_ 
Joucion. ; Pa seule penses. Dons. il famra. Je prevccupaer , Ce Here 
dvue. de aechrerohber du em vertu De deb propriétes qrêno Un MM 


” Aebtrecinteh, hu on MOoINI tendues, MO UU MOiNŸ Varie, Om r 


vas Les ebpéces | if eo puaible d'exécuter dur celles. ei les spé 
Aationo pes ouites end apyptecier Les cundeqnences de cette exeeu 
Acow . Cela Me- PE: poutia gras Kowjonx, <a. de porwvuta- quefauefoie 
h. maihie onuriiex ne. prodnu- «< pas uen 8 Cmbiemem que 
fe mamœnvre ? Le oomtre.- maître n'at-il pas plus D'aprétudeo 
ef mvriet 2 En afaclre , Comme. en tontes choses, PE où +0 
y AAA pen. De facultés Îos impursot bi fites Peromefréqmentes y 
Ja un À y on anna Lean coug- es téafisations sexom- naturelle. 
Ja nons avons onu Deyoic_ inoioter— Comme noun 


l'avons Ron our ceo explications, €! où. que, pour fe premiere 


- 
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foi, am inaticre d'équations, sono nous Sommes Honvé en pre - 
dence Ve L'naaginaie .æ qu'il n'4 à min De plus finctenæ Dans 
fa Setenee que d'etnDier Les qmastiond dame Les origine , de Ls 
Daoix | pour. afroi Dire ,à L'étass nomsoam., en Ven scruten Des 
(4 bou lurtes fs paureulautés . Ce puemner Arawril , d'ilen. a : 
qemism condnn…, od'A en comples., dette. Jon Lanjonme nem— dur 
Leo SAT - Lerctses mltécienres Cu les oinwplife Aomw em es ton Dar 
pme fecondes . À L'on avan. suivi cetle manche , K# on Vien 
de couxit , avec des chances Diverses apres des faits MOUVEAME, 
. on d'étan. ane à posséder Dano tonte don élendne. 7 dia: 
fiewmion Des Lait puimitifo , 4f ya Jongemps, e ‘en. fes - purba- 
17 que {eo énigmes de P'imagimaie omriaiom.. ce dévoile, 

nono omuons en Ÿ imelligence de che forme Dane Sen 
impusoibilites | qe nond L'amionc mése à do Oano 500 te 

HAONr— , 

7 sera. 1168 - facile masnmien om de-de. rendre comte 
de Sun Antemwvention es Ve 6e H dano ? égmaton géné 
nale Du 6econ9 Deque . Cette éqmation- dm. fa forme ess 
æt+ ax%rb=—o , per Hans tien perde Deba gqénéra: 
fire Seite , ° ‘ap'tés me Kemaraque- précedente, 

( x+Z)" +0 - a = ©’. 


êêle rentre alors damo le cao de La forme Simple 
que NON avond Primitiveme me eunsibèree de éorte ds 
Lonchnoione ofhennes pour eee - oi 5" apphquecom a LA 
foune générale. , bond £a Lesexwe. que Ce qu'on a due de Tea. 
de b on le Déva. de + er de b_Z. MNone-pm: 


#on2 Done êfre- eextomn qu" lle bera_ Onirfaite “OL Pon. 


pen x+# égal à v-c-* om & Ja -b . 


Cette TT He fes. La eoncluoion æ Laqnehle- MIO -Oyrurmes pat 
venn Janus l'article V. 
e'] en. avidern. Hantenam- que SA X en réel Leur. 
x ( LL + g + Jetta toujosns positif ; d'un oalte. cote , 
2, 


lu 
1e leve lome connn — 2 fe dera amsoi tontrs fes {no 





À. 
qne- b Jexa-dmpercen a- & . dame ce cad, f'additron De_ 
devee queomtites éosentietleimem poñtives ne. pouvom jormans 
Donner un meonltaus. nml, +£ Dena. Cette. qu'il n'eæistexa -fraé 
de nombre nécl am ,wmé à A place de L, Son Onoceyrille 
de dati foire à l'égnation . Amoot L çaeime pren? - alle afns 
brume AMAGINON LE en. de. confoume - t-efle Paiquemen 
oxe eærgences De P'enosnce- | 

À) ailleurs ceite_ forme imaginaire Ambeodmte 

Jamo a valeur de ln pemmiése pwidoance de. X_+ + a. 
po équivalens. nécesdaire. la négativité de fa. dencr ème 

ame. ; d'un il du. ce ? 'empéchemem. Lien te comm. 
en égard once. aondihions énonceé , Ve tenire le premier mem 
bre nul avec du vel, de tronve Doublemen- : CONGVAAE pare 
Ja forine : de fx racine pmeaue., d'une pœrus, eee forme 
n'er— pas aéefle, elle or L agimaine- ; pmoaue., D'antre parrz 
à l'on veus em faire noage., efle détenus. fa. condition ini. 
hole en forte € Carte. à Devenir négatif . 


IX... 
Li 
Upros tous ee qme nous avuné Du. an dues Du | 
eaé “Lee - Simple xt+ b = 0 ., MON ponvend une Dtgyen: 
Jet d'emner Dauo de plus lonao détailo Ur Le Ca6 général, 
’ pe celui - À Le LCmene- dans Dipponlte 'LEMALET- . 
Qu'il nono . Jon permo Toute fors ; avam- D'alandommex 
œ injes, de presenter nue observation qu n'en pas dan 
importance . 
Jf en fncile de $. comvamene., d'apres Lo formes 
deterviminéss pont fes tTacrneé à que celles. où sexome sc'eessate 
mem vu doutes Deux 4eelles ou toutes Den i int . 
En Je fes Donêles svalemrs obreunes dom tonjours Ones À cet: 
Le citeunstamee - que 128 Deconde partie de fa Hacine Devam. a: 
Ho faire & fa Condition. De téprodinre, par Son chvarion au 
eane Le benne tou ovumin us eu siqne- contraire , cafe 
hesconde pvuise dera Vous. aussi bion apte à Amp fiv œhte fon s 
Lun on LUS où fini mutuibue Le Otqua. + Avr. au'on Lu 


8. | 


abubue le ane — . Or l'intiodneion de L'un os de L'autre De 
ceé iqnes devam mm tadical "ne changemm., paé {a nature tés 
elle on imaginaire de ee tadisal , celui - ci xeéter a ce qu'il eo” , 
quef que 40% le siqne qui Le précede, D'ou «éonlte cette eovoé - 
quence- que fes nacines dexom. dimnltanemen., on tontes deux ve 
efles , om toutes den imaginaiues. | 
Ceute euneluoion. Dédnite. de_ conoidèrationo aloéb vi . 
ques, aman. D ai Pouce ps être pruwne & l'avance Cox, s'i£ 
en tan omlueimem, x me racine étan— ue er À autre ua: 
gore , 7 prenne devons À ‘andice que Rs conditions Bu 
proflome som Acañfioables, audi que- fa deconde_ condnirau. & 
7 coméqmence pa” elfes ne lesom- pas, ce qu panan_tncomoi ia. 
{Le ,% Ce qm f es on cÂjes- pour fe Second Deque- ‘ À semêle_ 
même rotioumel s me pruemme abord ' de-penoer- qu me tefle_ com: 
cÂnaïon Dmra_ 5" apphquer à tono es degues, can if eôt a 0e3 dif: 
Ateile de comprendMe- à pro qn'um méme énonce prove 
tébonter nn enoemble De conditions Four & tone vealioables ex 
iruafiaaf les . JP ed cevtam cepondam— en fous. que, passe 
Je Second de te, fes equations penvem— avoir Limmbitanémen— 
Des «acimes «éelles es. Des tacines imaginaires . Tluno monn- 
Lame En Ce MmomMem— à poser La queétion. ; mous fa ve - 
prend tumo pluno Tan) avee toute f attention qr'elle-méxite 
Mond Tewno voir a lots , pe imite de eqmeles Civconmotanme,s vma_ 
etude plus approfondie de fa conotmtion de6 Conabious—0x- 
des Proprietés de fn forme imaginaire {end Faci lomem. compile 
de. cee apparente eontraDictton—- Contentons -nond, ram 
œ peser, de Hrer De cette observation Jr cumaéqnence n'2L. 
derañ fou. dmprindems— de qe udivex- avec_ tro De-précipita - 
Aion Ÿes Laits De_d'algctre , aforxs même gn' ile OM nMe_ 
g'ramde- apparente de vationafite_. a que en ed pas at) 
Q'me eprenve -puwe de Lasander & presnmec ce. qw lo powc: 
vom tte on defooro de cee_ eprenve même. À ce pormde 
Vue, mon ne poum/um que. cetterx_ vivememm-— qu'on ne 
d'vcempe- pas pfno qn'on ne Le Lai. Des égnations nu D" Un 
es [+ degre., es d Le on se borne, Dans fa Hhesvie Ded éqnahord 
on à Pete de celle du Second, pont qu concerne 











À 
gpécialites y CE qué ei. foin 9'être- on dom, vw à celle De quel. 
ques puinciped am, en vertu même de Lenc trop g'amde_ génital 
Jo. Pen propres d nono elairer OL certtoins,. detoilo for impots 
tante De fa conotiiution des eqmationd . À à PE me facmue_ * 
mes Damo P'ombre Beanconp se choses ntiles . Cette oniosion tienz 
Mons devons # cuwie., à ‘étar-D'incomprehension dDano fequel_. 
Mono avons été places guoqu'ie 110 - À - 10 De fa forme. imaminois 
se 3 elle Drisparaita 6aus doute Le jour où, cette forme dtams 
MEET comprise, Les ecphications qui fa concanem. À 
ie De nos programmsé D'enseignememc. . ; | 


C bapihe Éoisième. . 


Conotiuchion aevmétrique de tactnes 
Des equaliond du -DeCOTD degré . 


Sommaire _ 1. ec Diverses siamifications q'om pont altus 
Buer 2H poims De vue. géométrique, ai -piumier memêne ©'yme equation. 
On deconD Deque-. — K. Comotinetion préliminaire des fengueurs Donr fes 
Eæprebdions afgébriques How Les péosanceé awtières de cafle d'u fon quær_ | 
Ronmok.… IC. Conetrsction Des caoimes teeffes Bu -Gecoëd degré. — TV'Conés 
Hiuction 906 vacineé imaginaires Ou même Deque_.—V. Conotinchion Pn 
Yriamale qne- représente le premier membre d'me caqation De Second Des 
qe Jouque des tLacinon Dom. imaginaiver— . 
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$ / cquation Du Decoud degre peus -tonjonrs étre mioe. 
AUm tme— : æŸ—pæ + q == 0 
dr, am pm devue géométuique. , -01 un de Demane 
a’quelfe propurète elle qrem. se eappotter, fa premiere pense qu 
2€ piéces dame donte à me ebprir familiause ourtoms awec__ 


fo. 


L'idée Des quamdenrd , era que cette. équation CULLES pond ETS 
woblême. consiotam. à trouver Pa ur face. d uw carré qu, ajon . 
4e à fasmface 4, donne une Summe caale am: rectangle jan. 
vw eStcé cette sème fongseunr en oceîÎle. P . JHes.-incontestas 
ble, en fées, qu'im paneif probléme mis on. équation , CO nan. 
ä la relation Xi pr+c = « . Dans ce cas, cette ennation 
cœptime me condition à «éaliecr entre trois dur faces, Lme coms 
phétemens conne, 4 ‘autre compiétemienn inconine fa troisieme 
comme denlemens par me des dou lement Deôn qenétation. 
M ons il eh nu cts. pois. De vue Suns fequel f au 
na die Possible D'ermisagen La question. CDs: pew , en efes—., 
comoidèrer TT comme «ce prébestomm, non pÊno 4AVAE smiface., 
AUOIS me fongneur- Dom. L 'empression arith métique_- s'obnien : 
Diane es founam- favseconde- prisdauce de 2 ; vu poeme sv: 
de consrêtuete Pæ comme teprésentame me fonqueur Dour 
f expression _anitfomett ve 9'obnenDrns on tépetous- EC 100 
nombre De foi éqol a P 3 enfin , Jamo ce cas, q Jerat auo 
Al Po memL es? lépuation_ proposee exprimeran— Ant mue 
relation a faamefle fon smmetre Des fonqueuxs ‘ 
Domo P'um es Diana P'autre De ces cab, {es racines 
def équation. cv. veeles ) es déteste ésuftats ullesme = 
Peu commeæmion ave Peso Dounces De la quedtion - 2'exphiquemc 
natuuellemen- . On pem- mème. afitmen— d'avance. contaimes 
ciscoutoaness qu Concennerom— ce6 ‘cehulrats . 13? e-par exsms 
ple cvidenss— que "pos ces Aovtes de qprestéons , Me tacine vegaiwe 
me Jera pas cniodible. ginoaqn'sme. telle valeur Donmeran au 
premier. membre. de fo. propricé le forme X' + px +4 en 
ps 1f ed ei deminem— npossible an" sue ad dihion ‘De trois 
oviloces Un ste Addition De rues longueurs Ddume re porrs 
Pomme, 
LD 'artleuns pour ees Denmoc_.ÿottes De ebtiond , nou 
me Wouvouns “en Dons fx soture_ De0 Do-wuees qm , de Loin on de 
mod, - prisoe. nono potter a attacher ot premier. mesbre De 
Ê egnation- L'Cd0e. q“ ‘L pinsse_ étu. [A Lepuésent aus D'mne fre 
géoméruique. ; À cbr Senleurens-Ê' caprasstun. Div 4085 Pts. De denx_ 
Operations ancthsmetiqnes 5 4 Ê riniqne aq L'ad9ition De. Dex: - 
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chodes sun tuio , omvie de La sonerrvaction de la tusisicime , Bois 
non fate aboutir à se asénbias nul. 

JNase Lo idev6 prenne. nn ambre eos foroqme Les Aacis 
neo Jura. tinaginaites . Si mons ne savions vien on ces So%es V'exs 
pressions, mono m'amnions qu'À none aber . Mais éelaines, 
eomme sono Le dommod, dm | ANT Signifreation., mono amons 
nono demande. à quel ovdre de sonidénation géemétuique pou. nou 
eonDsuine A mamilastation de Cob .Ourukes De racines . Où qu'en 0e pons- 
0H qn'me- Jonquem imaginaire | Mons avons vu que Cm eo 
avdne ehose qu'nme fonquen Diriges- . Hamo cette simple répon- 
06e 6e lronve tune macée- ln manche que nono avvns à -mivre pont. 
Dcoswrir à quelle esyéte pantienbière- de question pems convenir 
F'équanton : 

É, ent fe On trouve je X megol à a +b . 1, on 


o- ponua course eche valeur de æ_ comme onu 


Ve , 2 


$ Le 04+37T. #in.u) ; ,5oncanxe Sera Donc pce + CT. mu) 
en ion ft 0.204 YA. vn.êu), es pan duite équation de 
précmtera Jon Ja Paume 3 


r cod. {40 +71 .oin. ?w) — pp {cos 0 + VA. gin w)+q =0, 


c'en.- à -dirte que LA fougnen $* , digue onivome Î mgle {w, 
ajoutée a La fonqueunc Pf , dnigte vuivam Î'amale +1 es 
pme à cefle q Haigee Jamo Le sono poitif de la ligne pisse 
You poim- De Dépau de. fa mesure. des ongles, Don conduire 
À l'oniqine même . | | 

a c'en. là me quebtion- de gévmetuie Arès - chine ,x8- 
precise, qu n'a qêno uen D'imadinmie , quoique fa forme af. 
ge‘ bvique Éinaginaise 71 am Cond es que correspond à Âo. Cove: 
ts Du. centoin Han le Ain que tis0 £ VEALONI plus 

ne. 


Joss nÆe M0VY0 Aaurvetertons pas ON. Œ OHMIOULE NT  OUMAMRE . 





puede nue méme cqnatlone De covueépondre & phuoianrxé makes 
de MO : 2'601 um dujen dur lequel none nemiemdronos avec tüns 
Lo details necessaires . Joroque. nono non vemgerune De f'émde 
De rapport qui coœiétem autre l'algébre ea géométuie, eu Lon 
veva-ome. cite propricte eu. le. jratifieation. compte de fa néces : 
vite smypuod. à P'olgibre, pour que sotte-doienee 20 vraimen 
generale, de. mette à jour. à La foio, Dame 060 donvion,e:-fe reel 
en l'imagimaire 
Gonr Le momem- aocegrrons telle. queféé fa conciséxa- 

Hion qui Jan. ttarvenix. les fongnenrs Dnigeées comme incon: 
mmeb Damo mue équation Du. decond Degré, Ke commaïoouns ne 
ehe- internention eouxeépond à Des questions Île géométrie anosi 
claiud que. pratiques , es, pésmties œinoi De L'impontance que ap 

antiemm. Amar Aaçineé tmagimeuteé , veeupono-uond De Tenxd pro: 
räétes es de PTS econdtimetton., 


I. 


H acrive donvem, damo ce8 sottzé questions, Lorsque 
mme fongqmem en. sxprimee par sm nombse queleunque 4 , 
qu'uu a. Besoin de connaître Les longnenro Dow. L'empression anith. 
Mébique e6 q; Ch gr sus. Ces fonquenrs 4'oltiomnen. «à fañie 
d'une. tique Aus. Simple . 

| jo pus nue dique de base 0D (ég-1] y Ut faquetle 
O veyrcsente- fotiqine., un Deer me eiteunfarenee jou our - 
Centre. en Ô en Dow. Le rayon ob, 021. égal o La Pmaneur qu'#f DA... 
comenn Je-prunDre porc nmté , on mêne par b, da tomaente à 
CWe eireonféxenee ; uw pen hd cewe-temgente Le. pomme à, (73 2 
que OA, sun égal à Œ , on mêne Ja Droite Oay er. on fa pro. 
longe indfimimen. 

Cela 127 awee Va, poux tomyon- L'on Déex- Ÿ axe” 
Coneentioqme- a, D, pr on mêne fa tango ex one en, ; 
celle-ci vencontie la oite Oa, en As on. L'on Deer. Le nonvel 
axe coneentuique as b, omaquel un mine fa tangenre en b, 5 


Che tanqewe- dDonme sur Va même Proite "me poim a, en. L'on 





Connie imDéliianem cette Cunotriuerion . {es Diverses Lon_ = 
pres 0a,, 0ag, 0as .-....... de., Dernvm. cxyuümés Par 


7: dog. de. 
4 Dane L'omnévienr. de la cineonférence uit. on.coubt, 
nue La même. Londbimetion , en alu. vers O0, on vlrtiendra fes 


Qivenses lonqueus Oa, , 04, , Os ....-.. ete. op anrow. po 
eLptebdion LI , 4e 7 LÉ _...... de. . 


|" Îono avons dupyuse, Dame celte. éonebunetion , que 

f extrunaté de la longnenr q 0e onve. Vitre dus fa tamqee- 
Aa eireonlerence MAÉ imense_ par 4e poim on cefle - ci e03- con 
pee pax La fqne de base, Génsralemen- if n'en one pas oo 
Dans me frqnse Dounee_ , 

Bay posons , por cæemple , qe fa fouqueux @ plus. 
qramde- que 1 Cha-2) , en placee en OQ@, ; Jan le poim. Q, on 
mener Me tomgqeme & fa uconference nmite., on juinbra- Le 
poim. De contacers C avec { ovigine esL'on prolonqera indéfinimen: 
La Droite OC Au- delx On puum. C , c'en cette Drtite qui, Domo Le 
cas actuel , 2e oubniners ponr a sonotiuction- où fa ligne. De base | 
en l'on obtiendra avec effe, par mme duite d'anes Cuncentuiques «7 | 
De peryendrenfacres , leo pointe Q,, @s ......ete , tels que. 0Qz | 
era le canue de 0Q, ; Os sea son eube en œinoi Ve suite. | 

Jai La lonaqunenx Donnée eos" p{uo petite. que l'unité, | 
don eœtémitel tombers Dons L'intérieur de fa. cinconference en. | | 
dr y vnfa-prolomgera en © juoqu' àla remcanme De cette ex. 
conkrenee , pres on Tecra. Du Lomme O0 cumme- centre avec 0g: 
powe ramon mme mouw cle cconférence à faquelle on mms 


Me tomgqente- da pos C ; un Jjoindra. alor Le porm- de comes: , 





d auee- P'oviqie 07 L'on opéra avec fx fiqne Où comme on 
Avon opère precedemmen— avec fa fige De base , un obtiendra 
aimer fes pairs Da» As - et., els qe 0q: sena Le canxe- 
èe 0q, r 0gs Peta sun enbe es œinai Deomte . 

On vus dune que, quelle que don. fa prusitione D'une | 
f AW MN QUES, UN FOWTMA toujours Jaice fes Cunétines 
&iovo cr -Dessne pure fn siimauon qu'elle veeupe en Aracane de 
L'youe De a0o cotremites pe comme centre Pa eineonférence mit 


(H. 


A en mom endmite "ucoms au premier un ot Decond procéde., 
HW OM ame” D'amtue enmwémite dera extentenre vu inténienre 
ons ne-nous anêteuno pas & fa Démomiration De . 
res propriete qu e61— des pfuo .otmples . Ji nono inDiquons Ce mods 
de de convimnettion , c'e qu' is applique facilemens. ainsi que 
mons veuuns De le foire. oienrer , Put tontes es figmes és. que nonÛ 


om Le romo nn fréqmem. nage Dans ce qi Va. OmMvre . 
IX . 


c'es préliminaires Aimaei ctabhs . AEvVenonY à éqnation. 
Ou Second Degré , foxsqu'elfe_ se pusente duns fa. forme. 


x°+ px+ q m0, un ja que se tAaciyed omponr valiurx _ 
_ + + VE -q , + efles som neelles nm q e01-moindreqe . | 
F ; p'occoons a Lux conotunetton : 


Soir pis V4 poim. O Joux fa dvote imdélime OD 

(fig-3) j CONPUOM que les Distances comyteées & Duwite. Du 
O ver D Devon pontives ei. que , par cundcquem., cf. 

Ÿes potes à omche se1om- négatives . 

Grenuns UP'= + , 0Q = q",; decmuunt Dn pos. 
O cumme centre fa cireonference OUU’ dom. fe tamon. cn mile 
Eh po Deux autres eiroonerences our UP' em OQ considérés 
comme Dtroametres. | 

UA etoumm. perpendieufoine a OD > HN amna_0A=ÿg ; 
Hamopuirams Île poim. À en A! our. {a eitcunfexence OP, 


,,9 ‘af 2 - sAl 
menam. PA on aura P'A = /£ -q » rabat enfin PA 


sw fa lique De base en R, en Ra on tronve que- fes Den tacr s 
nes 0 OR, em OR, , tontes. Jenx-négotives comme cela Donc 
exe , foroque p « q Dump ositifo . 

ÿ P tan. négatif, fa comiuchon 0e fra par 
les mêmes moyens, en oppuJmm que e'eor Demo leseno AB 
qu'on compte- fa fonanenx + devenme ponitive Dame La formule, 





a pose @ n'a. pu étre indique mir figure : ocnaës oviue à droite sx la Ague de Bee, Ju- 
por * 














fr. 


Les vacine Com. alors toutes Danœæ positives conformément. à 
Leur valeur algébrique + L + \ _ —q j la partie raDreale_ 


tons en ces moindre que LE , Son aDition onda Sunotraction- 
auee Céhe quantité ne ponuaDosmer que Dn pooinif . 

A q eos. négatif ‘ fe «adieal en. tonjonxs «él e55n. 
pévione à £ . alu, quel que doi fe. signe de P ; mme Des ta. 
Cineé cr puritive en l'ont négative, 

C'ess ce que- con fime fa eoumthinction cumétuique. 
Éa oÿes, Dans ce ens , Framépottons fe pomm- À en A" our fa 
perpendieslaire à OD pa ssam--par 0 , er -menonm PA 3 ON aa 


PA — / F +9 , pa cons Équem- «abaitaus. PA’ suc Li 


Bqne de base. &: droite es à gamehe On poim- P’, on cuit Les 
Den point Dom. les Distances à ‘otigine dexom-fes racines 
a L'on vois qu’ en pen L'une tombera Fonjours d Proite de 
O eu ? 'omtre Hossjons a qamche-. 

Aoud dvmimeé coma: bien fixés Sur towme-ce qua coms 


cevue Le vecl ° 


IV, 


° a 
Supposons mouvtenaus— que fa qnamiite _. 9 
qu { ane. dono Le radical 08 négative ; Vans ce can 


vga reyreé ent’ par Les fonqnenxs OA es OA’ chum. onpe. 


nienr à LE , M eon-dimpussible De conottnire, Danse l'imterienr 
de. fa coconférence Dom. + es Îe Diamétte ; Ÿe tiamale_ 


P'AO en D aruiver par ce- moyen œ VAN Détermination Des tas 
Cine ;, on Aie D anfleuxs qu'alow, om puim- de vne de lat. 
géfre , ces racines om rcpntéssé imaginaires - 

JiCarn nuns temaraquetns que fotéque_ q eicouperase - 


— £ a ? 
rm E vH pen vreti e La quamthte- L —9 AUNS #5 forme 


pi \/ qg-£ 5° afore fe signe «adical couvte ue quantité 


qu en. Deveue positive y par cumeqnem constiuetible. L 


f6. 
Ponquenr AL reyreoemek chan vÉvenne Lruñtera & avvix_ 
égard au facteur l'a qu La mnlnplhe. Ox_ mous Savons 
que- cette reonstance indique que fa fonguenr_ en question, 
auy Lien d'être ajoutés à l'estrémit de +4 ous fa ligne 0D, 
Dames nu 0ou0 un Dans l'onde, HNivam Un diqne y Jevto_— 
re portez Œ parbir de eee cœtremmite pexpendieutairemen 
am. desono De OD pont Le cad un VI es précede Dnbi- 
qne- + , eh om. Desoone 9 “1 eb-précéde D Siqne — 

LS coydéquene ee Ava eunotrmi omonc de Î'oviat- 
ne ( fg-3) Ja civeonleunce OUU' avec Àe romon cat Lim 
he, en porte , comme piece emmem, fa fougnewc q our fa 
fique de Pose à partir De À origine | jam evmounite meunc- 
LR tomqenre em U & cette circonferense jroqu'à la Leneons 
4e À de Pa creonférence ecovobimite div q pas Comme 
Miaméte , ou obtiendra Ka Longueur OA qu sera égale. a 
ÿq . Cela fo, OP xeprésentam fa Le nent P > on élevera_ 
par de pomme P mue pexpeuDienlaire a fa hiqne de base es_les 
Deuæ_ point KR es R , uw ceîte perpendienfaise sera tencon 
Met par fa ekcomference deerite_ Du-ponn— O comme contre 
avec. OA | Latest range 1 determinerom. a den fonomeurxs 
Dévigers OR, OR qui Perom. fes Lacvme de L'equati on. 


En hs, OM OR ditige = OP +11 . PR 9 
bp * , _ 
amas, OP = ! , d& phuo ) par enotruetion., PR en got & 


nu. _ 
VAE _ OP” , © ‘eo -à-hiie & V 9 — _ . Eu consequence , La, 
va fessr de OR drige Deviens _. + V1 Va pe a qu «61 pe: 


cidem em Va «acimMe . IP eds cute que  puus_ Je puimR di 


Aue’ an - debésuoné de fa Hiqne De Lase ON QUMULMA : 


OR RBuige — + — V1 V4 - a c'en. .& dite la decurde tacime, 


£ mode de comtruction. que mont avundé employé 

+wppuse oyue- P 201. mégitif dano fa popoee ; s'il étais 
ont , mom. Dons a LAcine — am fieu De_ + _ » 
et aÂoré il famdrau. {aire passer OP De la Droite a fa ques 


che de. Ÿ miqine- . 


| 7 
Eu ce qm concerne q À indifervem Dee. porter & 
Moite ou à genche- Arme don 10e De borne à Detruninerzc. 
MA bngnemn imdépendammens. De Sa Ditvedion., Saveir : {a. Pen - 
anem OA un vamgon De Pa circomfrancee q"* y VU 2e mbeséeetiont 
avec Lo perpenDicnhmire. menuce. par le pomm.. F determine. fer 
JP es D'aillenrs éridenr. me, po Des tacines 1m: 
gjinoñus , 4 ne pam élite que poñtif , CAR , dans Le cas conti. 


we ke tadical, Devenanm. \/ a +q en Fomjunts eoscurielfa mom. 
pontif. | 
V’. 


Asno Cwund Jane von qe foroque fo carincé dm 
iaginarted, k qeéion- proposes, envidadgee am poime Ve 
“Ye domeniqne , cotacépond à la constinetion 2'um trimale; 
0e Suite qe, Pano ce. cas, fe premiec mmesnbre de? eqnarion. 
cor Âe Aeprébentam- algébrique. nne-fiqme de. géemeltie- 
en intéresdant- de cuwtoles Ÿ ‘accord pr J'etablu. autre touts 
cé choses en, & cet. ces, vosges CoNnieni- anvee- led LAN ext 
détetminees conforwéeniem a ce- qui iricnn. d'être ca pee , on 
pommes parvemin. a condbumiz Le prenmmer ineucbre de ? rquation 
LT px + g = O0. 

Jon-tonjonrd OU {a ciiconmlerence suite. ( #'9.4) en 
OK TA Von autr Dinégee_. représentmm Ja. vale M % ©. Sa. 
fonquemx x° devra faire mec la fine de. fase int magie DENE 
le De cm que Lane æ ; don OFE Pn Ditu chien Ainoi De ltet s 
miné . 1 s'aau maintensme De_ prendre anx OE canne 
à k fonanenc OR , on. L'on AMAR. Mo cumple teens c “114: 
Mu LT À cs es poritono OR one DE on done F fps 
on* leqnel ion € placer R . Tlemono par F me fongrale 
à [A oéteongexence- nmite. ' le poim. De contact. tome eu G 
Atacom Doit. 0 , pre Vectivono P'ane-conemmique FRH 
grogne Aa encontre on H avec OG probe e, a tangente 
en H «a ce ane ina tenconttec OF on sn vom E lof ane. 
la fongnenr OE dora. fe care. de cefle De. OF ou de OR ; don 


(8 
J . 
5 4 dm que OE , tous en qremdemt qu'en direction, rcprebonte. - 


æÀ , pronond enomte Qo = 4 . 
Cr tour aimoi dtabfi , tomle voûte De fa conetime 
Aion Derrtenr MOAManamm. obPigé. catc- pmoqn ON &- 1: 


OE dnigé + EQ dirige + Qo = 
x'+Ea dxige + q 0. 


JP fandra que EQ dirige Hoi éqal à —px ; Ok. 
quan am .hqne, EQ amanc be en e dass fa fc te eu Sens 
imvende de OR ou de À. Cnam. à la valesn. de angle EQO, 
Me on. fa mème que- celle de P'male qe fan X ec fo 
fique de base . fe Iiomafe cbtenn e1- en cie isvscële pré. 
que, comme ram den, XL cn cgal 7.9 q ; des Pstd chacun 
des auafes EE eQ en caal a 17 moitie 9e? 'extérient oÿ 
pode. E QC ! c'en. -& -Ùire à l'angle mens de. X. avec. OC. 

Reste à pouver que, opans anse. Lo eawxd, on 
a EQ =. Fr mais , d'ime paru, P tom. eqal & A 
donwe Des racines , onfebtiendra eu onto & fa duite de 
OR , fi en qrandenr qn'en Direction, h_seconde racime . 
 , à cause de leur opnetie par tappoc— a a qe de Lace 
cela nevien. à mener par R sante. oblique RC égale à OR . 

O oPlicus auto ame Longness OC. éyle à p. 49 ailleurs Le 
triama fe iscdcële ainoi forme ctuu Semblaële à OEQ on au- 
a qronx fes longues de Pense côté : 


YR __O0Q 1 . Q0 xoc __ P-q : 7 
ce CU VE GR a — pv4 


CH semarqnera , cum me vétiftcation.. que- O1 lon 
Ayace da noite GC er qu'on fin mêne par H mme parahfefe, 
cefle- en ienda conper_ l'A figne de. base. en mi poun— K 1 
que OK = EQ . On eyes, ON «MAO Le popottion. : 
… OC: OHxXOC 
OF: 0H: OC: OK enspar suite OK me pvq 


Va Seconde xacine élam— places ; ymettiquomens 





ÿ9. 


& OR. , uns £, P: "ne de. Pase. 7,1 lon vipéte grow: eÂle “6 opesa - 
Aion scutè lab on for mera- ma Dccomt) Hiana fe. eqaf ex dyme> 
hiqne an péce dem . OT comme a prerowi L'on von- que ce buan: 
qe Dzam Av Sam foire. & A meme équation que. le plemmaer. cote 
comideération- jrotife J'acisience de Deux ‘cine powr Le 5600) . 
degre . 
Jione couvrir neUon- Snpypvdie qne p est 41e f Dao 
LR propose. DL tas positi { , À terme de Va tocine Devil: 
—Ÿ , 0e soie qu'alrs OR. sera. tel que fa projection De Re 
on La Ligne De base tombera. à qamche De Ô . Sauf cefie sw: 
aification Dans La forme fe procédé. De comtrnction Dern aœacs 
! méme. . 
home ana Dem propriélés principales Des vacms, 
nefasive & Po donvmme 6 & Lenr prod, nound Aavono Téy- Vu - 
que f 0ommme es c'qale a OC est +P ; Ple en Donc ce: NA P#=” 
ane contraire an cothciem de LE. Cu ontre chacmme_ 
amas vq porue fomagneur- a Ÿe pod de fours Directions étuw” 
f'umite , le prDm. total vera q 
J ‘ap Moamion Des conidératius10 Direetnes & Ÿ égua- 
Uon D Second dc «e_ Jon Done- f inteupretation come: 
que. De toutes fes Cikconotanced Dans fesquelles cÂte dapanton- 
em al ébuiguement— de Avouver , C'esse nn HENMAX. ER OM ce 
ple de L'accord qui cxidte ontre ces Deux franches de fa bcience - 
aceært). que nv ec berches nlterienres ne-ferom— que- confivun. 


C Bapike qualicime.. 
Cd quakions du teoisicine deque 
bmmiaire , JT. fes cas partioufions de mnliplhiens à meñne 


qek Deque de l'égmation c'éléve. ; utifité De four dde : dherifité De Le 
Hosonie_ acmetle. De 'équasion Qu troisième. Depé; {isteumetution 2200 


De D a — 


6o. 


founeo imaginaires Doi fai monde tonte Sa fecondite”. — IT . Sobitinr De 
l'équasion Simple À 5 = 0 , 0e. laxtousion Deseno qu'il fans avis. 
. Au nos Vacine .=s JW, Conscqnemces m en tébultess. poux Le pousse 
Da vue anqmef on don emricagee A confithiiion es Lacines . Monvelfe 
condamnation De fa conception Du mombne isofe . = IV. Nuftiphioite 
Des vacmes . exp feationo AN f faxistence_ Hmultanes - DS tacineb ré. 


+ 


La o0 De8 wacines imunqinaires pont. wne- Même cqanem- De fa forsne_- 
générale "+ K = 0 .— Ÿ. Lfation On cas par tion bien _ re. 
L'+ at ss x re = 0 ; l'exvotence de rois tacines 8er, 
ce fie Damo ce cad à celle Des iois «acines cnbiqueé De l'mnite. 
VI. Conditions de positivité, De négativite es D'imaginanité à. cb 
sAacines ; Ce divers «tato ne Depardem—qme deb Jiqneé des Cotfjisiante 
a nnflemem. de Lens arvandenné . ivergence_ a ce ego d avec. le 
e006d Daqué. = VI. F'équation li plis générale Du troisisue Degre 
peus-toujomro le camence au 008 oi Le teunic en Æ° romque onu 
fe-prenmer membre. VII. Resofarion de f eqution Lpr #0: 
dovme Ds Tu tacined ; Poux casétence_ Lies encoce & fa propriel e_ 
que- pre de- P'innte D'avon ho tacines enbiques . TX. Coméidé = 
Katioro dut Les a Rest sminéciques Jc$ to cines ch-Sur Les facteurs 
imaginadecé sl vionnem—-S" a soie à ces élcmente. 28 Mverses 


#P 


combinaisons qu'on poeme faire Des so e1-0e8 omttes om. am noms 
fre de ne Jormam— lord groupes Diotinch Dome choacnn coton 
Les trois Lacines D'une équation-Jpéciole Du Lrosime Deque. = X, 
Drueynidus Études Aux Lo foume_géncra le Des sacines cette forme. es — 
celle Q'une- addition. à deuæ-lermeé ; En Q Derxivation par: À nelle 
ow yaide D'une-racine aux Done. amxed. me NT. dn Decumgosition 
Des racines en Dencc.- ments ne -pew—-de faire qne. L'ome mine — 
Lorsqu'on aténjété fe Qélernvination. Ne ces choments à êhe. bte. 
we par fn coumarsoamee De fs Somme. de leurs aubes es. pran eel. 
L De Leur perd em XIT. 7 Mais on peu most. a botde fa ques » 
Won eu piecédom— à cette Determination par D'unres -fonets on-6 
que- cefls qu vienne 9" êteindiquees Ton couneon--que. gauf Les 
Aitionltes pat , Cao mn moyen om amodi Halionmel que Lpre, 
cédem. De ce Œ xésondve- Î'e: on. em XII. ŒRaffacions ôn 
Dh De Dérivation à L'aide de laqueffe. on pas d'mme racine £ 
conque- moe Douce. sé er-Ôour f copece De Symetuie q"“e- cette Loi 


él. 
atibne au gorpe D brio vieines ne NIV... (Tu pois De vne Den. 1200, 
{ui de £ éqrarion Du Mnoisième Deaxe-, Les élinens connirui fo Des racins& 
débuts par ne co Dition que Leur qprdui na Somme de Lure cubes Jon. 
tape à du quon iles Gdonméss | Oum. fes sous sus Prrosom— ske ntifisen 
two Les aus cine, pour Flee Détermines, fa tésolnion prialabte 
ee ar pe même Deque — XV. Lola poitivite de l'axpreséion , 
+ . Cête pañitiuite répor) & mue eatéaorie. d'eqrotons ’ I 
Lise. de jan ne ae ecefle pruc Aacines à traites 
Un ffusnce Des Ségres des coefficients dur cebn Den taeine €. — 
XVT . > condition qnie-bes Wow Aacines De 2 ee dom. ace fes on = 
lraûe Pa menativile Du cosficiom— Du terme om À es Celle de Dr 
_—_AVIL. On "assure facilemen— qu'à Pinvarse. &° ceite Derniite 
Ho € 'antiste. Les Luois tacines dervom. «celles . Cocphea_ 
ous _ Sur Pia faite afébique à La commen Ÿ ‘ivrédneti bifite — 
XVI. se Pa. tésolntion de L'éqarion On Hroiwieme Degre-pes fes eonoi: 
Détañions Diveciives Dans le cad snxconeible.. — XIN . (Observation 
dun Les méthodes De solution. de Ê éqmation Du troisième deqe «eh: 
onces calculées 9 qéométres Des Die Septième 1 Dis bmtisme 
oiéche.e ox les conceptions à es fs om Dirca6s Dans leme Dec. 
%es : smffnence que Ces Gebitunes om eœencée Jen l'exposition de.cex » 
lained metfsodes es pouticnhiärenem… onr cefle Dite_ De Candan. . Ces 
paraison entre le pre de rationnel D'eæpaition de celte mabhsode ex 
fe yrœièe an quefine Soste trmpisique- générafone… omplene. —— AX. 
Hailcsadion Des deuiités conusratées entre certaines fonstions, quelle 
qu'on OoùÂa nature, pour. Fe résolution Des cqnations . Apphotim 
à la tésolntion De F'ranation Ju SesonŸ «e-par fe fonem cie: 
faire De_ fa. tan genre. an ad fo vaoinas som véeffes , por fa. fone- 
ion eivadaire de Loc Director namd offes om im ginaiteés - 
= XXT. Ayphcario à lo nésontion de L'éqnañtion Du ivoisième_ 
de we. Dans Le cas inré Dueti ble es for e Le Verme on at me 
pan fo Konetion ciuufairse Les costs. — XI, Cipypheanem à 
fx tésdurion. Ce fa mime cqnation , Dano fe cas le j Leo yénetaf, par. 
TA fonetion. arenfaire fa Lomaente. . em XICIE . S inter emiion 
daus l'anafuy se. de fonctions entres qne- celles Dites algëbr et | 
Ve notusse a developper: 108 conceptions dur [N genétalité de. 
C'olgébee. — XNIV. Utors nombres etavs- Donmds ,1€ es 
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Asajoms pos Be de Les sæprimetr-avse Erosy fnions Déliniss Lt Pur pres 
AMAR Deyue senlemem— de ec5 mono convenal lens combiness ave. 
Lu Lui «arineé cubiques de f'umite _— XX, Jroynictes ptinetpafes de 
cet trois Lonerions que- Hond pre préond 2'appelex sol vantes ; efles offer 
2 moyen De condenosx Vos valenxs Da ivois nov Dress en nne seule épars 
On premier Qage . Éguivalence de. ee cgnahion aie 4 epation générale 
Qu Axoitiame .— -AXVT, Conoégnences qu on *& tous pont Déterenviner. 
oo moyen Des cucfésients De eff oi, fes valaurs Des buis Anctions 
Anûüte celles Des racines .— HXVIL. Comoiditations Hfoéouiques ox L 
génération On reel por 4 imaginaire .— XXVIT. Cxnuples qomets:. 
ques ‘De cebe génération .— XXIX . dmctions tésoluautes De nois noms 
res imaainaires . Cinde Dos conditiono aux quePles Doivem-faiofaire td 

"0 l'A ginai k £ cation 
Mon als on imadinaiwé pone ccunsiituer Les «actes D'ime €: 

é 1 .. _ , L e, 
Qu 4° arte à coaforents céefs. — XX . M serxvations due L'impoutax, 
æ le CA thorie complete 8e PS ion On 3: vege entreprise au dus 
LL por De vue dc. Ph forme tél eu De Re Arme fmaginaite . 


TL 


À meonre que les deqrs Des eqrationd D'éleveme 
OÙ von s' amgmemer fe nombre Des cas pantien fiens Jamo ls. 
| quels perwvem-se trouver fes premiess nnontbres De 0e éqnahont, 
Ca viem— naturcfleinmen. & ce que Î'expression fa pfuo généxale 
de ces premiers imerlres de compode d'm nombre De termer< 
env cure Le Deaté. On cmcon Des fors que Le hnporhsses 
qe” if eô:.- pus A À de faire owr Les partion farites de ces premmed 
srembies pe si phens_ de phro en plus, Joù- q“ elles Men 
pour cbjes. {a Disparition d'un on de. plnoieusd De- 244 teumeË | 
AO. t'offes 0e tapportèm- a fonrs ques | Joit-. enfin qu'efls 
Amteussent- A aramder do coefficient . 
foréque La Solution générale. D'yme équation. eh_.ob: 
heime , on eue en podoe sion De Tlom— de am 41 necedsaire. pont 
o'érlartex Sur A nature De Ces pañtienfanites ur Inr es code 
nceé que leu Sur pioytes - h Hhocouic evwplel- de ceñe_ 
eqaion ed ato4td faite . dors æ y M Coitraire. nc ou. 
ion eds imconiime ae qu'il d'age de Pobtenix. + co hub-utile_ 
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de 0e ivrer à sm Havail spécial Our 46 Caé pationbiers ) paré que + 
plus simples que Leo cas général LE a pl De facilites & Determi : 
ser Les foraires Ded exprebsions algébriques qmi en Donneme fes on: 
ions en que, Jacham. V'avrance que ceo Formes Sn Des Deriwes 
mémbsaires de La foume géndrale_, l'étude De ced Divers bypass pe 
Caux, etude am poim De vne Ve_ les rattacher d "mn type 
mm pem- non éclairer owe Âes conditions assentielles aux: 
quelles le comtitmtion De celni -oi Don. Etre dommise part qe il 
Low en che Le resvme général De ces Diverses opécralites . 

Ce moyen n'e07—pas infaillible Sans doute mais on 
me Sara bi refuser 9'être 66 - tatiommel À o8ZL'applicanion 
de Ce Principe 4 généralemen. adm en pratique que, Dane 
toutes Les vecherctses Houn.s' éfever Dm. Himple. om complique. 
2 L'ecpérience a mamtes Lois Démentre tom ce qu'il a def. 
cace. Dano L'etnde Des Ociences . JP posséde D'ouilleurxs Le pré. 
one Avaage que, À quelquefois { n° apprend paë tome: da 
moino sl apprend tomjonns qmelqueeharse. ; Ares - Diférens en cela 
2 Leaneony- de recherches entrepussé dans bye aunêre | En Comme 
an Hasard, qui, 4xop Sonmvem…, par ca même, conotitnens 
mme Dépense_ de travol MON. MU Acvile powr- 4 (ebjes- principal 

on Len ve, ce vonc lé acecbsoites , 4" vattac ben. 
one {'étas actuel De fa Écience, Pa théorie De f'équation dwn 
Anotsième eg e5—fraypes. AE PS kecommlre, J'me g1a0e 
avérilité. On. cé parwemn., des vra , à ttonves fes Lormulos 

éncroles qu Dommem- on, pose wrtenx- Dire, qmi Devrvaiem- 
one Les vatenrs Des Hacines. mous, d'une pau, an poim 
de vne Hhéoriqne., un #0 fronve nt présence Dead obsonvites qu 
«ésnltom- De imaginarite_ en De l'irxconenbihité. 9° 
on ce qu conceune {a pratique , ce n'es que Dans De had -tarcs 
Citcomstamces que ces foemnlss Dom puo pv à faire cuymat s 

Ve fa valeur. De À incommme, 

JP résulte on cles de fa Disensoion à Lanelle etlee 
om te donmides que leo racines D'me équation On Hoi - 
Aime deae- à cospionems tésho penvom-de Hhonver Dans deux 
Cas Diinots : on bien ne racine vera aéefle_ es. les Denx_an- 
Ares deLIM tMmaginaÿts , on Brion leo rurs racines oexom. uéelhe. 








ék . _ 

Dans Le prenner Cab il era rooible d'eflectiier {os cal. 
. oh de fa funnk ee connaitre. La. valeur De fa racine réelle ; 
quant amx Den amliad racincé , elfes LebKoss— cachees 09 le | 
vole, de L'imaainane. 

Dans f,. decond ca, Les sra lesvre Des nasisteo , quoique 
raelfes ne som pas assiqnables : Le cafeut vanans— se beucter contre 
les entraves de l'inéonctibilite . 

On on Done à ces cqanÿ #ñ pauvre en néonlrat utiles , 
a malbavrersonenr- J riche est eonséqrences mcæpfiquect . 
quoique Q''ailflenc és - tatiimelfes domo lent namife sation, que” 
Lou emeon, dr Lim Cette porn, qr'on we éloique dec 

taimmes ane Yhoorie am , Loin. de metre L'jonr Les inbors de 
lbte ferais plus. Ponter De lenx véutalle tite’ . 

Mass {e tablan change lorsque, ctnnis m6 en pPodes » 
Avon de L'intelfiqence de l'imaginaire, il nano eo permis D ex 
phques a de comprendre {8 vacineé | non - senfenrens. Dans 
Les imaginarite mai encouw Dans le inrétmgtibilite . 

Jo rechyere bes d'analyse qui ons ête faites Dany L 
domaine dun reel ston0 ons. dévoile ce qn'if ; a D'oadmitabfe Dons 
L langage algébrique . Tai, d'im autre eôte, les obsemutés 
ch nombnenses, #t confnses qui Vicmneu-. nus àa4dat Phx., Ccé 
{es prenmimé pas que nons faisons Dans Pr théorie des équa- » 
Hiond , non Uermniunts en -Sndpend 4 nos ahqins tone an 
MiOinÔ , ‘ôt elfes ne vor pa jrôqu'a Pre roger fe Donte Dans 
Nw$ copuits 

Mass Lorsque , d'me pau, 4iobte tasdon mie & com 
pendre Les nécessités de l'intervention Des foumes inttyinme 
te c+ & se rendre compte On 1 5le qu'elles 4m appelées a- 
remplis, foroque , d'eontie pars, Les eumidérations conatéteé de 
fa qévmetuie vrieunens stouo Dome me teprcéentation wiote 
Ule. De cet intervention. alous il s'étale nu acc) 6ù 1e 
Max ble ere fa fanque cerite Pn cale af em fa fmque_ 

ac De f étendue qu” en véute- VU ne ponvons pins non 
donsiraite à 4w vif dentimens d'adnnration pont. snte_ fcien. 
ce am pem— rapréenter avec yne- Di quade- fioclic u.Vant 
Jeas phes ponte Déraib fa manche. D ne Aaôse # snpotiante 
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de fade mate . 

C'ess- À ce poim. Le vie q“e- -+10118 alors nong af: 
plaques à pr'éenter f'étu0e de [ équation Dir Froid eme tÆ . 
Mons etugons qu'il ch possible , Par ce moyen, den Déni let tous Le 
anni en de Vomur suce guamde Lécmdite aus. geumeé Duc Les 


abstactions De ? algibre om. empécbe fe Qcveloppemenx . 
IX. 


Mais  Ainot que nono F'auuno indique on deébm- éme 
mencono par cindier qmefques circonstance portientiores De 
l'équation Qu froisiéme eque en notanmmem— celles qué de rap: 
port me EN fa dy prsééion D'im pino UN moins gtad nombre 
do termes qm comaiem— Son prenne membre . 

S MONS Ve voulons pes sAntr Du troidiéine Darxe , 
Mod 11€. prmruns pas admelñre que- c'en ke teuuc en que 
Manque, po que afots nous detious tarnenes an-6econd . Jlons 
"ne dupposetond pas Vawantage que c'ets fe. terme tom comm 
qu eo abs anceque , Dam ce ca6, Les Termes teétomf en: 
tenam tou Le facteur X ,on em conclurau- qu'enpem-bas 
tiofare a f'éqnation sou en ndam— L sl , domv'en ë | 
a Aéro k Jacteur dn Hecond Deque qu muluphie X , ce qui non 
forau. aomber encore .Sux 1me canation. Qu Second deu” . 

Mass nous uno, tom ou cmaewvam Le cubi. 
que, Pupposer qu” 5, “y a Dano Le promiec membre ni fe texme 
en X° ,m célm eu æ qe, par consequem…, l'équation à 
néboñde de nédmne À lo foume #:26- Simple 148 = 0 . D 
en ividem_ que, dans 0e cos if foudre aque- 405 1e) qu'a 
41e Aon élévation am cube, sl mond Donne. ce qui ch nee 
cebsonte ponc onmder 5 , c'en à -Dine q'apuss che élévation 
MONO Devrono avoit — 5 y + de Fa on conclm-immédiatememc 
que fa valem de A don étre VcS y qu pen d'écrire, comme 
on LON, Ÿs . On £exa certain en fe qu'à f'aide de cé 
| Combinaisons De 4 anwee- { ‘opération Hondkractiwe es? opé 
ration 1Dicae enbique., L premier membre De l'équation 
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Miaio 1: f om Hiqnemtemen temarques qne. ce-résul. 
Fasn ne dera pad often Dans Leo coQitions mêmes fsnpodées par 
f'ononce. . Ces énoncé en ee exigeran que P'aDdition. de quel . 
que ohoode. & LS Dumas un vééultas nul. O., powc Le trowième 
eg. Comme powc fesecond, comme powe-tone 1 aureé, c'esr 
Ç mme chose evidemmmem- txiéafioable . «14 Fam. Done. ‘& 
| poim De vue, fa veponoe obtenme_ eunstate Ÿ impudsibi te Due 
maimiien De ceite condition . C'eun. ce qm a lieu en jet, cas 
h valeur de À étam- neqative Jon enbe Le bexa_ Mi. même. 
a l'on en conobm. que ce ne pera jamans à l'aide D'une ad . 
Von, mmd am moyen d'une ponotraction que fe ptenmes mem: 
fre ponwia être ammule . C'esn smooi ee que-nond avono 4e 
cnmm exiôter por fe second 9 te, Mas avec celte cireuns : 
Æomce partieulire que , pour celim et, Le chamazmeon. Ve #i . 
“ce du conte ne bonran— &lkre obtenn- par AaunCm- des etats 
qu'on ob convenu De Conoidétec. comme «éels ) c'e. Dire 
pa mm nombre positif os négatif et qu if Pas alotd ouvre 
mécabdaoinement— tecoursd D'UAMe imaginaire p'oprememT 
De, Yamdi qu'astuePlemens— À'iguaaimaire on L'indicakion De_ 
4 imposé bifite y À L'on ven, de redime, parc Suite des propue: 
4j commet Deb cnbes , à Lo Simple forme neqatwe- pou 
Aacime- . 
SK Done on voulau- afsslimnen maintes Los. 
condition que. Demo {a mebtivn actuelle. C'én on ajowtanr= 
quelqne-chouse. a # Qu'il fam- cbteme le tests. 3cio , Ÿ 
fovme même De la «eponse algébrique. nous apprend qne 175 
chose n'es pas possible j en 01, neammoino, Diva ec 
#54 Aecud , nons vonlons conoidrec. — Ÿ5 comme ctam-me 
AOCNC De_ A propuee, 9 c'en.-à - Dire. comme tam propte a 
‘prodme L'annmlation Demandee - il { ami afors annivex & A 
concephon an" em proc dam a fx Détermination de æ on ne 
vo pas Henfemem obtenir nn Simple nombre anjam D'ou 
e1— déja” nue fonction préewe., imnmalble ZE tem 7 (C0 ML HoM = 
bre qui | par fui - même Done m résulte nul par Ve 
Moins defims es non par d'antres | mans qu“ on entend 
chercher a Los Éte mr nombre _ êbe vine- fonction ACOoLe 





y 
fqnoree me ce nombre aura à fe ponr que, Du concou£ 
De ces Denc lement , il wconfte que pe premier membre Évu-4e 
Du à ho . {a wehesche D à , on Le von, en- Done conylexe, 
elle porte Simnltanémem. nt mu nombre en nc une ou plu - 
tend opéxarions imdicatives de l'age qu'il on Landra Aire. 

_ C'en à ce poim. De vne que nono Comme condms & mond 
placer pont que nono pdion dre que fe nltos obtenu 
Don être Covoidèré , nn pee Comme ne impossibilité, mais 
Comme nme- Lacme. De a prepusee , COnmme- mme ASolmtion De 
B_ Demande qn "on a faite . Es Dehors De cebe_ conception, 
on nefamian— avidlemmmen- être omtotise à acco dr on mor 
racine: l'extension De dervo qu Lin 061 généralement: 
Wibues_ . 

| Qu von combien che expheation ab prupre a 

, mom faire a0metie Sam Digienfte que Dyverd indices D opé. 
AO onS po0cm venir D'incotpotes M Mo bn cd qi f 
qe. dQano 4" presnon Des sacines en cela parce que-tax 
ken, dom L'avoit Affisammenr— oboerve. es exprime 
À CH VLAT, 0e n'en pas eechnoivemem à {a condition m£ : 
ve. De Ÿ 'énuncce® 4cPle qu'elle chi tepreéentce- dans Ja foume 
eÂAèenens non voulons que xcsnltas. cherche. datis. 

Ace. . 4'il on étain ainéi Les déternvinarions Jinales de. 
roMmem—, AN MON- Pucd née toujowrs , DN moino res - Sonvesn-Xs 
smmpossibilites . Mons noué dumimes accowimnies en Jay re 
comiddur comme Lacie Fonte eœptebsions om, 
Dam le pommes membre à lo-frace 0e X_, le mon. & Leko, 
om que ceHe ex pubérim mm Oitutierme Ls Cum tions initiaks. 
Lefls qu'elles ou cie derites sois qu'en vexhr De 5 conti: 
tution Apéeiale elfe Les modifie a-feur en Snbstitne : D'autres 
moyennamhsque Pfca F'anmmltion dun penser membte_ 
der tomjows obtenue. | 


intro dinte. 


JT, 


4 L'on avan. Bien vn es ren entends qne tel che 
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véritable 16 qe nuno faisono UN MX. Lacie, yAe- tcffees= 
La foncaion que- nono doux demandons de kemy'hix , "eds if pab 
did que nono cmiono panfaitemen. computs des L'abot® 
que Le plno douvem. , Disons. mMmex, ne fon jets fx racine Dow. 
étre ne combinaison Du nomlbse avee Des ‘ étahono , 
même. avec deb operations quelquefois Axes -snubtiples , telle: 
WMem— mul fes me, par exemple. soms alex pivo lom que 
Le quatuiime «e , de ne Cxoi pas n'il se Houve mn deuŸ 
orage 9 afqë Dons equel {a fouste Des tavine Je cote 
cation ous èté éerite. Tom om fous . Ên fer, même Vans 
fe cas Îe bo diswple., loroque fe prob ésne_ Deta possible tel 
qu“ la te’ propose se fomdra t-il pas toujours que- Pa racine 
40H apte & annuler Les vpétaMent de l'enoncë-t ( pont ces 
fa Aaise we Devsa t-elle pas on Nébmiur Led inverses Dans dm 
eœpucdsion Ÿ foxsque., an cumttoire. if ne fe sera pos dam<o 
La Hoime qm Lu à été Dounes, ne {amta - t-1l pas que. Lo 
LaCime- cowtiemme en outre Îes opéra iono Dedtinesd à inirddmi. 
ne Jamo 4 ‘énonce. Pa nouvelle forme qu Aeule pes. permette 
4 'ammmlation Da prennec- membre ? Dam le cab partion fier 
où À Jera- possible que He anmblatios done obtenue pu fe 
oimple foneriomemen— Des Operations quême qi franvem. Dans 
f none en forsqu' on même Lens es runvetses De fa tacine_ 
pourrom Etre Directemen. piques dur Les préura lité qu'ffe 
e, alors seuleneme la nacine Sera xédiite & fa. forme _ 
AM d'une pluralité . S', par exemple, on Den ame se noms 
Pre qu <ende ml fe polyneme at 4x +3 , à valeur De_ 


Æ sa 4 + V4) 3 , exf'on vois. bien que-soue 
coute forme fe. 4e. compoie- d'opérations en D phuralites , Hu 
À axnive toi que- + den à À, que C4)" -3 de éd, 
& “1 en que; par émte. Pa sofntion cherches. ve Debauassame 
De iudtees opérarifs » de tomêne , ponte 29 Double reponse qu'elle 
comporte , à Là pluralité À en a 24 plutalite 3. hais c'es PE 


me auamde cocceyrtion 3 même alous, -Ji fa trace. cd opéra 
Momo Dioparan , P'idce 02 Peur imrewemrion Dox tomjonxs ée 





dubistonte dom L'espuir , Con Lorsque nous aboutifsono pau 
fois à mme Simple plurahite , cn— pas parceque des ope 
tation n'omw pad dte commandées , c'en parcegn 'eîfes on 
pu étiefaites . | 

Que D'À en nécéssaire y power uesowDte. La question, 
que Pa foume. Npÿpanente- de Ÿ 'enonce don-modifie., fa racine ne 
pourra. pêns JC tLomener à we. simple pluralite, parce 12 

andre +ome an moins qu'elle contiemnc f tmDication Deô opéra: 
Houo spéeiales qu uMLom— pont mifrion De proDmue 05 imfd1, 
fications . 

Dom L'autiche. Snivom, vont verrons commen 
poux D'un es ponr mme De ced Caë, d'omtres foimes D'apéras 
kon, iudépendDamtes Des Den odues de necessites ei -Derôus y pen 
Mau Voice 4e Jonder on cos de certaine “vacines dans nuite- 
à L'efés— que cols. ci Doi ayppefees a prdnire. Cl COMMEME 
Ls mod cotrond qui en uénltens, of ébriquemen autotisees, 
cela va-S$ano dire, Mon qu'on deran. tente: De Consideretr 
Comme mne-soite De parasitiome ; Comines & developper 
fa mmbpleité On nombre Des racine - 

ne fou. Done voir, teépetons- fe encote-vue foss , 
Jan fs Divers imdDriees 9 opérations qu accompagne les ta 
Ciued , que des fonctions atuibnées om nombres qu à que 
om en von De propriétes on" famdran- ineotporer & L'or. 
dence- même. Des nombres y C qm em fran. comme on fai 
bijaxnemen— ammouce , deg nombres ssofes . One , dom celle 
Home a A anxive que- ce nombres Se preseutem- Œ nono ‘dom 
f'étos— Q'iciéahisaion y Von verrons PA in empéchement dans 
fes momens ei non mm motif D incomehension pont Le nombre 
és. -ce que-+om— que 1 a-Sonde. fa-potasse en Hu. d'umtres Oubs, 
Tances n'um-pas dé AeEDmtEeS , Le Potaéstumn es fe d0dimm on 
ete incompréhoeno bles CH imaginaires T Es -ce que. cela a 

/ qme ceb metonac ctaiem— D'une céence otre que. celle 
que la nature Lux ES aMibnes_ even il Las ete Lors 
sénquhen De -pretende ; par Ja pino choqnante de4 conte — 
Dictons, que CS Combinmésond Deviens. Ée Comidérée, © 


Comme “Des métamoe_ isvler À Non catsé, era denle conclusion 
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qu'on en a Urée a ete que ce cp be Houvaiem. actuellement. 
ratenns pat deb emypêc Pements que no) mujent d'action ne 
nons peuneHouiem- pas De 4 aité. Dioparaitre, mas qm ne power 
potter auomme aHeinte a fenx cosence, a Leur natiute-propte. aux 
conditions mêmes De Lenx. création . É ca n'a pas empéche 
{eo choimiotes Demploner fa sonde fa potasse Dans Ded combt. 
Masson vu, par fe fans. même De Peur entrave, Ceé Cotps om< 
prod. cextains effets aq" 'on vonlan obteme et-ojm préeiéémesc 
n'amainn. pu étre tcafioes some P CMrave même . Code exac: 
kememe aimoi que le nombre, associe. à fe forme. imaginaire 
que { afgébre vien fui impoder , non condmm-, Par Lo Aonction 
même one cette doume fm attribue, & 060 vésnltats que Le nom. 
bre senf , que fe nombre veuitallemem- isole, c'eér-à Dire ves 
nitallemem- indépenDam- D toute fonetion dt imipmd: 
don à nous Domnerx . 


IV. 


Revenons mainteuame& À € nation. LP+S = 7.) 
es ayreb nons élire explique our le r5le Des iacines out fa: 
Conception que non Devuno nons faire son De fa nusun 

qu! clfen ou à emple , dois De li constitution. qui Ésn 
ef Propte, pPusons and temarqueé qnt ouns.vefatives & feux 
mmliphicite . Uloio aurons ainoi vccadion De nono clarur 
dur mm momean poim- de vue omquel 1 es nécessaire. d'en: 
viager l'imaginaire. 

En ecrivom— que;poux tendre Le premier. membre 
mul. 11 fom. que fa valeur De À 50 ES , Non ne devons 
pas néghqer de aire observer que ce- n'ebr paé denlemenmn. fe. 
févamon an enbe. de ceîte cœpruedéion | convidetée am poim. De 
ve atithmetique., qu Domena FS, c'ess-& Dire fa oynans 
tite pu mme ES nédnia fe premdec membre & eo , 
mas qu'on obtiendra pates emem. y Par l'élevation on enbe_ 
fe même résulter. + : , 9, om heu d'employer la orme Sim: 


ple V&s , ouai nsage de don pro um par-f'une ou lan. 
tue À où AT De8 tacines imaginaied entrique6 De l'mmite_. 
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C'ess ŸXC me conséquence boys naturelle De fa Définition de À 
pour qu'iÀ dou mécess ire D'inoioter nr ce po. . S 'égqnakion 
JM mon vecupe Anra Donc tro tacined es. ce fon. algébrique 
«ren corufation Aellemems Directe. avec co otre fau. que 
l'unité à noû tacinee eubiques , que di L'on venais & Supyo: 
Aer que cel. n'a pad Jin es que- fa vacine. cubique de [nm 
te, au fien d'être 4, on d , on d7 Je téomis à 1, il n'y aura 
plus amési qu'me racine pou La proposée. Cene observation tes 
fative am cas le plus simple de ? equation Dn 37 deqe, de Deves 
foppera par fa suite , elle 5° ctendra Onccesdivemen ma. Divers 
40 cuconstances Dano Lesquelles pese ouvert eee. éqna : 
lon ein Doriendra un caractère genétal indistinctememcaps 
pfcable a tonte cgmation De ce Degré . 
Cette pruopriète etomns_ oniuoi esæpliquée es compwe 
Dons 5e6 ovigine , eLaminond aqmelfe Sea Son influence Du 
L'ètlas. de no comeeptiond nftéxienes . 
SJonr alex tom. De Snite an uwif des recherches aux 
mond 90 u£vu4 procéder. nons Ditond, Jans préambule. 
n'en Lan. if wésnlte de ce que non venond Ÿ'exprer que 
f'égnat ion L°+S = 0 à oi nacines en qu'il Chr incons 
Yestable qq“ une oeule De ces «acines con véelle, que-fes Deucc_ 
omtus dom inaginaites . Où fa cocxistence , pour te mé: 
Me éonationm, Deces Denx Sotteé De racines s'offre tom. D as 
bord à f'espen. doué l'aspecs D'mme contradiction qu'i£ ne 
patan— pas facile d'expliquer . CŒœn'eor poim— mnt qne fes 
choses 3e passem Dans féquation du second Dequé + b=0 
ui Ÿes vacine dom tonjunxs D'une nature Similaire , C'ebi.- 
à Dire toute Deuc siimnltanenrens «éelfes on toutes Den 
dtpa ramémem- imaginureé . En p'mepe, ce dermer Foi de 
comp'und £acilemer ; can 45, deé deno racines Dn deconD 
1e À ‘une ctonr réelle e À'omtre ne l'etan. pos, cela ne vous 
Dran - 11 pas Dire que Les conditions De l'énonce som & la 
Joss praticables u— impraticablec en tél . ce qm eh evident: 
mens contradictoire À Jlamtenmm, pourquoi cette raison, 
param 1 Décisiwe pour de second Deque, cesse -t-elle de 


l'Ene pour Le Moisième_ en pour Beomconp d'amntus ? Douranot., 
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deno cos degré ; fa comHadition À Dn suvimo en apparence, néombte 
œ cocmitence De racines non dimifaiccs Don. -eîe Etee acceptée. 
OMS qu'if en ncsnfre échec prorx A raidon ? C'en. fo nu pont de 
duchrine 1mpoitam que nom wons Deja Sgnale et ou fequel pond 
affons Dommer Jes exphications que nono uno aMMoncéé . 
FKemarqnons D'aboid à eau jet que Le Second degré n'on— 
tac exemps Ve reproches Dur ce pom_ qu'on pour. fe 
cuire am premier abord . Lure doute frsqne Les Den racines don 
ndefles elles sous identiques om a Leur nature ! Mas, au puime 
Qe vue De Peux réalisation propre ou De leur taréohisation, elsne 
Le serom. pas tours ’ foréque 4 mie crane positive L'antre 05 
| négative . San exesnple , Vano nc file de S0fDats , chaque Lomme 
À don mmuero , Jon tam ‘ depuso le premier doqn" om Dernier ; 
duyyron qn'me De ceo hommes Vois recevoir me pti on 
ARS RÉLIMPENDE ; Si don Lang tan. comm , il seram. facile De 60: 
Yoit qui il es » lus ce tam æ ête oublié , on se raypefle Æontes 
Lo que fe carre Qu nombre qu f exprinte, o'il tan. maman: 
4e De À mmtes Dern caûl an nombre De junrd D'une ammec 
nou Bissexvile. ; é cat as Donc 361 ei il en..0e5 Lors possible 
de ouvex ce tam en “csv l'équation X = 361. ©x celle. 
es à Deux nacines +19 «1 — 19 . Ja antam cf e6r facile de 
comprendre ce qu'en fe 19% rang |autaur 4 oil dcile db mème 
impsssible D'expliquer ce que ponvian— étre, Dans cette file © fom: 
mes nn nana néaatif. On vois. Donc que, tom en Ctom P''ume. 
es P'autre téelles , La premiére tacine se comprend et de réalise 
Jacilememn. amis que- da decondé eo mie impossibilité ÿ Ce 
qu n'empêche pas qu'elles AO cqalemem. aptes Fontes Denoc 
a satitfaire « ÂÀa condition suitiale L'E 361. 
doxsque , Damo fe troiième chapitre de notre précédent 
mcarion und avons expose ce qui eos. relatif X fa mise Dec 
problemes en équation, non avond constate qne- si f'ononce’ ex 
pume une ration. qm ne pe. pas étre satisfaite avec nr veef 
mono Ætoyweund nécesdortenmens pour tacme-nme valeur mai ‘ 
maire. Tor cette anse de À apparition de l'imaginaire. aq 
Miam sosentiellemem à fa nature de la quétion proposez, n'es. 
pas fn seule qm age En HUM uons fon. tTemarquezx qu ‘adore 
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même que {es condiond tmpaoecs M'amimerms rien de contradoboi. 
we, alors qu'il pounrais y he datiofais. par Du neel , l'imaginaire 
m'inlenvienQrais pas moins dame 40 racines y, Parceque: toube. élova- 
Hon ame puicsames linaodni., tacitemens if 088 vrai | mais com. 
doiemens Jause La qneéhon | 

Ov ce don don D'intewention de, P'imaginas, qui 
dissmem. evidemmem- à de6 causes Di exontes , produicom. 269 eff 
Dijetout amsn, coumne on Jou- nalu w— 9'4 ablendre ; nd 
Ju Jutinchioné am moyen Jeoque Les fe pois. De docbuine- que nous axa. 
MUMONS ici Vowtra élu lucide . 

Jou- l'équation énérale du qu pair x"+EkK=T. 
En pronom. Le signe pi pour K(, À eo certain que. Le premier - 
‘mcm Être. de che équation ne- pouva ëte ammule par amonue valeur. 
dexa de même de Toutes les amtres Journées. em. snbtiphiamn. VC 
gare Los racines de Vumité du degré 2m , Oaus ce cas Yowso Les 
racines dom cimmlaies, l'impossibilité, coustageée am Debne 3e 
Atonve partom. 3 À 4 à donc accor® comyler entre los: -prémieses 
a conclmoion . 

Ma #i K en pus négativemen., Hu ana Toujours 
mm nombre cel qui vañofera & L'équanion  dom.la valeur sax 
parc Les racines de L'unnté du deges 2n , les serow. toutes magma à es 
cprion J'me senle- _Ÿ K , car L'on dan que , pour les dequer 
paiws, +71 ee —1 How tonjonre aavines de L'umte. Aime, dans ce 
cas un condtate_ que. Jenæ tacine réelles easotem_ dimmbltancmeunx. 
ave 2m-2 vaocinsé i imaitsé . 

Moss il 4 à wne. Diférence. cosentie Île entre Li man. 
qui se présente, Dano Le cas précédem a cb qui de manifeste 
dame cel - ct . 

Oamo Le premier cas , en Ho. L'improntrlie eo. la. 
gone, absolue, ; 4 y a méceo bé que pré mn tonte tél pwiose_: 
du Li Conbéqnence de. nos techexchoes ; a nature. même de La 


. 
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confition imitiofle_ s'y vpypse- vitvtiue eme ; cote confition 01. fa 


nega/om fa. pin comptite., ln plno iupiriensc . D fa prsscte Qu tif. 
Anosi Lo forme algctaique q SM PS l'équivalence. VK, prés 


Jamo eve Le Lactmtd, 4 imcowore 026 empêchements propre, de 

| Letle doute qu'if A'on côr. paé une qi 4: pee neemenm que. 

past que L premier membic dun. AAA ‘ , il fon ne fa Con. 

Dition impnoe. Aou chomgu que. L'addition de EL à À dax 
remplacer parc. ne aumertaction 

%omo Le second Cap, (2 recl ess.-pootble , il 1 amria. lon. 

dos mme. vale de ceMe esgrrce q" , ên 0€ confoumam ame - Con: 


Ditiono mêmes Je l'énoncé” le premier membre ; mais 
em n'oupéche de Concwyow qu'il prem- eœscter D'autres muyena 
ofgébriques qu , Tom em de conforumam qu mêmes conditionne, 
Lédwirom ami Le premmes- membre. à: po, ch Ce moyen , 
quels qu is soiem—, dexom. nécoamrememn. ‘deb Cacineb Ares - due - 
ceprtibles de cuuxiotex. avec fa pumietc pmoqn elles sakotow com: 
me elle à La condo tmpusee…. Nouo venons tome «à L'heure. 
qu'il eœaote eu effer- de ces muyen en num dirond ce au. il 00. 
James doute. om Pom De. vue. afgebrique., cé racinté powrom che 
Late eÎles D'une nalutre. digéxente. fes mes dexom 'alioables. 
{es amie ne le serom- pas, ce qu dépendra. des copeces cond, 
mais cola. ue conotitnan 9'empêchemem- que vis -o vis Delles - 
eme ; cela ne metro pas ubavacle. & ce ane ces Diverses sœp\eé- 
bon coflecties de nombus 9 ypérations Me-Juiem— propres , 
Jun De Peur conotitmtion. ) & satiofaiu a La. condition - Ampadee — 
Samo Les Hermes mêmes où elle à ète. formules | 

Clim , Le tique , dame L'egnaion qu nous uccupe, le. 
none deta contradictoire pan lui-même, amtipatho: ne ou vel, 
eu puohibitif 1710 A -UW de Lu ) ‘{ né -Oexa- pas progaibie que. ls va, 
Cumes Soin Oal chose qu imaginaiteé , elles Sexom-- donc. 
%es imilaires us. Foutes, Sam exccyrtion, 3" upposeromam man 
Yen de A condition imitiafe quelle que prose êtu la variété de. 
feuso Formes. : | 
Mais JL fa natnne. Ve L'enonce co telle. que.les Con: 


tiono qw effe. xpume pomwem-, doma {es barmes méêémeé un cllsé 











If 
Sum coneusé, êhre dattiofaites par me nombre. vécf  1f dera 1100 pos - 
le qu’ efles fe suian. anon à l'aide de combinaisons de ce même nom: 
bre auec certaines formes imagimaitts, proque nund Javond qu'il k 
a telles de ces foumes qm , lvaitecs par de operations couvemables, wub 
tiumêéncns— an tél . Tous conoisteza dé lord à prnète celles de, 
Cé formes qw Je Aonveme dans nn tel vu avec les gpéxakoné 
de L'annonce que celles . 4 detuiuoem. (4 imaginaire. er. Les téa Pise. 
 C'r puecioomem ÎX ce qm a jen dam nn. deqte- quelconque pour 
bé racines de L'unité loréqu'ou: les élève à. fa puissance 
pr ce deg. JP sera Donc_pogoible. De foté, que des solntiona— 
«rien coeocidtens awee. des dohmivnd WMAAMOALCS , 

x C c'on— parceque, pomr fe Secons degre_ ce formes 
moDidscatuices , es Lacines de À wmnite [Me padsem—pas a Lima: 
gaie c' ebt-parce que, cgales a +1 on & 1 , clhs vsten. 
neelles que, Dans ce cas anticu lier ! Les tvacined ne-penvem— 
be. que toutes Den celles on Aontes Den imaginaires y et 
un, OÙ de tend come de À ‘agrpareme. omomalre qi "Dtétrmque 
ee. deg de tous Les ombres. 

‘ee mple OUIVOAM. NoUd param—"tres - propre_à bien 
Jaire dois Les Difexenced De pois de Vue qui eocidtem— entre 
ce Divexs out À eoneephonk ., ; 
Onyposons , Mon Aromvam dans fa comypaqune 
on Mon Demande 1'aflex. du pom— À où nond .dommed à 
mm poim. Dctermine _B . JL cidre mme tivicte. D'un com M: 
dim entre À en BR , en fon vondrom. cependam- nBnd oble. 
ge à alkx. Ju poum- A an poim—#@ porc fa voie. de. lue excluñ- 
DEMEMMA— Jl ed envi dem. que de CA condition. d'une Fe ha 
ée_ 


Ve imdehnie imtewposee entree Les pots À ee B, «ulte 

bifité Ge vebonke La quebiion Dont Le8 txmeé où elle. . 
Cons {es chemim qu on imdiqnerom- comme dmæph De. 
conduire am Lune porterarem necebdairememn— cwec. enac_ À ets. 
ve vaombtom de l exitence De la riière. en daraicm., par Conde: 
qMom—’, ww ro p 146 a non foire qvuwel an po A mMaN mem 
pan la voie De texxe. ; ainôr, Damo cehe ciceondtance 1 n'es 
pos De-réponse am ne Hiquale fa neecboire que ponte fat in. 
ne à ha Demande , 1 fond van modifier Ds conditions Dans Bplls 
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AE dre. faite. Aomeñond mamtonam— qu'on noué eumete_ 9 cta: 
Es re ponts our la tiviète ; dans ce cad, if Deviend 
22 te ou conditioné imp o6ees e- Le moyen Le phuo divprle qui se 
ner pour accède am pomme B cousins a condrnite mp 
nu ia Aque- mème qi goiw À «.B . Mass A en olair que dt la 
oren it onr S'aflec em fique Ovoite de À en 3 n'eñ-pas inde, d— 
pouviai , en condtuusam d'antueé pond owe la tive, n'en de 
pouv abouti om poim—_ PB. me berom. pos, à coms nr, des 
chemins en fique_ oïte_ comme Le premier ; œ ce-poim leyne io 
#erom D'ume nature Viférente de La, en fe, amd que- É exptes- 
dion de clio powua. Etue établie avec du réel, celles des amtres 
chemins ME DUVLOM— L'Ete qu'avec 4 ‘imaginaire ; Prrisque_ qu 
tappots- à bi ce éerom— Des Aougneurs Diversemem ‘Ont f 
iuvauws des cas s MU par bmte de L'opération De Atané por qe 
lefectperoi on &y en. pour datisfaire à D condition sm. 
posée. Les cflet de L'imaginaise_ decom. Défimitivemen Detruits. 
& cébettar Demenide gera Done blem tou aussi bin Nises 
des chermm obl on imaginaires , qu'a L'aide Ou me 
ouque. { éqahion eh. D'um deg impagt- am hou D'Ehe 
Dm Deque pair , il eos pasoible qu’ elle eœptime anbot me cod. 
hon kom Zoe duueahisable. dau Sa Âoume actuelle_e. alors 
ce Jexa-Svns à lubowe qu'me eæpuséion afgebuique en md. 
Lino a kememr_, qu d pouna ête_permé De Conoideuet cette 
eoprubsion comme Laine, Ét d'aiflenrs , apte ce ch Emme 
le ane fe promiee menu . inox, pas plus los 
6 impairé ut Deates Vaic4 il ne bexa prisible de te 
que- Pb Lee «D Fos en il6na nectééoirte 
pome que Le resntas- gévo éon. obtemn l'addition de change 
en éonttachion . Mas ici L'intewention De L'imagimaite n'es 
Pin mécabéaire, o, où dard ame propriétés Lion. Commis des puis- 
bamceé paies , la foume_ négative De à dera Snféante Mass 
M concon_ que di Dames valeurs que- cle [TK pen. 


Yem_ comme Île rendre mmlle_ expteésion x X , 2 
Deta- qu' & la codision que L'fler mdificatif De L'an en _ 


1°, 
/ u ° 
? 
d/ 


songtiaction_appaztiondra d tontes ces valenrs . C'enece ay ANA 
° , C4 ‘ *  , 4 
éidemmen— pone Le proDnn. De — w K par les tacines de Ÿ sur à. 


| Om deqre m+1 , pwmoque L'fa. dc ! cfvañion & la puissance de ce. 
deque tamenam— ces hacines à mmite., Houteé fes vancétes ancéi ob 
tewnes proDnirom se cm Le MÊME fan: e LIVES . 
J'ecplique Jme emeure aimés dLse fan. que Des races 
néelles prm0dem— cosmséter. awee Des taouned mag imankas , Coque 
œfts-ci n' tintutuienment— jé p l'onéembl Des condition 
h l'envnes: «ét anhpipathique à l'existence De valeurs teelier- 
mad du nombre De ed conditiont 116 en ‘rome me. 
L'bvation à la puiso ones Pmr1, qu en De nature à faire. 
para lte_ por alle. même tontes ces foumes moÿificatrioer de 
Sur . 
UK à fasse embnite cette capression agit Daur— 





En résume, Von contouneé citconétances, fa Hot. 
Me ma gimonx he he 1 por L'enonce ,. lle alors neces. 
du, indispendable enable. conbtitehire de la. taoine, 
Dons 9'omus cas, pareilles mécrdoites n'existem pas , mais tion 
mA" oppose œ ce que- cetté Locme dons aDmide. comme acecbôuire_ 
M principal , parceque. Deétince à Aéparaihe par fon Def 
options om Doivem. éke pri nées ou fa taoine_ ec le. ei pros 
Omta emactemem— Les mêmes fers que lorsque cette dorme. mod: 
Kcateire me ! Qans bon eœpredéion . 
A F'aide de 46 emphcañions , on comprma fa Distine 
hon q» LA ain foire entre l'imaginaire + égnbtam dc Fins. 
bilite De doristoire avec Du tel à L'ensemble Des Condition GO D'ym 
monce ui qm porte-em même Lemps avec bn L'indicotion Dark 
meompots bles mêmes qm om om provoque fa mom fréragion 
ue cu omtre- imaginaire Dom quelques - mes Des opération. 
de L'énonee. amrovisem… l'intuDuelion , parce u' Îles om Le. 
omvir D'on ommmler Les cffAS | om ne de amitivemens 
d'omtrue obju qne- celui De pme Ta-nulipheie Des taomeb, 
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effote am Aero pronité éamo bn . 

6 cco conolncione Dédmtso éenfemem. de ce-qm 
concerne {0 comationd de La ovme "+ KL oO, ne Dorvem-qud, 
aqua” a pésem, être chndmes om. dela de cate forme ; noHo vet- 
HOWS -Snsesbéivemmem— ce qu" efles devienne. froque nons pocë. 
AoWÔ à 4 cinDe ds antus partionlarites de ! éraun du 3 Deque. 


V. 


Dano L'ermde que nom wub Laite de É'equaion dun 

Aucond dv, aprcb awurc d'abord Kaite fe cas x'+b 0 , HoU6 
avons de connu, à L'aide 9'mme temarque fou. dl, d'u. 
conmaibie que L'eqnation 129 plus général de ce degte- DdONRtE : 

æt+amsb=0 , 9e vamëène facileimen. à ce cab. Cola tom 
Cv ce que- L'ensemble Des Den termes qu contiennem. L'incon: 
1Me- pe êtue conidcrte comme Le commmencemems Ÿ'imn canne” 
dom Le commen. es mdepenDaom, de X , de telle sotve que le. | 


qnathion dam écrit Sous la foune : (x+g) -# +8 0, 


{es ivwerses ded vpaations qu Figmemm. dans le pummec inem: 
bre Deviemmem. alors 116 - apparenf , ce jm permes.., comme 
mom À'avons eæphique ; Ve procéder à la conotaution De_ fa ta: 
cime. 

On er condWa, en dmvam_ ce analogie, à: ob: 
chec pi lon ne pomuam pad apphane om fursième Deqre ME 
procéde demblable . Mais ou me Hande- pas à de cowamenc 
que, S'il eo tonjouxé possible, dans L'egnation générale. 
æ'+rax' + bx+c=0, 3e conoideésex fes Den premiers te. 
mes comme le commencemein. Dn eube De (x+ 3 ) > nat 
vu que fou. exeeytionmellemen que. Le hexme em XX nn 
Développemem- De ce enbe dexa Le même que celni De fa prop 
4€ ; de Sote que ce moyen me Jen applicable qu'à 7m cad 
parxtionlien de Equation du troisième Deqte, el on D 4 

.. Lt 
AA PLECAIEmMmeMm égal à 4. . Nons reviendroné pÂne 4x 
hn ee comdideration- por fa cowpleret dans ce qu'elle. a- 
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de pfne general, on noné Vevioudé ‘que. quotque- umpwpre à. dou: 
ner la valeur immédiate Des racins, elle cond. à nue dim 
pfificosion temaqnable de { cmakion. générale. . Eau Le moment 
dwyypdons qu'on a en eff. & = É , — ccammimond ce qm cons 
Cnme Le co parti te . 

Jeu. cvidens que. lousqne le coelfinsems- de pémébra. fa: 


valenr _ ou powua- remplacer Le4 Æuts. p'rvemtend texme pat 


(æ +4) _ F4 er que. par coméqnen. fa pioposc. deviendra : . 
(mr) +c-Æ 0. 
/ 

Dane cette citeonôtance , Les operations inverdeé De 
L'émonce: 2e Deconvrem. Au - facilemem. . On von 9'aboS que fa. 
tion de + à æ sera. ommlce par fe teume. donoruastif —< 
De la vacine. ; On Von an becund fem que, cete premiere male 
ation Aaite À À fonda que ce qu Acétera de ete. tacine. pros 
dose, ayrué don élévation. am enbe l'ancantiosemem. dc.- 

e- 2 . Cette Seconde partie Deura Donc. atte_ ae , d'ox. 
if ômi- que L'on AAA D. (4 expression — $: + HET Le ture 73 
vafenr comylete 3e X_. * 

Sans même. emrex Dans ce Detail , AUS auxrind pu. 
Dire. limncdtatenen. que 'égnativu. , Je LUNVOMS Lameuce a 
fa totme. simple x + S = 0 ce ue uw avunf Dn-precc dons 
mem de À en de À , s'aypyliquera ila propodee. acMelle. sm nb: 


3 s. 
ibuans + 4 Æ € RE 7 à 6 ,.d'ot'lam me 


cha 2+F= J-Ce-#) , en par mie, Mivés que non 





| venons De L constatés : 
° OC = °— TS + 3 az _C , 
On vemaraqnes. 0 'néllenrs que- Le condition quehe cube ( a +4) 
sv égal à F = © ‘-Jera Yom. amodi Lion Jahéfaite en pP'uname 
J 7 € pour. vacme- De ce onbe qu'en prenom fe proue de . 
ce anale par VE LOACAMNE cnbique-quelcomque de L'umite … 
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D'où il és. ©, Dans ce cas cnpme Dans Le pride il y nn 
q* ! , s "7% 
aa vus 4aoimes De fa propose. Ce doi algébrique es. Done sue 
conpéqnence-néeshinire de fa propuète que paséde L'umte V'avrir 
row tacows oubiques, d'tel poim- que 65 cefte propricie_ n'aiétaies 
pos, il m'eœiéterans. pas bn. même . 


VT 


Frocédons maintenam. à l'isamen Dé Divers cas Das 
Lsquels pounvm. de houver Le taoinsé ai poim_ De vue De. Taux 
potitivite, De. Lou négohivite , de own imaginanite. €. condintoné 
a. ces. éqoxd Aeé concotnnces que acctéten— d'une pau, entre Les De. 
Dnctions que sebnltéu— Discotémons Dela foume Ou presner assmbse, 
4, d'amme pos, colles que Doune_ À 'ascpusssion Das tacieh . 


dovoque dan L'égmarion ctr+e) + Ce-#) = 0 


es dense termes qui aomwpuñeon. Le premier membre don-paishs 
| sl un dpi demmem— innsossible que-L'ad iron De-eos Denx Vertes 
Donne. ges powc-uséultes. ; 4{ faudra Done alors que-l'aDdition de 
ce on dondfiachion , Ce qui dena-somodes Ble avec_Des valeurs 
poñtives De XL, Le nombre à dim D ailleurs pp PET À 
J' d'agiéoan Du becon degqte., on doran— même mit le 
antec Des valems négatives 3 dæ évde qu’ afors La comradietion de fe- 
mouse at-fa tranéloumation De don addition en ne Sonstrac - 
hou ne pm étre obtenmse que pan. Des valeurs imaginars . 
Mon e Etowième depe ci généralememns. gro Fes Deguas 
Awwpaité , VA eonbidétakion Dn n , phif- geo. tonjonré ônf'oamte 
pomc amener. ceife Hraméformaion .… Oinéx, Vaud le cd particulier 
qm noné vcempe., da. cumradiction De ? énonce ne powra-jamas 
smsdmie ? imaginate Dand {a tooine_ - Cebn -cx imtevierdra_ 
rmiqhemem- par Éyvige Ve celte Donble civeunétamae que (X+ 4} 
Don. Ette eleve om nke 1 que ln propriéte_ que rssde L'mite_ 
V'avon Yow racines cubiques permeltra- Dale Douner int com 
melactenr à de racine De ce enbe. boime de ke imaginañe_ 


pera Donc owjomé celle De cé tacineé mêmes. 
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, Àons voyond en nébmme. que a Gta positif 2 
(C _-Z } L'étom- ansoi , dam. que fa racine don négative. 
C'enbien L& en fes. ce qu'indique he forme _ < + Ve € 

ET ÿ 

n° Cette Kacne-, pméaqme chacun de 6e 4eme eo. négakif . ns 
dote qu'aprés P'adbition de $ à cette racine, {'eæpraséion Du 
cube de ete racine Jevra tomouxs Fquen dDonbitachsvemen<- 
Dane Le Premner qmambne De aproposée , Comme non avon 4e 
ml. Cefe- propricte nbisoven a d'acflenxs #owjouns lorsque Le ta. 
ieal cubique, am lien d'être emplone dent, 4eta. phe 
"une 
Le 


! 


conqne des vaçines cnbiques Def'umte, c'aus à. Dire 
CZ. applhqnera mot. Lacin ed maine . 
Remanqnons marhenam— ec. 
psitif qn à da condition que © Îederxa j Mi Dans ce cas, 
4 wi pee le même ‘ . Tam, forcer faisons © 
cf, Zl'exprudéion C- SE Deviendra negative loréqne. © de. 
Lg or à C. lou? Dvd bep d ore éandlne 
que ( x.+ #)° go. positif, ce que ponua- avvx fien powe- 
toutes Les valenrs Ve & compuiéoé eme — 4 1 L Ssofroni pod 
M. Mas, parwm 008 voleurs, toutes celle qui som pwsisives 
Devrom. Che cœclnes panseqn' elles Domeraiens. Hop. Cu effor 
L qnawtite à bvnsmaire L -C en moindre que le cmbe de £ ) 
Hamdra done qm' em As d même 3e (IX + æ)” ce qu 
dœigera que quelque chose don tonjoms tranche à s , 
o-Dire que & 404 negatif . C'eonen fa. L ceéultas. omquel 
Conde. La dormmte qe Dome &, prréqu alors æ enegal_ æ 
_ # au monte D'une noie. moindre a fn - même …. 
Oat cmécqmem , Dans Yontes Les citeonétanoes ni 
Au € derom. positifs, qu'elles qne-oiem- les gam dents ve 
pectives de ee6 cofhiciensd , a. tacine dea négabve 
Ce nétnbkan. ctrums aimés aontraté. iLôvra Aacile Vin 
conclure que h A «CE dom ne atils, fa racine dexa an-eon. 
ae positive. En eff, Dans che Téypvthise. a propre 
devions. : Cz-#)°- C + ÿ - o. Chamgemm fes éiqne de 
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tuuo Lao tomes if viem— (-æ+#)-c+ # 0, équation gm 


n'en. amtre que la précédente dans faqmelle Le signe De X en chang, 
ce am confirme ne pruopoiinon 
Ou vérifinn enéuite que 01 4 ou. positif a. C négohf Le quantité 
C— £ Dera toujoms megañive enrapéricuraen quan der absolus à $. 
fondre dune a à l'invnse (æ + 3) ; jun positif es ph guond 
que Y , ce qu corge que x don pusitif . 
SK, om contraite, À eô1- négatif es C pæitif la quantité 
C — F DELA toners positive 7 dnperiene & g , d il EN 
que” powr étre awunles par (X— &) if faudra que ce enbe 
00H négaxil es plus qramd que a . Della usnte necetSoi tome 
la négativité de x . 7. 
Hous pouvons uommer toute cote Disendsion. dans Lo 
Lrmesd $imyles am QUivens : 
Hi A em € sum de-piqne contra, fa. taCine- prend 
fe bique dd & . , 
ji a on C som De même que, de signe de fa tance 
comte contraire dt. Siqne commmnn a ce dx cochicicuté , 
Oréscintons MANN am quelques Details our la. Com 
paraioon qu ow pem. faire eme ce Cas partionhier de { ‘sqnation 
du Moisième Dcanc e15- L'éqation générale Ou éecond . 
! Jour L'ime dt pour l'antue on LME anent D'abord 
Le mode de solo Leyde dur. le même oxdre de conmmaQerx - 
ons. Dano Le Second deg, Pl'ensomble Ds termes en x pes être 
considere œumme Le commencemens.s D'un canne ; Dans le froisisme. 
l'ens im ble cortebpon Dam eos. le commenscemens D'un enbe. . 
Ousoi foforme Des rvacimes en - ele. Sinmilaite . elle de compose 
Dans L'an 1 L'autre cad de Denx termes dome L'un eo. nation - 
mal , dom. À 'antre. es taDical. D'yme pau, Le terme rationmel 
eu le coefreiom— De X Divide pa Ÿ y powe le Jecond deque, Div 
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par à por fe Aowieme; J ‘amie vau- fa partie «aPicale contien 
{ expreeédion D'une racine canvel pour Le 4ccowd Deque , Dyume racine 
cabique porc Le troisième . TP sœine Done à ces Divexo eqan Ds me 
ancloaie complete . Jar om ce AU concerne l ‘imaginaire, fe caubeé 
de don intewcution Jom- Pres - Différentes damo Les donc. cas. Én- 
efles. Dame Le $ecov9) Dege” 1 imaginaire n'en jonmaé Am dm 
par fx cundideration De tacines cauuces De l'unite. pwéque ceb ta: 
ces sum réelles . Ja presence don tonmgours être aftibuee à ce 
qu'il ecidte nue- contradiction Dans L'énonce 3 Pa duite_ elle e05 
Mme cougequence” nécebsoine À certains xappous eoœidtam- entre 
Les coefroionts H qui Some define à exprimer cette contradiction, 
c'es. ce que-non3 wond en effes. condraté . Dano Le 290 Vantien - 

L me nond venvné D'examiner por fe. troisième Beqté, Pimas 
ave, an Costranre n'es germes mme condequence_ des conkya- 

CU de L'enoncs . Je ce mok 9 obstacle pem- Foujoms te 
feve par des valeurs negatives De à . S'emiétence de l'imaainai. 
ra m'eutrainera Donc aucune condition eutuefes coefficient . 
On avons - nuné conotate que, quelles que Soiem- les valeurs 
Aedpeckives de ces cosficients , le. réel es Î imaginaire om tonjonré 
nne même pars amd La, Lacim ed pont mne_ variété que founque_ 
de L'éqnarion embique que non venons D'exndier . 

Ces temarqneé ne. Doivem. pas etre perènes de vue ; 

Jn verra Leur importance grandir dc. pins en. pino a mebine pe 
Mons ovamceons Dans nus recherches . 


VII. 


JUons venons V'exarninex le Cad où { ensemble. de 
Anoïé termes en à conotitue le commen cemem D'un enbe Iomc 
L comp lémem ep imdépendans. de X 5 ma von avon fa 
témarquer que én Fonjonrs Le teume en &° ei. celui en X° peu 
ven êbu condidéres comme. apparden am am cnbe de + ) A ( 
vuavera généralemem qne Le Arvisiemie lume de ce enbe ne 5exa 
pas Le meme one clim de fa propose y Parce que le coefficiem. b 
de cour où ami mme valeur differente. De L , Snpposons— 


84. 
mains am- que con. celle deumiete citcoudtance ain de prodnm., ddr 
mehons 4ex contcqnems. que Les coelicients a, b, C 30m quelconques, 
c'an.- à -dite que nous non trouvons dans fe cas Le plus général de, 
l'équation Du troisième degué. 

Je pourrai tonjouxs dans ce cas considèum &°+ 4x 
comme tepusontanx es dence pruemmers teunsé Du cube (tr) #7 
ex me dona porconééquem. fossible de Les vemyacex par 


4 


(x + &)°- LE _ A 
7 je fais cote substitution daus Le premier. membre Be 
puoposse , j'amnai, en témissam- ensemble les termes en Tax 
es termes tous. commné 


(æ+£)+ (b-$)e+ (Ep 


Jarvenn à ce poim…, je ne taxe pas a tecommañtre qu'il 
6e puéente um moyen Lacile de onbotituer à L'incomme TZ nne 
monwelle iucommme- XL + $- . H# suffi. po cela %'ajonm ex de 
xehamchet an. premer membre fa quantité ( b-æ) + . Cn effesc 

cer &) + (b-#NxrF)+(c-$)-(b-g)$ 0 

En conoéqnence., À, condidcom mainwtemans. x+F 
comme nc icone, je pariens à fa determine , À onffira de 
Lun netrameher fa quantité CI porc comaitte fa valeux De X 
qui véto La propose . @e, ya nu avantage cyidem. à traiter 
cote derniere equation plates. que- {a pumiere., parceque #2 
forme eos. pino simple , Le terme qu contiem. le care de L ineomse 

Ja conderation qne num venons de metre en jeu ne 
mous Dome Doc pas immédiatemem. fa valeur De la vaeine, 
mais elle intnodms Dans la queétion me. modihication qm nuw6 
petme D'entrevoin qu'avec. don aide non prions parvenir. 
plus facilemen- à la ve De cale vale . 

Ji, var et tam. ion De tes onde leqriatiin 
r ph 3 x°— fer 0 L 
Mons om Delmaioné : 





L'éqnaion en | æ+ derau- Done | 
(x +1)" 8(xr1)+ 104 = 


qu ,enposam— 2+1—=Xx, pund La otme Simple 


®., colle -oi tam résolme , il énffira De verrancher Lui. 
té à 664 hacines ponx avoir fes valeme de X . 

D'après clan von voyons qme-nons derond toujours 
en mebe D'obtenic Les racines de ‘equation fa plus enerale 
Du 4rowieme deg di pond bavond tééonDue celles Dowo Jos anellé 
| À uma en LL! manque - Ces ce Dom. noué allons mointènams” 


nono pcemper . 


V1 


Jois. Donc? equation X° + pz+ 4 = 0 &-propodons. 
mono Ve La tésoudre . L 

#: nono vonlons apphquer a cite conation- le pro - 
cédé que nons avons mis en œnvu pouce celle Dn promise. 
Du dgcond æ ) notre #ñohe consioteia_ à trunverx fa connu 
ion d'ume cœprasiion ébuique telle: qu elle contienne Dans nu. 
oxQre convenable, Da dérie Des opérations inverses De celles Dom 
eo. compuie L pumie meubre. SP an. cextoin qu'une telle ex 
pebéion iMuwodmte Dand ce premier membre à fa place 9e x, 
Acteuminam. Snccebsivemen. la Destinction Des efess prise 
par fes opéra De l'enonce, en pwyoqnera- cectainemen 
L'anmlation Definitie . Oflolhenrensemens , mous L'avons das 
On. La connaissance De ceé imvexses er- foin de be présenter im - 
médiatemem à À spi, «5 cete commésamee- Deviem- de moins 
En MOMS inélinetive à mesure que le Deque Des équations se. 
ve, c'en -à Dire à meénte qme- fe operanons Del énonce’ dom 


à fo fou plus nombrenses en plus comphiquess A Ce-n'e-pas & 


ëC. 
dite ponx cel qu'on ne pmode pas are ; mioné fa. simple inspatim 
de l'égmation , ivés- omffisante æ ca cqand pour Le prmmien Degré, n'as 
plu d'un grand becoms en Dehow De 172 es ce n'est qu'en appela 
. à note aide Les ressources Des propriete qne l'énDe. de! alaëbre 
nons apprend etre apphcables amd. Diverses pwM69 am 086 des quan 
dites ee ua combinarôoné Dom ces pmésanceé dom insceptibles 
que. non punvomd avvx. À cépor D'auiver ou Gun. TU'eu. <l pad 
mn eff naturel que L solution D'une queshon- qu imtoucsse 
me pmosanee Jon. me dcperdance des proptictes qu appar » 
Hemmerns- à eette pimosance ! É serain - il varisommañie de la chers 
cher en Dehors De ceo propriétés Lt Len aimi que parceque , dano 
fe decumv Jean, L'expression z'+ax er Ttonjonrxo Le Commence» 
mem Du cœus Ve L+ , HOW on pu mire {es vperanion 
On premier membre Juné mme forme éimpfifiee & L'aide de La mmel. 
£ L'odre Fa comaissamec Ues imvetes dome uwemmé appa_e 
vends . Ces encove aimol qme , Dave le Nuisième Veqé’, mobs 
d prof ce fau que L cæprsboion LT + ax! + æ XX conotitue Le 
commencamens. dn cube d X+ < , non wond pH facile. 
mem vbtemic fa valenr Des racines Dans ce ca parieufier . 
_Éntrond maintenam— "mu ps pins ave dan cette 
vois, faisons opel CNT de propuiétes dom doniséem. Îes exyteé - 
#iove algctriques ‘pare tvapparts a Lune cubes er cherchons oil n'en 
cocndteran. pas quelqu: "vye- par elles qu Ho permettra 
de conétituer Les tacineé de l'equation propose. Ov, À me fac 
pa6 s'être fire œ de nombrence. cxercyceé amMa tiques powr ana 
ALCOMMM que «eativemeun. 4. 12 pmédance- embique , Pa Somme 
de deux. quamtites quelques q ei. L peus towjonxé étre axe 


pme qae (AUD) -3 VAT: (ÿg + VE 1. 


Jde dotrte que. L'ou æ&æ den rique emem 
(+ VE j- 5 VGT (Va + ŸD)-(g+l) 0 


+ 2 Fe Donc mue ali du tussdième deg que amatoujons PE 
en qu sé compoiec- avec VCE + VT cœactemem comme Les. Le 





8 


\ 4 


propice avee X y d'où noué ponvond eunchure que , Dams ce qu'elle 
a de pus général , Sam a déterminer convonablemens. Dans chaque 


Cab g ue L La forme _ ; 
Vg +ÿT 

Lem. Etre puise pour celle De > . 

Ce. premier poim tam acanss ; ajontond, aimer que non 
l'avons recommu Dams le 4ccond Degré, qu'il en. tonjons possible 
D'exprimenr deuoc- quamtites qmelconques q a_ 1 À L'aide dela 
dome a De la Diblexence De Vence ambud j qu'en condequence- il nous 
LEA permmé De Snbhituer N+7n en M-L dd en À 1 + He ces 
Diveuses Conoiderations il rebufte. que., daml à précoder Dans chaque 
cab à Loénaminarion Spéciale des valeurs De M es de 1, a 
valeur de Œ der a générafemen. exprimalt par te type 


Vin + ART 
25 WMOAMIeNnoMm- Nond formons 4 cube Je cec quamtite, 


me 3 ment (men + en ) 


es par conbequem_ 


L 


2m+S /mné . Æ 

6 anDra Dome, pum que L puennier membre De Le 
propose on égal à js , que cffe quantite ommmle px + 9 - 
Où moud anmmlerons d'abn) Q en prenam. M = - + , noué 
ammlerons engnite PX en ÉExtVAM. que. s ft 295. ga à bp, 
s s 
d'où fon Jdeédus mn! > — P° , es par dmte n° = mt+ P ; 

‘ , 2 Ÿ - 
2'aifleurs m* a por. vale L et de Li :{ 4 ééulte que TL. en- égal 
a + VE +£ . On von. Donc Comme. apres noug être 
ec loir * bax mme Discenosion puéafahle du fa forme générale ge 
A Lacime , La conndërakion Des opérations MW Ah 6 qua Dot = 


Ven. 1 Ccoumhituer nous ee cond & en Déterminer tout dé ‘ 
Qhails . None pouvant Dune Délimigivemem. cenire : 


ne SERRE mm RE 


EVE VE 


Bonn Simvphifier a vendue plus clane notre sœposivion, 
Mons Dunmerons, Dans ce qu Va dure, à 066 Dena tadicanc. Du 3° 
Deyé Le nom d'éléments Des racines on nons fes Dédiqnarons géné 
aafemem. par Las bus à nb. 

Komangnond maintenam que di Les Dence élément Doc 
La somme compote Lx valeun de s avaion- êté nr lriplies par we 
AROUME quelconque d ou d° de L'unité, la foumation On cube de & 
Oinéi modihe nantais. vullemen it alue en ce qui conceume le 
dome Aationnme£ 9m qm y omre, puisque ce Nrme ea bovme 
Des enbes eo Vence clement. [TE que À ‘élévation ou oube vaméners 
4ons Les d à L'umte ; d nn autre ch, dano Le tuvme taical la_ 
domine des Denx élément anrau- ete coœactement. celle que non a- 
vons Jowmde & % modifié ; fa Seule che éscoptible De changea 
Jane cc terme, en Dehors de L Designation dx, «és. Donc fetriple 
proînn 3 \/mEn° de ces clements. À, en fs. on avais. em loye. 
pom chacun Vence Le nftiplicatenr d , Lan geo. devais Dove 
3 d' ment F #1 L'ou avons. for noage de d° ) ce puiduis data 
pus la valu 34 Dm-n . Ces denœe- combinaisons n'amraiemc 
donc eu vom Aésulrasn De Dome à à le wmième cofsiem 
que la précedente”; elles ne penvem Done pas he conoiderésé comme 
donna Aatisfaction à ln même equation que celle - ci. PH on dax 
De Emme dd quatre vaniité obtenues en aécosian. l'un Des dlmansé 
avec L'nmte, L'ndre ave À oud'. Mass 2i L'on multi mm quel 

ae Des éléments par d , l'aue par d?, ce qui pom de faixe De 

Donc mamire, Parc triple puni condewera. cvidummem. La ve - 
Lun 3 mnt 5 1% lors es Den eombinaisons, 410006 am. aœac- 
4eme. Les mêmes bus que la premiére mom cvidemmen Îas mi. 
mes duos qu'elle à Et Des racine . | 

Non pawenon atmoi a ce conclnoion. que, pou. Le 





do. 

cad général, comme pour Les cad partienhiens price demmem etes 
{ equation Jp Hoisième Degré” ati AaCNSd c1- ue fa foume De ces 
NAME br : 
. a+b, ad+bd?, ad'+ba 

Slréoulte dvidemmeme De cette forme que Lx posst - 
bite po L'equasion On Hroidigme deqre d'avoir toi racines 6x 
une conoéqnence Directe, es. nécessaire en même tes qe Én- 
bmdommée de À existence De How kacines cubiques powe L'umite.… 
samo cette deeniène yroypritl., c'en. Die 4 à en À? n'etait 
1404 Diferenrs de 1, buy aan pre qu'mme bente racine’, 
po que chaome Des Hoi. vauiéiés ci-Debsne de vamineair in 
Datinetememn au oeul type a+tb. 


IX. 

Fons venons De voir. Das ce qu piecede COMMENT 
Les lement wmmétiques &u-k Îoivan ëlte combines avec ls 
tacincs De f'umte, c'est. à Dire rawee À 'elemen… imagin ane , 

owu Devenir Les rois racines D'ime même equation Du 3 
dege . An poûm. de yne de la rébolntion De cette equation œla 
deram duffisam. . Mais 4 vons voufons nons eclaiter pu G 
cowpléternem. ur ce qu Concerne la condition d ed eoqua< 
tions eu celle Des tacines er-bux fes tapports qu Les (rem 
d'me à l'antre, if n' eét. paé dand imtives V'étndier ces combi. 
poison Dams Leun endemble oi. de chercher D noné tele 
comte De leurs Divnses digqmificatione . 

Ses elements nwmeA qUe6 tam an nombre De Deux ) 
leur combinaon ave les Mois cacines de L'unité. Domnexa 
naitsonce à nent ecpuebsiont Différentes . Aoné vanon De ke 
connaitre ome, um ce nombre. il u em amta. row qu derom les 
racines Àe l'équation x°+ px + q = 0 . Ocewponé - non 
mañtemom Des Six aubreé , recherchons ce qu ’cifed Somcen 
As. memes ; qu cle powrra être Pa natune De Leurs Het . 
Contatons d'abo® que, apreble- que doi fa combinaisON qu'en 


Vo110to chose, île formrexa. an En me qu » fotéqn'on em 


e 
£ 
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fera la Anoisième pMéance, dommera: tou jours le mème «énltar 
2m pour fa Somme des cubes des denoc termes qu le” compooenr, 
m'en dera pad De meme On tüple pwdun- de ces Dex Lermes que : 
dans ce liuibième puissance , Arme. L cucfficiem. de LL. Ton ox: 
exemple, nono avona constaté Dans l'aitih précedem- que di L'on 
prend fa combinaison ad +b , ce coefficiem , AM lien D'être , 


+ À mn  Jexa celle même eœpreééion multiplie par À” re. 
sul de Li que on fa combinaison pumilive a +b parme D 'ammbler 
fo teune en X de fa propusee. , par l'egahisation de 3 /rE nt A _p, 
fa nouvelle combinaison ad + b d , Jam laquelle now éuppudons 
que Mm a cons viwem les m em ed valeurs , w' avwmlera pÜus —P 
MAN — pa . f en J'aillenre evidem… qu'il en dera De meme poux. 
fa combinaison ad”"+b en por celle a+ba" ; celles-ci comme 
précedente. donmetoms a ZX fe coefficiem. 347 ment ) de. dote qu 
els lsuimeronr Le que des toi tacineé d mme equation. ainôt concue 
x” _ pa'x'+ q = 0. On verilieca endin que-fa. combinuawun 

a d'+bar leve am cube, dumenaaX le coiciem 34 V/mEnt ex 


qu'il em odaa de iménue. des Denæ antres A+ ba » ai +b ) de 6votte 
que cefles - ci {x MEL. M NONVEAUL JOUE qu dera celui des ta 
dmes de l'équation x" + pa "+ q =U, 

Ccd Diverno touts dom. consignes en groupés Dan Le 
tableam Smvam. : 





dqualion pToposce Hacince . 

| bat, ad°+b 
ZX +pX +4 = 0 a+b , ad+bd , ad + ad 
x +pd'x + q = O0 at +ba , ad"+b , a +ba? 


ET + pa x +gq = 0 ad*+ ba? , a+bd F at + b 


91. 


Co consequences déduites des rois % précédents, an- 
aaiems ailleurs pr être facilemem. prrevnes a fa denle mépection des 
p'temerd membres Des proposes . Ên cfla- la ecun0e egmation n'es 
amitié chose que fo prunrièce dans faquetle TL en. remplace” par dx! 


Ou, ce qm Levier am meme ; par © ) D'où il on. que &' devra êhe 





ego à ATX. On rveconmame en cffes- que Le 6econd q'uupe de racines 
n'en aude hwe que Le pumiec mnltiphie par x . Chrome & la toi. 
dienie cquation elfe n'éhr., & don ont, que Pa premiere Vans Aaquel. 


Le a x” æmplace x > on Devra Pone avoit x" eu = d'æ, 


résnfta. cowmpleétemem_ confirme Dans Le tablion où. dessus. 
On vou- done qu'il e# pussible. cuec. Les denx mêmes 
élément à es b ) convenoblemem. combines _awec- {es acines cm: 
que de P'umite , de datifore a Fruw équadiond datinctes . fa coW4: 
tomce De ces élémenrs , admise D'abord comme porm— de Depau_, 6e_ 
tome confiumee par fes relations x'= Aæ , x' = dx ; le 
Le Seran. en untre_ par Les calouts qu ) damé chaque AXCONTtANLE par: 
Mionhière, dexvivaiem. à détermner ceb éléments , au cas vw on {es 
Hmpyoiean imcumms … En eff, 8, por e €, por L'égnamm 


en &/ on pod L' = jme + Van , Leô qmaiten mt! 
es n' came considèrces comme-ponvam éhe differentes de 
mt «de , un amta, en chevam. an enbe, om +S nn . Li. 
OL pour que.cela detimse_ le premier membre de. { eguakion nm x! 
on dewta poser 2m'= -q » à tnt pa". É pruomide_ 


de ces conditions Jommers- pour nl {a valenr - , C'en-à-Dite cp” 
même de NL . Que à a seconde condition , elfe différe Jam Done. 
de celle on M os , maid, comme pour avoir IL, efle Doux ëhe 
clevce om enbe , opération qui fans. Dioparaïtre -f inflnence que Le_ 
amoDificatewr ad? emerce_ Sur P ; si d'enoun. qu'en fin de Comte 
mM'an ne penvem— te Diférens de. M 08 de IL. Pen éeram. de 
même de M" en R'. 

On pem conchme de l que f égnation qm AnLAare 
por ace L'ensemble Des modifications q“e- pem- Onbix. La 
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Jumme- a+t , loréqu' on wumliplie de toutes Les manisres pois: 
bles chacmm Ve 508 termes por Les xacimes oubiques De l'unité, 4 
OM M €. egnaion Du memvième Deare” Dom. Le premier membre 
Jon. le promis de cons Des Hnoïs équations ci -Desôns, Doms les. 
quelfes on oraM Éwpptiue fes accents . Sans qu L bone necchsaixe_ 
d'entrer à ce ému Vamé omcom Detail Ur vou acilemesn que 
ne. cqnation deaaw— | 
(a+ g) + px = O 
M pem-, em 4 Cod Dex am x? +9 convme t'incosme bn 
duuner- la forme 
Cc+g)"+ p’(xi+q) - pq = 0 

L'on en Déonira_ {a tebolvam— conformemen aa pau: 
cipeé ei- Deséno eocp 0666 c 


3 _ 3/,P4 Tps 37 psg : {pY P° 
ne Dot Air ane à 2e ee nee 


JC. famdta Voue., pare aroie. De Actour- que, ons cewe 

Joume., éfle ui agte à wpeisemer. les trois équations Desquetlee 

elle Dexive vue 4'en Curwaimcie- il suffs. de temarquer_ que le 
cube. p° pm porti_ De ton Îeé tadicanx., en commet racine 
de ce ombe aura pn êtte tom audôt bien pa on po” que- 
P ; Le en tébnlte_ La Hiple cqu ation 


Su Les «cohberchcs prece dewtes noué ptemmem gque- De ecum) Le. 
Leuwc Dn Second meinbte. conoidérte Dané tonte fa qé netalite Dos: 
Le rewdem_omocertibles 06 radicamæ mbiqnes to apte À te: 
predemrer Ame. quelconque. Ded Lacines es trois equati vu pie: 
mondiale ; HOnd puuvoné Donc Le cemplacex_ bat À ernow 
LETUW LA alors 
8 ES 2 
{ - pd'.x_ 
es qu HD19 aise retomben Surle-poim. de. Repas, 


98. 

4 L'aide de ccé explications , Non oeuns parfaitemem 

delaires Snx les Divers eff qu penvem- être. ubtesmad partelle coms 

Ginaison qu'on vundua_ foire Ÿ ms La somme ab es dou 

clement & em D avec les row xacined eunbianes De lite, 

er nund berond bien fivces ) kam-4nr l'étendue. du ptocede De 

dolwion que-nond auvné mms en œmuté, quedin Led paatioml. 

#itcs Âes pins conackégigtiqueé que da didendsion viem mette - 
œ joe . 


À 


X_. 


3; NOUS N'autons en vue- que-Âe. prwble me De la LL - 
lntion de Ê Éqronion Ou troisième deqre noud powiond NOUS 
bornex 0: ve. qu precède a pwôque moud Doummed maintenam. ti. 
fés Sun tom ce qui concnme Les valeurs Des racines. Mais noix 
mitior, comme noné L'avuns Due en commemncomse, mn" eb— 
pas dentenmenm D'obtenmnr Deb sofntions er d en comattte lex. 

wbsion olgebuique. ; Vr9146 vonfons auôn mous échaier bu. 
towm.- Ce qui a De neéccédoire- doams 12 Condlitwhion de ce ct : 
ubsions e1-Aux Les capports twtiumes qui exrstenn— entre Les Pi, 
_4€1.0 clèmens Dom elles $. Conpodem— e1 cerve qu Fgmens 
Dom l'énoncé. À en eff im a Den duxteé De cunoidcra 
Wuous & ctudiec : D'ahord celle. on conceune fa Aoume générale 
ds racines, emdmite celle telative. à Âa name partientire deg 
opéalion qui, dam Detnire fa. généralité De ccte foume, Pa 
opécialisess1 a tende m—prepie à datisfaire a telle. co: 
tion phares qu'à telle outre. | | , 
Nous alois noud eœ piquer mn 7 termmex ‘ Pre dur la_ 
quetion de fa forme . . 

À cer ego , on em Dire D'une manière. genètale. 
Qu cuite forme. en. telle. D me aDition à Deus termes ; c'e 
cuidemmen di preimee LEMARAUE. AM téonbte De É'ingpeetion 
Des taeines. Jlaoris ced Denx Termes me-Som- ad Les même 
powe chaque Jacine , Ce Qu n'a paé ren De A un dupe, 
aktendn que--s"i1s toiem 14 mêmes 4 n'y amianpas toi <s 


9. 
racine ditinctes , en non m'amiond pas par condeomem. bon R 
Remarquund ,en-decund fin, que di fon pau. defa ra- 
one A+b {es Denx amtues Déxivenom. De celle-ci, donen mulk. 
phom. à par À on même tes que b par d', dou en mmbtipli: 
am À par a? en meme temys qne-b par %. Mais comme vié- 
d-vis de L'éqnonion qui Le6 puodmis ,Le6 tacines eœistem. ‘toutes an 
même titi, en que, dans ce qw elles om. de généxaf, He. néces: 
daite qu'elles jomissem des mème propriètes il faudra que. & au 
Gen à appliquer à @+b fa foi De Déxavation ane noué Venoué 
d'éenoncer, oo L'applque a l'ume quelconque. deb omtres La cin ed, 
HMomdta. bond -noné, comme condequence de cette apsphokion, 
que nous amoué Lonjours le même groupe De-trois La cine”. 
C'es- ce qui arrive en cffer : drenon > par exemple a d+bd 
mmliiplhions -en Le premier teume par A , ke secon par nou 
aurons A d+ bé qu en en effes. me tacine_; nmliplionne 
endmte Le preumer Toume- par 1e à ) Le SecoY par Le, 4 3 NOUS ou 
kom a+ om er fa Woisième tacine . Com de paééexa_ 
de fe meme mamiire si L'on pratique Les mêmes opération <s 
éur ak + ba. 


XI. 


(9 à n'ewmmbage a em b que comme les Den Leumet 
d'une addition dom. la Somme Done donner la valeur de Le 
vWame L, , on coneon- que- ceé Demo elements dervuem- énscæp: 
Uibles De vwcevow me infimite De valeurs, e que chaque dec, rm = 
position de X, en dence poxties Lommira. nn monveau. comple de. 
ob clemenr . JUais , comme en ontre de fa condition que a+b 
eos. égal à À, , 1 Lame amssi que (a+b)°+ pCa+b) +4 bon. 
mm ; A résulte dE, aînés que-noné L'avow vu eutre à b. P 
#4, Jeux. Conditions qm prénéiem a esb en fonctim De. 
Pen ele assignem. Des valeurs tou & fan. Déterminss, 

5l en am sucplne fncile_ dede convaimcie_ qu'on 


bhouw de ces valenns , on me amas. en trouver d'anbsé à 





»)] 


do Âa évmme d'ailleurs égale à à, , fine énécoptible De éatis 

foire à fa 400 poode- don La condition que-feur pro m- la onmme 
de lents ones Jnssem= cebpectivemem. éqamæ_à - #- en à -q . 

Én ff. si L'on Desiqne_ par E fa Différence eme à en à , de 

telle mowière que. a' on. égal à a+t , F4 fandta. en vertu 

% a condition a'+b' = a +b que b' son égal à b-t. Cela. pose. 
di non6é partons de © =(a+t}+(b-t) ei que non él: 
Vond au oube nous amons : 


LA (art) + 5(a+t) (BE) + 3 (a+t)(8-t) + (b-L1)° 
on bien : 
2 (art) +(b-E)t + 5 (a+t)(b-t) [ca+E) +(b-+)) 
# par suite : 
x? -(a+t) 8 _ Cb-t)°- 3(a+t) Cb-t}) x = 0 


Mass en partam de O =a+t », 9 auto oûfemm f'égnation 


xi a _t°_3abx = 0 ; 


comme il s'aqu- Damé ces Deuæ cad Du même À, Penn 
ceboëre que-ces Dem équations buis identiques , ce qu axige 
qu'ou am les Dence conditiong 
3 (a+tJ(b-t) = 3 ab 
(a+t) 4h > 34 LS 


Pe la premiére on tite, age avouwr fair. Diéporaite _ 
3 ab de-pors- en. À ane 
t(b-a+)=0 
d'où véénlkem Les Den valeurs owvanres De E, sawois-- 
b=o 9 E - b-a 
| O2 fa valemr +=0 épon® à a Décomposition preme 
qm Dou- , en fes. tte tonjenré poéoible .… Lee fo beconde_ valeur 
Muisnlte. Q'=b ) t'a » ce qu Oumme De nouveam dar: 
wire Decompoétion. avec a facubte’. toutefon_ de permuter 
om D en b om & , chose cvidente par elle meme puisque Î 
hou a +b ess dymetrviqne par tappou & Ces deux _ Aetites, ce 
que- Le caleul, deson cote, viem— confirme. à da momie, qe 
dome. _ 


& Da Seconde condition , 1£ eor-faoile dede convamere ax ‘elle 
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cyxlemen t = O ) t = 6-a . En esmme., forsqn'on ve Dékx 
iminer es Ü pan le condition que Peur quon, D'meparc, 
que fa Somme De four enbe , D'autre pau, dom. éganæ. d des quan. 
Aites Pommées , 1f n'existe qu'une éemle_ Décomposition possthle de 
fa racine em deux poxties énoceptibles de tepuoDuire cette tacine - 


par voie D addition . 


XIE. 


Has il ne fondre pas infcur D Le que cale ‘Decomse: 

éttion De Len Done parties à ob dois Pa Seule qu Ée ptéle à 
tabl Au camporaéon emtte_ la propose Ch NME Cquañion on X. 
&œ b, am un même forme que ce. proposce ,e1— à Dcomive 3e 
che companaiden Eau valeur Des tacincé . Én fou. COMME 
avons -nont td cond & aœepter celle Dom noué avond for 
MO e? Cou. & la smite De da tvemarx ue qu'en Pantaw— de 
La a+b en éleuom. am cmbhe- an antive à f'équation_ 

| xX3- 3abx -a_b°0 | 
qu a price téémem fa. fotme. De fa -proposee er qu’ 4 cpassble. 
D'rdemar fier avec colle sous 2 scwe que. à «— b Jerom— adm 
6 à Saliofarre amcc. Donc. Condition : 


3 ab = —pP ) a3+b° 79 


Jlaw dvidenimeu— celte *AMALUE. , a: vrar Nite #jontanee , am ue 
F Les D'ime certaine propniète Jus ot frdomme De Voue Avanñ: 
Aiteé var rapports & ln combinant qu'on pan faite De dr Avoi- 
Ame jméance- nee. {a premièse. m'a vieu. Ÿ exelnoif TT 
ua Omtreé puwprietes pins on mom analoques dom pen 
gowr me paneslle_ Éomme, 64 tion ne du que, parmi cs pro: 
price , 1f n'y en aura. pas quelqueé - mes qu, sauf à over, 
am coeffierem. De X o1 am terme. tom. Commun. Des valeurs LUE 
Aerentes de — 8 ab es de — a? 5 , pourrom tautefos Conduit 
NC © Me eqnamon om q*, comme Îa toposee_, ne. comedie. 
me fes teranes em À? où en ZX , auquel caë { Hemificaiom De - 


L'me & L'antee_pouna êhe pratiquée - 
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Ov if en. facile de Paire voir que ce n'edr_ pas mme dippror: 
lion gratuite. que now faisons ici es nou aflone montre que can 
Lion réchemens. aumei que Les choses Penvem 4e page. 

uiimettond en ff qmenond prenoné pour fn decompocr . 
tion de & done lement à! nb’ diferunts de à nb 5e telle oué. 
ques Hong amené L = a'#b", en leon am emke , NON awmLond 
comme preceDemmenms. : 

xt sa bx - ab 0 

en où, en ce état, je voulais Détexmimer à' es L' par feurs fonc - | 
ion Q'h où a+? iles certain, d'aptes ce qu viem. D être 
prouvé damo L'antiche precéocm. que les valeurs De à' es De 
ne tone pad DcAérentes de celles De. à «4. de b A as je pencc 
za L place De a'b' faire néage- de 5a valewr F< x. (a*+b)} a 
em Pr énbstitnam. Dame F'équmion précédente , jar celle - ci : 


L°- 3 4 (a+ b'*) e - (a+b') “0 
qw, 4outes weductions faites , Derresme : 
x°- 3 (ab?) æ + ?(a . b'°) = 0 


° Ov, voile Bieu vue éqnahion qu, comme fa propose. ; 
ne common que fo troisième Ja premvière prrtôsance De l'incon: 
eme di que: je- power par coudéquom identifier avec elle ,à 4 
condition ne a' en. L'onoum déteumincé par fes conditions : 


, 12 4 ,3 LE 
a'*+b = - À , a +b' = + 


Celles- ci some 9' ailleurs Différents de cefles am Dome 
d ob; iles même évidan., Surtoms par la companauben qe 
pes faire eutre ecfles op cowliennem. Les ounbes Des éléments 
an ‘ehles som inconeifiab les ane. {'hypahise que à' a. L' som. 
eqamæ à a mb. 

Vols Done ne Dceoumpontion De. & em à' ab "dif 
féneme De. cle em à sb qu , où Lim parviens. à oftumr leo va- 
Lens D d'en Ve L' rnftaons Des Vene. eun tion A - Detéué pour: 
aa Jenrrin , lounx auest Gien que. fa premmêne a farine. coumaitre les 
vases 27 proposes . 


Moss 510 suisse capliquenono pad D'at Pense 1er Sn le ‘ 
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merite que- ce nonvean mode de, éofmtion powta- awonr , an pone. 
de. vue proique > NU Paisoome pour Le_imomenm De côté fa. 
conndération dec avomiages en Des inconvénients qu'ii powvra prés 
denter telorivemem. am précidom. . Jos obsexvationt actuelles éur 
ce ner UML Éuvtom powr parm De mire Le côte théorique De ls 
om , Eh nond avoué voulu faire voir que ce exo vestrein- 
de Leancowy Les facmliés De À ‘algénre en fa Contephiou que. non 
Devon en avoir 41, Jaune à awuit Énffisammen «ee Plé ho nr ce 
amjet  NUU nono faissions aller à cette vendée qne fe mode. Ve 
potion qu'on emploie gpmérofemem. eos le sent qui don Lode- 
en Lawbon , du Ü n'eœiste qu'ume- mamêre Ve Deécompuser x 
en dense parties aus cegrtil les de conduire à la commarésamce Des 
| name a la loume générale que prendra & gtompe- des 
AACM eË Potéqn' on fera uéage dc a' de b' , dexa -+- elle fa mec : 
me cyue- celle. qu er fa conéeéqnence- de fa premiere Décompui : 
Mon em à em DL 1 Ja for de Jeuvation que noud avond constas 
ee Vdang ce Derumer cos pour pabéer D L'ume & L'autre vera #+- elfe 
amañntenme avec &'enb ? JP en. dejo- petmmé , d'apres ce qi à 
ete exyr0se Dans L'antiele pre dem .” de tevondre_ à ces quefitoné 
pas La negative . Ja c'en um Sujen Dom, en ce Momene , 
mons mous bormons & pusex énonce; 
Jouo Le teprendromds en Détail en nous en Dounetoné 
féolwion Dans L'article smvane . 


XIE . 


SP sésnlte His . évidemmem Des Dctails Damo fesqnela_ 
non venons D'emtres, qu'en cehe-maltiëre., c'es mme Cconider ah 
& laquelle on ve damran tefuser mme grande importomce_ que-ceble_ 
De ha decomposition de ln tacine_ on Den. parties & e«-b , Pridque— 
en vertu Des fais algébuques que nond avond cités Dans Pen. 
articles puecédems” , cette Decompoériion permers De. conttitnes 


me Lay ton em € , a «bb AM We exackremem— même forme 
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qe fr propose , 4 que, de fa comparaon qu uu pen aire de 
fume à l'amtce, uônhie La possibilite 9'obtemix Les racines cher. 
chees, Ju a Done intérês & de temDre: nn compte oamoit eœact”, 
ambsi Détai lle que possible de ce moyen ® inveétiqation. an. aptes 
f'avo apprécie aus 505 résultats amalytiques , ne pe être que 
tes - ntile De L'etmdier Dans 6e46 ouqumes ; c'en ce DOM non 
affons mainkenam— nous pecnpet. 

% doviqu'on pe XL = «a +t comme-valenr générale 
des taoimeé D me équation Ou Funéteme.. e_, on cé naturelle - 
mem onde: & de Demonder aommem— 1 5e. pem-faite qu'mmedome 
mmque, COMME celle a+ , comienme-non ben lemems à Me 
peule, mais à trois valeurs Différentes De L'incomme. Deprime. 
aboxd ou beau amtorise à Doutec_ n'me -parei lle Feutative con: 
Quid à mn teéSntas. Havorable . Can ,entan., il faudra bien 
Four qne- Les tacimeé Æotem diverses , qu'onw' aan pad tou] ouLA— 
X= a+b F de, en fe fa. persistance De ceMe forme de man : 
tenus , fes vacines deraieme caales entre elles, es P'on w'antau- 


nésoln qw us CA bus-partionties_ de l'équation Ju troisième Deqte. 


O ceMte nécessité vecommme_ D'obtemr des valems Différonter_ 
Don nous porter æ peer que dt me. Jofntion et Vossible. , 
Qaus L en on on L'enteus cela teébnltera_ de ce que_ Les opétations 
ulieienes , qu'en vertu de À'enonce- ou va exéenter dur Qt. 
condhtuoum ceé quamtites à Ÿ Etam De pMôsances , c'en dans eus 
27 qu'elles figure. Damo Les conditioun partieulbi èces qw 
Det pefees Œ op en faire commaîtte 4e valeurs amquel 
cos il en is + dunnosille que ces valeurs Soiemr— multiples. 
De sovke 2 en Les Anbatiinams duc ebsivennemn dams & =a+b 
ou obtiendra natwallemeu fn Serie Des tacines qu éohisfom à 
Le qmesrion . An pomme De vue Des faits algebuques , © ess im 
OAinot que Les chuses 6e adéem—, comme vous À'auvus tecomm 
Tamo ee qu pruécede- . Mas ‘1, cm de bord deé partieutaniten “ 
telatives a ce fait , WU voulons pomémvte nv imvebtta ations 
aus ce que-uoué coucevoné qu'etfes condervem. De. nn 
nous powrons admetire que A comééquence_ ded calculs prakiques 


exercero_ Oyr ces 


! 


vu dd «a D, pour Jaus faite a L'enovee , 


lites nur mffnonce. mor frcatuice qu , 92 aftéter fanegle de_ 
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symétrie nésnlton- de. fx smpposuion type = àa+t , permelfna 
d'admetre Dans cehmpe) ponx Les élément À ab des fotmes Dis 
Umneteé Aoréqu'on veste das 2 premier dDeque, mad rameneeé à nue 
MÊME ay mue expression lorsque, par le fn des upekakious up 
tériemes ) À 6e hrmera des Pouetious de ces clément D'un Deque 
AWyEeMT am: premier . C'en. ce qm QAÂVETOM— , po exemple 
Ÿv finalemen on Fomvan- pue es Lun racimeé om De fa Aors 
me à+b , mMma+ m'b , m'a nb. 

JP eûr- evidem que Howqne., dans ces citeonbrancet , 
on chanquan A en D en même-temys que-lr en & , Îes irow 
LOLYMS resreraiom. Leé meme . Ce n'es pas que chaenme en : 
parieulier COncw A par ce. chemgemem— La même valent. j 
cette. propriété w'apparhendrau. qu'à fa première. Quam-a 4e: 
conde.. elle de modifreran. poux Devenir la Woisiemc er celle - 
eù poux Devenir fa seconde. Jai, Dons leur ensemble, pures 
colleetivamem nn mon imdividnellemenm., elles n' omrañempad 
v'anie , on ma Lomousé Îed mêmes Lrots nombres. 

Jtmes' age duue-paé act de celte- éymekie qu'on- | 
em apple Simple , er. en vertu de la quete - me fonction 
copaidèree 140lemem «este la. même fotéqu'on pexmwte_- 
uvre Îles Denx des qmantites Dom elle dépend, ma d'nue dy: 
métue complexe qu emdraste à a Lors Îa consièctation De 
Lrco expressions, Âesquelles Je troms loumens. les unes Dao Îe4 
autres , de mamène. a ebter tout efles . mêmes Dano lemr 
endemble n Lousaqn OU. peximaite. simnltancmem Dans touteé Ho 

maintenam—, pan-voie_ de retour , 0w € oHcoU que 
vbs Denx formes ma + m'b , Ia + mb so telles que 


! 
nn 


pan Le Fais. des calculs commmomdes pas. l'enonce, les gmamhi: 
Us Me Mm Disparaissem. Dans Le téénitor. final, eg Deuoi- 
fous, tome aussi Lien que de premuere_ a+b , CONDOM 
œ Ya. mêmeequañion., en en Dexum- pat cond équem Des- tax 
civeé ot même/titte que celle. -ei ; de telle Soite qu'on da 
coton: que fa recherche de. @ er De b , Patte par l'haypothese_ 
que TX es éqal a A+b , em - a-- dire extrep tuée pour me 
_- : denle Kacime_ suffira pour. Les Denx. autres , 90 la teéerwe, 
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Lion emendn de Ja Otéparatron de M es de M! dora Le resnlhyx 
+ Can L& on s'explique que, mi a M' et. comvena « 

dlemem. Détermmines, Ne Tenrahive doite, pour me Oenle for 
me puise convemr à plnéieurs. | 

Ov cette Determination en -elle possible 1 Cod. ce 
me nuné fond moinrenam. ELOMmMmANErT, er, O1 en effes. nun$ 
eos on4 qu'iÀ exiéte des valeurs Ve_ M es De NT aid - 
Hoisom. Ou. conditions Que non venvondé D'indiquer ; a 
patwue_ de ces valeur$ Sexa His. twpte & non apprendre 
de. omelles citconbtamces depend 25 mulripliceire Des tacines 
des equations du Woisiome Veare : 

CO. en partans— de Ta a+t en elevam_ an enbe 


x?- 3abx -(a”+b) =o , 


en partawu. De Æ = M à —+- m'b. ou Houve par Llmiion. au 

mb x°_ 3mm'abx - C(m'a°+ m'° bi) =0 

Enfin avec. Æ_= N'a + 15 , l'élévation am cube Dome 
| x°- 3 mm'abx (im 54 m°lb°) = 0 


OR 1£ vesnlte que-pout. que ces Atotg tesnbtatr 
Sort. Pes mêmeé , en debors de. fa Debiquation épeciale de x, 
er. qu'ils S'apphqnem par condequem À mme MÊME equation, 
al Lam. qu on oi Les trois cou ditiout 
| 3 
mm =1 , M21 , Me 


Ce Les Den. Dexmietes nous ap pemmem— immediatemem que- 
Men MmM' ne peuvem— he que. Des kaciueé cmbiques D 4 wwités 
nom ado. premiere. elle 5e cuncilera, avec les denc. cmtredo, 
à Lo eonditon que-les valeurs de ced racine tes pectivemem 
choisies pour M a m Donmerome Limite pur. produm….. 9e 
em— Je. foire De Mois mamereé k Bavow : 1° En combine 
£a valeur 4 de M avec la valeur 1 Dem", ce qu Dome la 
aacine &+b 5 2° En combiunm. fa valewr K de. m ave. 
celle À° 5e M’ ») qu Bonne à À +b 4° 3 9! Enr en 
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combinamn. fa valenr &t de M avec celle d ponr TV, d'ow vesnlte_ 
La troisième racine ad! + bu . 

Ce Dome bien fa en He. fes veoulrats au ouelé non 
avoms été cundm. precédemmem— fotéqne noné avoné procéde à 4 
xébofntion de L'equation er à la deternination Des quautites à 1 
pour chacume deéquefles noué avons bone trois valeurs . Nraice 
ce que non venons De Dire prouve qu'à ptioti, en en Dehors Des 
Cons dératiund «elatives a fa fixation complète de ces vafenca 
ON pe être akéure que Bt me Sofution De fa Rorme a+ e41— 
possible, if 4 en omta Dene autres qu fe Serum. cyalemenms 
a L' on vou, avec fa Dorxuiete évidence. que € "enr PE MME- Conde = 

mence necessaire es inevitable Je L' carbtence des rod racine 

cubiques de. 4 mmte , Phoque Les cueffierents M um, appeler 
a wmphie L' office de donmer De Li mnfriplieite at nombte Deco 
dofutions, ne cumttenmmem. pas autre chvse Dans L' ex tebéron- 
de leurs valeurs que cé mêmes trois tacineé cubiques . 

Auveste. fa. conéidérarion de fa Hoi por faquetle fes raci. 
nes devivem À'ume De L'amtre non amaue connue an même 
nésnltas. ; can } Pique fes ituis formes CA - Defsus om. telle © 
qu’ on pabse De L'une à L'autre en mubtip from 6es Den termes 
um par m , l'antre par n"' técuptoquemem., faudra 
ane; 41 au fon De partir de A +D noué partons De ma+mb- 
non obtemons fes antus 4acineé par Î ‘applicmion de fa même 
foi. Jous confuons e ÊC qu'on Devta avoir : 


L 
mia + mb = ma+ mb, mm'a +mmb = a+b | 
Cette Dermete. Dome tmmmédiatcumerm. mn! = 1 


, n L 
@e fa première on Dédun. Mi=m , nl =m 


in = mm'=1 » mn MN = 1 , 


—_ 


en par fuite 


Ce qui veptodm. exackemem Les conditioné précedente . 

On de vend œnér rattomeflemen. compte, AV ME 
me de. connaitte Dans toné leurs Détails Les valems De @ 
de & , A par guite_ celles Des tacines, de fa comde de la mule 
Liphieite de celles - a, Cauée qu 7 cb ame ant que. nov 
L'auons sonvem— cepete”, que- L'exiétence_ Des Etow vtacines 
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de L'umte 
- XIV. 


Ja conmaiééance de fa Decom position De À eu deux 
efiments a es. br, dom Pa Détermination nltérieure 4 'obliem à 
L'aide des fonctions ab ; a+b* peces Deux elements y NOU4 
para suffisammem acqwise pat fes exphications qu précedem 
60 an poim- de vue de des coudes , De. e6 principes totiommels 
do0Û- am yoim- De vue de 406 consequences [amalytiques . aim 
deë Decumypositiont D'une omkre nature que celle-ci, c'es. à Due 
boumises , pour fa Determination De leurs lements, à des lors” 
outus que- celes que- nond venons D indiquer, peuvem— Etre — 
Coneues , un non en avons deja Due pu mor Dans LontideXl. 
Je momem— cé verm , conlotmeémem- à la promesse que - 
nous en avond faite. de und exphauer plus en Deroul Sur 


Soréqu'on. ver décomposer mn toux que ein éqal & 
a+b en deuxæ_"panties dom. fa dome tapro due a+b, Lume_ 
de cb portité fpowva toujoms étre représentée par z(a+b) 4+K 
L'autre par $ (a+b) — K y Lels Setom les Deux nouveaux 


clément el’ V'ume Décomposition qu jera_quelemque. 
gpmoqu'elle depend de_ Pa quamtite_ K qu es arbittaite. . 
ma à A œb ilé dome ici Les Deux elements précédent 
Déletmwinet à L'ade Des fonctions ab « a+. 
Cela. pose., "St partam mannwten amDe 
TX = {+ Casb)+K} +{ LA Ca-b) -K } 


ou plué Simplemen de X=a'+0 , A elevan. au cube ex 
qu'on voulu toemtifiex. À ‘équation ainsi oloteme avec Le 
pwposee de Pa même mamexe_ qu'on Pa fan em pren au 
La +0 Pour poim— de depoau_ , M axtiver ou nelebdaites 
mom: pour &' em L' aux Voeux, mêmes valeurs trouves 
ou @ on L , œiuot que nous L'auons cons tate_ Damas C'anc 


ticle XI , eu L'on S'assurer £a cilemon qu'alots KL est-egal 


loH. .., 
& z(a+), Mmoyemmam quoL QD dDeviems @ ex ls Douisus. b . 
Has ét K n'es plus éqol a gCa-b], Les Deuoe. dfe » 
ments Ole" sexo Motincts de Aeundeb, a cte citconé - 
tance. iendre euidemmens & Ce qu ‘afors d'a. bL' re 
éte Determminss por Les fonctions db  « bi ‘ 
par 9'amtres . Ov uen ve 4° op vode-à a conce pion que tes es 
pPmôsen— de passer oinér , cn if en utile De _S'écfaiter sur Ce 
qu va afors de produire, afin qu ilne se. qüsse pas de confuéton 
Domd Les idées que-ns uw Devoné avoir pur tom Ce qui Arpn— in : 
totesser L'équaiur Du tioisième Deqre, a que nord m'enmba : 
quon p20 "15 c'tudes qu la cumeuent. au poimPBevne tro 
uétUcine—. 
dupposones » par exemple. Minor que non L 'avonur— 
Hoi à À’ amicle XAI que © ‘és à L'onde. des Douce 1atio nr, 
a' t, 4e = - L » en a +4" = + que noué voyons Détets 
mine Qu. ons avons vu que- oelc. coruspon? D'identifioe 
ovce l'équation prumousce Ÿ eamation Émivomke d 
- 3(a+ L'“)x + 2(a%+4") = O0 


Cela pose, 61 Ÿ on élive- au cube la prmée deo Jeux 

«lotions ei - deboudé qu Ue_ a” en L" æ P 7 cum ot L'on élève. 
la éeconûe am care il viend0ia— 

a+ ab" ( a tp + bp + 


æ + Da 44 W = Le J 


0' w& 4° on dePusiro. A date vote. de. Sonéttaction &- em: tenup Éacanec 
a Lt us par Ja voleur — + ,€ dquation Éntvoute_ : 


2° b13 + p& tee Lt 


Conidtum , Dans cefte équation , œb' commense_ 
Mmeumme, On eu titita_- La valeur, c-par frtc on pou cn 

umet fe. carte “ le eube_ ; de sotte qu ‘awvce la. Gornm e_-2e3 quan 

Hites a!” et b' ° ca teur. proDm Va-fotmaAaa Fa oiÉes 


C'eomation Du Scconè deqte qui don. Gouuer Jon x Tab, 








Ne. 

ou a'° et b'°: | 

Mai on von ) aprés ces Details que procédé eo. beau: 
cop plus compliqué que fe précédem./, qu'en onhe, an poim- Île 
vue De la vésohistion de F'equation Ju 3% dcqre’, ne pet Etre dau: 
Cum Jeconxé , puisqu'il exige fui même da uoolnrion D'me éomañion 
dc ce même degré | | 

“Nous mons exphaqncrund tom à «L'heure Sr la Loime_ 
que uvéi I dans ce cixcondtance ; mais afin de pond mieux. 
cofer emcone mr Îles propriete esoenrielles es htimetives de 
décompoñirion nm à u-b ) NON a uno done vo que fa foi 
de Déxivarion à f'aride D fagneile ow passe D'yme.racine quel. 
Coname ame Dev. ques doxoqn on foin dage. des éléments à 
mb, cesse d'être apphceable pour Le nonvean eowple 63 el . 

Fons avoid xecoumm- am efhes qu'en param. de_ 
Lx d'+Hrb" ee sacttam em duidernce les Jonetions a 
a+ b'? on antire à É'équation. 

x°-3 Ça‘ + br?) æ+2( a! °+ t'®) = © 
(De dote que dem b" de Detciminerom_ par Leo condition 
a+ pr? -. ? , a+ 43 _ 7 


dinettonds maintenan:- que les den antus taaines 
#6 mm ice deonitcé de fa gremicre par fa foi Ve Detivation 
ci-Deséné es qu'on em par. conbéauem 
Le ææ ma + nb" L3 = n'a + mb 
Landau. donc qu'on em anést 
8 
x? 3(m'a°+ mb) + (nas mb) = © 


XxŸ-3( m'a" +mb")x + 2 (m°a°+ m° b) > : 


Pe fà fes Jenx sydtemes de. condihioné 6émvants : : 


LT L 2 ,,2 _ 
in? a+ mb m'a em be dei > — T 
3 5 | ,3 3,8 3 3 1,8 
ma" + mb e m'a +rmb" sa sb" + 


da 
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Du dexmier on tire 
(me m°)(a!%b"3) = q 
es. par dite MS + mn 2? . 

Cehe cnation- pa tue rise done La forme : 


(mem) À (mem)? - 3 mme | =? 


es, comme la condthon que La dovwmme des La cim co en wnlle apige 
œue- M+M doi égal à —1 ) À viendra dimplemens » 


-1+3mm=2, c'aon-dâite Mn = 71 


Jous wetombons aimer 6ur mme condition Déja” Fuonvée poux Le 
cas de La decompontion en à « b , ce am m'a kim de évirpre 
NOM "PM que. dans celte circonstance comme Dans Le cas actuel, 
4 fan méage- de la même loume de Aonetion. celle qu eo relative 
à la dommme Des onbes. 

Ce qui #ebe, à voi M aAntkemam c'ebr de rechercher 4 
Je -plemmer dyotème de condition, celui Jamo lequel inteuviemn la 
Homme. des canuso des éléments. pomra- coincider avec Len denx 
Adationo ci. Desone entre UM ML , Davoin 


M+M = —] ) Mr = 7 
Or cedndieme dome 
r cedyfeme me m'?)( a'"+b'?) = — 2 L 


LA em templacam a + L'* par da valeux — L F 


mn + mt = 2, oubin (m-rni) t_emm «2? 
equation de laquelle. a Came que M+mMm en égal d-1 , on de. 
dun. finalemen. | 4 
NL = — LE 

Cette valeur de mm! ét imcoucilialbte avec celle ei- 
Dessin vbteme , l'en résmlte. ainéi nenono À avons aymoncet!, 
que le. iyotème d'éléments à e-b' en inbabile & fou Les trois 
AAcivué vus 4a Aoume ymbolique ad +0 ) ma+mb, ma+ mb. 

JS pue natwul mouintenom— de 4e Demander AO 
quelle fotme ce-éyrême d'éléments Donnera Les vacines, C'osc | 
me vchache qu ne presente pas De Dpieultée 

Hon avuw pre D'une mamixe générale a'+bx, 





17. 
d'où À onu que s'il #' ag de la premnèe racine Li qu & pour 
valeur à +0 , vM devra convidèxex es éléments à! ei L' comme 
tam. L20 lement aq À' apphqnecom en particulier a cette Lacine_ 
pour Les diotinquer de Cenæ qm 4'apphqnerom an antreé, now 
Leur Dommegono , ambot bien qu'a Le quamtite- K L'indice A ; 
Mons anrond one : 

| Q = Y(a+b)+K, =+x,+K;, 


b, = 4 (a+b) -K; = 5 L — K, 


e 


Por évite :’ : F2 1 
. ? LI 
1 a, b, = £ a, _ K, 


C'enf'éqnation à L'aide de faquefle mon oflime chercher à Débere 
MMM K', +: OT ON a- 2 ] x 
7 (asbl =airtr+tat=xf ; 

| . | 4 
d'on L'on Dune, en rermphacam. al® + L; par da valeur _ RS 


condition : DE A b É 
| ab =1x + 


2 
ar dame en vb bitnome cette. vaten de a, b, dans {'equa- 
| Honem K, 1 TT gp 
? 


fa qnawtite #, tom oùinni Déterminer mono aukond pour Lee 
clément les valenrs Snivantes : 


a =#(x+-xt-#) 


! , . 
b, (a -V-attE ) 
LA MON am ow appelle &, > L', » Ka Les élimenté 
aflexento a La seconde racine XL » pme 4 , 63, K, ceux afférents 
ë la tuwibieme racine Lys , Un aura, an répitam— des colents amas 


bave : ____— ue 
Pants a) , tua) 


as = (xs+|/ ai ) 2 = 4(as-V-xi- E) 3 
{on vou en he qu'en ajontam- damo chaqne cas mn a quel. 
couque. avec. le + coueéponDam… , ON AA, COMME cela Don étte. 
Îes trois racines %, 2%, , X,. On véxifieo en ouxe que, Dane 
chaque cas omést ; fa doumme Des caxxés Des lements coctespoidans 
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domera uw xépnltor— — £ . Endin Pa summe des cubes Dumern 


d'nme momie généxale. 


:) 4 mise (-æ-2L) } 


cm , toutes rédnetiond faites, Deviens. 
| F8 
T9 ( + px) ? 


é— Comme. X?+ bæ a pour valent - q > le. tésnltan Dfimirif 
pour Les fois racines sera tonjoms À. Low. tromve Done 
porfaitémem. contrôle avec ces 1turs valeurs Des elements a' ei 
7. 

À ailleurs ou ge rend Pneifemem. compte Moine » 
nom Qu motif qui dns. qne- Lorsqu'on veme detemminer ler 
den. clement à l'aide de La fonction a+ b'* ou 65 obige de 
paéser ‘par. mue cgnation On I? Degue- . Cela Men, noi que 
von venons de non en addnrer, & ce qu'alow a' e.b' ovm-{one. 
ions de_ f'incomme 2% qu entre dans fn pwwpooce., et. comme 
cede incomme et onoceplible De fxvi9 valeurs ) À em sera de me: 
me de À es De b' qu Jevrom- par condequem dépendre 9 me 
equation. du iroisième Veare . | 

Certes, au poim- de vue de fa resofntion dn Hroiièeme 
kaue, c'es a Vecompoñition de X faite duivam les éléments 
a ab. tels que 10u Les avons primmtivemens dcfims , qua 
offre 41 inter reel ; MAG r COMME La dDécompusition de X en 
Dee pattes em à puiorr être concue- D'une infimite De ma: 
miètes , 1f état naturel De d'ccloirer or le plus où M dima gum" 
Dave. D'urflite que hamme peme avc am'poim Devne due 
probleme & tépouèe, d'étu che dur {es motifs qw penvem fais 
aceuxex la pue férence & Lumme de tes decompuditionrée print que 
L'amtte . Ur mous 4ecomm MAébuné, à la dite Des études ne -moué 
Ven d expuser, ne 2'i en exidte- une propre à abaisser Le 
deqe de la dffeulte du probleme, les autres la Panrssem. Snbais. 
ter Lomm entiète er ne 0m, & Ca Card, D'omenn 6econrx-< . 
Mons vexrtons tous À # Lene_ fa te ation qu existe entre cab 
Conndésations ce cefles qu 5€ taïttae home an CA4 apele AA « 
4éouetible. . 
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XV. 


Apres avoit ainér tudie tou ce qui concerne le prücéde. 
d la rééolution Du Froiièeme deqre., don an poim- De vue tatiommel 
jo à celui Des faite amaltiques, 9CcHpor6 - non6 pêus partionfie. 
rumen— des kacined ei tendons - nous compte des tappurto primer: 
pauæ. qui Liem leur doune à celle même de l'équation propudee. 

A dublis. De jetor les vyeuæ dur leg expreddiond amas 
hqneé jm doumem.les valeurs Des tacines em celles De leurs ele. 
MMS de covamere que Dané ce ex puss toné Aigue mm 
kadical eaxre . ax conseqnem denæ civeondtances ris - Diff 
rentes pomurom-de présenter, Jmvam— que la quowtite_- Jous le 
radical Sera positive ou negative . Dans le premier caë Tome 
dera reel _domo Le second Je radical Dexriondta_ imaainaire.. 

Or, à em gmger par fes formes que tevêtem— Lo ele - 
ment , Un vou que feur réalité exige que fe quamtite 


s | 
£ + 5 dir paitive … fe ke sa EvtJemmem "toujours Oors, 


que p -Jux positif, A OÂS foxéqu'ifne le dera pad, cl attwera., 
Amivam- Îe6 qramdeuxé teéspectives de P es de 4, ane {a aan: 
tite en aquebtion Jera- Æomtore véitive, tawtoi- negative . Lans 
Le yum cab ic élémenté Scrom- «écls, dans le decond ilt4: 
LOM— isa tarot eb . Or ce conscquence., Deédmte retrospectie. 
mew de lo forme comme de US racime_, Don éyidenmem. le. 
on poxfau- accord awec- fes conditions imtialee . Quoi en. -À 
possible De La faire websottit. Diteetememe De ces conditiout 
wow meme Dedavovr queîe Vera fo forme Défimuve que 
Les colenlo uftetinns Dowmeron. amæ valeurs De. 4 a de b. 

Mow avons vu em effer- que fes conditions imitia- 
Les desqueffes on don Dedwre ab Som- 


ab=-£ » a+ be — 9 


Cela pose ) levons fa deconde au conte. noué outoné , 


+ 


Retranca… de-paru. a. )'antre. dy a3 L? EE viendra: 





‘Ho. 


a -2ab34 L _ q“—- ko L° . 


as e-premier membre e61. A carte. De. d- L° es. P on peus x 
8 1.3 3 , . 

Dans fe Hecunÿd remplacer œ b par -È . Centre eqnation. de: 

Aenota donc ainér 


31512 5 Fr  p? 
(añ-ts)* gr = h(F +) | 

Or où P en positif Le. second membre. Le 4era bi -même es par 
DWite da LACiMe où _— L° dun premmer- membre dera_ véefle : MAMÉ 
comme da 07+ 07 es réel : if s'em 4m que- Q 1 Lt Le ser 
à Leur tone. . Nous voyon done par cette contrdetation., que- Re 
Pooitivité. De. A + p entraîne la realite: de a a de D? +ow 
Comme mons L'avons xecomm par h comideration De_ La vofewr 
algébrique De ces Deux qmamtiteé , De. telle Éotte que Le poim- de _ 
départs. en la conclusion 2e conti lens L'um par l'autre. 

| Mois on KemaraqueLa. que nono M ‘'etendoné pas UE 
_dettion om-dela de ce qm comeenme. les enbes Be à es. de b ) a. cla 
| pPance que fes calculs piece den DE Vtononcem— MON dur à nb 
mas Auc A ee Sur L*, et que, dans 6 LA iÊ don nécessaire Din 
Aidter Sur ce poim apres tom- ce qi à ete expose à ce snjer= 
a PA LL porerom- condervet Lenx réafite bin qne- Les valeurs axtÀ - 
mêtiques de Pure sacineé @ enb 6oiem- nmblripliéss Par we-tacme - 
queleonane De L'imite . de fi uconltem— pour chacmme. de cet . 
Qmantit es Aro valeurs , par Snite- nemÂ combinaisons possibles 
par voie D'adition., si l'on n'avau. égard) qu'à fa condition 
a+ Lt. -4 ; mai fa conoicration De“ {a couditiou ab-£ ) 
qui æige que & punis ab qi él, rédm & trois Le nombre 
de combinaisons qu'on pem. admeitre ee DJetexmine_ ain Les tas 
AUS , confoumemen à. ce qu a ête explique Dans 0e qu précède 

& À 'iimaaimaite aw de montte ir, 1 ne 

hiem- pas a À impossibifire de Jatsofaice en weel © la consinon 
prupoice_ pré que toute équation de deate tmpour- à Am mom 
mne racine Keelle. ; Üun'esr Donc pas l'indice d'ume controdic - 
ton de L'énonce ; nuué me Sommes pas obfiges de Le Snbir com. 
me. condequence_ Q'sane impraricabilite initiale, MAMA noUQ L_ 








5. 


butérom 1 nous À'ametous malgre L'entrave apparente qu il 
Yorte nee #ui , parceqn' en vettew Ved opération conmmamdces par 
fa queétion, te entrave Oispauin d'elle - même #4 que, par 
dite , Ae-n'ess.pas um empéchemem- à L'ommmlanion Du tes 
enior membne De fa propose . On pen Done Dire que- c'e mm 


1 


4 mañre De 4ofexance , ce n'en pas mm imagimaite (De nes 
bite . 
à, 4! q* pi ® _e . 
Ja positivite de H + S ed eytdemmmem— TD éprendans 
te Du bique de 4 ; elle en certaine Hotsque D eh positif ; Ma , 


d'apres La mature DS raisommements employek., À 61. exidem- 
que-tonteé mos conchnétons pocéiste peer des PLETUeS 
conques De P e1-De À , Tam qne fa quautite F + 7 ete : 
<a positive. Cene Dexmiète condition eundtitue œinéi mne_ cales 
qouie particulière D'équations Ou trorsième deque- pour laanelle_ 
mve Des Hacines . Sera Fowiouxs réelle en es Den autres Setonx 
imaginaires . Len 9'œllencs Hacile De de convamere_ que ce 
rnières ne Som pab Aenlemem— imaginaires 9 apparence, 
MAOMÉ qu ‘elles Le some essentiellement. . En ff. 61 Ton dub, 
Atitne dau chacmme: ln valeur De tacines cubiques de L'umite_, 
que Mu avond juôqu'ser teprébentées par œ ét par d”, on 
/À ‘oésmrapan um cafouf À acile qu elfes preemmem {la forme 


en 
- sb ab 5,5 


exprebsions Dans Hesquetfes VF de maintien /+oujours , dauf 
Le cas tu - parnemhier Où Œ er éqal &b., fequel cottadpor®, 
Aimor qu if cbr aide. de b'en COUUVAMnCLE +, à fa citeonétance_ 
que- T + F en ml. D es Done bien cxtam ,comme_ 
7 | à s 
how venvuo de l'anmoncer que pe poéitivite de. TL + £- ent: 
me-la réalité, des valeurs axithméetiques de. A? es De b° @. xépond 
& 1m"e aotie D'é on Du Troisième Degré pour faquetle_ 
me 4eu le des racines en vec cles Deux autres Some ima 
our terminer ce qm 6e tatache œ ce-énjer, iPnons 


12. 

tete & mous expliquer our fa positivite où fa meqativite De fa rac. 
ve vcelle. Un Pa condition as+4t3 = - q ans. Voit_-tmmebtate : 
AM EMA qu'il famdta, foroque q deta_ positif, que. tou au mom 
me Ÿeé quamiteés à? ou Lb son négative een même teurs plus 
grande qne-L omtre_ D'où 11 éme que la tacime_dera_ueg ative_ 
quel que bou Le Pique de P : forôque q derxa neégakif ,Va-mäane_ 
comditon montre que tom am moiné L'ume Des qnamtites a 
ou 4H? Deura être positive es plus jte que L'autre ; De soute 
que- Dams ce cas La racine era, constammen. positive . 

Én 2é5nme , fa taoime réelle cé tonjous ®'un signe 
cowtiare. au étqne de 4 , quel que-éou- celui de P . JL 4exa ts. 
facile De vexifier ceite conclusion, par { 'emonnaen Direcs. De fa 
yateur alaebrique de fa Lacie, mad il me fanDra pas pare 
de vue que cehe regle ue Von Etre apphiquee que Dans la. cu: 
constance où À es necoumm que fa quomkite_ 4" + P? co 
poittive_. | À 7 


XVI. 
° Me cc que’ UC Venorwd d eæpoer au ne de la posiui, 


Ÿ 

cehe poitivite pour L'eœivremce œ À et «eel des Exp NOoNo a? ex 

3 
b?, | 
fes Art nacines , me sente sou. néelle- es Àes Jenx aitricd imaci « 
MANS . Los une qne Avuteo Âes xacime de L'égnation Gun 3T 
deg Devumm— Etre eelles , if Sera imposuble que D nb, sl 
pvenvem ecwter, How. nee ls . J'it L'étorenm- en effer UN mn 

. . 2 4 b . 
concluañ. que Le exp tes s1oné ad +ba y À + AD sexaieus_” tas 
Cines , Lacineh non veclles differentes par condeqn enr deg Trois 
récedentes . Le nombre Deco Aulntions sexai— Donc Éwypexteur à fois 
ce qui ei impossible. 
Je y & done contradiction entre la -Snppasirion que £6 

Axvw Aaecives som vec bles en celle. ne Leo vafenrs de d a. De 


le som égalemen. à cette contraicion L'algëbre devra tépaide 


+ 133 
Wité Je L'expression L +? ,emd% fa conséquence qi rente de 


MOMA AND ete condimM & Le ConmmMaitre A néccsdite qme., Su 


n5, 


pee mme-impossibihse cqmvalente . dde quel nature 6exa cehe_ ; 
impossibilité! Revetna.t-efle La forme habitnetle Def imaginaire 
ow we forime encore 4fué complique ? C'es. ce qu'il deco. if. 
fil de preuvir & l'avance. C'en. à ‘afqehre même qu'il fau 
demander réponse à œhe queétion . C'eo en la consultaum. asen 
com param fes moyens qq" Lui $om— yiopreé avec fes svuDittous qu'il 
mor eomimts De Lui Amy oser lors qne nous eœrgeond que Les trots 
LOLMeS suiem. simmltancmen réelles, que-moug pourrons nous 
claier Our ce ami dou. 4e pPadser dan cette. citeconétance . 

& d'abord if en facile dede couvamecte- que” pour que Les 
Aoû racines boiens réelles, il Lan necebsaitemenm— que A cueffi. 
em p Du terme en Æ don ue ati? 

ff aésulte nm fla- de la condition em vertu De faque. 
Le Lo Somme Des racines Doù- 4 ammmber que cefles - ei ne- powr: 
row être Simmlrancmem. ni toutes posxtives A toutes neqaWwos, 
# {omdta- qu'il y M OM on moin on mme prithive ow wme méga. 
Douce. cas Aeulemens. penvem Dune 6e p'usenter, Javeoir : ou bin 
Me Lalime re veaative es tes Der amttes positives , ou Bien 
ME CA CAM E— Het positive a Les Donc omtreé négatives, 

am le p'eumer caé , fe podm- des racincé beta nega- 
di. es, comme le toume tom coumn ee égal à ce prdun pus 
on siqne. controute , lou wesulte que q Jet a aÂovs positif . Cl 
pose, 4i Tr, ect me. des racines positives en deutau avoir 
A + pr +9Q =0 |. Ov à P tan. positif Cette adition. De 
Anoûw termes ‘tous posinifs ne donnera Jommais geto pom xèpul. 
tu ; d on M 4 Sum que one Jexa qu'æ& fa conûttion qne P Us, À 5 88 
négatif qu'ü SCO. possible de Jat:s faire à fe pro posee”. 

Damo fe second cas , Le prodmm des racines sera pusitif, 
Le terme tome comm era Done pecéde Dudique — . Or,é-f 
ei mme. Des racines négatives, ou Devian. avow T1) pr-q=0, 
Condition à faquelle_ if dena impossible de. SJ ati faire Tom. que- 
P sea positif Qamé fa piopooee 

Mons Svmmmes Done anturisè à Dire qne= Gi es trou 
nacies dom neéelles, 1f es nécessaire que dvi négatif . 

Cela pose: > P tam toujours négatif , 94 L'on con: 
didèe Le c06 où à ane positif ; Les conditions anxquelles sl fanro 


1. 


Jotisfaire-6exom— ab-+ p + br a 
œx de fa premiere vesnfte fa mécessine pour ai en pour L? s'il 
ctaiemu. réels, D'êhe de mime signe, es De la seconde, celle que- ce 
#tqne 6 négatif. ais L'émation ptoposee devams auom à la Lis 
deb racines positives &- négatives , if ce iuvussible que Des éléments 
uéels dome Les cmbes à a. L° 0m négatifs pPMésem Donner des ta; 
cimes veéelles positives. D'or nous conclurons encote_une_ 4ois que- 
D en L? ne samraiem- être teels. 

OL on à 10entiquemem—: 


+ 


Mais a+ b cime cexrainemem- réel, il s'ensnir-aque ab? 





ne. dou pas l'être. Jovno venvnd de voir D'ailleurs Dans l'an: 


Liole piicédem que pour D positif a L 


VT + La ) Laaquelle deviem_, futoque D em negatif , 





(0 por valenr- 


V& _ E2 qui, powr cebéer d'être réelle jooige_ qe 
H# 

mem cond à celle cond equence UE, pour que toutes {es 

nacives de fa propose Hotm- veelles, on Don -avviv-: 


s DT D — 3 S at 
LAVE ve, de VE EE 
Dans Le cos où q , où en d'être positif serai mega» 
til dans la propusee. L raiéommemem er les conclusions sernien< 
amaloques ; UM VEUM qu’aloré CH en b° aq“ Doivem_/toujonré 
etre Demême siqne., D'ELOA EM — pontifs ) par condeéouem< 
dmpropus, S'ils étoiom- réels , à Donner Simmltanem em. Des 
AALCAMES posttives en negatives . Je suffira Done, Doms ce ca, 
de chamaer febiane de À Dano Les valeurs oi. Dessms De & 
em L° , ce qui Les imainriondta Dano L étas imaginaire. 


g* : F5 HO négatif ; de foxte que-uoué Sommes male. 


XVIT. 
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XVIL 


fa necebsite fogiqme de fa forme imaginaire pour alxh 
dan Le cas où Îles rois Lacimes som céeÜles, de trouve Donc groti - 
fée . Cnam amac- Diffionlies inhérentes à l'usage qu aura 
faire De ces valeurs pour en Dédwire celles de. À es. de b , par 
dite les vocines, nous nous en vemperond tom à L'hence_. 

Mois noné pouvèoud Des & presem- , Du moin am Pom 
devne dé conceptions théoriques, montrer commen Pa véeïpro: 
que Du Ahéotème précédom de vexifie, c'eot-à - Dire commen. De_ 
{ ma imonite de a? es de b° résulte fa néolité Des rois tacimes. 

On a vu, par ce qui ptecede, que- a es. L°? de ptésen: 
arowe Sons lakoxme Des Ginomes imaginaars AB V1 ,; 
Ov ou pe vou ouxs concevouw L'emigtence De Denx autres Cr: 
"Môme M ELVY-T Dons les cubes 6erom. précisemen égaux 
à ATtBY-T . Coo Denx_ binomes Jerom- Donc es valeurs de 
à «De D. | | L° 
Cele- pose, que vu Devemur, avec ces vafenrs Les 
Joumules que Done Pos racines ? la premee. ormée por 
ls Somme a+b, prodmixa tm ; elle en véefle . 

On aure enbuite pous- Les Dence autres 


at +bdt= m(a+ax) +n va (d-at) =-m-nyS 
a d'+bi = mMm(A+x) -nVT(d-xt) = -m+n Vs 


On voue que celles - ci om encore xeelles es que-fa somme 
des Hrois eo mmlle . eur Lorme ess D'anlleurs telle que tou: 
jou L'une d'elles sera mécessaitemernrs Positive as mue autre _ 
négative; d'où 1 6m, ainsi que nons L'avous constate an 
deb, quepour Leur enbvemble., il n'y ana, am prime De_ 
vue Des dignes , que Deuæ_ Systèmes possibles, Savoir : Ce 
OÙ deux vaaines negative derom. combinées avec mme tacme 
positive ou bien celui où Deux taoines positives dexon 
Coumbimes avec whe tacine neg ative_ : JP 601 Douc. cextaum 
que £ ‘adoption De Pa Porme_ vmaginaate pour a? es L° vérifie. 
powc Les tacined, toutes Les conditions De xéafite. De positivité, 
(2 de négativite omccquebles noué aAUoMé Aec om qu etlss Dowens_” 


MG. 


datiéfaine. 
AS semble 3onc en primeipe. qu'au moyen Des Deux_ 
léments M+n y-T , Mm-nmyLT , cecas De fa résolmion Du 


Axuyibième De «ne Dou— pas prétenter_ pfue de Diffioulte qe Re_ 


précédem_, ei c'es bien aimer que fes chv3es 6e-podiem- a 
poim De vue Mhésique ; en effes.., en trumbommom_ bu Ccerts 
féments comme on À'a fais. précedemmem— dur & e-b , ON 


a'vuve- am condéquenceé bnmvamteé : 


LH UT = LEPVLE 1 
m-n V1 = +-VE TA 


7 # 


Jais , tamdus qu'on pemacrilemem—, fotsque la 
quantité Son Le tadical carte 261 poñihive , obter par Les pro: 
cédé avithmetiques comims Les vale De @ ei De biun'en 
en Vas De même Lorsqn' elle cb negative ; afoxs les voleurs 
de Min yT Je prédentem— dons {a forme implicite _ 


WA + B y=1 > juoqu'à ce jonwr, La science à ete tps: 


Jante à faire comoîtte les binomes afacbriques tm asian « 
te qui , dleues om enbe, Som anscoptibles De prodmre P'ex< 
pression dome. À + B V=t j Ceé binomes detaiem fa va: 
leur de M + It y=T . | 

JL côtes - facile, lorsqu ou paru. De fa racine : 
D'obtenir Le cube » if n'y œ “pour cela qu'à effectuer Des ope- 
ration$ Dou-fes «ëg les dowbien commes . Jos Lover 
du eube œ fa sacine en ne question non encore «és vine, es. 
œ em juger par À 'immilité Des tentatives Joites groqu'à ce_ 
der: den à eroite que fa Solution De oette question nr 
pad Suoceptible d'ete obteune ax fes Lormes cDinoiues Den 
| foncmions De £'algébie Du moins im dépend ommenm— De. fa 
Comidrarion Des sextes, convideraiton 1 Decevante D ol: 
Leurs , mo que-mous À 'avour_#an. temmarqner Dans me 
précédente. publication. | 








A 

dv c'en en cfa même que consiste L'icebuen bits. | 
te; fleme Liem- pos éenlemem— à la présence De l'imaqinaie, 
Cor mon Venond De vowr que- bi mund conmaoisiiond ML+TN V=T 
(12 1 m-n VAT y Now oliemduons facilememn. avec ces cocpres: 
dions, quoiqu'efles sotem. imaginaires , Des racines réchee . 
Elle Aiem_ cssemiellemem- & ce que l'imaginaire qui , Dons 
d'autxes co4, présente Le n atif Éommé à L'inflnence Diuecte_ 
4 umique- du aaDical cante Le prèsene em outre ie comme 
oubissam— es même temps ceffe Du 4oDjcaf cubique que_ 
dégager le négatif de çeHte double inflnence aé nue queen 
Dom. la dolutiou aenéale ad encore & trouver. Jones ver: 
nome J'oulfeuxs tou & L'heure 124 motifs que 6 ‘opposeme à 
œ qu'elle pwéde Ëbte_ obtcume , Du moins “par Des fonctiout 
putemem— afgcbriques 

Monnemern— cnsoieram—. cn, pour owner La 
diffieulte , de renoncer & Pa détexmimation dinecte De 
M + IL V=T un M-R v2T st VondtA - on tenter de foire. 
celle de. M ou de I . On vou tom. De dmte que- 2m 
tom tacine De fo proyusee devron— Jatis faire à 


( 2m)" pC?m) + q=0 


a q"me, Par bte, aprés L'elimimarion De mn, ou nepourtau— 

6 awvour Ÿ'amlxe conDition que- cefle - Lo powe Déterminer 
MM. Où Po Diffoufte d'obrteur Im , par wie M, à 
L'œrde de. celle - ci , nn emactemem— De même oLÙte que celle 
Q'obtemr à à l'aide De fa yroposee- - 

à proptemem— parler, c'e précrisemen— Ce , 
mous Le repetons , qu conbtitue_ À ‘obstacle De L'inmédnetibitr: 
te: Én effer., l'espun Dn mode Dedohmion mis em wuvte_ con: 
gite & Qimimmer fe Diffienlte De la quebtion CE Anerchsam 
d déterminer Wois choses , à luxe 8e douce Semleman— : Coneep 
Aion utile c1. d oilleurs logique, pm que ces Trois hoses 
dom Dejd Riées entie click par 1me_ glation . Ma hs emncusemn 
28 œunive cer que , Dons ces Doux Chhuoes | entre Des éfements 
MC a Donc Double. de lin Doùe Sahis faire à Pa. pro 
poser . Cofus - ex e85 Done_ dusceyrible De. tro valeurs ) Lan 
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qu era analytiquemen condtaté 4ow. à À haure, A, qu’ om Le_ 
Lemarque- Lieu, De tuoi valenro qui Voivem. dakighaire æ La co. 
Aion pruopæée œŸ- px + g= 0, c'ema ne qui Somfes racines 
mêmes ; de Jotte que fe moyen emplone pour +touver celles. à en 
Lakélemenn. condamne à n'être efficace qu'à fa condition % ler 


.conmmaîtie am préalable j OU vu Des lors qu'il ne -dexa pas pos: 


bte de KeMIIir avec ce moyen. qu" iÊ dDevtem. necaséaite D 
Aecuunrie- & D'antues procé des .. 
En L'eton- actuel Te fa science ) il 6e pes ete Douce ii 

MM potrm- d'année. Force, mm ubstacle teflemem iménumonwtable 
ame cecns De fa résolution Des équations du troisième. deqe 
a teen Âe nom De cas iuéductible . 

| £ impossibilité tam ainoi Lien reconnue on astro 
aypliquone fui Les considérations concvrétes e1- voyons a, par ce 
MOMNEOM Ltd ét ) ne sena pv pusoible de la snrmonter. 


XVIII. 


Jmoqu'en OS venfermam pont La Lrume Des ta cines 


vams le cercle exclnsif des donetions ofgebriques piopumam Dites, 


non Sommes condamnées & L'impmésance if es naturel 


D'avoir necoutd & À amtres Jonction es de rechercher 41 nous 
me #etond paé pluo avowse: em farsam. appel & celles que Les 
consideroñiond concrètes noug ons connue & etndter . 

SR nond deram— impossible de noué eæpfiquer Luwr 
le deque- de mmftiplicite de ces fonctions . Noné ne davunn- 
pas a prturt D'À en exidte de pinsienrs mature D useeytibles 
de ons Dommer fes valeurs des nombres qne- fes {owmes aoebus - 
ques NOV ufnsem. . Aa non a flonc vouut- qu'en fais om 
cyppe omoe - Fonctions crueumlonites ) AiN04 que la forme imagc: 
MOAtZ HUOUVS euwvie 61 patureflemens, AUUS parisendrons 9 
pan Des moyens Simprles, faeiles en Dinco, à la commaissance 
de Lo forme emexale des racines Îe l'équation Du roisiome_ 
deg doréqu'etles Sum «éclles . 

En fe, pa au À eb1 teconmm que Les valeurs de 











19. 
Qu De Lb Doivems aforxs Etre imaqinaixes dn type M+N VTT, 
YNoud pouvons Leur Donner Les orme dimvamnteé Dom on 6e- 
Leu. oi souverm por Les représenter. | 


Tes + V4 om 8) , T(cs8- V1 ont) ; 


Daus ce cas, fes expruebiions Des racines d'obtiemdrom par ten 
À onerions citenfaices ) AMMAL qu'il dm : 


2rcob, -r(cmb+y/S om8) , -r(cmb-y3 on8). 


Ces racines som Donc. réelles, afles datiéfome en ou: 
dre à L- condition que Pan Somme. eo nulle . 

Éerivouns AA OAMAÆCMN On que-fa.Somme Je lens ÿw: 
dm deu à Deux. es cgale om cocfliciem- Du texme en À, 


Jeanel en. neceédoirtemem— négatif préque dame cela VE+E 


me pomtan- être imaginaire 
Ov Le prodnm. Des Donc Berniétes 665 T*(c03"8 -3snt8) , 
Ja dumimne des promis De la première par chacnme Des Deux 
amtres en — hr*cosl ; on aura Done_ poux Li somme dc 
duvis proDwitS , toutes rédactions faites - 3 rt; éjaloun. cette 


quantité à - p on en Déduite Te VT . 


nom CPV promu Des row «aciues , non venons 
De voir que Le prodwun. Des Deux Dernieres eôi (0058 - 3 06°), 
amigo cote empression par fa valewr 27 cos F 0e fo--pre . 
mêle Hacine, éqalam. le césnltay_à& — 4 e- Dividam. toute 


P'équation pa 27% on amra_ 


Cos°# — 3 sint# co9 b nn: 

Cv Le p'ummier membre a Te propuite 
Bien comme des Aonetions cixenfaius ; if en. À expueséion M 
fonction De 0 On cosimns De L'ane tciple 30 ; en cowc 
A Mond cherchons fa vafenr de {'angle Dome coéinn emégal 
o> L'exprussion tonte comme qui Æiqure_ on deco? membre, 
te CuStmmo Dur Aexd de cat amgle dexa précisémem fe valeur 


420 


chercher de Cos . ! 

/Yotla done un Mmoun Simple an Fes - pratique d'ofr. 
Kerr , à L'aide Des Jonctions cieuloires , les Den éléments 
imaginaires Des Lacines , en-par dwite ces xnoines elles - mêmes. 
dom Les vessoucess oxdDinaitre de L'afaëbre, dom imposante à 
mous Doner Les valems 

rocéduns amoivrename à L'etnde des condeqmences qu 
Dcconlem. de 026 fais . 

Nous Lemaromer ont D'aboxd qu'& un même Cuét « 
mme répond ym nombre infini D'angles on d'atcs qénéralememc 
. Aeprebentes par 3 +2KT 5 a4 fambra Done_prendte pouf 
solemr cherche, mon demlemern le cusinmeo Du tiers De anale 
3 ÿ, M4 encotw bound ceux qui cotvuépondem. om “hiers De 
30 + 2KT . Cela Douce, dans Le end actuel , Hrois valeurs Dis 
Ainctes que Aero 

Co) Ë, co(#+ LL), co(8+ #7) 


De Î &l résulte que- lance # tam Determine conformeémensx 

: OM Sipulations ex - Desôné , en Suns ceptible De troié valenrxs exc 
ame. par -émite. fa premmiite tacine. {M qu à pour expression 
générale 


‘ Êr cos $ ( ave css, — 


Ar 


PDEt& toile en. Sera indistinctemem— teprésentee_ par 


2\/P a&w8, 21/8 c9(0+ D) , 2 \/L ces (8 + #0) 


Ceite- yremriére cum egnence de trome d'ailleurs en 
parfaite. conformité avec fa remarque deja Haite que im 
Dev ovm— Harishaite a f'eégmation xi- px + q =, dou ve = 
ceorairtememn— avoir tro1d volants. 

Mano s'il em tan. De même des Denx- amtueé, on 
vou que- l'ou aruiverau oimoi À avoir mu mombrie Des ou 
Aiono bien dnpérieur an Deate. de É'équation . Ov if ea tr& - 
facile De 4e convunere que Les denx. dernières {ormes RLAomMT 
amntre Asoge- one. Les valeurs deb deux. Ames racine . 
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Mons savons en fe que la seconde , par exemple, a por 
pa din Dé + r (em PT oùct) à 
es on pou L'éne 
r à (d+d') cs 8 + (d- dt) LT sind 
OL d es d° ctam- leo racines enhiques imaginaires de Punite fon a 
é+d'= does PT, d-d"e 21 sin TE , 


Snbatirinanm- ) cl vi : 


dr à cos D cv Ho - 06 sn LE} 


PT 2 qui nm et omtic. chose que 
TN 
trem(8+ g). 

One d fa noisième tvacine alle ne pfère dela 4e : 
conde- qu'en ce que dt n. d° y ont change. Ôe. place j où cela Me 
mode pas La somme ci - Dessus od + Le cela chan een d'A 
| 24 Diflerence, dd. Mas d + d'en tom aussi Gien égal & 
2 co #7 qu'à à cos 2 ) pmdome ceb cofinmé Éow- eqamæ— . 
D'un amntre côte, ch er Le dique- de d- d° c'e Âa même cho, 
A que- prendre in Eu néaativemem- ou, ce qm AN TENMM— OA 
MEME, fi Auboritner pin. . MCoyemmam ceb temaxqnæ, 
on 4tonve- que- La trvowième- racine uv la £orme 


AT 
On à done, dan exc Comme dom Don, k 
momêne vonlu de tacineé . 


Ava de Aer ymer nou ne devons pas néghiqer ve 
faire hoerver que procédé que-noué ven vo de-melre en 
œuvre deviens imaypphcable Lorsque 4 expussion + 2 cé 
Awpérienre- & L'une, psque, Dans L'espru. De 7 
ce pruceéde ceke quamtite Dou- tepusenter um co imms ,eaqu'e 
MA CLIwmo plno gr que A , quel que dou. D'onllenxs 6on_ 


Q 


LL 
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Anc , cures pun) Mn ane imyocoible. . En como équence_ pour qe 
Les vacinco de fa pro podée Ooicwm— eœprimables par ea Cosimné, 
‘amquel Cab elle Sur. neces ; it Lou que La condition 

q 


+ TL 1 son satisfaite ; en leva am carré on à mn 


neoultosl_ qu COMM CM Donble_ Higne , en. ? un obtienrx lo 
0 . . 2 8 
rélation bin comme q” La €. 
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XIX. 


Joe me. ami ous clore ce qne- noné avons & dite 
au sujer de l'éqnation Du troiicrme. Degré, Jamd présenter ici 
quefques réfleæions DU es méth 0 Des Mi0ed eu Œuvre pour en 
vbtewr A solution . Jo avous donveum-- enteydu. met : 
ver celle dite De Coran!” qu condiste & Derermmimer X par 
Me Summe- d denx clemens à ec. L. Jowrauwi Du.on, et - on 
oblige de paéser par Denoc elements ? C'es Dax mm Ghôn iéts9c . 
mem Dom il perau. Henrenx. De ponvouwr de. Debaurasser , Un 
prucede, ajoute - t-on ) qu Donncrau- De to:.tes pieces led trois 
Aa eé Je L’ équation setane bien prefecahte . La mcthu%e De 
fagrange, n'etam— am Fou que celle. de Carndan, Devran- être 
imcviminee au même titre . noi, & fou cord, on Se muntte- 
plus moderne, c'e qu' 4 y > Du moino Dans £ expose che 
dermiere, nn poim de Dépaxs Dom fo conception. tatiomne£le. 
an 40m De une de la solntion, en. neîtemem indique. fes. 
pui & ce eqand en done Des L'abord -Satisfon. ; ler mêmes 
Avawtnaes de tonvem. Dans Ées procédés De Cochitnaus er 
D' Enfer . Mons Damas La methoDe De Cardam on ne ttowe_ 
«ion de pareil . Etle ne. non ayparan quere qne Comme me 








(1) (In à quelquefous atubne cette methotk. à Frudde. . 
Jme-penduno qmne c es me. enter . Cn fes avan li publiée en... 
4, c'en. .A-Dite à me epoque ok Pndde ; qu CO moti On 1704 


A créhan— pars : 
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jotte D'inopiration , tenam plue emeote D basanD que ®c La. refle : 
Dion | qu TEmddius if eo1 vrai, mas qi À#' Amp ade péuto— par Le 
fan. ds calemls nlténienra que comme- conpédgnence De. cemoidenations 
prélimimaies Jondees Sur a logique . 

Ce reproche eés— res - méhe, delonmons er, riafbeu . 
Lmdeneme Dans um nées gamd nombre D'éeuits récen , +-Vamé 
motte imvde D'ensei LeAMeMt | Cm cs pad a ceMe deule. cixconétan: 
ce Des études algébrique qu'il pen ne aDressé. Jlaio il n'es wi 

WA Difioile. d'indiquer fa x A6 VA prermmere Qu duccës de fa 
methode De Cardan. en Ow bepoim De. toutes Les omttee. Tous 
MO LO Ter uno ®'amrom plus volontiers Aux cer. ordre d'idcee que, 
mom Jculeneme if vie dubytituer les loi Du Lousommcemenm 
ue. Chances du Lasaxd y Mois qu'en vntre 11 nond owte La 
voie De nombreuse es mbiles munenrs 0 invetiqasion.. « 

Toutes Âeë parties D'une bcience Jom_imtimemen— 
Les entre eÎles y M mod ne detons Cunancdu pare prdoume > 

dim ne ce A 685 pod en Deus cd Laits connu de ccie deinec. 
qu' En fau Vomgowé cherchoer da solation de-cenæ qui ve le domi 
4as wo . Dans tono es cad, de4 md er. les amives Doivem 5e, 
houver entre cu cu parfaite concordance. Cia ne- ve pass 
Qi qu'en Dehors de l'en choimemem— fogtaqse À n'y AMAAHaË Des 
Lasands Benrenoe- e— que cextoineé combinasons amalygtique, 
imnmeygruses 9 quo bu Determine , ne Ccondnirume pas oque-l'onehois 
à d'miicé rcondéquences : Êu pe en citer Des exc leé on af. 
qébre ; de mème que- Des vpetovtious chimiques , aLondouness en 
quelque Sorte à fa foutuite Des mampn lationd ,) Promo omcrm 
Des puconen y VW pm realiser de preciendes Decouverte . Ntais 
que de Femmys ein foroqn'un S'abamdomme exclusivemem. à cette 
voie. | pour mm dmccëë obtemm , combien ue compte -4-on pad 
d'essoxs impruoDuetifs | 

Dame oué fes cab, c'es Tourjouré tm Devow., pour 
f' Domme. vla em, lorsque. fe Logo l'a mis en puSscos on 
de teouliats nomeanx_, De Oubrtituer Des raisonmements Serienx, 
À lo bonne Lerrume De certaines cventnalites , de rvaitacher cet 
ésnltors aux primerpes Gde Lo dcience., De montrer qu'ils dcm- 


VA Ccomequence oblique dc” ces prumeiyes . 








pan 


I N'cét_ pas dam imter dc Le man ques. & cer. cab 
one, dom-wn Vues --peri nombre. D'exceptious , fes géomeiret 
Dm AT en Du 18% .Hicele de Aome généralemem plu & Drigsimme 
fer Les voies tarionmelles qui Les om eunduiss & aie Des dé. 
Comverteé, e1— cela dons le hu De. conoexver pour enæ- denlé 
15: muuens De mmblaisgfier ces Dceouvertes, ei. d'en retirer ous 
Job profus . Ja crilion. Amor Les pro teé De da. Science. er Le 
4e Diffnsion de des vécitéé à P'ombition De paraihe 
AMmotree , PME egoiétes Datts factiono De. leur omowr. propre. 

Les plus groms gévieé n'ompas cte.d L'abui De ces Loi: 
Blossets … Henwton- Auctrom- 94 en. fre avec paré evérance ei en 
Amettonu— em œunvte Des antifices AM ; ans doute , ne. famtorens 
dimvivmer À 'iffustrarion On géoméme, mois qui som profonde - 
VAE regrettables pour fe caraotèxe De? ‘bomme . APoioi Comme 
À 2'exprime- Pi - Même & cesujer Dane le écholie Du vec. de 
Praineipes : 

n Jamo nm commence De entres que-j entretenons awe£ 

fe Arès. avom— geometee mm” Veibmits ayoumm ame. que je 
dl Puss dans une. méthode pour Detervmim er les marima. ea Pet 
mime , memer-Îes tomaenres es faire autres chuses dembla: 
1 Ales ee oo cachpe cette methode 4on0 des fenres Arvans po: 
d qées , cet Lomme cefebre tépondn— qu'il Van rome me. méêtho- 
1 de- Seniblable eme. comammmi qua 6œ methode qui ne @i£. 
F as de 17 mvemme— que Dana L'énonce e- fa notation" . 

Kâtons - und de foire temoraquer que ô ) Daus ce pad: 

e Les precomtrond camntelenses De Jewton non affhiqem., {es 
Commmmmontions Lo aÂes ev-dpowvamees de. cibuits dom. Coien 
faites pour MOUS Dédommaa or. Cefin - et mer immédiatemeunc ‘ 
Le monde 4avam- en poddeésion Qe. De6 idees ; P''amtre Les retiens. vs 
A'inaemie. part de pueriles et emigmortaues Lomapusinions De_ 
Lewtres c2 4e doumer Les muvend D'en revendiquer &æ don qe 4e 
propriète & "mn momenr— Donne -/Jf y à Domo ces Denx-éitua 
AAOVO Am Comlraste imtimcetif Dow von Lrissons om lecteur le 
Avin Ÿ apyiécier Êes mnamces morales. 

Dom un éhoge Da man quié de d'Ésyirod, fonte : 
melle o ‘expuime- auvce- beamcouy De vexite dur ce SotiriuDes Des 


RS 

favamts 468 contemporains . 

! Inoqu' à fa pnélicarion de L'ommage. du Mmomauié de 
d' Hôpital Our -:f, Pa nowvetle geometie n'avoir. ête qu'wme- 
tépéce "dc mmstère 4, pour aimdi Die mme deience cabalis: 
que- rendermes_ entre. cma ou œ- personnes . Jomvcm on 
Jounau , Damo Les jUMimaMme., fes solutions same lañsser Pardi: 
4e fa méthode qu {es avan prodwites … Cn Porté même qn'on- 
À, prfeman. , ce n'étais que- quelques Loibles «am uns De cene 
Aeience_ e1- les nuages de refermoiem— auddite. . de. publee, 
"ou, 4ow mien Dire À petu- nombre. De cenx- qui api : 
rien à la hante géometrie., étuiem frappés D'une dm : 
kalion immtile om ne fes ecforiran- pois ; eV'on trouva 
Le moyen De s'atiter Leurs apphomdifements on Actenoms À ins : 
huetion Dow on amvan- Di Îles er ." 

Ce tableau De cextaines foiblesses Pumoimes n'or 
ane top ver , e4- mafhenreunsememn— À ne S'appfiome pad à mme 
senle po . ‘ 

L Ten cunseqmence De ces Pabitudes : l'exposé Des travaux_ 
de vw prue Decedsenrs a ete ou. tonvem présente Jo Le bus Des 
Fonmer Le Lehenr pluie que De L'eclaivex . Ok a garde: pour 
_4ov l'aual se elles raisommements , et. l'on n'a frveë à pré: 
cite qu mme synthese, «xactec fans Doutt., mar qu'on 8 61-24" 
phique œ DITS MS Lu propre - que. posniite à mere dur la. 
voic %cd CHnNCEptLOUd Don Îes vénuiteé aumoucces etaicm- fa cn: 
Jquemcc fa plus imimriate . . 

Jlous fisoné & Cebujer., dans L'histoire Des mathoe. . 
nhaues Je Jhossur : | 

q da cel des plus Diffioiles problemes qu dom Aout 
l Jamo Le divre_ Des üneipes de ewton est la methode Deco 
Huccons uw l'analyse_ imfimtééimale yMeu4 prédeutee fon 
| me forme aqaw fa dea mg en nen dan. l'omrage pénible à 
 nivre . Cnosi n'em--il pas D'abord tome Snccës qu'il 
Mértitons . On y'Etvowwa De L'obsemire , deb Démondirosiont 
pmisees damo Deé dontces 4wp Detomrmess , wm née Lo 
‘ affecte de fa methode. Hgunthétique_ Des omcien, tandis que- 
f: oma ss amas Leone m'en {om como tte f'esyrn- 


126. 


TV Le proques de l'invention . L'extième concision De quelques 
1 endroits fi pender on que Meurton , done D'une sagacite echo: 
?_ otdinañe, va Wop prétmmé De Étéaguoite De de Lecteurs , où. 
" que, por vme- farblesse Dom. Les plus grands fonmnmes he 90 
pas excmyts , L'avan. cherche à Jnrprendre ue aura : 
M Lam que Le vie accorde Lacilemem. coma choses qu 
‘ passe on fau AN Jon mrcfliqemee . Oproi qw À em dr. 
(a grande clebrire Du livre des principes ne date quête one 
Du commencemenr Au 48% dieche. vi À omalyce imfimitééime 
{e. deja fou avamese. , nm Les geomekres en tas de L com 
“ prendre | ' , 
Ov, comme ce som- cantainememn— Le6 publicakims 
Ge deb win , OMOIV expioites eur le Len? De 4a pence que-celles 
Se Newton etorcm… Divoimulées , que Um provoque! es confie 
Les proques de L'omalyse 4 imtéimale., il 4'em os qu'on pour 
ire avec véxite que- c'es entres grande parue a Ccé 4mbtica- 
hons que fx conception ylns rapide Des œuvres De Îenton don 
étre adtx iuee_. CA qu eÂles Aynem- Carvum ee le Comnanlure aut: 
cipe en res. eæphioite D'une œuvie dans laquelle A geomehe CE 
gfais , sacriham- À ed unes persunne les Evop interessecs , d'etai 
apphique à cacher Le fond de des Doctimes . 
| eo. centoun., pour cn 4evemir fx methode de 
Car dam!” que lorsque , 6ams préambule. Jos amemm motif à ê appm 





A} C'nav'ess pas drn-fixe sur fa que on de davoir & qu 


l'on Doù. attubuer fa Deconvete. De la. resolution De £ coprotion de 
bottiente dDegne. À ces. caand es véritables. inventeur € ounbioseme 
devaus. le Tribunal De LA posterite , ta paine De_eurs nehicemces sn. 
leresoées . En Jnppuiawm— que Jpion eTerrei , professeur à <Bohugne, 
4 am pas AR cette Dervnucrte Des Le commencemens D. 16° Jiéele. 
£P co cent que Gartagha_ en clan possessenr av Candan, ps. 
celux -cÀ aecouusdue Dans des écris qe; dauur ed induites pue ves, 
Car taghia Dm avais commmuque da formml. MA , ajonte - CE 4 
JAM Denmons biatiouw. Ce qu ef nes - purible. eu caanrû ame ba. 
lit de e ce terms - Le Cndan Ta. qu'aride De dou eleve remant 
da Érvouve cette Demoudghatron , cAhuse res . possible amoor, en 








b 
mm cour Des Le Débuee que «ss égal à QG somme +1 , T'espruis eo 
tataellemem. porte à Se Demander d'ow peur venir cœtte Jurte De Dur: 
” mation, cofle tewtative De recherches eæ -abupto  juetifiee Jane Doute par 
L nant, mass Dom amcune considération préliminaire n'eæp que 4 
ue légitime À Amtewemion . Or en fus, en. bien que mu mwrageé Den- 
Je qnemem Juiem— peu prodiques d'ecpheatiens Ce ce-dwmjes…., il enr ireé. 
pubabl que Les omlteuré aumem.- fair. leurs Decuwenteé Pan da voie de 
L'onalyse., mous, cedammn x De furiles considérations D'amour - puopre., 
ds ou cum 5e rehbamsser eu ée prchemrum am À plats OmMe- 
Des 4 oummes de quamde. mmltion que_cowme De imp les esprit OURS = 
AM. ane. tégleo de a logique . 

Cuot qu'il em sou, 51, Jamo cette -circoudrance , ? on ne 
pour. de. Défendre D'un crtam ctonmemen on veau mme {ox 
sure Mont gen precise que celle %_> a+ cundwre au bus. 
CtMe espece Ÿe MAR ge 4e Drosipe Lientos… , et. Le tour Pe_$ovce ex 
plique de LM - même em vecunmassan. aw Sd suffira D'avav- 
LMAAQUE. AA prealalte . chose fou. moñonrelle. chsez cemx. qui ÿ'oc: 
capes ÿ'amaiuse , que de cmbe de. (a+b) en. égal a 
3ab(a+b) + as + b5 que par. condequem , SW dou tonjomd 


or emtiqhemen Co 4) Sab(asb) - at bn 0 


De ce momenrf'ematiow duwhoisiame dege privee 
de son second terme. ckai résolue par l'assimilation De cette. 
Éqañion avec L'identité oi -Desons . Tlass présentez. doma azsîte 

Joue da. methode perdam. #om— pr de ; coude quence nat : 
telle D'un Lui algéhuique Les - simple, elle 8e. pteédewtuu con. 
Me. me. déduction. loarque. Aou. UXDiMaALE a ue. ponvais ta ta : 
foire des esprits deliremae avan tTeom- de. de poser Qevam. pu- 
fe comme Doues D'un gromd géme_imvemrif ou Cepeni vw, 
chose U. ne De nemarqme À pe avan Dam cette mar.chse. DA 
modute, mous em 4auême “temps A1 4e , pins de pméianee. 
de produstion 7 plus Ÿ avawmr , plus De. dnccel à. técihisen me 





"4 ia publse_. aan tou lbs ca , & D fus. h) aube. meule , Cane 
Dan à an celm De ne paf Lernr #. Énimicre dons £. Énissenm. ct à CA. 


prim devue, phagraine OU NON, lareQu done. à lb 6oience . 
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dame celle qu'on a jmute. , An 0116 allons montre, par quel « 
ques appheations, que fa Depense. D'eéprn. qu'on & empfoyee_ 
por fe Diooimnler , et. qu à en pout premier rébultas. peu - 
être. De Lo. faire pexdre_ De vue à ceuce.fo même qui S'en éom— 
gerut, fenr eus ete bien plus profitable s'ils 4'étoiem. appli « 
ques & on faire mme etude qui leur omvase vévele. & coms 
Ævvte sa À ccondite . 


XX. 


Y en fes nono meltons profu COHe-prummene LE : 
Marque d'une identite qu ; parce qu'efle de priréenre à noué 
ovus la Aorme. d'ume équation On rorsième deme , poeme be 
ntilises_ pour la. résolumion De cemz. égnation, 161 mous cha. 
chons & Lion Saisir L'espin- De ME conception en &LA'enèe., 
movs ne/taxdonf pas à reconnaitre qu'il nous Dera_- possible. de 
profiter, on même Ute_, de toute .autre Wdentite_ De queane- 
Dee qu'elle “soû- pourerésondre , Sinon tonjoms la génétas 
Uite', Du mom Cafe aies 0 éqmations Decdeqre, 
es. cela non/senlemem loxéque-ces tdenhites exnéterom— pour des 
expuiionst- ddaebuiquees Prop'emem- Dites, mars en cote pour 
Des fonction Vetoute autre mate , cixcnlaines, Froms cm dan: 
#4, elhpaquee cevêtues Deé Hhones De do Différmciarion_ on 
De À imégrotion , fouctious aqm powrtom— être. ini utifemen— 
appdees o Hésondte certaines classes D conatiout . 

C''em certuinemem— & ce ptocede à tmveétig on 
qu'on pem— ratacher le moyen employé pour f asjtamge pour 
vbtemr var Deb costumes {es 4acimes De L'équation Bu burinième 
Deqre., Jowqne ces Lacines Sum toutes Avis téefle . Pemête 
Dam ® omtres citcomstamcet a-t-if été fau-nsage Qe quelaqne 
ohvse de dembfable, mais ce4om. fi Des accidems isole dom. 
om n'a pas étendu La portes om Del Des circonstances qué 
Je4 om foumoitie, YU ; par Conde mem, ne Noné parciséeme. 
pos, pmaqu'& cejour, _4'tre élevés Dans fadcience Êx hamtowr 
dD'mmpruinciye en duitom— D'un pinape- AMD nctement— 





189. 
apphoable à tonte sorte de foncttonses 
| d'idée air. d'ailleurs Lou simple En NUoUS ne. ferons 
anowme Difficulté Deneconmoife. qu'il suffn. De 4 indiquer pour 
do- comprenne , Mons on mnons accurdera_, d'un antre côté, 
que. quelque naturelle qu'elle Son, if fatlan Aom-am momé, 
our qu'elle Dern feconde. qu'elle fn abord Lorumnlee. 
qua à Son monce e4— puio dunbéommemn- sianalee gnome” 
œ $a-pmésance Ve ponton. Ch veura D'ailleurs que cette 
tmp licite Dans Les vagimes m'eæclme pas An monveawte. ex 
{ imypowtamee. Des ayereus conbecutifs opt , dam Les app : 
cation ; 4e névilens en plus atom nombre qu'on ne Saman— 
L Croire : 
Amos pou Banuiser Le lecteur avec les 1e8soun.. 
Ces qne peu— offrir ce puce de eu avec les mn ent qm Coca: 
mem don mage, now Demandecons da peumifsion De faire 
vrekour Sur Îes matières Déjd/traitees e1. De-montrer com - 
amem Son À omctioumement- dDano Le deco d Ÿ À cond à 
Denonvelles assimilationt our La comtitmtion ele cles. 
demem— des racine - 
On Sour, par les premiers primoipes de fo triage 
Male , qu'on a | 


2 tanq. a 
| “Fans. va - —_* 73 _ 





1— tang® a 
d'onAÂ on Dem L'identité Du second Deqre- 


] Ÿ ; 
Tang' æ  éang ta. fanq.& - 1 = 0 


Én coweanence- 81 L'on avan à «esonDre _P conatum_ 


x" + pa -1 æ O 


Un idemifian ccthte Conation- aveela précédente cm posamc” 
mer = D D'or lang. fa = + 
et-favau eme Ve la moitie de. ce amafe Sexo Aa valeur De x. 
di pon eo 2 e-ONn a 
x + fx -1=0 


on bonvera que <- en. eqal à T on & o, | Ovona, 


430. 


a hé pen pr , Lama. 21, go = O0, ; par risques x ser égnl 
à Âa tamgente de male. 10° 9$ , 30H Ù, 192f . (lu Frune en effes= 
que X°+fx om égal pour cetle. valem %e x À uv, Q99ff .ce. qui 
Done. nm réonlta. Ur approche . 
ame à la, Decoude tante ou L'oëticu:… est ROGUE LR LT 

aqua L'araqle dot fa Tomate aie 0,4 Ft arms uranette 219 gu 
MAS atlISsr 19 90 + 489°, on. &o1, 9 ; ta mnt. re. est style. à pour 
valessr 00° af Com La langente est. eclle ?e ia of pré ve qak : 
VMC, sou —$ : 19 è( es tete. cor La Seconde Lace 

da LA ucecte. equation x'+ px -1=0 nepus le. 
type general du Sccond De qe. pinsque- le tenue tous. eu, 
am lien À Etre Ames tem quelconque 634 “quel a Émaite. 
mas 2 L'on auo À téson bte 

x°+ px — 1 s © 
LE poserau- x = vq L et L'on antaise 
cu + p 4/4 _ gs = © 


JA au par 4 À 101 VrAaÂi. 


Ce que cumEnt- l'eqnation à. fa fouiunc precedente . 
V4 
JR fan ra. alors prendre p— pow valenr de lany.la 
an-la tanaente. de la moitié De ces amale. sera fa valewr de % ; 
par duate vu mtra. D = vga « ang. A. pour L'yme Des tacines 
e 


Lys = V4 tamq{a+T) pour Ê amie . 


Ée imode. de solution da équation Du Secon dcqre 


dUpypoic 9 AtPlenns essenmtichlerenm- que de. Leume ton. Conmm- 
, . } ; û . 
en. mégati} en comme doma ce Cid cqnahion lang'a + nada langa-1=0 


pe tonjunrs Are satisfante en técl il s'emoms qe pour Leo 
valenxs négatives de a les LACÜUMEA Ne pente Jam ans juan 
4er pu cuconYtumec Be l'in note. Ém uutre cc prvcéde ÉuA 
tions a brable au ous oi Les raciiwes de l'équation. doivene. 
Etre. L'une posrlwe- .L'auire neaatiwe : L'esn ce que- montre mm 
médiakemen… Lx négativite du Vleume. tome come qi es-eqal, 


Comme. On Son, ont 19 0 mm De 4aoines c'en ce- que confmenc 
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E Peur tour Leo formes CE taug à , V4 tauy (a+ S) Deo tacines 
pique Famg.a est. Ltuujons D'u.Siqne nécchioiremen— Covtrai: | 
ne à celm 0e Tang (a+ 5) . 

4 fe teuimc tom com clan positif ce Sera te cas 
on fes LOLANS or toujours dc meme Signc- . OC Comme. fa 
tamagente aa cotangente d'un même anale ppmooem piece 
menr- de ceite propridte D'ére dimnltramémemn positives ou 
meqatives coucmremmem— avec celle que- lewc pi 2m eo. égal 
& 1 ,juuwyprwom que ce poutre être. & L'aide de fa ramgente or 
De fa cot ente D'ym ange que fes tactnes ponxtom- etre ot: 
termes . Courimivuam— cectte piemmiec indication on Leconte 
dan ptime que pour conftiiney mme cquat Lou Dow Îes tacines 
Aeroicw— ‘À @ «en ct. & if ne wétcra. plus aq" pe J'enqueun 
de- ce que pouvrea etre fa somme de ces deux qrontitee y 
Ow G- : 

Æ ( tamg. a + Cox. à) = + un + Le = Le 
AMond dcrun en comcaqncuee., ecritaius que toute Capa ion arm 
totorme- te Ex +3 2 d 
Jin 2 
Sera satisfaite par tamq.a en par Co. |. 
Ji Donc on avañ- à résundtc l'égnation 
x? + X+1=0 
O0 L'idntilieran an’ec Pr piécédenre. Qt pus mm D =, 
D'or “Jin. = + . nm momen De cette aclatrou fes tabtons 
hrgonumétuques fenom_ connaître. fa valenwr De. a, par 
dite celle de @& er les tamaemte a cotamacwte De ce Dex 
male. dernom- les racines cherchect . On von Done encore 
Hi commen certaines identités conftatees pour es fonchimg 
ironlaires penvern— Ëlre wtilisees pour fa tesofntion De l'équo 
on Du 4econd deqre—. 
Que 51 L'on à À ‘equation générale. 
x°+ pæ+q=0 


e »$ CIE la ; v L est 
en pejaui— 2 = v 9 4 ou LAME NERO à al me 


da ne = © 
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ph dummerra, à s Ca Ho HA nor Les navineo cher 
obceo Osrom- Va ta CO vq ta . Mais comme dans ce cad ox À... 
He 2 | 
va _ din ia L 
MMA Étumé ne pem Ehe plus gran que L'unité, VW OU que/ce fie 
cd pe. Sera, applicable av adef qu'à la. condition que “ 2. Gen 
ao plus pm que 1 ‘ ce ga non Lamene, am puincipe bin 


ea par consequem— Jm.ta. = V4 COMME 





Comme que powr quete AACAM 6 does teelles, cl Lan. que Lex 
pisssion _. -q Jouvpusilive-. 

Enfin-lonsque Les vale Île p de q Jum. tebles que. 
che Derwierc expuosion e9— négative. a que par Condcqnem 
La + eo plus qromd que- l'unité PA 4 Devrem. rmpuvoible D'obté. 
MX Dita en par ômte- toma.aæ « cot.a ; De Sotte qu 'amome- 
walenr réelle De À me pem— Hatié faire & l'équation. .…"Moub 
Domméé ami Jorcémem. cond. à abondomer, Dana notre 
necherc be toutes Pes identites qu cuncxnem. Le réel. , Aves 
comrit & cebles cu, Jan Les fonctions cicontaites | peuvemz 
exisrer entre. Des : xpudsionf” où imaginaire. et Wtrodmm. Or 
A pluo ample D toutéo en coidemmmem. elle des Longueur & 
Dirvarcé . lono Somme Douce_ nature llememn. invite & EUR 
po fes vacimes Les forves e(cos.d + VAT sinX ]. Hauc 
parce que , D'ume pau, la Somme Des racines on Etre telle, 
pareeqme., D'omtre part. 11 Don en être. de même De leur pre: 
Dm, on en con me aque Ÿ ‘me, Des racines ctams— 
e ( cod + VA sind) , l'amtie ne pem. de qne € (cd VA sind); 
on tuémlte cefe identité , 


6 (cusd + {1 sind)" 2 ge" cus (cus d + VÆ] oin À ) + ç" = 0 
que Voné smellrions dons fa forme 


Le Éces d + 01 ina | 2 pe [etes a & sin d) |+p'= 0 


dons laquelle en efe. Le tevme. Æow- comm een. +o jUu1d Ju: 
porteur. am cœué: Ye fa mwitie dn coefficiom. qu mmltiptie_ 
EC co À + 21 Sim À ) , 
Én coundéqnence sn on AN A téund4e Ê egmation. 
x'+ px + q = 0 
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jetie, & la condition que” LE q eo néqawif on 'ssimilenn 
à la précédente en posa p = — 2pewsd , q = e*. On Jédmiau 
de PE e — vq y por éme 58 À = + eu l'un wtomberanc 
ainsi sur La forme ag brique biem eunmme Des racines image 
maires De ? ‘équation Du Hecond deque . 

Jlotue tutemtion n' en pad de pourdimvurc ici , damo 
tous Vous Qctaits , ce Jnks de conoileraætions Proyres & faire 
cvymañtre pan fes fonctions circulaires Les tacineo de É ‘eqna : 
Aion Du second deqre. Mons Jan up nuud Aappesantit Jar 

snje, NUM Denivns en Dite aéSez Pour montrer qu'iluy 
& nien d'iflnéoire Dans ocre Dre. de conceftiont. Dem être 
Atouvera -+- on qu'il a ici moind de Simplicité que Dano RL 
pwcéde baboritu el qui , Jomo Difhinsction. ancmme., Donne immé.. 
halcmem— letoime fa pre générale des racines . (Cette ser - 
varion- powra paraiine- foudee_ Pour le second D ne, mais ohfe 
ceboe De P'Etue Jè6 Le tuisieme. Én eff. Les focumles genctalet 
Deé racines pr Ÿ y ap portém-—, Are - acccytab les om poim De 
yue- théorique, ne om ? amenm decvnré pour fa pratique dans 
Le cos iréonctible. on Devienmem_ oimei De pures Lormes amaly. 
hqne qu" al Lo abandomer a remplacer por Des Loncront- 
circulaires ous qun' On ve 0Gteumr ce que- L'on cherche , 

C° e61. prueciiemem— LE ce am. non fai. Vivemem tua: 
Leu que- Dans L'enceiancmem- on an nid De côte L'étude, Det 
equationt On 3 er Ou Jr? «e € que? on 4e borne, puut_ 
ce. qu concerne fes Détoilo Des Aoumes Des racines , à lo sente. 
considéranion Du Jecoud Deate-. Ca fe a ce poim De. vue. 
fo resources de ce Deque Some - Leéiteintés eine donne 

‘ume- Connaissance Avr immpardaite don De ce qu eër pod: 
Aile, son De ce am er impossite owec- Les Fometions a fa cl - 
ques propremem— Dites. Ce n'es qu'en pondsam- fes ctndet 
am-Dclt D ce | Es qu'on pom— commencer æ Je. faire. yme ide 
Qeé facultes De ces fonctions on des fimiteé Dans Lesquefles Ces 
ocuhée Jom_ comyuscd . | 

©" onllenrs 4 n'eir pad immtile De-vemoraque que, 
où contains qu, Le. mue de tésolmrion de F'euetiom Du deco 
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degre van fes fonetions iqonometuqneé porame inféciaur am 
Amude puremem— a fac bai que, +? me lousse pas que-Ve-préseuter 
quelque intereci an puium. Ve vue de la catéaorisation Des tacines 
un ce qu. concerne leurs S$Siancs Quand cfles om. neellet. a(l 
mon Dome. en éffer l'in de fonctions Lana.a , Tama (a+), 
am essentictlmem.. Des Hianes lmjomrs Différents , es asie. 
fables por conséqmem. & Des rénltats qui Doiveur être L'on 
Arositif, l'oute négatif ; pa & Dates Lenctions lang a, 
Cot.& , amor henouré mêmes iqneé ci var dite aéviymila: 
Bles à Leur kom & Des resultats ami dorvem. Être. on Tout 
den positifs on Ton Deux négatifs #4 a fe entre Les deux 
veymerté opérations Ou colénl er. entre centoind etats de- 
vuyncitons eivcufaires , des €. nivadences romarqnab let Don” 
4 l'étude pourémiuie Jamo (27: ares dyvpénieustdé pem- Devenir 
fou. Imninctive, a non melte dur la voie. su de cotance 
téafohiont, bou- Ve ce taime rmpusnbiitec . Enfin Na 
condition D'imagmante P_q <O , raHachbee © la mon eœis. 
Lence. À un Éinns qu forsqn rif ess. possible a commande es 
determine 2 neafité Des racines , Lelte- mn vuuveom-iour ww 
Pos mecessites De l'intervention. Dans Les cofeuts De a Àotme 


WROQINAA LE - . 
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Rec herchons mañwtenom ce que ce ordre D'ider © ponts 
La non appundre pour Les émotions Dn Avoisièmedeque-. Or 
nous aÂffono vor De £'abor9 qu'il noué affromchis- De L'obtae 
le de P'ixudnetibilite ea cela Samé qu'on Son oblige, tour 
axuiver “amx.. racines , de padser par anemm_ intermédiaire . JL 
cond iummme Diatemenie on Directeniem— an Em, dans mome 
MONA faire Sunpeonmer P eanstence_ 9 efements imaginaires, 
ces inevital Le esprofoi bit: fs attuibms De fa Sofmtion_ putomemc 
afgcbnqne. Dans. fa. eircunstance où Le8 tuma tacines Some téelles. 

nm Son en ee qu entre Le Cobinnd À sm angle ex 


Le cosimme du. triple De . ces. ongle. eocioic P'idomtite dimvaute_ 
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hu 3 deaxe 
x casa — À os a - À ces 3a = 


fi douce un m'a à téé0uûre nue équation de fa forme : 
3 
x° À x -q =0 


on À acsimilerau. à ln précedente 1denlité en podamm— Cous 3a <4q . 
Cola fran commaitre 4 anale 3a , por site ? omale a ,em il onffias. 
por avoir fa valeur de À. de prendre Le codimmeé de ec Dexniex anale. 

Ji por exemple q -1 , vw aura Cu a = + , d'où 3a=6o° 
a @ = 20° , Or CA Codimné de to” a pour valeur’ 0,94 euton trouve 
qu'en fes. cette valenr de + datiofan. a l'equation. . 

Cnam. ana denœe. amtreo racines lux existence eu leur 
Xtemination. résulte. De ce qu'un-même cuits _. tepuuŸ en 
génial &lau 3a+2KTn , Ce qu , em egonà à la_Qiviion en 
tro parties , Donme , indépendammem. de A , denx autres an: 


gles distincts a+ a+ 4%. Sans le cas cbuel ce 


angles Sum Ÿ0°+ 120”, dv AH0° en 10°+ 2ho°, sut 60°. 

Ov Le cos, de 1Ho° eo1. égal am bin de. fo° pus négati + 
vmem où — 0, 766 qu cor. fa seconde tacime . | 

de cosinus %e ?G0° eo. égel à celwi de 80° pus encore 

ti emem- où —0,174 en c'eori LE fa rotétéme racine. 

A fa verite P'equation x À x -q =0 n'es pas CA 
pluo gémétale- Au Aroioiemc degré pPrôque- [4 coefficion du terme 
en n'e8- pad quelconque … Mais 4 L'on ave à rééouire 

| TL? pæ-q = 0 
OM CUmmec cam per pouver Ce = % V#P er en Substituaus 


OÙ AMTAM … … 
&py#rx"- py$px-4-0 


Divisam… alos par # L V#r , À viendra : 


q 
3 34% LL D, — 
(5)? 


posa Donc mainteuan. Cos 3a 5 , on en demie fa 





436. 


valeur de à , per ômite celle de Cus. a À 'on aura L = Cos & ; De_ 
Aotte qu'if viendra. Défimtivemen. % = 2 VE. ces & ; fes Den au: 
heé acines Jerome D'ailleurs ? 
| D ’ PC 
24 cos (a+ LT , 2/# cos (a+ À ) 

On von_ Donc , ainôt que- nono ? avuns ammence., que ce 
prwcéde. De wdolution connu Ditectememn. om bu Sans LMRME « 
DVrute, damé la conception préalable ae la Décomposition Des «acimeé 
em Deuo chemenuts es par duite daus la considération ®'expresoioné 
mmaginaireé qu'on daim Devon S'eflacer ) Maw que la pratique are 
Dinaire. de Ÿ ‘atgebre et. mmbal: p, œ faire Piéparaite. 
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TJ e8 même possible d'obtenir pare { 'emplor des fonctions 
chenlaices fes vacines De L équation fa plu encrale In toñime 
deqe, don qu on 4oun— oblige an préalable de la Depowifler Du 
devme en 7 aino que cfa Done être pratique avec fa méthode de 
Caxdam e1- same comphcations ni fonaueuro Dans Les cales . 
Jour cela il Fun faire mage Qe fx valenr de fang.3a Qum ex» 
prebsion en fouction de tang.a coutiemtouteo fes pPmMadamced de 
Ccite quantité 

On Som- en er que L valeur de la tanqente Qn tait Le- 
D'un omale_ obtenne à L aide De Le tanqente De cer amale oh donnee 
pe 17 foumu le Hmwamte : 

Lana 3 »= ana a _$=tang'a 

7 "a 1—3 tang*a 
Conridcram— Don cette 1demtite tang.a COMME MME-TUCUMMUE ON 
x { ‘équation 

tang'a _ 3 ang Ja. tang"a — 3 lama à. + fana.3a. =0 
Én conocoqnence. L'on ovañr à rtééondre mme coqnation de lo forme 
x -3pa- 3x +p=0, 

on À ‘identiliam awcc- fa. précedente , VW puserai Yang a = P te 
commoñtras oùiméi 3a e-par Suite &, ele tom gente De. ce. Vetmer 
amale_ Sera. la volent. De X . 





| fr 187. 
Commune d oillenrs la tmagente D'un angk a croisé : 
grd éqnlemem. à ons fes amqles excprimes par a r+KTr Le 
nombre K fans nv entier queloonque , AL S'embu- que, relative. 
MM à Lx Qivision par s, ow awra powr/riéulss. De celle opéra = 
bon , mou- Seunfonmrens. L'angle à, mor Los Den. Smvarts a++, 
a+ T dom. Les tangenteé Denon. fa Veuaciènie el troisième sûxs 
Mais #'equation où- Dessus Av'e8r. pad Lx plus générale Ou 
aitiaine . Non ponvosé d'abord, par mn monen res Himple., 
lu en faire aequérir Des. ; pour cela Podons Æ = tx, vien: 
ae 4°2>- 3ptx* - SUL .+p = 0 
n. en Dividam— par + 
| L-3PK_5x+k-0 | 
R m'est. Pas quelconque ) priéqui MY eine. oqme Deux. coeff 
tuta axbitraies . Comparée à L'équarion générale 
L+ PLU+QLTHTR =0 
Len facile Be 4e convaincre qu'elle eu. L L 2e. par oÙE. 
ontéqueuce. 54 'ow avan. ne eqnañnon de fo foane 


43 à. Pt + re R “= Q,, 


Lff. sodue, De L'roemrifi nprroc dents 
trie, por La rés , demidier avec lx-recedente 


| Où Commamcxe Par poder LS Lou 
mr + = \/ E . 
| SR. bp . 
Bis on- ea a. Pa -$ + e-por éme. 
LP p | 
pes SV 


| Cette valeur De p atom. celle de Tamg.3a, on en dédie 


Lo 


, 
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Li = bang. & + (œe.tonge - &\/ E . 
‘ VE 
Geble serx ln promène raoime ; Les Donc vntees 'obtiendrome on | 
ajonkam. à l'angle Œ ,-une première Aoïs Go” , mue éeconde fes 
40°. 
di par example, ow Dome. L'eqmation 
rh -22t- PL +1 = 0 


. 


Où MAO Pa-r , Ron +1 . el-par nue L-V+ = 0,8 


par condeqmuem pe +/# - 0, 667 x o, & = o, 44. 

Où Ha quantité o, [Ah , eonéidenee Gone. ste . loge: 

le, Aépond dun augle_ de £d}fo ; Hell en. ln-vafeur De 3æ dx 

Au que celle De. & sexa 9% fo: : 
D'apres œlx, on Komveux poor les valeurs Des racines 

les expressions mvantes: 


x = Ja _ tem CSS) | 198 ag 
' + … o, #16 | 0, &iC 


L, = tong( 95 + >) _ Lang. (95)  2,6768 _s2481 


L 0, 86 e, #16 | 
Lg mms (SES + 0) | Hong) | Hg CS) 1.058k 4 joe 
4 ©, #16 e, 16 e, #16 d 


À mainkenan. où a L'émnonon tonne. à {ningmérale 
V4 Ay+ By+C =0 | 
mi L'on pem. foire en 4otde que le coeffioiem. B de Device 
eqal à = ,ow 6e. Dommex. Les moyens D'obronir La valeur de 
DE: » 





Œ cu effer--posoné p! s L + K., 1 etam_ume nouvel 
MCOMme - 5 M énbstihranti- moné avoué 


“+ 3K ut SK lu + Ki æo 
+ A + 2AK + AK? 


+ 3 + BK 
+ cc: 





139. 
et. pi nuné wouloné ame Je-soefficions. Qntoume) en pekefaéée à 


, Covition ei -desgud, mous devrené Écrire. 
(SK + AY 3K4+2AK +8) = J(W+AK+BKEC) , 


° en Developpans- où Hionve. que leo témes en K° en en K° Qicparund: 
dam, pr. Abme peste Jolus pu mme equation dr premier Deqe-on K 


De Laquelle on Déni. PE JC-AB 


Counaiséaus aimer la valeur De K one Btubimnens han d'équn: 
Am en qué 6e brouverx tomence - on type De l'équarion om A. 
où on Déterminer. Les racines confoumdrnenn once hégfes où asbns 
ét-ces naoines Hero les Trois valeurs De WU, apré ‘qua 
il suffira de Lur ajouter K po avow celles Ve y 
Apphquons cehte methoote à L'eéquation. 
1 2y7- 9 ** z © 
Owee se M'm-% ,B=1., Ca +2, ; Par Comoequeurs- 


| Res Hs ÿ=11l8, D'où as 4, 306 e_ K° — 1, 93 . 


A+ 1,H29 u°-1,65ou - 0,262 = 0. 


en L'asoinilans- & celle on on a. P 2 1,429 , R = -o 26? 
Cn conpeamence fx valeur De tomq I , généralemens. ax : 


prémée pour _ FE necavr. Dons le ca actuel, Le fume-o pe (296 
ere — 0, 6426 . | 

| Ou ho que Cofte. coxxebpodd d mamgle de 
— 33°; . où Lo. que Bvaleur LU 4exx eæpouimee jar 
_ Tgn” Home — 4 0, 148, 


A Afortan_ à Le céme. qmautite Lvalur de À on Hioure / 
À'mibé positive. pour a premése tacime de y 
aux. Demo amtus racines elles Jerom- Doyness 
parhes veltious J'en +, Yy= tir K 


é on a 
au, = 77 (N°46). _ trek Lu nfek. Le, 8çe 





to. 


As = ang. C-u%r1207) _ Vaugtog" __ Tang N° _ _ 9 us 
VA,817 VU 8» VA, 87 
A de La on Déduixa 


Yaz Ur +K = 0,846 +3,1k8 = 2,00, Y, = um + m 1. 
pa a qe P'exprusia de ang Ba de passle en 
née, Les oi Havimes 6exom_'raelles ei ce procédé nénédiæ.Ot 
comme la valeur de tam. $a endonction deg coefficions ee 
_ VX : am VON que ; Pom. que celle taugente me Éou- ps vues 


L fa. que Pa R_doiem. Dediqne contraire . Én ke - 
Mara D'ailleurs opne London. avoir PQ 2 4R d'où HR 
on 


Ou pam— emeore- emoncer che condition en Bisou. que & À 
ar comèquen. , dt l'on veur.appresier, à La Simple impec. 
bon de L'equœtion on y , Dons quels cas Les trois valews ve y 
deron réelles , il faudra déterminer Q en/honotion De6 coofficients 
4,8,C decte équation . C'en. fr pm caleul quime prisme 
Ame dffionlte, un noué Ponvous » PA condéarem—, MOV Lors 
ner © Condiqner tv Les rugnltats . On Wowe que. P,Q oR Sn 
domasé bu fonchion De. À ,B,C par Les relations Snwantek : 


/ P = £ AS 943 +27C 
2 (A'- 33) 
a -: 4 Aîc - A°B* 18 ARC+ (42427 C1) 
+ (A?-3B)? 
pa | Cta-gnBætyc) (4atc- AB 18 ABc+(4sh2ct | 
ue 8 (A*-3B) 
SL ne. de LE que pour qme- @. don. négatif rl pero 
Méca. , qu cwbre Led cocfficientr de propose ) aocidte. Lo 
On Emvrvromte. : s 
4, Ac - AtBt 18 ABC +(4B +27c/)<o 
on ebr. romene, au cod où celle-ci eu-pouivée du Terme en x: 
aber fa coudiou Me Dediu de Éd. confamemem. CE ce” 


R = 





qui à lé constate ,à 4B+%C<o . 
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Onne Sanran- mer, ce me. Senble, fa dimplicile ex 
L'utilix de ces éolutions, Avon Lorsqu'on temarque qu'elles oc 
Ée mérite De vewir de dubotituer à Des moyens amabtiques , exadé 
Mano doute, mad conpolétemem. itéabisables , moyen qu Cons 
Lituer.… par condequem- des typed exclnéivemenm- Lhéoriquec 
en Low. - à - fan lwpro pres a Jatiofaire. aux. Besoina de 


pratique. k 

d- cependonm— , if Jas. Le Die, ce n'eor-pos dans. - 

ue certains 16 Les voiem. 4 tite dmie. 

gere nee Ta aies qu pratiquenr Le culte & peu 
pres exc bnoif de L'algébre pprre se denten. mal a Éaioe. forique 
de Lonctions OmYued que. celles dites algébriques vieumemprendre 
place Dans Les épécalation analytiques or de dubotituen. & des 
founes quon d'en trop babiue à conoidcrer comme. Devos cond. 
ler chentie bem Le Domaine. abiitan- . Auin dome ile 
Pioposes & proclamer qe, Dans l'espuis de l'olaëbre otôtueure, 
ce me Sow— Pas ÊX de vioteé Solatiôu« . 

Jlo ne tmaraquen pas qn'om Lo Ce fonction 
ve dom omtre chuse que L'expression De cettams tagopode er — 
qu'il ue daman- pat conséquent 4 AWONr Tien 2'amtipathique & 
ce qu'elles viennemfiqueen dDaus me Scuence qu“ , euwisaqgee & don 
pin de vue fe-jobno général, eot— preciéémem. celle De tappotis 
De mebmre 25 d'oûre am exiétems— entre Lo qmamitsk . eue: 
mem À aurive. que. beancome De ced tagojoovls . fossaqu'um vous 
db teporsemter 4 l'aide Des seules uperations be caloul cmaid:, 
Actes Dom L'P. otdinane., ne Some cotjoumables qu'avec. 
Leoncowy de comhioation es. que lquefois awec des inpessibilite os 
aéobisation L Maman à Lx Hmitasion même Des redéoucet 
qu ceé jRétaions quont ddleurx matues_ es où Vour— mom 
Pre . Ce som le deb incowvemeuts qu'ilue Sonmran- depen 2 
Due. De nous D eviter, parce-qu'à tontt fomitation dans Les 


14. 
dan Les moyen . Ces imconvéments Doiven…. am contraire non 
porter & noué temr om garde conbe Tonte Lendance vers mm aol: 
Hiviome #10op abs , a faire nañbu.. em noué 7% conception. Dume 
shqébre plus Lleaale er-polmé feconde que celle à Aaamelle. on 
PS Babime ; can colle - ci , nous a voyons , MoN refnéeroun. on 
coneouns Des Lo premmerté pa“ , À Mod you lions Lx confiner , prur 
L'expression. da vap pots , dans Le cercle élrou- de cena dom 6060 
ae opérations our onécaprifles de nono Donner La fi u 
Annodte, Ai tam on. que les geomèrres dom. mnd 
paxfons Heumem— à come Ÿe vovr Àe4 racines eccjouimesé 
deô Fonctions prucemem- bruiques, noud Donmmed en mou 
owr le Woisième Deque, de Dowmmer complète datiofaction 
ainor que. nou allons, le foie von. 
En fes di nond coudiderons Le cas Dans bquel La 
propose er puvez du teuue_ eu æ, 2 prmmêre raoime Vera. 


exprime ‘( Voir G.XXI) par À | l Cod  ; MA on a 


cod a = fes da +7 sin 34 + Fj/ 0 Sa-1fr sn Ja 


| | | 
D COMME alors on & Howe 





CACÂME- pour ce caé Domd feqnet, Come. on dam, P Bo. 
Koupowcs être megati | 

Te ble pas oue calenls à L'aide 
desquels on passera. De a orme. luigonom evuane- Des Deuc- 
aules racines, à Hewr foume. algibuque , ce caloulé Ctoet- 


puis. Pnocles . bon. Don cenepoue à ce qui æ à 
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æopose à L'auss. XVI . | 
Locque L'equnatcon. générale contiem-.te teume en œ?, 
| Lafoume. 4, = K+ Jerge ; 


OT owx,) me pans 


Vi +vi tang.3a —\ 


# « À 
"F Ki Ÿ +2 lag$ a. + 


sk = \ /- 
ta. da sk > t L 


Dubôtituam. ces Diverses valeurs aus cle de y, , œlle.ci de 
Hhommra eaprimer en fonction de K,PaR er. 4 énffirx de 
Lewmphacer ce now quantités por leurs équivalents em À ,B,C, 
ci -desons Detexmincs y pow coynaîte La racine. ou fonction der 
coefficients de la propusée : 

Ou ouia amér L'expression agé buiq que Deésiee. Dom 
L'écxitwe., à elle pente, offrerume grande comphieation. . En onde. 
comme ous avoné constate que dame ce.ca4 Pol À 3ow- méces: 
dateamnent- de dique. coiane, on von. que VA Fgmna do tour 
des radicaux. cubiques » de doute qu'aver celte Joxmmnle, vom de. 
repuodmie De nouvean ‘tous Les obatackles de L'inéductibilse, ex 
par duite. L'impossibhté d'obtenir Les racines . 

d conoidenahiow de ces empéchements Mond pare 
on ne peu. plus propre. a Prfier les ucheches Aaires pour 
four échapper dd a Hégétimer des proéédes qu, dons vmte au, 
aspirañond Ded purs Abéoriciong dom vemné ôù efficocemenrx 
an aide ame. vid besoins De fratique. . 
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IÎoné avons en maintss fox eccadion ‘Ve condlaker- ce 


1kh. 


fou qme Ji mme canation Du brosse deqre A Huois racine, la. 
Liens à ce qu'il cocsote Uot racimeæ cubiques De L'unité. JE n' 4 
. pas, em efler.., ne. methode De-weoolntion , pare celles qne. om ve 
now de padier en. LNVUE , qu ne cmdmée ; pour Led taciumeé ,à des 
ormm fes contenom- tupohoitesmeus ow emphioitemen Le tacincs 
cubiqueo De L'anmite à. conter. D'niie_ manidié telle queñ 
L'on y Awppoe que. lonice ces racines , am Lien de conserver leu 
valewréjeciale, 46 nédmisens & L'unité, leo tuoïs résultats iinoé 
qu coyptitueu. Le dpstèene. tésobntif de, léguasion. cebterm- Aime bia 
temem. À etre Différents a premmens tons La même valewr. 

Cette piopuéte es tom. -&- Lana apparente Lots on 
fais. non e dou De. Re méthode de Crdan , Ton de fx méthode de 
dagromae. doréque Damo Le ons Des racimes tec Leo OVH emploie, 
powr exprimer celles - ci , des Fonctions ttigunometriques ami. 
me- propriete , VoOM9 êtte_ auëoi manifeste, n'en e01: pad moiné Li 
raison essautielle De la ymoe a jonr De Erots valeurs Vintintak 
powr Les tacines | int que now alBowo Le faïne_vorr. 

Jlow avové covotate qe alors si de torme em X man: 
qe Damo fa. proposes , ed racines Home. prodnis- par. ume_qnorÂ: 


A cuudtamte dd tom Coins : Cosa 


? 


y … KR 4, 
os (& + 5 ), cos (a + 3} 
Mais où L'on Déveloype par ccumple Le (a+) on AMta., 

1 CS A co Ed _ Jin æ 0m LT, cmosssion Dano faqnelle Cus <E 
eu jm SE Oum fo elements escntiche de. L'ume Des. taciner cub 
ques De »'muite ) do L intouention DoOMMeEUCe. vor dE Je mon: 
tur. À ailleurs oi l'on Désigne par celte tacine., On aura 

QT __ d+d° sn 2 T's a = p 
on. ro sa , Jin SE pe LS ; cu vus-Dapres cela que 


Cod (a+ HT) pren? fa forme: 


& R 
AA par = En «a. 
À y£1 


Jamo taouelle a. presence Des racines culboiqnes Re L'ile. Dove 
smanviÂette_ a. Distinque ce_ codinmmé Du precedem— Fons. que_ à | 
4 d” som. Différents de 1 ; Ca, Divwamoimemn. où ils Lu se 


Love. game. Ce Codimmé mederan- pue anêre. ch205e que Ces.a- 


* 


| f. 


H me seront pas pis Difficile. de de Undaæ Compte Velin 
Aernvemion de L daus Le mode de rebolwtion où L on an. wéage de 
{x considnamon je Le tamgeme ; No n'mdisterond pPa4 Ar cer col: 
cHÂé qu dom fou. Simoles . O'aillenrxs laurs condéqnences de Devi- 


Meme pour aim dv imstinctivemenc , préque: tag (a+Æ), 
tanq (a + (ET) com de6 tamgentes de directioné quine diffoxe 


d celle de "a qme por L'addiniom à L'ane-pouimitif on me 
nombre emier De cÜeconféences . Ov ce fractions covreb pond , 
_ Comme On ame, & de directiour qu omrpour- aopreséion alyébriqueau 


dique pd /es racines imagimaius onbiques De L'unité . Lite né. 


Césaire De cefles- ci Deviens. ami evidene-. 

Olars il er mn onde D'Adêe6 plus qancral omquel de 
naktache. ce principe es que, And Epand ammem— de CE qui Le pause 
dand La xasolution Su troisième depe par L'emploi de-telle on 
telle. bre methode, montre à pruionr, ef entre Tiow Mombrui 
dounes quelconques , 4 eaxote. Des relations Aigues dam ls: 

AMériumeon. yeeséoiremen— Îe8 racines cmbriques de 
L'unite. . Ces tulorions om J'oxllenrs Yelleé que. ce-priécc | 
dm parceque es" La cine 1,4, d' dom ifféxeutes: que 
{4 Mois Mombus Dow 11 9" qu dom edionrieflenmnu— dÿ. 
tiuers Les mo des aures . A tel pomme que. St L'on venoisà 
dumpo po #3en que A en di nc Diffétem— ad ‘de Lunmivi, ces rele: 
tions cebiororom— d'être tpousoi blces . 

JL dévau ptématuee y tom que lamatmee De cet: 
rlarionte n'edt- paé evmme. dc vouloir aësianer les cons & - 

oncté qnêm à vo bu f-fes amean elfes cd henvem— comdmre = 
2'homor de png fes rappett gs elles vu rJuseegrib les 
d'owovr avec l'équation enétale Du Hoibième Degré. Con Le 
me tnde u' £ n'es a vssille d'improviser : Commenconc 
donc por en établir Le jpoim De Dipan ; if nond Sea enônite 
cite d'an app veer er les résulton . Dons aHuns à cas cffe 
expuser fa smite D'idces par molles mahur cl D à- 
mers qu'on a été cord & la Découvaue Ve ces nhotiout . 
Cn mous 9 mom Dre decond Deqie., nous anuns Jon 


4ke. 

remarquer que Ls deuc_Aalint4 de L'eomarion de ce daque. out 
égales L'ume à x Somnue. de deuc. quawtures ,; Pautre & la Vifé- 
rancas de cé Doux même quomhies. JNous avoué ai 

que les choses devoñienx nécessartemen. de passer aiméi, puisque 
deux quamtiteé queleonques XL, en Le étés rudes an bitroùs 


Lee OÙ à deutiqnement 


LL. E£ res, Lyr La x Ls + Les X4- La 
1 St ————  ,, Œ On = ee 
7 2 2 2 / 


. Ox noué allons voir qu'me qoiopriète. amaloque corôte_ 
pour tros quantited quelconques . “Jar pour : que cette analogie 
Son pluo apparente nond melon Lo5 valeurs CÙ-dediné de TL, 
de Leg sun me autre fovme. Dava ce bu MONO Leman querond 

que 6i L'on appelle h a raciue negative du Deuxième deque. 
. de L'unite, laquelle en. aale à -1 ) on Ponuoné , Dans be | 
‘waleuxs où. Deogno de a, et Las remplacer partom— v& il de 
_ roue Le acteur - 4 Par l ) A NOUS Amon Mr : 


2e Le 4 MERE, à, Te Lys 
2 2 ? * 2 è 


X Jo. qm'alors on obtiem XL, em Los En Adhommam- Lo quau- 


bites tir ; RE it! convenablemom— inflasmcies par L_ 


facteur h-  .. 

Chexcham- à appliquer par Simple voie amaloaique cs 

vomières idees à tro mumbué À, , Li, Lys » nous Jumpocomee - 

And d'abord que fa valewr de chacun De çes nombres powna $e 
Compouser de l'addition De tro tèvmes Dome pteurer aura. fa 
même valeur | is fons ‘ixoyé et-dexa probollemen— del forme 
Li +Xs Tr LS 

& maiwtenans— À es «* dome racines ombiqueks 
amaaimoires De L'unité, f'analoaie nond condnina à jo encor que 
Le second terme. De La valeur De À, sua MrAXIHAXS 
Hume pas amési facile de Savow par ce moe ce que-deno. 
btwivième Leime, parceque. pour cm - ci tome vue com: 
| porarwe cohaye ' Tomrefois on tem aromera que, domc 3 








187. 
Ærcoud kenme., andéi Bou que Dans fe prasnier, fa quautité , , fqu. 
AM Sans êne influencée par les factenrs d on KL”, Low 
ren êne De-même. pour le ioisième obserwvam-auénite qu'il ny 
a Omer, tnidon De faire ag A amtbremen— que «7, on dora, Cod. ” 
à ihervertir ponr Lan Ry L'ntre. Le ces mmlrioficateurs, 1e 
ho, qu'en Dinitive 41 nous cor qoerumnsé de jureonmer que ce roue, 


. : 4 
<e Padéons- raeRleme— niméi , Vond deviomé avoir 


æ., — RER + L+ Hard xs n ne destées 


Or la véslicarion elaébrique mon monbre qu'en fe cette. equañim 
cn mme identite_, cs offe deviens ainoi La Démondication D'une. vis 
4 api, jé qu à pese, ne Upuian. por noné que éwr Des omale. 

deb mur Dao inicatious Limelemens Déduites D'une cntaine Loi 
De bymetsie . 

Leo tre quantites Dodqne fes nous cherchons à faire Deperièie 

por vvic 2'adoirion fes trois nombres X,,%,, Xs dexaiem. donc, 
9 opel œ ami presse, celles qu faq Dome Île decoid inemêre. De 
l'équation ci -deoous ; De Spike que pour mener & our nole tech - 
che 0 non asswur de À bilise Du résuftas que nons pousuni + 
vons , sf faudra voir maimtenmm- 41 , ex ff, en comimmans- d'A: 
Homer 4 quantites, aprué tontelou fes avowr comenablemen— 
smmbiipofiecs par 0. 4 e-par d® non ohiiendrons le valems De 
La de Lg A, en 5e xepuom © le forme De La valeur de 
Le Pour fe 4ccowd Degre, analogie, dans œ qu'elle à dc pÊné Sims 
ple., noué cond D penser Me, pour owvyr Les Den nombres 
Z, 4 Ls , if far , pour En Deus, wmbtigoher par À [a den - 
ième De nu Honctiono , par. A fe twoisicine a, pour L'autre, 
multiohier Par Fe Ja Seconde e- d lo Bexmice.. Or le 
calcul confiame complétemens— ces sois D'indnetiont 813 L'on 
trowve finalemens Les vionltats iomtiques énirauts. 


Rmammqatmememgmenmunes 


D, = TS 4 D + 
3 3 3 


148. 


£ 
D, mn ETAT LS gt AT ARS 4 + dt d Es 


L à 
x, = A +Tit+Ls | gt AXIHA EX S + it dite +AXs 
3 3 3 


me À vieu. d'êhe eoplique 4 que. , four abréq mou appelle. 
LOnd "X, , Ka , X3 , telles que à a A7 etaur. les naoimes cukique 
Hmaginaüres de L'unité. ou a, quels que dore. 2, , Le , Lu, 
DANOUT  : 
XX, = HAL NS gp, LNH NXe OX 3 Op _ X3 + ÂXa + xs 
Ts ? LT 3 —_3 
# mMmawtonam. où veu & Sp puiser que [A voleur 4 
dpéciales de À es De À” n'axiotem. ps, c'en -& Qne- que toutes Ls 
tacimes cubique 2e À dou égales à L'unité , on teimorquerx da: 
box que. Les Artois fouetiono Xs,5X 9, X $ Bevtemraium. ealen 
avtue effes us égales & Z,+ Li t+ La , de dote qu ou auras 
XL, EL, = LL = XL,+XL,r ds , vôulta..n'abotà connaixe 


à L'hypothôse que a, 9 Le , Ly om. Vesa Valesis Differentec F7 
exc po tumoum en outre, mme triple impossibilité, ton. qu'on wa: 
néamkira Pas dimbtaucumem X, ) Le , L 4 . Ou vou Done 
becs - ouremen- que c'ess à L'eœistence De oi tocines cubiques 
Giotiuctes De L'snute. — auo--prurprietes kejultam- de leur cousti/tu . 
Hon propre que dou he atubuce. fa possibilite 9e fa ne prisen: 
tation oi-Dessnd Des valeurs 2e XL, , Lys LE: 

TR ef- donc bien constate par fa” que/laon ombres 
Ham Doumes ù U anna honjours moyen De foumcr Vois Adent : 
"46 entre certaines Aonotions Define X4 3» Xg X 4 dc ce6 nom: 
Las, entre Les vasines entoi ques De l'unité. en ces His Mmbmedt 
mombes . À L'aventr mon DdDemmauye à ces Lovnekione la Veno: 
minatien de Jonction Hééolvomtes des tuois nombre … Mmices 
ereheroms tom & L'heure Le Na pou pecesianne que eoevote eutce 
celle vite la conétitution d'une eanation Ou trône Deque- 
ufe nono. De cette te fera clairemen— ecwprendre que. lacs. 
Æence De heu Aabin e4 our me tefle tquasio Ch mme cond cqnen- 
œ-imevitoble de celle, de8 Woë racines cubiques De l'unvite . Maur 





149. 
À 01. nécchéaïre , avan de , æ ete recherche de. Dovmer gel + 
queé cœphcationt dupplémentaires ur Leg trois valeurs de X, 
X2, X 8 : | 
Au premier D 2) un expressions De ces fonesions, Lion 
que Sonmiss à Certaines Conditions De dymetuic, pe ponaitoeme 
dépomunss de quelques runequlaiites es leur formation Don : 
ble à cu. eqa?, lsser quelque e bose à désirer. One von. pae- 
Vrop Powquoi, tau%s que Xa en Ky Dom modifie pur Lecto 
olicafeurxs 4 a 4 11 t'en côg— pad aimoi De X, qu reâle 
toujours de mmeme. Dans Les tons valeurs De Æ, , &,, Lys : Cu 
po Die à la verte , que. & X, eh partow— mubtiqghe" par L'unile, 
on ne Don. pas pere de vue que Unie 001 amd mue racine culr: 
que de 1, aussi (rien que d'en 4°, observation qu en. Denarume 
d bétmine en parie L'objanion. . | 

n/ fau D alone ‘cemarquer qn 41 4e poux Gien 
que dus Q° LDanmonie que uoné Constatous ion n'en Lun 
d'lloqique 0. qu'sl Lim. à da nature même Des taeinets De À im - 
te qmu me Jon. banmowiques entre cles , ce: dema que— 
dam . L'ume De ces xactueé, l'umite. ebte toujourd APTE PTE 
lorsqu'on l'élve à me fPpmisdamee quelconque cl u'eu cô1—pas de 
même Des Doux autres S ov te véciéemen—, Quor qme- hou 6 
atfouw le faire vewr, le veutable motif Du Defaus. De dymetuie og, 
panew- Dow ous Venoud de parler . : 

Üoux nous em convaincte., prenom fa voleur de TL, 
qu eo Xi+ 2x + dx? en à Cyolace de P'uuite occulte que 
multiplie Le premier teume., imteoDuisous don cquivalom d° . 
dIx, + L'Xa + 4X 5 On ne 
4 ———— 





Cette. voleur Jeviendia ZX, 
dam ier qu'en cer etes Les Aro Lacineë Bubrques Qe ? umie 
n frquum- & tite goal u— qu'à Ce poim— de ve fo Fymetuie 265 
complète 5 CA, aéoor de cute valeur à cofle de Æa , 4 fous 
élever an canne: le trois multipolicteurs de X, ,X3 ,X 3, ce qui 
an— encore en commple— accoiD avec lo Aoï debymetue_; on à ain 


La = dx, + d'Xa + N'XS wm an fermer de Loue" 
7 qu, p : 


(0. 
À L'ymite” c05-Lion la méme valeur que © - Déud . 
golfs cateursd deb trois denesions, ce- qui Doyuena. - - --..- 
4 
MX TEE ue gimpolomenn HT XELXS pur Br 
Dnomon & L'unité de d?, df, d*. 

M eo Vouc Lien vior De De que-es curcqulonites ent. 
vues dom jplus pare que «celles gras fs Moë nombres 
de DédniSem— De L'empesssion De Lun D'enx comme" {3, dd: 
am même dite a. Dans facqneke cé ou cocfficions Sont eacte. » 

mem— Sommes chaque fois ame. MÊME opérations . 
| da couthihion Des bros uownrbnss présente Done toux fe 
Deque 2173 Symétaie qne comporte Le notura indivionelle Des 2acinet 
cnbiques De L'unite . Ou côte Les Dennicus otsnveni ont qMe. rond 
VeM ou Der odmige — davr La formation dunecesoive de ‘ex prediion 
de trois uombuesé & l'aide d'ume denle — Out moven D'un 
mifoume d'operokious, tendtow— par ladite nue guamde- per. 
tance. MHou appelons oHaion Tu Lecteur Aur cette promiere- 
monhatowon D'une propriete quelle es Arù . génctole 

| smtèreése au À aus. Veqve Aoute La A4 bépsie Des equation ec 
eve . propre & mette eu Saillie Les Principes fes plus eésuutiels 
de che théoue . name à j'te ce0 cbésvariont Devobem— 
immo tomémen Le loi d'ouafo aie. Duw—il fo mute_ 
f'étube Aour es Dearés énpésienxs | Oamf à Dim conrater ultinen 
mem , douqu'il Ô 'agtra- Delormer fes ee jpredsions D'un nombre 
quelconque de quowwiit és A Ce qu'lys de couoles0 am ecfe_ 
omabogse- eœide on weæiste_ Jos. | 


7H résulte de la Sisonssion. qu precéde_ que, bruns om « 
Les tou Doumes , D e65tonjourS xousdislh De Les exprimer awee 
Anwio Aonetiour Délines , Ou JPtesmer Deaque_ denfemem—, de este 
Mob, Comloinesé avec les racines eubiques Qe l'unité, au- 
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moyen d'm Oyoteme determine D operations . Houo vesons D'ailleus 
de donner à entende qu'une Hembla ble propriete e61dnoceprhi ble 
X d'appliquer à tow- aume nombre que fe nombre 3, 
Ov on elo méme- que- cite topuiëte po. Deveir g* 
néok, il inpote , D Le Débin. De de bien rene compte % 6 
male, de dt couftütuuion es efles .… Une pareille Etude entre : 
be e— Lñce troioième d éme pourri Être 
Lu nuitée pour moe diner dans les TEnches omateques qui 
conceuuanom… les Deqgres Hupèmenré ,e— non allons en foie fex; 
Tous -venous De voir ques Aouetioud Dow il s'aqu— 
dom. X,3 Xa,: X 8 3 Dons à leur cœamen . La premiète 
de ces fonctions ctam— dypméluique par rappou- à L, » Cyr Es: 
reberno invoriable De quelque monte: que ces tros nombres 4 | 
doism. 0 en œnurte. n'en der. pas de meme de X 2 es. de XQ 
4anceque., Dauo celles - ci, Les trois nombres n'4 dom fra ‘hraites 


par L5 mêmes opérations . G um poim De-vue général, fx forme 


de la ouction X 3 ,; amont Bien que- celle %e lo fonction Xs , Conois 
te en œ que L'un Des trois nombus Dopnes 1 co nmltipolie par L 
racime- cubique 1 De l'unité, l'amtre por la racine d , Le ttoineme 


por fa racine d° « x comme Ln'y a tion D'impode pour Le chan 


Des nombres qui derous. snbiiphiss par 1,4, d° 24 4 'enonix 
que. x Jouetion cac gear L proccde que noud veuund D'indiquer 
co Susceyptible de fecevovr se valenre , dmvam-Îes combinaisons 


qu'on voudra adopter Por Ces mmdltiphcakiont . Mocei Le_ ta Lfoou. 


De 6 Ji. vodounrs : 
2,+ dx + d'æx, = M, 
sr xs + d'x, « M; 
L,+4x, + dz,= M, 
La + 4%, + d°'x, = M, 
LyrAx, + dx = M, 
L, +Kx, + x, = 


Ctudious mainrenam ed Diverses viétes dom ells 
; . On LEMar qe as d'abou qu'elles marchem jpan- couples 


comme M, M, , Mo AM, , M et M, , 6 comptes tom 


\ 


1ç2. 
cazacterisés Pur cette citcondrance que, Daus chacvm , L'un dec 
Woië mombres L,aiate, L3 a L multiplicateur smvaniable 4. Or, 
je d19 qu'sm de ceo coupes quel qu'il Don Ctm- pus à volowe, foutéé 
leb autres valeurs dc faAoncion 4" en D'omsems à L'aise Ve la ml: 
Asphicaionsipar d on À" 80e L'un. des Deux element qq composemfe 
compte chotor . | | 
db par exemple ou pue? le couple Ms , My dan Le 
quel c'es, Lo qm cor mm biphre par l'unité où veu frere facile - 
me qu'on a, davow : 
M = M 
f le M,M ! ‘ 
pour le conprle tm = dMs 
° Me = AM 
ÿ + 
pour le comple MA \m = AM; 


Mons ambisteuwns D'anrams moins dur les véviliqmtion 
aualoques qu'on ponvriam- Laure Directemen— avec Le choix d'un ane 
bre cowple que, pan fe mugen des quatre telokions ci-dessus , i£ des 
na breé . l'acile de Etui. ex primer dun. à L'aide de Ms en My , dou 
a { aide à Ma Me combines avec À en À”. 

apres ces considrakiond, {e choie, Dn eowple adopte 
pou repredewter L'ensemble des six valeurs trous ind ffe rem. » 
prenons ccfui pour fequel c'est nombre x, que eo nmbtiphe_ 

L'umite. 4 qu comtume técisemen— ce que nond avouo are 
pee Xy em X3 . TP ous de fa que n°3 di valeurs mure "lon 
neprbemtorionte  Émvanek : 


J° 


FM, = Xi 9° Mas — A xX 8 > M, =ÂX, - 
TMa=xs 


. s 4 


Ov v sera Ancile De de convarnere que, quel que doë le 
eowple que-je. prendre , | obtiendra Æonjonrs pour Æ,,%4, Le, ex 
Dame Peur ensemble , fes mêmes -valens . Eu effes ces voleurs .de, 
composems- imvarial eme de Xs amquel X XX, Jun ajerduec 
apues avowr te afternativemsenr nudipfise L'un yar À , {'amrie par. 
{“ OœM am, ) quô$i him Me Me som preciétémens 
Le mêmes Aonctions XX S mi liens made” es afterualiven es 
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une par À , l'amvce par d” ; d'où AL ou. au vertu deé propu 
té Dion connmes De d u-%e K°,qne, Dans Leur ensemble, Le 
boit uéomltars obleuus reôterom. invariables . De LE résmlte. 
che consequence importante. que, quel que Jon P'ovore qu'i£ 
amie CONnMve nm D adopter ponr {es miliplications de X, , L,; 
L3 par 1,4, dd”, :L suffira de prendre Deux valeurs De là 
fonction Dans Be sque lle le nombre Andépeud ain De Œ sera [An 
mêbe ‘pour que L'apphealion à ces Douce valeurs des régles 
Mmèquées Donner leo Vois mêmes nombres . 

Cafe. pose on Lemarx pers que Les ro id eœpredéront 
xeprebentens- yo Lis, Le pemvems— he. CouDendees Dam 


’ $-K 
une done. forme. dowovwr HtA XI AUX , dan laquelle 


À suffira De Donner Sucecsdivemem… à P'expooam— K Les Hota 
#lens 1, 92,3 pour avow chaomm de not nombres, De telle 
Joue que. #i Êon tapusente pox- le ymbole général X- me 


quelconque de Ces nombres, on ROMXa écrite : 


= X, + A Ka + 4x, 

3 
PRE PU de cs que mond venond de dite q“e cote louction xebter a 
invaniable quel que dou. D'oûe Damo lequel X,.,x,, x, 
figmerom Dans Les Lonctions Xi» Xe, X 9 ; de. quelque mas 
nidu. que- te inteimvetiion alon fon , ow aa toujow19 le mes 
mue grovge De ‘nois vafows . 

Le {x Viscnséion qu viem- 2 ‘bre prébetes Uddow— 
ne conéquensæ importante , dinon an ppoim. Devne_ imnuedia. de. 
D valeur Des racines d'une €: £ ên tnoïsième Deque., Du 
MOMÉ po ce qm conexme. lx forme De 006 racines . Car, pnid: 
que, D'une par , "ne équanon angamtfoour AACiNté LC, , Ly 
Ly , 20H dridemmen— cœporimee pair 

LS L(T)E + L(2 Ls) & - 2, L,Xg = 0 


X 


+ que , d'amte pau, mont vonons De reconmaulre que La f onotim 
# x a+ d<xs +2 TX; 
s 


41. 


IH, 


possède, en y Haine vanier K de 1a 3 , poprièle de. Lepuodvne 
exactemen—, dam pl et Jam 11101M6, les snèmes valeurs œ,, 
Lo, Lg 5 À S'en que ce Derniere e61- £''eqwivalence de la 
premiec u. que , par sondèquem, elle cœporime Les racines De cell 
Œ. On vois alors mauilestemem—, par leo vauiations Be À Da 
lalorme Pneaure , commein- fa tip le mdtipheie de a forme 
cubique die neccoiatuenom— à imevitab lomens- fes &. (PR pts 
Priete que possede. L'iunmte. D'avoir roi tasiner? pour Le ten: 
éteme deg. 
Én téémme : Frot nombres mu Douned ’ sl côt-pos : 
sible De Les exprimer por l'addition de trois fonnions huéais 
Xe ces mêmes nombres convarablemen nuliphices par Les ‘ta - 
ne cubiqnes De L'unite., De dote qwe., A l'on Smoppose que. cet 
TLots nomb ves sow—les Hazineé incommes D'me equ ation 
turoieme dau il sera possible. , want meme de connaitre 
Lbur valewr De. Peur nostqner Des ones ad. chwques On toc quedks 
obles Doivem datisloine : sq som "telles qu'éfls Cesser nier 
De Dommer des resultat possibles a hotincia A A tTaztned en&. 
queé de L'uuite n'eco toute pad . 
ÎMaintenan- il m'eby pad dau teiËt. de vor comm 

A ulaution Pince. en À es en e fes (4 eomivalence exacte. De. 
cfte domo laquelle a meme incoumme À. Je tome engage par 
Ôc+ tijorerviétes jPwro0curceé . Ce ne sera fa & vrai Dite, que | 
véhication De caleul y Maud, où poim. de vue Deo fonquw tegu 
sem. etre elles es formes alge briques de Diverd Deates ) À ne. 
vew— êlre pe ot ingteuct:| d appreñdte Comme ime telatim 
Hinéainre en XX, compli ue D'ima imaited | Je De ouille_ com: 

eteniem— De celles. ex e5- prend mme. apparemce Daso laquelle 
tome 061 cecl, foréqne cette celation , mn Gen De rueoter Dans Le. 
pre Deque. ,“uwers fatoumne complete On iroisième. 


Rechanchons Done.6t , M fo en partam. de_ 


X 1 + A'X y + ATX à fai 1 
— 5 — , eh en Mau udage À éperation 


pormmsed , HOUÉ pœwiendrons a me. nouvelle equation en XX con: 
phetenmrem— Dh anasee Mon - Éenlemen— des apparms en 


XL = 








1$S. 


exkenemd > PraMd encore de, cenæ. qu dom evofetrmes 00veæ Le. comes 


A cu efhos- faisons Pacser =. damd Le Pranier mem: 
bre, purs on am onlbe noud AMLON aim : 


? 


4 3 3 3 K 3-K 
3 2  X X X4 +X XeX3 A Xa+d X 
CL -X, 2 + gx _ eZ = Ty ++ ——— —<* 


Mas , Parcequ'en veu de L'équarion qui noné «a. dein 


. , OR 2 + dr, ; = X 4 
de poème Ve. Vépars., — 12 3 ed. éqal à X — 3 


noué ponrioné Le remplacer pare cette valeur en -pmo , fordomr How 
Passer Dans Le frrmmer membre L vienDra 





2 8 3 3 
x X: a + sr XL - Xi RSS + KR o 


dons cette forme on voi que tons Les À exterieure 
om disparu ; bte & davorr d'il en -Sexa_ de même De cœur que 
wclem- ls Honctions en X . 4 cfa. X, tom égale £(x,) 
es réel , ue wdte plus qu'à rechercher ni Les Diverses Lonciime 
dam Liquells À Xi nXs dome omdii telles. Où di 
l'on ais. Le prdus. de X, par X 8, on towe - 


Ka Xynaemtest LCaa,) = Ex) - € (xx) 


a COMME. Z( x? ]} a fpomr valeur € (&) -2€ (&., La) y, OH 
X)-1E(xx,), on eu 


x 2 
es £ (x, 2) " 
ele 4ena la valenr Qn Cocfficiem. de X_ . 
Ocenpons - HO WMointonam—- Du terime_ Tom. CO. 
cu. Ju-nons Comtatetono Ÿ above qu'on à 
x. € (x?) + 3 £ (xx, ) + 6x, xx, 3 


Lo De termes extrêmes berome eviDenmmeonmn Les mêmes fe om 
x À A powr X$ . Anoum- am terme iutexmédiaire. 11 han : 
gera chaque lors ù Canec Ded mmltiplicateurs & 4 KT qu 


HK6. 
dom. dant X, di Xy 6 qui n'axôtens- pad Damd X3 . On 
d'assnruera par L caleul. que, tous L'aition Des rois va. 
fouré chaque. Élemen. Du terme -intéumédiane 6er. mlls : 
phe par 41+ d + d', c'em-à Mie pour gèro , De doute que de 


time Viéparaite Doré L adition es que Les ectremes dou 


piiples È L viendra an congequenee : 


XS+x2+x) .s(x)+sa xx | 


7 9 
nom au s _X; Xe Na , Vons vehons Be hour 
qe valeur de. Xa Xa a L'aide de laquelle nons jp owvrons soie 
XaXsXa x - 3 EX) E (x, x) 


perd D 
Land ? 


9 Ÿ 
ce q, en Pons ou. mage Dela valeur ci Dedoudt de X Le dun. 
L 
a LEE j natramebau ec celte em pudéion cell. 
De 2e KE + 78 , on ivowwe. que. Le Lorie tou comm Se 2e 
27 
Oui. dimplemen. & - XL L:Ls8 . 
J equation définitive æ laquelle nouts fpparwenont 
x? _ £(x,)x + E(x,;x,) LL Xy=0 . 
Tous cete forme ou vou laromens— dame qu'£ dou. necdé - 
safe Ÿ'imister uw Cepoim + que ored noi pprevriéiout don 


cé Vone. 
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Jous von$ vu Bas 0e qni wecide , que Le procéde. 
indiqué om encor Les Ponctionst a Xs edt- Inoceptible 
de condW.e à se valeus, vien ,Dand ce prove, ue 
fou obhaanon De multiphior tel lus que tel une Da 
vowbres , per Les facteurs 4,4 Lt awon y 
Comte en même temps qne cie vaboud fotmeut= trait 





197. 
couples , es. qu'un de ced .onples , X, on X3 , por sxemple , etans 
choïci . Le quatre antus valeurs de Pa. fonctim_ dom. Save 

A Xz AXs .- 
{ dx pour vu Second col e— { ax; poux fe toisième_. 
De Jjorte que Ps L'on Désique par Le éymbole génol X 
pue valeur quelconque de colle fonction , L'éqnation qu Domunra Lo 
x valeurs ‘de *X ‘Sera. : 


(X-Xa MX -AX NX -LXUX-XS)(X-AX MX -L'X 3) #0. 


Ox Le premier membre un 'etonn. autre chose que. Le 
prodnm. de x8_x, per x°?- x4 ) on vou. que É'iquatcon du 
siaiome deque qui Domneta. La valenr générale De. X aux fa or: 
me x <_ (xi +xi) xs XIXS no 
Ceile équation. pouvra.de tésondre comme me equa : 
Vion Dn decond Degree Lresnlte Re sa. condtituion, qu'en 4 
cousidétas. X 7 comme l'iuconmne, Se8 Denoc Kacimes Écrow 
x us x . 

DH Amir. del que Sr, Jams connait LE, , La, Xs 
Sacha sentemens. que cé nombres Some racines V'une 


equation Dn 3: we. ainoi Cu ome — 
_ x?+ px'+-qx+Tr=o _ 
où Parvenom d. exprimer en fonotion Des Donness P' q: r", [AR 
lnéomms. x +X, es- Le produn. Xe Xs , l'équation en X 
draw , par cela même, xésolue e- par dite les Lio ta - 
Cmes Ts, La L de Wowveaatuin- Delermimect . 
Ov uous venons De coustatez Dans L'anticle pre 
x! -XeXs = 5 € (2, X) . 
Mous, D'une pans , En valeur de X: #0. £(x,) OM -p , 
d'autre pan. ; celle D (XL) eue q ; on una. Done 
XeX 3 pe p'-3 j . 
NOUS AVOUS VU en OMre Vaud Le. m£me. axticle. que L'on 


œdem— que 


XX 4x NS L(XT) +182, %At, = S EÉ(x})-17r . 
On dédms— de LE Xi +XS 


163. 
XS+xi = 3<(x)) li8r- X° , 
Mais on a La relation 
£(x\)- EG) - 3 E(LD)E( XIXe) + 3%, X2Xg = -p‘-3pq-3r 
moyemams quoi Ê on trouvera 
x +xi = — 2p°+,9 pq _ YT . 

D'aptés cela l'équation en X deta Couétituee. Comme du. : 

x <+( 2 p°- 9 pq +r) x°+ Cp'-s9)°= 0 , 
em L'on en deduu. | 


Xe 4 (2p-gpq + ÿn) #1 + C2p-spqrt7r) -(p'-39)° 

Coles dom. les valeurs de. X en de X? 5 © onffira. 
d'en cœtraite Pa racine cubique. pour avoir X1 en X3 . Itaif 
chacune De ces racines Jetæ ‘Ercple un. auta Les formes énwan. 
tes, avoir : pour L'une. X 9 ; dx, ; L'X; > powr l'amtte - 
Ka » AX3, L'Xy3 . On vôtienDtæ aimoi les Six valeurs e 
X qu Setom en effes Cond tituéeé conf Orameinviem— au 41080, 
ci-Dessuné couotaté.. 

Queue & X, , À eo variable on égal -p. 
On podedera. donc eu fonction de- P: qa r, tou. ce. qua en 
mece4s ane pour avow P''expruefsion ded trois racines. 

AL sera d'ailleurs Poisibfe for qu'on vundra_ Lo. 
mer ces naoines à P'oude De fa Loncrion Pinéorre_ que les ne. 
jure de prendre dures dix valeurs De X , ou fe couple 

e ces vafeuns D aus lequel ne frame amomm & , on Erin le 
couple A Xe es x; , Ju enfin cn dx, en A Xs3 jam 
ane- moug l'avong Donontre. à ? ati. XXV . Qu sit plus c'e 
Ce que conhiumem-1es caleuls prece dem uisque ‘Dans ced toi 
ca, 4 prod. Xa Xs3 en invariable . JE satisfom— Done. 
tow & fr velotion XaX2 = p‘— 3q u— doivem— par Cconbeqnem— 
Concowur am meme titre à fa foumation Des racines. Jen 
pecmie-D affrimer— d apres cela que de D mes co 





MAL. LACINE , Les formes 


XX + Â Xe + d'Xs ; Xs + dx +Axs 


8 
derom. anoi Dé éolulions . 


Jons vetronvons Done. exactemem- à LB fin ce que non 


AMOUS M an COMMENCELEMT . 


XX VI . 


deb divers prmapeé et - des nd exposés or. indistincte. a 
nent applicables a toute eépèce de nombres. Jos il u'edi- pas dané 
ancre. d'examvimer eu portion fier. le cas où Led Fois nombuo X,, 
La , Lys Sont réels , ance qu'il Come lien à la sinqutioe circoné- 
tance de P'inneoncribilte qu quoique fou. fcaitinec eu thcorie., 
condtituc pour fa pratique de. l'algine oisaire, su vhotacl in. 
Swumouta bi que uons Subissono coince nue Condequence neceé : 
éaire deb caleuls, mai Dom l'in tune haison avec. les Principe& 
de fa Soience- u ‘a. pre ete! j"sq" dei suffisanmins. lucide. 

On San. , + nous venons de fe. conétater Jdand larntich 
XXV, que. lorsque les trois uombies Dommes Soi téels ) leur en. 
semble en. dusceptibie 9'être. represente. par mme équation du 
Aroisi£sne deqte à coeficients réels. Cette néalike! que 6e moami feste_ 
dors Donblamens. Joie Dans Les taciues, So dano les coebficiowte 
n' pr rendre. que pluo obicure. on tour- an moiné pfne de prrenan 
le, {a cicondgtame. de l'imaginanite qu je prudente diniunltane. : 
miens Dans L'expression De. cd mêmes kacipe es- qui rend cette. 
expredsion ivuTneti ble. . ignotamec Jaus ! elle ou etors Ve 
Toute éntex prelation de. 1 forme imaginaie L' Halniinde es te : 
chenches en. operations y toujour cœchnoivemen—- foudes Sur la 
beunlz comoctence bn acel, ont- en pour suit. naturel. Îe jeter 
nn Aron) étonnemem— dans Les ebpute , a, s'L n'a pas ete” ps: 
riêle De. aéier Soi Slence tuue. conséquence. trop- Larquemen 
Démowruec powr te. tejetee , «che conséquence qnelqne wqon : 
LAS ELA table ‘elle fa, m'en eô— Vad Mmoims ‘usitée g"4 » 


qu'à ce jour & L'etu— V'emiqme imeæphiquee…. fe powvrionr-nous 


” # 
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paé ajonwer, avec queique- apperence de Aion, que. c'ectr Lx le mo, 
| vf Le plus Déterminaun pen être qu à fans. cage da théorie Des 
eqmationé Des ‘trotéièsne. quatuëme- Vegce dun programme d à. 
miféion à 4'Escte phytechuique + Cour. DEsDi pren L'obicurite qm 
règne dnr celle criicondtanee mupteériende de L'amalyse., on oman— 
Mt abotde vébolwmem {x question De savoir 4, & tom prendre, il 
ne fallan- pa condiderer comme me chose rationnelle, vwlaaine 
mème , colle qui condiote. à Concevoir q“ne Le reel peus pre , 
par l'imaginaire , am Lin de L'èhe cond poude reel bu 
même, on avran- D de Demander en out, Dand certoiw cas, 
{x natn te. même des relations dau loéauetles de tromem. engager 
certaino noubes , M ch.-pas telle qu” cnévitablemen. ceo relariont 
ex Aatimées var Le reel Fam qu'elles som- fiqurces en deque” éme - 
vienr, nu om pas 9 autre équivalence possible que fa forme mag , 
paie Dans Les 01160 pêne A immples = Uotommmens ‘dam £ pemmer. 
Mons Mons coucovoné Jané peine que , di L'idee d'entrer Dans œtte 
voie imteuprétative s'an-pucentée à quelques esjorus, if a D four 
être tu3-Diffioile De fpouoser. Bien foi eux wvestigationt , en 
4x an € qu il claiens par l'absence de toute digmificarion de fa 
forme imaginaire, eu, ce qu etau-golus fäsbeux encore. par Be 
aodenrtions Où Diverses . bigarnes , gi coutradictoisé qui dom 
Veumes je qromper autour. de. cefle foume . Arüver à Des concln 





Mon coitivined es pruectéeé , lorsque +tmu- D'obocurites fi 

mr porm- de Peépars., ct-mm probleme æ peu pré imndotnble . 
Dem être en eté, à lx wiqueur, possible De prévoir, dame cer 
tar. D 'indéciéion, Pa. natwze De. centaines conclmsione, mort 
em Donner La instilication complète ne L'étan. pus. 

Aujourd Lui. nons Sommes sa cn cages? Das 
mie dutuatiow Leom cop plus favorable ; L' canivalonce vonÉ - 
take. onde Les Porues imaginaire de { ‘alqébre er{es lonqueuns 
. Duigess d la qéométue nous Lau chaircemen- voir e comprems 
Ye que toute NL non dentenien— égale où La Somme 
Des Diverses parties réelles ®'elle-mEme on. Ars qnelles on pes 
concavir qu'elle. «8 Divisee., mars qu'en onbre- elle «4 le_ 
results. de L'addiron Des elemenrs d'un comour polygone lb. 
queloonque. qu , partam— D'ume_ Ve. de6 ecttémitcé , de txmme 
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à L'autre ; c'en -&- dire D'une cuite de valeurs imaginaires 
æ elle, de. 4oxte que cette generation. On reel. par Ll'ima - 
inaire Deviens , à fa -dmite de «fe comideration concrèle , mue 
conception des qins Sismples , des plné naturelles , es. qu'on même 
Lens lle «avi. nu caractère. De généralité, qui a place trwne. : 
hNatemenm- au preuve «ang er fur. Qedcerèue La. généranion Qu 

L'an en. c'en Li mur De des adiibuts des 

romaramaltes ) prodge de. donc fa faculte dore puodmine par ed 


foumes ; Anar , Celle conception - , Dot mn 
, mu côte uw en cal De digne comftaie. a 


donne De tons les autres conidènes dimubltamemen- AaMr= 
dam fus Longmeurs que ams leurs Directions . Va. qaude um. 
phoue Le he concaion jette me Pumière anédi vivé qu'inat - 
tendue nr x tconétance pen compude gr" toi De. quan « 
kes rells ancanefles il WW 0 ogsible 9 AAA que par fe. 
passage iméviteble,, mors Désormais es - compréhensible, De 


Honda .on d'ailleurs me faire am cum appel am 
Conéidérakiont géométrique , vovdrais. - on de confins exclu. 
vemeu. Dons cles Dumécanidme omalyhique , = 'Udter 

a toute idee Ÿ Ameprétation de forme AMa 
fauts Dom L 4'agu ne kévElem. pas moins Dans cette 
rome LL remaxaqmoble propruièté de nouc permelle, par on 
imtvention, De uepreoenter bo valeurs quelconques par ne 
cdi Ÿ'eocifter di L' L mount un boifième . 
| m'eaistañ. 4 ni- même . Tous pomvuns., d'aprés cn. | 
ana Ahnême. tonte tentative De wiolwion , que poier 
Me équanon Dn oréième- en x , Jam laquelle CepeHau. 
dome cévneel, 061 me ehose tom fan éqnivaleme à Linés 
cphon de celle équation D JT Degré o eg TS 
Jam Île au comttaine Pimagimaire maire borde . | 
rqell vertu De cette. Adeutite., nou ones : CT PA 
doses Ces L Debin. Sur ce. que devra ét la forme. imabive Be 
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lTacines . Tous voyund plus partieufiremen. qve 4 ‘srrconetibi : 
Le qw ; qrequ a. prébem. , Vieme 6e mamlfester à nond, non 
Jamé qmnelque. iwnpude , dam fa concluéion, exrôte ; tm phoitemens. 
4 ete va, nas l16. certainemem Dano le pomme Scyanr,, 
pméqu'evidemmiemn laormule ca - DEN ne pen-donmer des 
vale ur ec bles pour L- que- pan 23 disparition Des a cp axenle | 
et que Les eJlers tmagimaries Da con .ci pe Jnwmimaime Etre. 
ovméomlis bass que. XAa en X à Jetom- xeels. Cote cond équence_ 
en. D'où leurs on Varfais- accuïd avec [28 Prime meme De. ce 
fonctions, cor celle-ci r61- telle que X4 = X3 Jom. méceébai- 
HEMEMAS tmaginatres Jowqne fes tuois nombres Doumnes dowx- 
neck. Com.se frowve Jonc, en parfaite. concutdomce Dawn cet 
ordre D'Ldée6 . 

dx diflholhe pratique. dc L ntédnetibilité poura donc. 
ontumer de oter , mans Du moin la necetsité Hhéovique 
De sa rmoui kétation exo p aitemem- ctablie , Jlute raison 
W' aa. pÜné & de. demamñer commen. pe de puuŸ nuire &. 24 
fm une choie Dom elle n'avons. aucun motif. De pps er 
f eoréience. dano les douuess j elle Comprendra. Desvtruiamd que - 
P'neonetibilite es de cour cquem— inévitable D'un amecédow- 
how. à fair. coufoume Mc -frincipeé mars Dom nord n avons 
pas en condcience , dirnummle. qu'il ctam- jous Des formes Dos 
420 propriete ekes éauirralemces A oW-pad ete. dnffrsanmmenr 
Ctudies , 

Mau 4 dE a ce puim. de vue L'intelligence ded co : 
p'ubsiond er des covulatons alqgcbriques tecon- mie. preuvere 
datislaction c'e. funtom- & L'aide. Ded aperçus er Des compa- 
LaÂsovsd cometriques qu'elle œuuve & ue meidite De Concep: 
tion tele on'elle Cqnwam ; pour ya Dire a ?'evrdence.. 
C'an- ce Dom il mono seta- facile De. «endre gta le lecteur. 
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de ca (A pl style de le generation Qn «ét por 
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f'imaginaire en ec qui , en afaëbre pen. Lou forme 
- XX — xd! . Ow Jomren fer. , d'apres Les prioprietes eun * 
ms es Amaaqiuaired À es d° que cette ex predéron- est égale 
ù Xi. Or c'es foT me propriete Dow Ha pométrie NON of» 
4 ue /upredent ation andôi simple que coneltaunte . ch, en 
or, pa pus mme biqune OD own en mêue .nne Seconde. OP 
faisam. qwec la pme nu amqit- 
| égal am tiers de 72 angles Droits 
\P #È on fau que Pa Direction De OB deu 
, “o*, anahyiquemen represemtec-par &. 
par suite , fa Direction OB', auvei6e - 
de la précéèewe., Quta. JPOUT CE 
pression — X . Pro Vi L'on méêne 
A ‘# OA forts. à Jun tour avec. OB 





ai oi fe al a ‘lies de - quatre 
Len Drois, Pa direction. d OA dena vepuebeutee jour «”, de codé 
que fa Diwwctron OA twenve De DA awia fruur capouéé ion _d*. 
en conpéauence-, on Suppsie- que OA! ee caal comme lon » 
Divige_ = - À, d* . cD'mr autre chle, 


queur à XL, on ma OAÀ 
ot por le port A! onmére 1me. parallele. à OB' en qu' on là pro-. 
huge jroaws- sa xenecontre avec fa lance OD, 4f sl. cm - 
qu'on former. un triangle éqnilatéral. OAD Iom- Le decomd ce. 
A'D owra pour eæpteñion., Home em fona seur qu'en Directun.. 
IX , « Ÿ œtie frqueeon Deéduu- iumcdtatenems que 
L'addnion - XL: a" - x, n'es en cher aubue chose que OD 
Où ‘XL: : 

Cm poum De. vue pPwemem— alobrique , Po poerm: 
Tamon Des quantités qu gens Damno vme ition à enr 
toumob Low. en conti om nm nouvecm.  MOTEnT D'écrure cette 
abhirion, ne. de manifeste a L'espru- que- comme me posoibil. 
Le Hocouqne- vues rahionmelle om fon? y MMOnd & pen pces de: 
powuue. D sntesë—, quaw & Euhorme . Jlu'en e01- pas ant 
en Concuae, Sur En geomeiue., ow Les Den moy eur- dou 
MOD panfous how fus - nefleim em - CADET EM ent fysique 
MN iudiques our D e4 feques Diffécemcr . in, Dous Lexom: 
ple citons , 9 Pon jus OB'=2, 0 L'on jou. Ba D. 
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ON vend Aimmeñiotemen— que, procéder a- fo Pormasion de. OD par 
LSomme - dx, -4x,, c'esr-faire Aoage Du Vuiamale. npoésieur, 
toudé qu avuver par —XX, -A'x, , C'est mette en muwie- 
Le triangle infeviene . De. sutte. que Ce qe pars Dam intérer— 
dau L'alaibu we, acqmeus me . importance... hgnificntive_qnam. 
OM positions Dans Les Speculationt conentus de La géométrie. 

dpphquons Aanaoîntanom- Des Couéidgealions de inèime_ 
ebpêce- a Lu gnétanton indique - par L'omalyse pour Anois nombres 
quelcouques L, , La, Ls à l'oide Des Lrois Lucio que noué 
avuné desiquecs par X,, X 2 X3 : j’ tutepeetation geométique 
de ces foule va faire passer 4ou4 nos pue mme ôutte. de” 
J qui t6 qui der ons fx representation. duagee Des Diverses pro. 
prieles Dous und veromd De presenter 'exprse . 

Am potns De vue gometz ue, noud n'avoud uen 
de épeoicd à faire emarquer dur fo fonction X, . Cle Soblien. 
Va por L'oditron 4ur La bone de bade œ Pa suite Le4 vues de 
amtus , er dau Lel ogre am on voudra, des roi longueurs 
XL,» Les La : 

mom o La Seconde Énction Xa ,on la constmita. 
en pienam- D'abord CL, ur la ligne Je base. & partir Du pois 
0 , pme on pou à foduite- La dur la-prummière füsectuice 
d ccomo es enr on amowtom— & x fmite_ La inc 
qe Émvoom li econde. Euécetuice . On pourra D'oufleuxs | dans 
cote. operañen Vanier Comme-on-vond'ta P'oxdue Des terme 
ajouts ; on obtiendia_ aimé des frquwees Gi LD, moun-bn 
ahomina toujoms QMm mMÈme pom— . ww cunrons -Jouvenms. 
Hecow à ce.-moyer. powr ter fous denaiblets en je lue 
immTates Les conclusions à Deduiee Des Frantes 
rom X4 il dera foume em porto 2, & por 

a De L'ovc me, dur 2H X e De base. 0 en Trac om à Pa 
imite Le Diac dur n Seconde. Vusecttice er enfin en ajow . 
dow- à fa Suite XL dirige nivo pruemmiite ) L'oie Vers 
toumes azote Hbonvow-, Ce vwme- préceo Demmem—, Êhe voie 
æ ON ; F 

Jrésute ® ‘ailleurs de fx dymeétie Des Deux trisectsi: 
cod por rapports a LKqne de base que Res Douce Pongneme_ 
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ditigeeé qu vepréentaronx. finalemen. X, a. Xs derom. elles - 
memes Gyméteiqued par toypo- a celte base. 

Ceé choses inst enterDnes, passons ue condiruotionn- 
dau Loquatles dom combinées Les trois fonctionx.…. Occn pons -neus 


KX,+Xa+X 
J'abord de LD Somme - 2 ° ét Voyons ôù, on flo. , 





8 
elle cn. égale à L: - 
Son. 0D La ligne de base en © l'ougine ; prenons 
ox, = À, 2 &, Lyr LS 
. Ke, = XX VOoNÛ am: 
g LAN hÉ | Pour ne 
pe nm. mm: Cr 1 


© ———— #2 — #5 —#— 2 0 y = Lyr lat x, = X,. 


Dottono mavutenomne 
Xy & hémte de X, à 
cos offes- nous ajoumenons ls trois tenmes De Ka dom L'nae 
omvams. x, , d'æ,, œ - Crnsons d'abord par te pome Le 
du dection tt de La prmmere. risecttice. es premnoné La Len - 
queur x,a cgcle à La Vond amoud X x duqé = AL ; pré 
ab dam. LA Dinection de la decomdc tuisectiice P es {a ! eur 
ab tam. égale à &3 , nous aurons a Diige » d°xs ;enfn. 
mena. be parallele. à OD æ« égal à Li, lôomme KM +X, 
fera. ebomix. am po C . uam— a Xs , nond pundront 
d'abond cd dirige égal à das , ps menoam. de parallek 
ë la seconte. Hiseuice jnoqn'à f\-voncontue De OD en € ) 
nous avions de Juge — dx, ; Noud œuuvois dut : Au 
por. € à ladite dnquef L fondra potter dur OD a 
X4 . On von., d'aprés cela, que d'il amive que- 
Te en. égol 4 X,, la domme. X, +X3 + X4 de composez 
v%n Miple de X1 #4 qne paicondiquen. où mwidi Gien en effes.. 
RrTeTX  x, + O6r par XL, on muêne 9 pérattel 


ë db «x de jnéqu'afaumeonte de l'horgomule bc a 
Von remarque Que Le prolongpmens Ve ab Doi. nécsssaius 
mom padior par le pou. Lys, on ama à {x fois %e=gh 
su gb«xs ; d'oœilluws he 29 emo égal %s D'où il 
ms. que gh ou &,e en en cffes ca La À, . Huy à 
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dorer emtiène-conformité entre fforwmle omabgtique en lo 
couotinetion. geomeläique_. | . 

Classono à ce am conccine la Somme Xe + AXa + A Kg 
es vérifions où elle à pou valeur As . $ 

renvné, Comme-pricédemmen, Les Low Longneurs 
Li , Lay La 4 pottond - les mr OD fes nues à fémite 
Dé otre à partir de l'ouiqune., mon ‘dan L'ondrte Suvaw- 
0X. = 23 9 Ty X, = La La X, = TC, . — Nemo auront 

ain ÙÜx, = X, . 
Cefo fon. a faswite de 


ES XL portons A X4 dom. Per 
k/ + À \ trois temes dom. dx,, d'a, 
7. Mina, \, 
9 J ; “ \ L3 . Ên Les agjontam— dans 
\ 


©Q LE, Ces. 00e. ile deAov- redfoee< 
Xs € L2 X, 


iveinems #tepredomes Par 
La, al, bre , = noud ax 
HUUNd om poim C ; on teimorquena. 3'œfleuré que ab- 
pro bon € Vassoia neécedomremen— fear Le poium- La : Ion. 
tenaru. à La Imte De € ajontens É'Xs Dom Les trois terme 
Jo x, , d'&,, La. l'otition Du fruewmior non fav 
aiver en d, pme cclle Bu Second nons condnm- an € nr 
a fige De base. es. il.ne 4' aqira plus, pour tocmmer Pape. - 
ra/ion que Ÿ'ajonter La À Pr éwite De e . On vus ayres 
cela. que- pour que- Ltiors An results obtem don. égal à Lu 
lue 'agira_pluo que De. pPronver que fa valeur Re ( es 
précisémem— y + Où 8 L'on nuêne Eya -penalll_ à ab 
em à ed er qu'on prolonge eb juoaquen q , ON Ga 

gb = La ; mais on à amoi RC = x, d'on L'on dou 
ge be = Ts er par $mte Le = La - 


| à Ocemow— nous enfin 0 7 Hiouime coctorefs ie 
XHA XL ÜXS Qui Dour être favaleur de & . 

(grue) wr 0D > & part de. Ù povtrons nerf Lors 
Lonanenws Dom Lomme éwivom- : GE, MX, , EX, -x. 
La L, = À, , now aurono oæ, = X, : Gracon UNION 
à Adwite Re ©, les Veux fonetiont D'Xa , AX3 2 
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- - Comméucam: par cette Der - 


L à, A nièce en pfacono es rois tex- 
4” BE Ra e _ ! 
"x mes Ve celle-ci Dam l'oûre 
‘ A. . 2 
/ \ duo. H À x, ) d L 3 , CL. ; 
DE “ \ noud amons L,æ = {æ, , 
Ô TL, X, € TX, ab = Lx, en be paraffele 


a UD :kra pus égal à L; : 
-Jouo pPanvenonds aînoi au pouint. ce, 
D'un autre. côte. L'X, Dommera Les trois txmen. 
dx, , d'X, , La 3; ox Cd ‘tepresente ke premier , de qu 
Je ouumme Sur OD represente fe deconud er if ne tester a 
plné y Vour terminer f'opération qu'a agonter La à la buite 
De €. 4 dm. De A que Four ane Le tiers Du nénltas. Di . 
mitil do. cgoÙ à La ; L'une neôte_ plu qu & promwer que -. + 
Le = Xn : Ot éi l'on mène Er q porollele & ab os à de. 
a qu'on p*ohonge cb groqn'en g , parce que. db viens. 
passer par L; ,on ama Qlr= x, ; moi on à amést 
hey ,0'ox fondée gh=be epar dite EE x, 
On von done commen La gometrie ,& P ‘aide. De. 
fqnres 424 - simples ; pem & don Tour CovndTater f eætotene 
De p'top'uietcs Dejo- obtewes par Le pures conndèahien— De. 
L'amalyse . ons x geomettie_ moud Dome en mËme temps 
1 “ & Viot » por dmite Le réa liéorion de tappoyfs qw ) 
Dons le Domaine De. L'olaëbe. abstraite, ne penvom Etie 
times que par De opérations Dow. P imtewvontion. . parfaite. 
mom fact fie en thoote. condomme- lopuiotique où Limpuie 
Jance . 
ons pomxvions feounémute.. D ‘etude Ge. ces coue' ln ; 
ion ete Pa geometuie CUS L'af se s or hs oui popu: 
ché constañces ov-Dcédus , Moud nuud nou buimerour- à 
jai l'apphcarion De. ce. me De. ocre, œ la vale que 
MANI AVUUI eme Dour ler. XaXs : Ce nouvel ex. 
pl. jm" om. précédent, monture Ju ffisamumen— au lee. 
eur Commeu- Cdoiverun— dtue traites cef Joutes de qmeétionr® . 
d'abord forsnons geometu emem— KA Xs 
_æ L'on pre Cf4 mir.) 0a = XL, , dt par kpoim@ 





AS 
.. % 
. : k 


On mêne !, cemnéie Disecs 
Ahice. ôvr loquetle Ou porka 
at-> Lg y Sr enfin Par b 
ou mêne La Seconde tucecine 
ônr faanette. om poovrer a. bc=x, 
Om Parviens Ainbi æ um pom- 
c tel qn'on aura dc druige =Xs . 

ChAane., ôi L'on 10 du au Defsono de. Oa me 
fre e nque., on 4e convommera Oamo qreine que 
Oc' où nu Xs | 

Muftiplious ces Demo équakonk l'une. por ? rnbre 
LM num. que Oc' ét. égol & Sa lonqueur à 0 a 
qu à came De la éyméteie l'effes Des directions Dispanau. 
Qams Le promu , M miens Dire que le. mésnlt ue e63- 
ramencs dur L'unité Directive, on aura Éimolememx 
0e = X,Xs 
por les couoidexañoné qéométuiques a valeur Du caxne de Ve. 

A cer. eff. f on temanquer. que-#i ? cu pulme 
be jnoqu'& da tencomie awce a , on Fotmea im Auto : 
qle ode Dom fquel on ar 

0e" = Jd + de - 20d x de xcos Ode , 

Mono prorc-ane le briamgle abd eo cquilatéx a ; om à « 
fe Av Od az x,-2%, em Co Ode = + g on æ de. 
plus dce-= x —Ls 3 Onbsnimons. Ces valeurs DauO 





0e ze (æ., - x.) +, u te) +(x,-2, (xx, ). 
Pere foppaws. er tédmoam- on Aronve_ 
| cts (œ + a+ d)-(L ar Lt LL) ; 
dedvwte qu'on Desi par p Pa Somme Des hors nom: 
bu, por q cale De leurs puDuite Doux, &Dme, om 
telombe_ Sur fo Lormmle 

X,X3=p'-8q 

Alle que nons l'avons oêteume & L'antile XXVI . 
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XXTX . 


Ce que nou venons d expoder au je. de 17 ne: 
nalion de: twois nombres X,,%4,%, à L'aide De4 fouctions X,, 
Xa:Xg or applicable 4ans exception à tonté Sutke De nom» 
Br, que cenæ-cr dotem- ‘teelé ou qu'il dote 1 MAÂLEL”, 
di, par exemple X, , La ,X3 om imaginaires de la foume 


4 + Ys V2] > %9 + Ya V4 » À3 + Vs = on formera d'abord 
Les functions X4,X2 X3 par {es prroccdes précedemmens 
décrite em L'on aura , ch Débiquam par VW, , WW, :; W3 
ceé vouwvefles fonctions 


VW = (rit Lt )+ tte VA) +(ase ya 01 ) 

> 2 — 
Wa = (4, +1) +R (x+%ÿ1) + a (x3+3 y) 
Wa = (x, + y, V1) + L'(Xrrÿe =) +K(x3rys 21 ) 


Ca fais. un owwera comme précedemmen:., fes identités 
Auwantks : 
À +, a | = VW We rWs 7 rWs 
É ’ x Ww 
Let = Mate Vs = 
s+ Ja Vi = V4 EN + LS 
Îond n'inoisterons pa dur D examen des autres 
propriétés Dom jonidsem… Les fonctions W, , Wa ,W3. 
Apvopuiétes qw prééentem. {a plus complète omaboqie. ayez. 
ce qm om de condtatees pour X1,: X9 > X3. 
Maintenam- di P'on concidète béganémen… Lens 
Toi nombres XL , Le » Z3 es si L'on deéiqne par Z ,» 


Z2z , Z3 Les fonctions qu 62 concernem. , On aura, : 


J2 . 
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. A 2 
Li, mXytXkat ts » Ze = A+ ÂXe + A Xs » ZLymx,rdr,rlx, 


Di, D'um ambre côte, un conbidére Deéparèmens. Les 
bois nombics Us 5 Var a si L'on dcstque- par Y, ,Y, > 
Ys Âe5 fonctions qu les concernem- on aima 
YŸ, = Hs+ Ya Y3 y Y, Æ Y, + Ye + V3 P Y,= y, +d3,+4ys 5 


er de PE on conchura 
W, = (X+Xg+2s) +(H+Yar3) 21 = Z,+Y, va 


Wa = (x,+4x,+ dis) +(Yy + ya + dus ) 21 = ZLa+Ya Vs 
WW, = (x, +d'x, + ds) +(y, +de + \y,) V” = Z,+Y, V1 


am à À equation Du Hroisiome Deqre Dom. Les 
Aro nombres Dounes dom les Lacie , 1, pour abréger, on- 
Desique. Par w L'inconme , par W, ; Wa, Wa cd cacint, 
elle Sera 3 2 . 

Ov, € que nous p°posoné de wechercher, c'eér. de_- 
Détruminor Dans quelles cireonbtances celte équation aura 
A&% coefficients réels . 

Je premier de ceô coefficients eo VW ou -Z,-Y VA, 
ou vois que Pour qu' if do. téel , il Jam que Y, où. nul ; 
d'apred ecla le. coefficion Qu brme en W* de tdnira a -2Z,. 

_ Cacsond au cofficiom. On teume en W. Ha dejà té 
conétate que- 3€(w,"2) con égal à W, -We Wa; par duité on 
aura 3£ (w") =(Z +Y, )*-(2Z, Ye A XZ3+Ys V2) 
condition qm , a camée de Y, nu? , de tamëne à | 
BEGwim) = Ze-2,2,+%,Ys -(ZiYs+ Z3Ve) V4 


A en d nq er par Ps dimpolos apparences on ponts 
cuite, am premmer ad, que pour que ce resuPron. Soirée Ÿ 
1? faudra de Botner à égaler ZaYaT Z 3 Ye œ geo. Jtaus , 
d'une. pau, 51 5e poartan- que ce ne fin. pas Snifiéau. parce-que- 
dans La u- Z3 . aussr bien que- Dam Ya a Y à ,cnbveus las 








171. 
quantites A en dc que four. présence powcran. entraëner- 
V'imagmenté. de — LL + Y, Ys : Dm omke. côte, il ée_ 

H que ccla ne fus pas UCCcOOÂLe. parceque le terme of. 
fecté de VA ne. Sam pas tmaginaire_ Of Za Y, + Zi Y2 
dau. de La forme K V=1 . 

Ên conséquence. pose comelure 2 cum ., il Loc 
ana tom. d'adémmer de la realite des deuce fonction 

® zi- ZiZs + Ye Ya « ZaY, + Zs Ye . 


C'en- ce donx. nous aftons mainienam- noué occuper . 

À con eff. , om ce qui concerne. Lx première, nono te - 

w'il à été etabli que Z'-2,2, a pour valeur 
3£0(z, Zz) que parcillemom. V'-YH = 3E(YY), ce qui, 
vodn de Y, æ Ô » de véduu— à Y, Ys = -3£(y,ys) ; de là iL 
dm 
Las ZŸ-Z:Z, + Ye Ys = 3 £s, Le) — 3 £ Cy. Ye) 

quantité Et demmenm— réelle tour quels x. os Dé Y Le som. 


Un ce qui ‘conenue {à seconde fonction Ze Ys + ZSY,, 
AO temarqnens 2'aboQ que £on a 
Ze = XL, +d(xzr+des) ? Zs = À, +A( dx, +xs) 


de dote que parc ba. snbiitution de ceo valeurs la fonction Deviom 
Z., (Ye Ys) + d [Car + dus) Ys + (dxa + xs) x.) 


JL, parceque Vi+YaitYs = 3y, co que Y, es-mml, il S'en 
qu on ama 2, (Yi+Y)= 4x  ; 
cche premicre paxtie 41 donc réelle . 

MM à la seconde , fon LEMATIUEX ON que YrYi+ Ys 
Etam. ml, on pes, Jaws Y, em Y, rewwylacer. Y, PA Vas æ 
qm peumos. Be Donmmer æ ces fonotions Les foumes dmvarmésé : 


Yo = (4: Jus -d°ys) > Ys= (R-DCys = dy) 
Le re che decoude Varie Ddeta. : 
d (4-1) (ererdas us = d'y) drer 2s)0u, - d'y;)) 


7? 


O1, ,on à d' abord | 

(Le + dxs) Ys-dyr) = Ass 4 xt a TsY3-Xs Ve. - 
Car Jmte, em jpermm tam - La on Ls en Je en LE on pourra. 
ecrire A 2 
Lg + AR) Ya - A) LS He — Les ys + dre ya La I - 
Dnbrituam ces valeurs Daws La jovecedente- expression er tEDwiGA, 
on trouve que celte Seconde partie de wédvie à  I(Yitat+Ys La) 
d'ox L'on conchu- Finalemnem- . 

Zz a Ÿs + ZaYi= S (y, x + Yakat ss) ; 


La condition onÿjsante es. neceébaite pour que Le coefliciem. Ou tete 
me en 44” boue téel sera Dome 
ZiYy+ ZsY: =0 
Datsons an terme tom- comm D'apus ce qu a eéte- 
démontre à l'axe. XXV, ce lerme à pour valenr : 
WW WS WWW: z° +(Ze AN) eZ + VV >? 





t TT $ = D. 
n Z, (Z: + Ya VA )( Ze + Ys v=1 ) 
r Ÿ 


la pauie indépaudante de. y: 
E(Z/)-3(ZiYe+ZsYs)  2(2125- Va) 


y | 9 
Celle qu ; au cunttairc., depend de VA en- 





SNL +2) CV VD 2, (ZiVs+ 23 Ya) 
# à. Let . e 
TH 5 


D 'oilfeus, en veatu de la condition qwm ammule_ ZaVs+ZsYe, 
celle - où 4e vomi &æ 
a( ze Y, 2à) (Xi +) ) 
4 
Maisron ao Janus qu'il d0ù- nectdaire de Laine dd 
Longs colcub , on 66 comammetn Our ceé den jporpies dom 2celes 
| en 2omanquams— que. L'on à. pmbét : 








ps . 
MW, Wen Cueg, Rep VT tags Vi) 
Où, en faisem ce prodnis on trouve po Li ponte indépendante 2e 
1 | os 
La(Dis-Y, y) — Ys(%Y +X, Ye) , 
es-tonr celle qui en deponè | 
Yy (tte Yi ÿa) + La Cie RW) , 
expuwééiond qi devrom-£ me «A outre tue tedpactivemem qe. 
Les av précedentes 5 celles - et Aom— done. téchles . 

On aéume nono voyons que Les conditions necessaires 
er onffisanteé pour. démon la ucalite, Des coefficionts Dom 
Vu0 , ZaVa+ZsVem0 , S(VZi+ WA) - (+ Yu 

TFrocéèons maintien. à le recherche de ce qu’ elles nond 
apprendrnm— aefativemens- ave tacineé 
Ja deconde dome Y, = — Ÿ, 3 
Mubituam. dans la derwière , celle LS pruend A dotme. 

Va (Zi -2/{32è-V Je 0 
es L'on vou. qu'il y ama- Lien 9e manidus d'ommlex don 
Y'temuer membre . On power. poser 





> 2 2 
om Ya =0 , ou Zi -Z} no , vmemÿim 3Z1-V, m0. 


On ont, Dano hacmm de ces Cab pumoipaneæ sl de pusdemea 
Puoieurs eitcomdVances partiontiices, nono con bnetcebdive - 
AMEL Les passer em Levue- È 


TC .- Y,=0, 

Cette valent  oubotituee dams la Seconde Denvé on 
Conditions La rédma. & Za Ys =0, laquelle cha atiohaite 
doi en ammlams— Vs , douce en ammlam Za . 

Hi c'en. Y, qu' on émepowe égol à géo , is trois Ames 
Bono V, , Vi , Vs tam mes , Les trois nombus y, ,y, , y, 


le dexvvm. égolemem ; ar dite les LOL Len à 


ÿ4. | 
2, La, La derom toute huis réelles , | 
Ounpposon mainrinan. que Y; m'est pus mul 0 
* herchone D'abor® La valour qu'il pe prenre dun Le coton 
que Ê on à à la fois Y,=0 , Ya=o. 
Y 2 
Er, 6 ana ne, n-% , y 0 
di L'on multiplie Le premièxe_ par À, la seconde par K°, le tro - 
dieme par À ,on _ " 
Ys 79,» V= Sy, Ya dy, 
os. il 061 vide ane. pPowr ane 066 rois squations puissem db. 
dite Oimmltanémen 2£ faèra avoir Y, = dy, , 4, = d'y, 
GAimoi lorsque Y, un Y, Som- nnls eu que Yy ne l'es 
pas , celle fonction «6 cgole à Sy, on. des Love 4 condition 
ZaVs =0 de té & Zr y, =0 
ONaro 4 datiofaire par Ys = 0 , cran. fn même 
que. duppoier Ys ml , Aucomtance que non venonr— 
d'examiner 4h « nond auuné ‘1esomm que-#outés Les 
nacines Jom réelles . | 
Rest done. à echexohber ce qui aviendta 1e Ze = 0 
amo ce cad, 14 valenrs De Ms en de Ys en fomcrion 
. De Y, derom-maintennes ywioaqn' elles 50m mme comeqnence 
de La double ommlation de Y, es. de Yi | 
ne à Le y Las sg on les obtiendra en COTE 


An 
Lou. Ze damo Lenrs valenns qgenexales er til senûta ainér . 


Z,+Zs Z,+4Zz Z,+ d'Z 
Ag — Lez + > kg = + 


‘ qmañd de Z, = 0 on délmra 
%,= dx, - d'y, on ren ee ET ES V3 Vi 


FH vonliman. de lZ que. x, éeram- #maginaite- 81 
comme towws condiions ci- Dam teposom— Sur L'hyporhise 
Z,, La , %3 dome réels, il sera nécssaire, di Ê'on ne vom 
pas our de cote hrypsrhbise que Vans Pa valeur 3e 2, (ete 
me- qu Ccomiom— V=1 600 nul, ce qm condm. à oelte consèquens 
Ce Lys mXa j Oeë bus on ana amési Kj = La ; fer- 
voleurs de 2 sum Donc/4omtes on égoles œ x, } de Sovte me 


175. 
Zs poux. mul anooi Lion que à. 
mam. MAX. 4 ,  néombe des valeurs où. desoms que 
ds + Ys dernaiem— vmaginaiteé , ce qui #0 encore comraie à 
L'hypothèse, em iln'y à pas d amtre moyen De Les empêcher de 
Pae que fe deppaer de Y: eût ul . 
um véomme las trois conditions Y,=0 , Y,=0, Zy=0 
me pemven. concoudes avec. a realite, és x 1. Des y que. por 
la Suppuation que Les trow tacimes de {a propudee dom égo les 
&- de rdméem. & XL, : 
Sous pomvous temanrquer Comme viu ion aol 
Le cofoiem. 2, de 4 deviom. - 31, , hu de 5 « 
pos, vale 4 ow 4x” ) qu'enfin Le Vexme tou comm 21 
-# on - 1° 5 40 proposée Doi Done prendre de dore 


4432 3x 40° + 340 - 1? \=0 
es. L'on recomman. ici Le cas les xacinedé dom- en efles- touts 
rois égales œ X : 
è” Ca Ca. z° —_ Z; = ‘ 

Aine 1 premmére- mamele- de vnDtre PA Le premier 
membre de cette 3 coudiote a Dmpopoder que Za 
Zs Je Some enoc-- mêèmek. J''il en ed oimôrt, on ama 

Zas=zi,+Ax,+ d'x,= 0 , Za”= x, + Una + dress 0 
Retranchom. ces Dence- equations ? ‘ne De ?'ontre_ LvioDan 
(d- d'Xx:-%3) = © | 

2'on résulte P'égolite %e x, en %e 3 . 
JS lon ajowte es mme équations on tome 
24, = Xa-X3=0, d'oX L,-k4 = 0 
de dote que Les Atois quantités 2, , La Le Some 

Mars il couviem. De temarquer que- bi la eitcons: 

tance que- Zr  Zs Some wa Latisfan. cowpletemem. à a 


D cond condition Ze M + ZsY=0, n'en cos pas De 
même de fa Derwièee . Celle-ci ,en he, 27 pour-Âotme- 


W6-. 


” Y y . 
parer 3 (ZE + VszS) (V4 VS) mo 





C'eor. en y an bstituans- Powr Ys fo valeur - Ye Zs Fitee De 
! e 
deconde qe non £ AVUNÉ vide fond Pa forme 


V(zi-2$)(3 Zi Ye )=0 


Ov il tmputte_ De ne pas pare De vue &« cer. cyan qm à la 
niqueur nou amtiom Da dorite 


Y, [33 + 
(2 -ZÿX5- À) = 0 
L 1 


Gaw- que Ze n'es pas mml il n'y à amcnx inconmvémi sm 


. &faite Di arte. les Dénominatenrs qm contemem cette 


quamtite . Ja A Ze son mul fe Den facteurs 
Y. en (3 boom Lu nu L'autre infinré es alors il 


Z; 
m'eos nnllemem. certam , eu presence De ce Due jnfinis 


que L'ommlation Du Facteur Zi _ Zi ) tenta de Z, = 0 
&- Zs =0, duffise à vendre ul Re premier meme. Dam 
ce cas eh. necebdaire. De ver , por fn troisiène coDition, 
© laforme4rimitive 2 3 3 

A a | S(V, Zi + YZs)-(Y+Ys )=0 


| Où ou vos chitemem que p' hypothsse que-Z,e— 
Z3 Évms vue M' cr pos en cho Snfhisante Jour 4 daté: 
te, en qu'il eh meéceddaire d gonte a. condition 
YS + Y = 0: | 343 
ON, comme il ya rois mawières D'ammmler Y,+Y, 
MONO OMOMA CE CCamimer | e6 Etow citconétaneces : Y,+Ys= Oo, 
Va+AY3=0 , Yi+ AiYs=0 . C'eh. ce à qmoi nond 


& c'en. Ye +Y, 


Y,+Y = 2, — Ja — a = 0 
D'un anutue côte, A condition Ÿ, 0, eXAq eams qe —L -Y3 
doù. égol à Y > on von qu'on lerra wow 3yÿ,=0, en 
dote que Y ebr. Po à î por dnite fr + Ya le era anoôt E 


7 


de 6orte que 3 awa powu voler - Ya : 
De Yom. ca if néénlte que led naeineo 6erom- 


Li 5 TH + Ya VA : 4 yo y 


Jar consequem. Ÿ y on ame ime veefle er. Deux ima ginai ts 
de fa forme a +b ÿ=1 . 

2? M c'e Y, + Y, qu eds ml. on tébn frera 
-(Y,+%)+ 2 ÿ3 = 0 - Ov de celte équation , combinee avec 
celle Y, = 0 on concturx. que Ha. swuf u que, par Jiute- 
Ya = —Y, ; Les racines Serom. Donc LOS 

Most, Val > 17, = r À, 
en. aAmLom mMame forme que dam fa œrcondtance precedente 
3° Enfin on 6€ vmèra Pacilemons compte , pour Le 
cas où c'e. Y, + d°Y, qu oo nuf , qu'on parwiem-a une. 
Apres ce premmer moyen de tendre 2 - Z$ nul. 
Wu on a roi autres qu co nike. à poser 
ow Z,-Z3=0, ou Z,-X{Z;s z O , on mfin Z,-d'Z,=0 


Œaésons - Les Snccinclememn en revue. 
1° & d'abord pour Za-Zs æ0 , comme on & 


La Z3 = (X -d°7)( Da-Xs) , 


A S'eusnu- que ceHte quautite., pou être. nulle , oxuge que 
& 8 #oÛ- égal à La - 
OD nn andre. côte, fa secmde. conDinon. de re dnin 
æ Ye + Ya = O en oué venond de vor qne celle - à , Combs : 
mé avec Ÿ, =0 , entraîne D'abord P'ammdation de W: 


1 y 
es , em Second lieu » l'éqalite Y3 = - Ya 5 fes trois tacineé 
Aeionr donc. _ _ 

Lis Let Ya WT > La Ya VO 
c'en-à Dre qu'une racine ao. veefle que Pes deu c_ ulrcé 
Ho 1 Mazt£é de La. forme a + by: . 
9° En Second lien 4i Zaza en nul, comme 
Za KZ; à pour vafeuy ( 1-xX ) (x, -XLa) , 12 J'endus— 
que-, pour que celle quantité doun— mulle , - fow-que Lo 
13 


78. 
don. égol à XL, : 

D" ailleurs là decond condition devenam- Y, + 4Y,=0, 
Len uésultenx , aindi que ons Ven oynd de. Le constater Jans we. 
dinde précédente. » que y3 era mul on que y, Sera egala y. 

deb io actives Aerom, donc. 

U+YyV1, 4 = 4, V1 , 4 

3° Enbie AH c'en. Z,-d°Z, qu eo mn£, on de 
cowvainerz bed - abésunen. . par des cafeuls amaloques. que. Led 
AQCiNES nom La ctemen. fa même Condition . 


$C. 322" 0 

Ge d'ahoù on dédwm. de che. équation Y, = +Z, V3, 
par duite la deconde condition Deviens 

ZiVtZ:ZV822Z, | Ys+Z3Vs8)=0 

ui. L'on vou. qu'on pomme 4 datiétaine JON. en dnppolams | 
que: Za en. smb, 4ou. en égalam. & ge Le decond factenr- 
Ys + 2, y3 … Îous allous Proccder à L'examen de ces deu 
ciicoudtances : 

1° Ai L'on a Ze =0, on owra égalemen. en 
ven de” L'équation que deu. de poum- de. Deparu. Y, = O0 
Mont retomberons indi Dand un des cad qruéceédemmens. 
evdies en pour lequel nous avons conétate qne. fes raoimss 
dom. Towtes lnoid € & XL : | 

2° À c'en L'autre facteur YŸ, + Z,V3 qui’ abs mm 
M en Dednixa YŸ, = + Z 4 V3 . 

Jounam. alors fx somme Ya + Ys , nond-aront 


Va +Ys3 = #t(Z:-Z) V3 , 


RAA Za —Za a pour valeur Ca-d')(xa-25), en parce que 
(A-d*) æ& pour egmvalems VS 1 it viendra 
Y +Y, = + 3(2%2-24) V4] 





D'un autre. cite . parce qne Y, +Yi + Ys ne 8 y, ei que Ÿ, en. 
vil, on amta amet Y, +Y, = 3 y, ., par dnite : 
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M, = E(Le-xs) VA 


Telle Sera favaleur de M: em Hfonction De Le er de X 3 
 mañntenam. an lien d'ajouter Ye 1 Ys on les %e: 
branche , À Anendta 
Yi -Ys = + (Ze + Z3) v3 


er. -àa - due. | 
FRE (d-d")y,-9s) = E (LU Le -2, MT 
Remyplaco. d-a4* par 4x valenr. V3 A , wmbtiphian. en. 


Les denx membres par VA, on aura  Towtes réduciioné faites 
fr — Ma —_ £ (Ra +X3 - £x,) VA 


À ww antee côte, An dans À équation qni dome Vs où temple: 
C2 cele quanvtité par Son "éqmivalem. _ Ya -Y3 onen dednite 


Yi TH = F(Xs-Xs) "1 


Commondom— ainsi en fonction Ve Ly > Lr, 23» 
Pi somme PA Différence. de Ya es. de. Y3 on cbtienDtx 
cifemem. La waleur de. ces quawtiteé au dexom- ant concueé 


Y = LS -x) A > ° Ms = T(Xz-1,)V— 


Œ& lauverit ces Vois valenxs De Va» Ya LE How 
Eoutes rois AMagiMOoAreÉ mars covwme elles le Sons de la 
fovme KVT ,2£ S'endms que les racines Serom. xeefles er 
qu'elles quiom. Les valeurs 6nwivantes 


2, F(Xa-Xs) , ts F(Xs-2) LT (%X2-L), 


? 


Sons La condition quan an Double dique. on ferz mars 
cher encemble. D'une pou. Ce, De fa hiqne. dnperiece. D'adie. 
pau, cene De fa Une Anferience . 

De. toute. cette Diécnésion À xcsnlte. qu me. Équas 
tion Dw troisième Deqré a coefficients réels ne pe Donner 
Bon qu'à deux categories De racnmes, Javour : ou ten Aaei- 
fes rerlles ) °Wune Taciue 2eefle. Deux auntsed na qimaunes 
Vel forme” a +byA 

. XXX - 
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XXX 


du meltam oi sn teume & cœ qe nous nous Sommet 
propose. d'exposer am Suÿes de equation Du troisième Jequé. qu'il 
nom 6où- pers de noud jrotifcor d'un Double xeproche api por: 
ADM Vous bu adtesoe . 

MO, On pets monbre. MONO le croyons, leon: 
vero. pen - dre que x matière. n'en Pad dpuisee. — que De 
mouvelles choewations Dewvraiuu- être aqouteed a celles qu om. dé 
produites . Ce pew- être vrai pour es details ; non dxaix 
évidemmen— mpassille de Les aborder Vous . lois mor Caogon 
n'avoir iewméghqe De ce qui concerne. fes poinciges . Le. lecteur 
Ce Moud bombe, don. tee maimenam- en mednie De 3 'eclarrer 
Gwr telle circonétamce Secondaire, qu'il seta. Desirenx v élacide 
Joue en exceytous Voutefos ce. qu concerne Les cquationd æ 
coefficients Amagin areo domla théovie en- à faire en Dom À onbl, 
Don-pr eme. étre. afirilne & L'ignoromce Dans faquetle_ 
on à eu ?& ce Jowr des proprietes es De La amAicañaon de. 
LAoune AMAMOALE . oOégounas cette branche l'alaëbee pour. 
Aa bte étudiée. avec. Éucces . Îlous avons déja. procédé. à ca. équiè 
a? a6dex nombrenses cherches, es. Les néfulrass ancquels nons 
dovwmes parvenn MonS om mé Dur la voie J vue AOL de- 
cowélations amabytiques qu predentem 1m vf imkères . Ces 
ce que. L'on gowna apprecier Dano Les prbticasions qm from 
due à celle -cù | 

D'autres personnes, am comraune., en en plus rad 
nombre Jans dome. , nous «procherom- D'avour iméôte. onte_ 
pubure dur Ce qu concome- he iroisiène …_ Un/mar- D ecce 
phcation à ce Byu- me derx-pas iumtile . JLes. contra 
où L'onne veme aborèer la théovie es éqnations qui Dépenden 
de © degre - qu'en Je. conlinam. dus la denle considération Du 
réeh, 4ù L'on 4e contente. 7 her comme wa dimple fais 

Ave fa manifestation De nacuyed + Mans, damé de 
preoccuper de Cour Signification. SK enin L'on ne. fois. mie . 
An production D cat 45 singulier de P'nncnenbilité. que D'ime 
dimyte déclaration D'impmésance., dou an-poim. de Ame 20 
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puatique, dun am pui Vevue D'une intepriéamion tatiomsele 
en. certom. , Diéons- noud que, po me H modaste entrepouce. 
quelques pag AMAMeN1- été Suffisaures j il n'e pas Moins 
cetaim , ajowteions. mons , que celte Éheoue, aimoi compeise- 
ét uétreimte , en N° joamvee en résultat mtiles 01 feronde_ 
en condequences moummontées , que L'on s'emplique dans peme_ 
cœx tar. D' bésitarion , à tépuléion joens- être qu L'a fan. né: 


dr de plus em plus es finalemem. axclure deb fPt°qrarmmmes 


Mass L neu «és. pÜno demenme , à beaucoup pes ; 
lrsqu' am Lien de jpadéer à piedo Joie dur L'imagimonc qu'on 
MOUÉ pardoume. L'expression , 0 Vem- au coutumes s'éclairer- | 
dur Low- ce qu de ratache à celte forme a aypufoudir 7 
axconétances de da momilestation . do Dans Les cautas | doi. Dons 
Lo conséquences . cDamo ce cab ) L'an don tunsième deqe aboude 
ou emdetqnementé ntiles . Gtte ciude, pousunre dano toutes de6 
namifearions , explique. L'imenention De L'imaginaine en 
développe. Les idce0 Top vebtterivtss que 4 "on powitan— de Jarre 
de don 15e 9'ayres la sente connaissance d00 Yiopvietss q £. 
damé Le 4econd Deque . Le an. comprendre Ce fu. 
Prucipal h mme eqnakion On tundieme Deque voséde ‘Low 
taoines, € tem nm quan em a ce qu NA 4 à buow racines 
his De P'umite . le montu em allo. commons trois nom: 

u4 queleo ane omté ébre Conoiders Comme dotmans. 
Mn TU D0 a Cconétitubion formula. pr 
dur cextaines combinaisons De ces racines de L'unité cesse D'Ete 
prete lorsqu'on mio à énppéser qu'a feu d'être Ditincs 
les pramen fa voleur commme be celle qu es necfle. che 
prepare ami note iwtelliaqemce à Concvon me oondtitition 
analoque. our mm ensemble relanf quelconque de À nombres ; 
: | 9 . ns 
a pue déemter 164 # ocudte" om evndre. ceûe. Covôti twin. 
en celle De f'égnation générale Du NT Degré; à comme 
enfin que ce n'en pas me deulem em que C'e— 1 softs 
que lonte équation e ceDeque Dow— pañéder es Cela on vou 
m4 rampe qw aHubue a À mue owr ohaqme deate atom 
de vaoimes a Ÿy o D'mleé Dans nombre. qu aocpime ce 
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| d'espru de fau alors æ celte pensee que, sons Le voile. 
du née) me emation du n°9 degré. n'e- autie chose qu ne. 
condensation Ÿ'elements maginaires condtiimes Son6 L'influence 
Êc cotaïmes combinaisons Defiwies qu imiexmiemienrs— eulre Det: 
nombres néels e1_les Giverses valews de V4 , vemêème- qu en 
chimie tous les cou poses DS formes par Cextonmeé abiocit-= 
Hiono de co clementaives simples . Lc4 Pos now ne devons. 
plus Mo dronner que. L'fe- séfrntit des opérations di600À 
Vontes , forsane nono 7 Lexono Aé2an" dnr celle. condentation 
vince mellre & jowr ovme- imagine que-nond n'avtont 
pas Aunpeummee., misoimen lee qw' elle. étan- 6ond led apparences 
Ou cé, nas qw m'en 2 pad mod une. Veg composantes 
cééentielles de da synthèñe du fr oxdte que ep euke. lignation. 

| dnd. l'imaginaire. qu w «uen ete , am wa pre 
rien ëbe tom. qu'il ua pas ête compud,, Don. caxtuinemens 
Devenir Lo comidération Dominaute De f 'afgëbre, Can ce qu on 
pou obteuvr duec le xéef eës. bien pes De chose compare æCe- 
que 4 imagimaine. 27 Onoceptible d'engontorer , Go 123 p'uspries 
te que. podsede y=1 de changer 7 ques Des caves , pvopiele 
qne- l'alaebre refuse au «él, on pe prudientn quel AG 
vuportom. 17 forme tmagmanre Don. june dauo 2 mebure 
Îes phénomènes naturels e- Damo Les tappu'ug qm s'y tattachou:, 
proqu À en Gien pen de ce phénomEnes où la loi De La dos 
des caus, c'en -à Dire” celle. des Jorces mucd n cxenrce pat 
ue. tuflneuce_ puedominante . 

Quam- à lo éoïemce de L cyendne cette iutewentior 

one eccésaire. à ce poum que v°1 ele veprésentam- De la pez: 

endioularite er que, dame L pevpen diontanite UoUd ' AWuom 
amcoumme- ide dcé mombrenses propruietes amacqnefles fes tap pode 
de position entre Les longueurs Dommem natédance…. 

Ja ibeonie complète. de L équahion dn Froisième degré 

cumtregrube am Double potm- Devue- De La considèrakion. Dex 
ormes neefle cs. imaginaire. er Douce À aan pp bus néced - 
Joie qu cle condtitue. Le veritable pomme de_ Deparu— De_ 


L'intovention operatwe De_ L imaginaire. Damo 4 eqnatiout 
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# que c'es. fnitome & Lee dcbm. as Dom asus Prcemmeré 
uncapreé que Les théontes Dotvem. étre Joigrendemem. appo: 
fondies. À ces eqard Les etndes am ConCAMeaAn- Le Secma? 

”. don Yom -d - fans insuffisantes . imaginaree. en offer. 
te d'y mont que. Curmme L'indice De L'i ibilite De 
RGOUDU. me question avec Du rec} ) :Ê mn iAewiem_ jamaenx, 
comme. pour les ed duperieurd , dam Le mécanidme Con. 
ttutif Dei nombres neels pique Dane ce Deque Les racines 
n'om. Aiem À imaqin aie 

Mainten am que ccé p'uneipes om te theoique_- 
mem. crabes , A que Peur introdncurom Dauo Le Domame abs: 
Nam. de La Science ÿe Arowve_ justifice., etndiond - em Per 
apphcations dans fe concu ) nechberchuno lourd ca nya len : 
Ce géometeiques , dunmeltond crd cx pruedhromé Spmbuti : 
ques de L'af bu. pure om contaSle Des veu hcotiont cu on 
om pem-laie. à P'aide de 28 lonaveur combinee. avec fandle. 


C'eu- ce que- nord allono cxpoÿer Dons Le chapitre. Dumas . 


Cha pilce Cil qiicme 


(Conotruction acomeéts: des tacines 
des equations du trôtorème æÆ ex figuxahion 
pohpjonale de Leur [Premier merñbte . 





Sommaire _ T. Tnices. spécial 209 études géométriques 
appliquées & l'équation ®n 3 Dequé.— 11. 4e Piverdas drynificanons 
qw on ppem- buer en géométrie A premier mombre d'ne égnañion 
de 3 ww .— I. Constemdhon De Druacine rnéefle Dano Le 004 ox. 
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por Le mome 0046 , De Don. nacrnos imaginaires, — V Ve propres 
principales de0 racns , concrman for somme , [A4 domine De- Lune pre. 
Qt Doux à Jen , pr À prod 00 tu, #om— mme consequence de ces coms 
. premier mom bre de L'éqnation forge fs Lacie dom. imaginairsé — Vi 
Congtrudtion génétique des racines veclfes ivéductifles . 


1 


L'tud èe l'équation du troioicme deqe p'ucdente encore 
plue D’imténé. que celle Du second Dogue ; can ici l'imaginaire æ 
troc partons , dou. lousque quelques - une des Aacineé Doivonrs- 
Maturueflemem- emppumter cette Aoume , dou lorsqu'elles So 
foutes trois véclles : Dano ce dermier caé, qu a été appelé. à. 
tddouchible , on san. que. des emmpEchements imaginaires 0e: 
montables ; quoique accedoires , nom pas encore Pen & laf. 
ele de nono Donner da v nr de ces racines ontremen— 
qu'avec des formes couteuau— l'indication de calents née.» 
fon blos . 
Loue 14 voile de ces ohsenuites >) LH enruvos. Bien ue 
Lo Venæe empêchements apparent qu franrem. damo ces for. 
ammles Doivemfina lemen. de deruuite P'im part l'ame, mair 
h dcience à te g"éq + ce qowr impuidonmte. a les dégager Des 
Bons qm 4" oppuoem. à enr Jonetiomemen ct par Site & 
Disparinion . {a parbitance de ler maintien MONT 

dame donc en Jan. à we ponvorr mtiliser 9 oaibres {ox ; 
munles de racines celles que celles Dn decond Dee, ôn moi. 
dr vw poim de vue général , de dorte que, modqé des 
MOMA | Nud ites dom cette branche De lx Acience du 
culeul one te à pen pres mulles . 
| Or, g'r imnaire de l'alghe n' dam. amie chose 

que Le Dineerif de fa géometue, n'en - on pas fonde à edpècer 

que fa anfaie inteligence. qne- nono awond De cel - à pomra. 
MemÔ A dur Îeô obéovures de celni - R, «. que, de fexa 
man comparatif De L'im es De P'autue , nous tebirerons quefqne 
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ut: le emociqueme. . 

Fou allono où em fes que tom ce quite a Ÿyma : 
gimarre en. abgrian. Jauo Le 3° deqre s'explique er Je “éalise. par 
Dé convdérations concrëtes. dn ontic , fa name Deo moyend 2m » 
phoyés pour cfectner cette réalisation 4era tres - propre Œ Mont 
éclairer dwr celle %es obstacles que nond “vencontrond en adratras 
= dur fes mot: Le por fesamels ces obôtaches ne penvem ete 
dwumontes . | 


11 . 


aus L bu de. dimplifier omlo- que. posaible.svs 
mucvcs recherches >» HO puofiterons êe ta propriete cn verntn 
% laquelle L'eqnation Du IT d-que- pm etc privee Du tune 
qu comtiom. Le cœuc Ve L'incomme. nous la prontrons Par 
conpcaquem don Fo fsrane XL °+ px + qa=0. 

Ja pensee qui de présente. natiicl Cmem-. Lrsqnom 
henohe a de rendre compte de ce que peus Jigwifion ccHe- 
érmalkion am poime de vue. geometai e, c'es que fe teume_ 
X° teprederte. mu enbe Dow fe. côte Serau. &, ne. Da 
repriéente à Jon tour wm volmne Dome L'une. Des Dimondions 
beat. À er Dome Îe pivDnn- Des Denoc autres Detan Ÿ , 
qu'enlin q tepredente amot wm volume. 

En powvran- encore admelre que- ccie. cquaaro « 
cæœpiime mme. refañron ewtre. des Fouqguewrs . «ann ce cad, 

q Jen É'exvression D ‘me fongnewr counme , X de: 
ROMA p Joie la Ponaneur qu'on chenche eu X° sen 
celle qua on obhiem= mn efevam. an cmbe L'expression œutk. 
metique de LE . 

Se La ouamite 4, ow Dieu d'être nn Volume ou 
MMA Tmqueur ) dau me dmface, ax era ne aubi e 
grace Dom. L'ume des Diinensdious inconnue Sera À nu Don: 
L'autre conne denan- p ; enfin xi devrau. Che condidrcé 
counmereprés entam. nme-dmface 'Arepètee x fo. JL de poux 
KaÛt. AMOSL que P fn cqalemenr 4me-dwiface ; aline Lu. XL sait: 
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deb nombmes e1- ce Donmier devra. Être ronoidète roumme vu Üiphi 
am L'unité cwperficielle. . 

lun n' inéistoné pas dur Leo amtres byputhéses quon 
fpouvran. Faire &æ ce ca 

5f cbr evrdem. que Dam ce Divers Co, lorsque Pekr 
Vo Lermes Du +'eumer membre De P ‘équation Derome teuma 
gan Le. dqne Ve L'aNrtion , À Sera imyossible que cefle nemmon 
Donne um nésultas ml , & Moins que Œ ne Devrtenne nego: 
tif , Ce qm, am ond  vevian— & Detrmnre ke Premier énunee- 
en à fai em éubitituer 1m antre Daus leqnel L'oïdition Des 
Dem Hermes renlerman- L'incounme avec | Se chomage en 
me doudtraction : 

Maïs 4 4 tai négatif Jamo La propasi, celle-ci 
Mc pourra admelre. comme Jolwtion Des xcocineé ncaatiwex. 
Movo n'intidtenons ni dur ces Détails, m our Îles ami eq 
_ dewr Jom— amaloques ,uond tam deja cxphque Or cedmer 
Dam Le chaypite-torenier 

Damo Ls Dortes de questions QUE AOÛ venons de 
Pace em Loue , 129 cometue. n'imanvian— que par fa def. 
mibion Deô eépëces condidèrees . L ‘équation ropedee ne. de 
rattache alu à aucune fiqme proprement. Dite ; Don 
p'émier membre 1 cap'ume ambre chose. rue {8 terme 
qi 12 compuiem que l'empose opérosif De quelques régle 
orithmeti neA . 

JE n'en e05- no De même fusque. L'incomme 
ep Cunoidere comme Ücyom— roprréenter me. longmeur 
Diigue . “Dons ce caë, [co tacines Ppremmeme nécchaire. 
ME da forme mmagimaire . À allons La Dircion qm 

amiena Damo L ne Jet ad fa MEME. qne clfe am figmicra 
Dans x” ; celles-ci à leur Tour Serum Differewtes de celle de 
On concow , À apres cela, que- A premier membre de 
D prspusee rep cedewtera me fiqnee. geomctique. Lriomge faite, 
MoWw Omtond en conscqnence & Étudier Les Conditiont. De don 
ecidremce da condtiunction : 
Oo Le. decond degue ) La tvacines dome vu touteé 
Deux réelles on toutes Den imagimañired n'en e6:- pas 





187. 
de même powr R Hwigième.deqre Leo racimes “penvem- Lion 
fontes troid née les », MA fes ne. damroñent- he dimubltancmenc 
imaginaires | Pour ce Deque , il emiote, loujows ue naoïne réelle” 
2/04 quer L'on da que lô Deux, amtres derome on Houtes Den. 
nées on toute Deux imaginair2é nr: n°1 ama Donc, à propre : 
po. parler que Den, Ca à comme ; Auot e, en appaunce 
| uonotauce ‘de Trow tacineé néolles Jou— ni Simple as plne 
natuuelle que colle Dano laquelle. mme daule_ racine. ctam celle 
Leo Denx antuws Some umagimaireé ) ceper dam l'obstacle % 
pt. , 0 C0 - ' a 
+ nncdnetibifitée que 1400 avond #iqnale phno Pam. ALernG Ca 
Caé moins accréoible, aux considerationc abétraites 5 hond ne k 
diatervond er consequence qu'en Heconde- Pique Er noyo Dur 
Aéberverons quelques vemarqued explicatives . 


II. 


| À L'on prend À égnation. du 37 eqre- don LB dorme 
x°+px+q = 0, 


A. L'on pose. 


3/ t 3 g at 3 

_\7 4, P° _ q P 

& = \; +5 + b-)-5-VT+E 
esrnoi tacimes de £'emmarion AUOM : 


a+b at +bd”, ad + T'es 


? 


pratique Dans Ps néente Î preysicre racme 
cn syque De À ma né a ? 

Dano ce qmi va dure, LÉ sorte tonjowré entend n_ 
que a xeyrébente L'élnem. Dao nel k radical care. 
446 podttivemem , D celui Dame lequel le va)ical fiqure avec. 

ane doudtrartif. 
Mons allons D'abord non 0 er De la continus: 
on De la Lacie aéclle e-par cumeqnem— de celle. de 
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chacum de 360 clément @ en b . 
Œ ce: f sn GO a A 4 f 
er effet. , 0 D iqne de Lodc ( ha.(), 
0 4'oviqine_ OUU' La circoufrence de. Cmjon. pmite., décrite 
Da poim 0 pri pour centre . 
Clwons pan Le pomme U, mme peupendioulanne da 
G0D «- puo lonaeons - 1% jréqu à mm poim_ 0 pour fcqucl 
UN MAMA 0b = p ; mm 4" om Dur ce qu a ere eocpo 
dc! à l'auticle 1 du Chop. 3% , af co facile De tecormate- 
par. [A mue de cordtunction qu vefre. b «e € y & L'aide À ancs 
concentuaucé es. de pernendioufaires CEE GOT que OC = . . 
Cela. posé , décrwond ur OC comme Diamêtee 
mme. dewn - ccowlètence qm en renconhee- en par be 
t _ k fj. os . 
ÆAamaente mence à Lx cireonerence nmite par Le pomme à 
iméerdection de celle - ci avec fn hque Ôc ) VH Amta- 


8 
Od' - Oa x Oc , d'ow L'on ddum- 0d = VE ; Framépertoné 


enfin Od em J d' y La peupendienfaine 4 GOD menée _ 
par l'oxigime. 
oh. Maintenam— 46  0Q = - Le jargon 
Q avec d', Pa triangle rectauale 0Q d' nond Dommera- 
Qd'= VE > E rabattonn… alors . du coute © le 
poim d nr 4 ligne de- base en T es en OO on ana. 
0% —- 4 a, 0 -2-,/T,p 
de jurte” que- Pa racine réelle vom. Dédiqnee par æÆ., il 
14 ebi- D'ailleurs Poil De tecomoitse., Tome om 
poim de vue Ve l'algübre. qn'æ cel De & Condfimeti on 
cometuique , D'une pau, que. OT eur tonjonns positif 
en 0 Æoujows négatif ; 2'antre pau, qu'en gamdenr 
oboofne. OT cos moindre 06, A , Comme i£ em era. 
De même De Peux racines cubiqnes ) Pen reine que, 
por Le cas où fé trois tumes De fx proprsce.dom positif 


189. 
la racine réelle À, es neceésairemen- négative , es c'es l'k. 
rem Ù négatif au en Le plu quai des Deuæ . 
4 dans 7 pruwpudee Le coefficinn. p AVAL fe hqne 
MONO AU ion D'avcwr Le que- plus , Aa Homme 


+ 8 - LE 8 
rt de changeran. en la Diférence RS - x la 
ConmirAction jovéce dente_ Vevraun Ctie. modifiée. . 

Dane ce cad, omanme Trace dur OQ comme Dia. 


d , non plus em d' our la pecpendion faire menee_ Par À, 
mois en A” 3wr celle civcondérence : Joiguam- endmite d' 


mêbre wve Dem - cicoudérence, ou Ftaméjoottes am Le poim 
, O0 


avec ÙÀ en avec À , ou Lormeran. 1m iamale rectangle Od'Q 
——" 
Camo fe quel on awiam- &d' = JT - £ . Aabattom emémte 


Qu conte Q Le poims d'en T em en S -3ux faliqne de 
base. L viendra. : 


—— 


à 


__ aq... bp L_ 4 q*_ p 
Te-r+pr-% y DS=- VX -È 


de dote que Pa valeur de fa vacine derau. 
L, = 767 + VS 

Comme les Deux Lonquenrs OT os OS 5om. negative, 
fon era De même de lents racines cubiques en Par dite de 
à valeur De XL, . - 

di 4 ,; am feu d'être ositif comme. nous L'avont 
Gwppoie, dau. négatif , on porta. % en OQ' à rite de Ô, 


an lien de Le porter en OQ em on tépétran. endmte Des Constme. 


tions demblabls aux -hrécédentes . am ce coé, À ePemem. 
A era toujoms positi ere golns quand des Den ; 11 den: 
neea Done dun étqne à latacine ; qname à D'efemem. b 


À avale meme diqne que- p « 


IV. 


Lsooné monñv/ten om. a ce qm conceme Les Oeuœ_ 








le es 
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* Nacined imagmaonreé . 
fou. 0 l'ovigine C fa. 6) à GOD fa fqne de base ; 
menons par O deux droites OM er OM', L'une am. doour., 
l'amtre am-Dessons de Le & de base. faisam. chacme- awyec’ 
ofle nm omale- de 20°, (7 puummère dera {a direction reprientee 
“Dar 23 Haine. cubique X de L'ymite ) h vecmde celle ep - 
dentee par 173 «acte d”. okomacons este chacme de ced 
fiqneo de L'autre oëte de l'ouigine owivam - MO 4oùc om" 
vonwr la prumere, mwa - M'O  Aow- UM" Four {a Jeconde, 
de lle dort que — Mo episdentena, — & en - MO tepéden » 
ro. — K* . 
Ce fan. decxivund Vend cercles ayons po centre 
commm. L'oniqiue = por ou ectilé Les 
Qeb Deux Lnnte 63 PT md enale cércontenens lee 
Hiques OM , OM. en fenro prolongemonté en Dcé points ele 
qu'on qua . e 
Oa=axxX , 0OWnaxk , Oa'=-axX , 0Od'm-axxX 


Ob = b x À , Ob' brad”, ob" -bxd » Ob"e -bx X” 


Mous aurons ainsi prépare toutes lé vaniites -Pouoibls 
Des éléments propres æ h solution Dcé Divers cos qu pontrom” 
ÿe presentér . 

H don. Etre Lien entemdn , Dame Tom. ce qui va émivie, 
que Luaue., pour #04 Besoins de conduction, nous Anbst. 
huano Lo Lire a-b on tonte ante. amalo ne , à cclle a+b. 
c'en que now ombevons Île sique négatif Jon Le radical cubique 

WT ne non oc per que de La gamer de P'olémem. , que 
now vepottoné L'offes. de ce dvqne. à P'ectérieur. De telle Surte 


! : 3 q LE 3 . 8 4 34 
qu'afous D wo. plus VrvVE+E mt /TE . 
Ce ohsenvarion ne Devia jamais Etre pexone de vue . 

Aupposons mouwtenam— que- Bi popoee en. de LL 


Lume x+pxz+g = O . “Îows avons cundtatt ‘alors qu 


Des clement co. négatif es que c'en. pln gronid des Deux. ; 
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de Lu , Mme Des racines Jexa a ù — DAT on Va Diuge + Ob" 
dnige, ce qm condmm. au poim- TL, , De durite que ON, Jera. 
b racine cherchez. ; L'autre chum éœprimee par a db 
dena tepreééentee - par Oa dirige + Ob' dirige , en. “Dire 
par Jr, : Sc L'on fon La somme Onyrs De ces Dex. vaci- 
né , On ama Pr ioisiome en dons inverxde De ce qu cle. Dow 


El] 


Ur ; celle - ex dera Done Or: . 

ou Devon hacer A mme manque tmpuritante- 
qw # lon n'y ANaM-, Pas ego ) pourra imdmie en crenr 
Dans ln pratique . Cote vemarque Conotidte- en ce qu'il ne Guffue 
fus, Pour constemite lé racines , De connaître Les Dance clemedé 
& de dawor que L'un Des Denœæ ét nc akif ,Ÿ Ho. encote- 
avoir egpr à D condition que, Pour Le type ci- Dessns De la 
proposée ) c'esle plné gai des deux qm Don. être con& - 
DL Comme € atif . & perdam. De vue cete condition , mn 
intorveuti fon les wôles, on denan. cond. à prendre. pou 
xacine. Ob diuac —- 00 Ditige., ce qui corudponDrau. ame 
racines Ons , Ons qu n' apparhemmem pas au ‘type admns 
pour fa propose ; 

dotée celle. Cu ei De D orme TL - px + q = 0, 
Mon savoud qu'afors Le clement som. tous Deux ne CS 1 
de Sotte que les racines ‘Sewm., l'nme Où" Dirigé + O0" 
Juge ) autre. Oa" Qivigé + Ob" Dirigé , Lo detom= 
wprééentecs par OR, em On, . da. donmme De ces Deue tas 
cineé Cond. dr A Dane Ve baie à mm Loim- Y, 3 Æ 
comme celte Somme 052 caale an De Siqne contaue & la 3° 
taime , À Ss'ensi que ceîte troisième racine dera Or, 
Dane ce. cas, Les cæpoucésions de tacimeé Etam dymetriquet 
Jar Aappoir. me Douce. éléments L il n'ya pas Len De Jemgue. 
A quel es Re tue quand Deë Dene où l'on chtiendra. 424 
Dent mêmes toint Na nm, » 406 qu'on /otvc£de Comme 
nons À avons Le, dvu- qu'on wine. Les chemins On, a 
bas » Les toutes dniviet sexo Dierantes ) Wow Rs revu. 
Lt sexomles mêmes : 

X, en Avoisiemé. Dion L propodse_ æ D Loume 
TL'+pæ-q m 0 , L'elimomn. & dora positif er plate quand 





nm me — 


—_"———————————_——_— a — en = 


Sn 


2. 

que Ÿ el VA e qu dera négatif , Les La cineé d'obrendrom 
olns Par la condbimction 0b TL, ou Oœ’n , “Pour L'yme., er par 
la contimetion Ob'n’, ou Dans pour L'antre. Colx Dowe 
L dystème de racines Ons, On, > OYs qu ne Jom- antie- 
chose que. celles Qn Pienmer cas pruiées négativomeme . <es denx 
(proposées en flo, Ve Difesom. entre ePles que par Le change : 
Amem- Du iane De. T. É 

mm fovéque Le Houme de lé propose Ch 

L?-DX-0Q = 0, on necoman om' elle n'ebs. ame chute 
que- celle Qu $ecomd cas Dao Lequel € à change de Ai ne. 
ré nacined fervom- Donc. celles Dn T° 92 es en diqne. - 
Contraine.. Cette condequence cé. D'ailleurs conkitmée par Le. 
mode actnel De contention qu Condim por les 4acimer- 
& Un,, Ony, Or, . | 


V. 


CH p' et dam interei. De von commen de A 
Conotrnction Jorécdente. Leon Pen 12 pewpriètes Jutucipales 
es. Aacimes, Éawvowr., cebles qm dom. relative à Eur dome. 
À HAomme de leurs ponts dent à Dent es am Prod. 

Reason ici (Âig7) la-patie De fo figure me 
codente noPative. a VA Comdtimction de4 Dcux_tacines iMoginan 
ALO On, sm ON, aim que cela en- teprébente par fo Deux 
Aiama les Oan, , Oan, en ue ot ad De Vue. e, som 
A cunoidctahion Des di véb”, fa Droites Oa. 1 a , Oæ, n'a! 
dom. Diuigécs mivam" d on A. 

fn trpodee Etam Ve ha Forme XL + DTXT+ ag - U, 
MONO ANOUR. -Vir que Oa e61 positif mn An, nèqaif ; dc 
botte avine_ réelle æowr v Va -n,a. JL 
nébulte D'ailleurs De LB continion ct Delon ne Les deux 
oqmtus ‘acines dome On, Diuge em On, Mivigey Lam Donc 
qu'en ao Wa — Ce tac valeurs non? age Acxo « 

Or L'addition Des Dee La cines mag inaat eo J 


CN 
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a mena par I, une parallele & On, «1-qw lui dou égale. 
H en vide. qu'& came de {à dymétue A de L'eégalite: de On, eK 
de On!, 4'emtrémite de cette para de browera en yn prime 
A! de la ligne de Pace . 

L'addihion des deux tacines imagimanncé done Donc 
On", er par Condêquem- pour que x somme totale vue pulle 
il Jura que- On" jou cgal. à la racine téelle pre en digne- 
contraire, c'eh--a-Dire à N,a -0a . 

Son VA pronver prolongeons an, môqu'à nan rem: 
coudre em C- awec- lo. ligne de base F {e iriande CO derxa 
cqwilakénal ei CO dena cgal à 0 ; pmo meunons nd 
égol bymetuique à MC, le Uiaugle cn d 6na aucoi cuil 
téraf a. L'on ama cd = Ca+n,a ; nétranchoame- ax, Donc. mem: 
es Oc+ nd donæ Fois Oa. , il viendra On, =n,a-0a , 

œ qui joie fa proposition. . 
adôond X Aa duvwmme Deco produits douce. à Doux . 
de triangle On,a downe : 


—1 2 2 | 
On, + Oa + na - 20a x Na: x Cuo (Oan,) 

À'aillonre Co9{ Oan.) côt. col par conduction. à 
-} , ON anvta donc : 

On, = Oa +n,a + Oaxn,a = (Oa-n,a) + 30ax1n,a 
' — . 

Mais, d mme pau, On, eôr le prodnm. deco Deux ra - 
cines HmMaginanred To et XL, d'antue part, Oa -n,a ea 
28 A L, se Lat Los pu en dique Contraite., ain que-noné 
vevoné de Le coypétater, on ama donc- : 

Le La = — À, (Xi+Xs) +30axXn,a 


"por one £L(axs) 5 0x Ra 

Malriypham maintenam. entre elles Les valeurs des 
lents Oa «- ñn,a om fonction de. P ex de 4 ou trouve 
que Le prodmm es égal a. £ ; on am donc 


; Z (XX) = P . 
Endiv por ce qui conceme le pm Bee troie 


15 


49h 
mm À. . — 
ta om , non venoné De Eronver que On, ON , ce qu ei. Un mme 


chose, que XL, 23 atisfan. à là condirion 


Mnbrighiann_ Le 1e membre par €, fe secon9 Dar 


AO égal Oa - na, À vien 


L, Le Xy = (da na) 30axn,a (0a - n,& ) 


. — — 3 — 3 
Cette valeur de À, €, Xy detwdm. à Da -n,a . 


À ailleurs en 0e tappefams. am. ue de MN, da L'obser - 
Vohon Déjà faite qu'en 3 puñam, comme non À avons fu 
avec Le dique ertérieme négatif , 7 que Don Le radical cui : 
que om été e am go , vu vo qme Le pudum. Deo rot 
LACMCd dd em cher. égal à - 4 . 


VIT. 


douqu'mne racine de L'eéqnakion Qn 37 deare deñens— 
imagimaire efle. weprcsente mue Aonaueur Dinique., che premier 
amomu bre de. À equation. exprime alors me reation obligée entee 
AOL fongnemré de cette doté . Le Lx ruémlte fa conveprion d'une 
fiqwe triongulane . Oons affons faire voir commen Ctamwe 
Qomee fa racine on pew- conbtumtre Le tuüamale 

Îow allons faire VO Commun, comm doymee le 
racine, On PEU constumire le Hiangle- , 

Joi- 0 L'origine ( fg.8) , OD fa qne de base-or 
decivons Dn Hoim- O comme centre. cirtconferemec dom. Le 
Loan OU nepredente 4 mile . Jon enfin O4 fa rvacine_ con: 
rue tome en grambenr qu'en Direction. : Conctemiédond Das 
bo © °» um cela commenconé par mener ar Le pom— 
O me Droite Of Luisa owec da. bone de base, nm amale- 
hiple De ci qne-- HACANE- far avec. ele . Én ortam nr 
cette Divite, & part Du poim- © nue-À ne à ale am 
onbe De. Oa 3 MONT own condtum- X Dome don enéemble. 


A cu ffer. , menons par Le pom_à nue ‘tangente_ 








1. 

a (2 ccouléteuce wwile - e4.. grignons l'ouaine M. ponu- De. 
contacu C par me Droite. trrolouace am dela De. ce pPoime., 
Éxioutons maintenom. fa consmuction abrlmd comproése. 
d'ancs concenbiiques e. be vepenDienfaures æ Ôc., now Pormerons 
am Od = Ga”. Cela pose, Ji noud Ftamdbortond & pour 
on F éwr Lx hqne Of. {a valenr x, tons. en Aramdeur- 
qu'en Dnection, Sera tepwædantée - bar Of. Ji Oa étain pue 
peln- que L'unité cqol Far exemple a Oa”, celte. Cconstincthion 
de modifier comme-on Le vou. au che amche De fl dAe_ 
Du Decruinan. , Du cemtre DO , une cicoulerence_ avec. Oa ponr 

ou Pui memotau me tausgewte- par L poim Ve. ‘em: 
Contre. & de OA avec 7 encoufexence wmaite : On join rain te. 
por. De contacrs. €: ayec l'ovigne., eu L'ou fera le cendres: 
Aion À ac concembiques en poupemdiculaines æab'En d qi 
Domena. Od' = Üa 

Œruive à ce poim-., Low ce aq concamne L 

cherche de trouve Déteumine . Car si P'onrprend OR = 4 er di 
Lou joim. L. pom f OM poim. Q On omiæ evidennnan— : 


Of+fQ+R0 =0 cen.a-de XŸ + fR+ra=0 ; 


par condequem fa en. neced uiAemenn—- égal , tom em game: 
Dewr qu'en Diachron & Pr: 

Jovo aflono Paire vor vuectemem. À athmuté 
De celte Darmièe conefuéion . Cette étude offre. nm Double im: 
exe ; elle Jeuvira D'une para, De. véudication à Home ce. 
qm précède + D omtne part , moUd Aronvetonh un conemmole Des 
proceoeé qu À ann. emmotomger pour Geparer, Dans Ÿ eæpred: 
pion A'ume lonagnemr Gdiviqgee. , Ce qi comcone- {a ajuamd eur 
on Le. Conhum Ve Ce qu s'applique am 6 . 

]Îous allons Done ponver que- L trio qle conétum— 
jou de la Double movüeté : 1° qe La longueur Qf er 


tom en gum ju en Direction , Qf en éqo} æ px . 
C&-. ra Commenconë por recherc er 


26 - 
Jéparcmen D contimn e À Direct de X . 4, > pone abréaor. 
MON Desiqnond par À an B Lé deux eXHTeSHiond : 

$ 2 8 ? s 

/_ z TL P_ s/_q TP 

\ t+VT+E ) V+-VÉE 
Lx racine. xeelle . XL, ea A+B en Prime. des racines A aa « 
noures , La : parc ecmmple. AM, Pour valeur : 


AU +BA ee — A+B + À-B 3 1/7 


Ox comme aeénétalemens. Dans a +b Vi , Le. continu et. à 


Re Rome un 


& V a*+b? , if 6era. teprebente toi par P ecpreooion 





(A AB+P? & laquelle Mod ponrons DomerLe Lime 


/ A3 3 | 

JA + 7 : où Le mmmérateur eo égal à -q , Le dene-. 

A +HB —— 
vunolkenwr & XX de dote qe Lx lon neuwr De Ds abs - À 


am coftmmo de da Ovuckhion, on L'obtimoia 
en CHutdamm. — TE par fo lonamewr- que. How venons De de: 


mine ce qu vous Dommerx Définitivemenr _ F y/- d E 
H Lutte donc. Ai nond ayond Un opéxe, que. 
fr longueur Qf on égale &æ P = T en que Le cousins 
de l'angle. qu'elle fon. avec. fa lime. Dcbate bon. — 2 _ a 
Cela pose , dans £ biangle Conétuntié on « : 
_"t 4 —121 
Qf = 0Q+0f -20Qx0fx cos ( Q0f) . 
Mais 0Q eo égal a Q, a. Of ctam. Le cube De 
La Longueur Ca , c'en -&-Die — T _ 4 , ce 
TL: TL 
cgnation foret fx forme : 


fe atfi- 4 +2 VE cs Cat) 


en À nebtera & u acer cos Qof) ar oa valerr.. 
@ Le LAN) , bal Le.  ée de ftua. 





197: 
changer cor. cebri d'mvanale triple de Langle ê que. ain L, 
auec. Lx ligue de base. we cowme on génèrai on a. 


cos 30 bhco 8-3cH8B, 
om Mowex. que Le costs cherche aw éqal tonte réfuetiont 
pau & BE (He) 
tn. che pal dans l'égnanion precedente , 
gg (2-4 - E) 
Chaosoms. les Démominatns che nd be Dune. 


{3x x (x? +2q)+ q s 
Jan parce aq“ on vou de La propose, xSe -PYX, - L 


colle. ox  Deviom : 


m home que Ge judo TL, S | x: 3,29) es.cgaf à pes - a" ; 
de Sode que La v an de Qf° 4e nn & - ja . en comoe: 
qgnence-, agp le LACAME carre”, On à Bio "à comme men 
l'avons ammonce. Qf - PE TZ , c'e -a-dire Ÿ fois fa 


lonquenr a 


Fronvons mantenams que L' angle en Q en cqal 
a L cŸui que fan. 2 toanc- avec fa ligne de base. . 


Si ? L'on. Deci ve Ce anale ar V ,en ét onu 
he Of # Qf ge em on «lation 


omphacens vrainteneune 4° of pars nd le 
3 <6(30-T) par -SVE CH +3), 8 af 
pa pis ) vienea uns oncrone 
2 (a 3) —? CT co W = q 


D AR q pm alors Che éwpprimee Damé 
fe Dem membres se Loti made: 


2 +4 ST -RV .cs W=0 


408. 
OBrcrnvam. ombn qu'en vertu de la pruoposce.. x° + q 
pm cire nomplace par — PX, on Ævouvera defimtivemen 


CL,  / à, 
C8 Ÿ = - DES 


valeur qu 41 préciéemens colle. du cosimme De. Ÿ omgle Lemc 
par la racine. X, avec fa ligne de base . 

- AMow ferons mer que: UN longneur Qf 
er être vbteume. Drrectemem- par. mme Condtuuction fur 
AA ee. 
TT a eff. prenond OP = P Joigroms € avec. P. A 
pes men on? par b 14Me- parallèle à CP prolonge groqu' à 
da rencontre avec 2 bqne. de base own poim- D .: uond aurons, 
9 0.420 cette conétinction 

À: Ob :: p : OD 
À où il ou que. OD à pour vafenr p.Ob ow p-0a 


Ci qu'il cé pas condéquenr égal Cu af 


VIT. 


Cenpons- nono maintenam. de. La comdbhincht on 
geometui ue. Des racine de À eqnation du 3° dcqxe- pour Le cas on 
cles dom. néclles . Tous aflmo voir qu'me comvples. accnY 
d'eétablie cuire ee prwcedes pratiques De. cette conotrmetion À 
| 4ncipes thcotiques dur foauels non anon® aypole L attention 
Ou lecteur Dam Le chapitre précedem= 


t 3 ù 
Crnmme Dam cite citcornétance _. + £ cor pre 


pen que- jeu, MO Sommes oblige , ni que nono Lantons 
fan. hemorquer”, dc. considérer Ÿ comme négatif ; ‘ded Lots 
1T ps rm TE 
, gr me 4/1 LT 
Lexprecsion Va+E prend fa eme \/-1 TE pr PL 
em can la, la quamAite dons Le raDicol Desiom— positise— . 
416 4 œqta- Dune. De_- procédor à An conétinetion De --...- 
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3 3 + _ 
VELTE: V-: 
A ce aff , Joicew Toujours O L'ouigme, OD fa 
lue D. base, OUU' fa civconference.muité ( fg.9) - 
| Hnemsno 00 = - + ,) par ÙU' menono mc Lamgewte 
œ i4& ciconterence mule. c1. pulongeons « la J" 4" on. F0 
P 4el aune- OP = P . 
a L'aide D ancé Conccuwbtuqueé er de pogenDicu laires 
a JD, ou anrivexa, dur fa Droite OP prolonge , dm pomme 
Ÿ' tel que OP' 4era égal æ eu . Cela Pan. Decuvens Sur PO 
comme Dimélre- me cincontétance. e1—par be poum- & Aou 
Conte De PO avec 07 cicconkerence mmite., wmenon & cehe Der- 


mu Droite. me porperpiontane qu compe- 2 cireonférance 
egulie Ô 


PO cn Pr. 4 LÀ e celle condtuction que- GP" deta égal 
p° . | 
7 +9 $ La l 
4 $ expression L _ + Deka Done. L'un Des côte 


‘ : 
X l'angle Drow D'un Aianale_ rectangle. Dow. L' hupotienmte 
CG. VE en vom L'onvtre côte Ar a -POoUr valeur . . 
6x ce_ ‘rutiam fe __4' Chien en rom arte. poim- eg 
MMe_- expendicnlaire à fr lane ® e - vofougus- au à 
bee. ? " Da le Dar. Du on. Ô LC 
owec. 0? Pour tamon. . On a afod 


IT 9 3 ot 
Q )  - 0Q ÿ 7 
À mn aabue_ cote celte. même conduction Donne - : 
-0Q+1/1 QP"= OP" druge 





D'où L'on Déduue : 
_— 557 at 
Le à p° 
OP" diniqe = — À + VI y£-À 
en if ne S'agha tin que- D obtenir fx taoime_ Subique de_ OP" 


Dige- 
Er qua CU la tacine- cmbique De. la Dircetion ; elle 
A'obtienha par La Divsiéion on 3 parties cqoles de Lane. SN | 
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ape fon JP" avec fa Dane De base. Ch confia à mm paume T 
md&mme droite OT Sur Anauetle_ il Somdra potter, da paxtw Du pm 
O, mme bugueur cgole à 12 Lavoine” Onbique de. OP”, c'a.-à- “Dire 
à Ra racine cubique de. VE, qu n'en awtte_ chose que VE . 
4 | 3 

Oo P'obtenm géometuquemem—, on Ddeécrura_. mme Dem. cit: 
conference dur OP en l'on meEnexa.. Ph Droite. OA qm go 
l'ougme avee. le po À où ectte em - circonfcumce OV OM. : 
conbreë. par Ua tamgewte. meuce. bar Œ a Pr ei 

MMAte , 50 ne s'aqua- quo té que e- trambpportor OÀ éur 
OT an ON «l'on mma Défiuitivemon- 


| | 3 J p° q* 
t } r q C3 ° —— — _—— 
ON vi 1/3+v VE pr 


On vou 9'ai leaves Comte fa Qirection OP" a 

MON - seulemen celle ®e l'ance PP" , MAR mA ocfle qu Co: 
tebprond a cn onc amgmnone. De. tam De citronlèreuces qw on 
#Noñdre., noud OMron6 , our tn. Dinection OT . tam De Thteites 

a 4 dera {0080 ble. D'en avour De Ditinches en Dsidom- en 
Avon autos cgaks les anco "Pb + 2 KT en L'om dan. 
ge ce Droiteé Jo. au mnombte. De uns . Voyons Lece 
ufaces g ebles occmoemn— Dam: (25 condhrinctio 
Jet doom que la premers. tm Hotenme_ (ik) 
D seconde. 4 'obtienda_ en ajourom— à l'amgle qu'elle fai. 
avec. La W De base mn tiers De cnconference , el Wroiième_ 
on agovtam— Dee. hors , ayrué quei on Jetomberan— divr let 
mômes Bircctions - En oura oimât L qrowpe Deb bois Directions 
OT, , OT, , OTa depandes ewme cles par fe Vices de quatie— 
malus rois : ee dote que 8 L'on pote Sur ces banes à 
bantwr De D'ou 11e le longueur Constante - VE, Lu Lon : 
gs Dingées OF, ,0t,, Oty Jerome fes valouws De 
L'um Des Deus lement constitmefs Des 2aoimes - JE. 
nésmlte D'ailleurs De cote conétimction que OE, me. Jexa. 
otre hoc que- OT, Drunge mme par x e— que- 
OT, Sete. à Son tewr égal am promu %e OÙ, Diuge par 
LE 4 ? 1 








do. 


quan Au decond limem.. en de rapportlaums FA 
2 we précedente., uv vou qw” 2 ea La racine enbique de. Li 
lonauenr Jiugée- OP “aqn'ou vbtien. , frsqu ‘au leu de porte 


\ £- _ TL M - desond de A figne èc base. ou £ porte 


am - dEOSONS , aimé que cela en. commande pour ce Deco 
crémenn. . des Directions nouvcÎleo ne seroms Douce autre- 
chose que des précédentes Dom ed Les den. nmiformémen 
mentes Du lies dc l'angle P“OP'" en L'on 4e convaim. 

A ave peine que chacune de ceb trot nouvelles lignes oc£u: 
pe; par tappots à fa ligue ôc- fase. me poition Symétrique 
a la posihon Te L'une Des precedestes , SWOW : E, avec 
€, r Eu avec. 17 ) t: At£C F3 …_ un recounaitza. EM On : 
he que Oty eo get à of, divige multiplié prar À ec 
que. Of, es éqat an ptodmis de Ôt, Dieiqe_ par x. 

Cela pose . Àe choix. Des valenwrs qu , Pa lens 
conbimaison aDôitive, Doivens. Donner Ls LA cn td cor fa 
cle à faire nl faudra pour ecla en prendre deu qm, ajons 
ec Directciem- y TOO out à vm poim- De la Piqne de 
base. Or cela S'obtigia de Hiois mawméeed , davoir : 1° en 
combinam— OE, avec OL, 2? pps O fy avee Os, 
enfin ts avec Of, … enawm— Donc ar Le poim. E, 
me longueur éqale e- paralfk & 0 », ON ubtiendra fa 
Ponquemc OR, pour Le prennete racine j pis a. dam. ae 
poimb Een t, June snamete analoque, - comotmemem. 
a ce qui vie D'éle Au, On obtiendra -fes fonquenrs OR 3, 
OR, pour. Ps dewx auttes racines . 

J en d'aillenre facile de vor que En Ob, + Ok, 
sonne La tacine OR, Ja deconde tacine- qwm eh OP, + OY , 
d'ayres fe fiquee_, devra pawon élec exprime par Of d + 
ts d? confoimemem— ame prescriprionnr agé brique. . En 
ces nons avons conotafle , d'ime pau, que OC, = Ot, A ,dauke 
fau, que 0, z OLX , es comme OÙ3 & pour valeur 
ot dt, if 4'en we bien que Oty est en cffe. égal à DE, d". 
La Cotncidence de La construction géometrique- owec- fa theo- 
nie. 'étublraus D'une mawicre amaloque_ pour Aa 87 


1€ 


0%. 


Lace - . | | 
d'on vous. enfin qne tontes Les fonqueurs OE, . 


OfF,, Uts, Ut, , Ots, Ot, Dom. caaleé entre cles es à 
27 VE3 3 4 , 
y , qu” OUT cor.écaqnence -Oi L'on debiqne par # LP angle 


de Of , avec fa lique de base, on aux geomélriquemem 
OR, = 2 VE -c0 , putes OR ; = À? VE .c0 (8+ 27) 
. P ; 
es enfin OR 4 = TV + . Cu$ (#+ AT ) 
Ciné &. tous Ps OtU3 de vue ) Ê y AUtA Com - 


pfête camivalence entre Âes procedes gometriquers caz Les 
Aydicahioun2 De 2 theoae . 


Chayike. Sixième | 
Cquations- du qualaième degre- 





Sommaire . — TI. Éœmasmen de. quelqu es cad parheu: 
Pins confiumatifs de L'ive_ qu” 1 4 Lam attribuer auæ- vacirneé ne 
J vunetion & 2 {0 mmmeuque oprératwe, et qi montems que 
L'ext#hnee ce quatre La Caucé co. lice au fais. chgéhrique. que L'un: 
Le: a quatre tvacined Du quatcaicme Degré. — JI. Comme on 
rome À égnat4ion enéiale. am. eus partieubre. ok ee 65. fu 
ve. du. Ferme en x. — JT. Aitiliaation de. L poropriche 
Joss. jf" 128 qualième -puifance. Ou Trimome A +0'+C pour 
vwoondte 4'équation du quatuime deare' prive” de. Son decond 
kervme :. Lonble ue de va leuxs obteun ur Les Lac ne. 
— JV. AOimpolification de la wduite. dn 3% 2eqre ; identite’ Des 
nébultats e n’ elle four avec come a ue Connu. là Con: 
didervation des j ounekous résolyautes de roi nombres . — V_  Yy 
double système de valeurs résultam pour les quatre tacines De 
Lo-4rco 09e Ju procede. de Sofntiow ei - Defoud coej900€ . Üremezs 
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Jotes sur la Lastomite dc végles indiqueed powr Le choip a faire, dans 
chaque cas, de L'im on de 1'ambu. de ces Oyétèimes. — NI . Sven 
qi 4'ebr- introduite’ à ce Éuges— dansé Leo owtace6 Jénboignemensc. 
Re dreféemen de cetle cute par La comtideratron Del «acines De 
fn rédsite . — VII. Judicalion des vices de tasonuenaem… en Vers 
fn Desqnels L'eewo oignalee Hess. imfroënite, Dané Pa. Acienee, 
— VII. @umoéquences algébuiques des sectijications ci. desus 
cæyosees - dovles = néfleæions dur La p'utendne généralité Des 
formules amalytiques . — IX. Gand que: pour Le Aoisième 
deycé Les déiments es tacimes de Déteruminem. par dus enbes 
x / Swfu-, ponr A quatuieme Deque , Le consisnation DenS caves 
de ce clement . Goute fois ) Quoique. , pow- ce’ Jermer Deqvé/, D tee 
cos aup qualuièmes puissances ve 604 Pad neceééaire. , on proc 
chercher a aruxwer par cale voie, . Détammnañion de la nru- 
vel vésnite à Loue lle. on parviem , — XX . isentévon De 
celle nédmte., Sinvans- que fes racimes dom téclls ou sa qi _ 
maires - É'exces des dobations obtenses -par ce moyen d'exphque. 
par ceHe. cirvcumstance qu'ime parhe de ces dolutiouxs appartiem 
a des preposees a cofjicieuts imaginaires - — XI. "NRoénmée al. 
ge Des fois amahgtiques constatés Daus £ antiele. précddens. . CII. 
Consequeuces xdatives à la constitution des racines . Celle constiti 
lou ns depend pad Deufesnem… Des diqnes Des colicienté , Même 
Loroque. fes «acitaÿ tcegtém— «ceÎles j de Soile que- les Pornmblers 
nrésolutives haugen alors que capendam— La forme de lo pros 
posee ne vauce pas quam— aug diaunes. — XIII . Conconauce 
one Les udontats obhesms, d'un côte , par (A contiden lion den 
canus de éléments, de L'autre. par cePle. de Vauns qualuiëmes? 
pros amncss Aoroqne Pa. proposes n'a que Des codjicients «ces ; de 
jte que-eete condition De la réalité des coepicienté à.-pour- 
uirolence algébrique de Dimimies De moitie £ dep de L'écya- 
Yion nesowante. — XIV. Ghéoriqemenrs Pa rédmite e8— du, 
cephible de: dewp inlerprelations ;s dl pa die conbidéxes com. 
me tepusbe mom on Lien Les canxes Des Hoio ments où Bin 
La Aicièmes puifiances D'un Sen. Deccord entre ea Demp frointie 
De vue. - XV. Éxamen On cad où la propose à Demo racines 
«Vas se Doux racines maginairsé ; Ce tacipes penvenes abs 


04 . 


Me. eœpvimées pe Hoi clement É MAAMAO 4e0 fonctions qu fonc 
Comme ce femerds 20m Different . — XVL - On per 
aunfsi aæ primer ces racines par men. née es. denæ Le. 
men imaginaires ; accord des acoulkats ofteums par ces Demo Pre: 
cédés, — XVI. Ulisation pour tésondre L'émation Ou 
quatrième Degré, de L'identiné qui Le Î valeur du cou De 
Dane quodnmple à celle, On coms Da Dane Simple . — XVII, 
Application Des mêmes 1de8 & L'identité” amaloque pour fa 
ente . — XIX . Des Aonctions Adéobvontes es 1a40ue40 
de quatre nombres ; Ai pitéaniselle ‘de four formation .— 
XX . “Mubriphoite Des Valenrs des Ametiouns résofoawtes, 
Etude De fers propriétés pemcipals. — XXI . Quel -que- 
Doi Le choip qu'on fera de D'une Des Th valeurs De Le 
premiere nésoboamte) L apphcotion de La D, fonisdamcielle 
conma. Toujours au c'amalernatuw. dc8 qualie_ memet 
nombres. — XXIT . Cqnivalonce entre équation Qu 
qnatueme- Degré es La_fotmule Lrnéaine Am  Powme. Les na” 
Me valente_0e X par Àes kéovamtes . — XXII . Résobution 
de. L'équation du. quacième Deqre- pe Les tésolvautes ; den c 
tite Des Hébubtass mis à jour par celté méthite, avec cm 
0 anus Par pes methodes precédeutes -— XXIV. Constuctions 
ge brique: des véoolvamtes on des xééolues .-XXV . Fonctions 
aésolvantes Da. quatre nom Pres tmaginautes . — XXVI, _Rechoex - 
he Des conditions amoemuefles doivewre Satisfaire” qualite nombre 
as on imaginaies Pour coudtitues les racines D'une équation 


du quatrième deque à coficiens” eus | 


L .. 


$ ‘équation a plus qénétale du quabuème des 
qu pe être ide don de forme 

xt + px qx* + ræ +9 = 0 
c'eh.-a-Dite- Son6 celle. D'un cynome & Cmq Vetmer 
Commencam— par x* ) procéam— divan Peso pré flamces 
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dbcomdantes de L'incommme es Sommis à ln condition d'être 

Goukc copuhion algébrique. que , aubstitude &æ € ; pos - 
béderz La propriete de tenore nul L puummaer membre. so appe: 
fee nacine De f'équation . Cebe expreonon- ponrra fre acciden : 
tone. un nombre. Mais Le plus dowem. elle -sena conpudee- 
de nombres d'opérations , ain que soudé l'avons du} raumonrx 
explique Vaso LD Etndes qu concernens. Le 3: deque Nous ne 
nevies1 ro nd pas ici Dur ca- que Mond avous Du de qéséral à cle. 
occasion , Mad nou piofiterons Deo partieufarités que-nouo offre 
L quatricme. Deqre pour coufiimer ar de nouveau eœemples Le 
laitimste Des vues Sur Liquelles ou. 6 appwyer fa conception 
qu' if Fous. 4e faire. des racimes . 

K'emanquous à ce suje que a À équation proposes 
de dm à X'+ d = 0 vn dora certain P'avance : fus - 
que 4 sera positif , que jamud Ameuu nome. tuée, con. p°= 
it, doit. négatif ne pourra neutre Le teusser membre e al a. 
ge ; prisque X" à don tour es. positif , que Po. dumume De 
dux quantités positives ve. peus Jawmaws Sam ler . Can‘ 
qn ‘mn h com. { addition en Joudhaction que L'ommlation 
commandée. par L'enouce poutra- d ‘obtenir 5 CH von dE 
que von-dentlemem- À devra. conteww fa quantité mumenque pes 
cebsaire Jour ancantw À , apres qu'il aura été procédé à la 

rrmalion de da quabcieme Pmédance, md en outre Les indiceu 
2 opération à À laide desquels cehe cjuatueme- Piñsdance Veviendia 
négative . Or parce que XL} Sons Etre. Ê casrivalem. négatif de. 
4 , 1 en résulte que A, au poim- de vue nmmeuque., , 
que don égal a Va >! Ÿ 4era necedgaite , pour. daké, 
axe à céfle condition de négativite, 'accbr à cette valem- 
une expression qu , cleves. à fa quatuëme_ pméiance Donne 
_1 c'e. -dne le factour. 21 . Cd e61—, dans fe cas ac. 
wuel, L'indice d'opération qi Deyra Aceompaqner D nenmbre 
ZE pour obtenir une € ton algébrs me gomosam de fa 
propriete que” P'adoition qu fique dass À phpriée de change 
em ymue- donstachion Doiu- le 165 dera 2c40- . 
CD’ ailleurs parceque L'umite méqgatiwe- puésede qualvz 
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Lacines dun quatrième deque , cÂles Arourrom. Etre toutes aDmiées 
AMiétinetemens- comme Aactewse de- v£1 . £a proposer auza_. 
Donc quatre racines. On von. aindi , 68 Le Débux, commen cdiz 
propuire en umme condequence, mécesairc de celle, en vertu De fe 
quelle V2] a quatre valeurs 5 VU VU en même Femwys que cet 
qitdiie- racines ,) AAnét oque- nous J'avons recowm De L'abod , de: 
tom Youles 1 MAL . | 
ODes rations amaloques penvem cle présentes 
pour Le cas où 4 ee ÿ tam positifs fa proposes revétzau fe 
foume x"+ qx*+ 4 =0 

Dom Ce CAS , en oder, #4 & tam sismslemem nn mom bre 
«À XT ans Dion que- XŸ deraiem. à our Hosvr proitifs Æ 
18 vu He pouvean obtenir gex pour Conrad L'addition 
des lui éléments qu Aormem. Le premer membue De la pro - 
pusee . SP Jam. Donc. tom. au moins que L'w des Termes &" on 
a&*, Sinon ton Les dewp , Son négatif . den ff. Conêt 
déco. À? comme L'incomme, ? ‘équation Devieyu. du decor 
Deque., a hi on Li vom on Erouve : 


x°= - pe VE -s 
E # 


Ot 5 br videm— que. p ‘expruwséion. que comte ?. 1a%ica chaus:" 
plus petite que g Ce tadicaf 4cta moindre que LL ,d'ox 
il mn que. S'il" eôs. réel , fes Deux, valents De %*T 4e. 
rom essentiellemens. néaatires . ua à X* fa réalité 
de &* entraine - 1 positivite de cehe gquattiene prfsance.. 
las , en ce qu conceume X , de [A dou ble négativite. de X? 
neyulte fa consequence) que. les quatre Aacined dom. imaqinmu: 
es. Es Some D'ailleurs De fa forme. + (a +b) V=T qm 
eh. Lien en fes. pe pe ou monen Duqunel Les Carrés Jom> 
MeCtbSonremem— ne atifs en Îes qnakiemes pPmSdan cel pas 
Aives, aimé que- nond venond de teconmalire que cela Doix 
mar M 

Que St. ln vafeur de. TL - $ s'aboisse on por. De 
Dev megane, x prend 12 Jorme -a+b V4] es. Den 


x, x" x“, Jum-ton marina ted . cOaus ce CA, 
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c'en. à l'aide de cette forme de-racines c'eôt--a-Dit par me 
ponvelle combinaison de VIT avec cextainces fonctions céePlens 
de a . de que fes opérations imifiales qu figures dons Le 
premmer membre de fa propodee , qu ne penvem- en eel Le. 
aééoudre 3° , Jerome modifices de mama & donner datiélucs 
tion & cehe exigence de l'énonce.. 
An reste , que es racines vevétem. fa Dore 
+ (a +b) 1 , ou celle +(a+byr1) on n'en voue pad mous 
où Les racines du quatueme dcqre de? mite_ n° exidfaiem pus, 
C'etr.- à - Dire. 1 Les quabre- formes +1, -1, +, 21 de 
diem. an type- nmqne- +1 À n'y amas pins, Damé 
Ce ca, counme Dans Le précédem., qu” me Seule. Solution pros: 
site . 
nus brie asdsi agpañents des Fais amaliques 4e pe : 
dmdem— ponr Ce cas Le. pfus général de L'équation du quatrième 
deate”, c'en ce don il 4era facile de 4e comwaimcnrc, oréqu'aprés 
avoir vescts Ÿ equation nond prorederond a a discussion 3e4 
forwmles mepucbentatives de fa valeur 9e6 racines . 
Concluous Done , & fa suite de ces obéewations quon 
Don. 4e qan der de Dire an me , Lacie di nn nonbre qu, mW 
ä fa place de X dam de premier membre D'une cquahion Le reñd 
mul . Unc telle Délinition era. Yiop restreinte. Dutfisonte 
OUT quelques Ca, le ne L éanan- pré pas Tous, L'idée ge - 
mérale qu" À fan. 4e faite de la racime ess. complexe. ; Me com: 
porte à fa Pois La conception. Du mombte es celle »' opérations ; 
can ce n'en Souvem- qne par le ana eme indispensable 
De celles De ces opérations qu figmem- aus L'énoncé que Le 
premmner menibre de Ÿ equation pem otre ammmlé . Où un éime 
le momie ne dome pas Dcd facultés propres a epectuer 
ce chomgemom. , ce nécsiéante- que L'adjonction D'invices ou 
Me Moyens rpésarifs vienne 4 'adéocier Co. pie ymméii - 
que pour que fa Lacie puisde” Lens ir £ sukeg te dec Lonce 
tions qui fui dom. coulis . 
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Én snivam. » po“ Le quatrisme degree , P'orôte De Dis. 
cHbhon que nou avoué adopté pour Re Second a- pour Le Hoi. 
dième, nond derions cond. à noué eo pliquer Sur Le cas H- 
simple xÂ+ 4 = 0 . Oilais ce qui à êté encprodé Dam ce 
qu pruecede C Voir At#. IV du Chap. Vs ) «am dujer- de Per. 

on générale x°"+ K = O0 , nous Drdpende D'entrer- 
Dans Le etai de partieufarites anquel L'intelligence Du - 
Bectesvr foutra- facilemem- Snppléer . 

Nous amuond enémte à prendre en condidetation que 
fes deuce- premiers Aermes de l'équation x} + p x peuvem 
toujours Être envisagé cornme fe commencesssem— De la 1e 
me- pmdiance de X + . Ut "cl az2ait- accidenteemens 
que Leo autres Hermes, Lam L dexmer , 1109 cu tdenfiques à 
ceyæ. De ce Développements, feur enéemble pourrais. 2tre_ 


tepredente par (x + L)"-CEY es l'équation pren 


Arai. fa 40 
rune, 


)'-{F)"+s 0 

Cle deraue ainoi ramené an + pe énétaf x "+ Ka0 
dans lequel X derau- templacè pat x + P em. K Le se 
am par À - C£ )* . es invexoes Ve opétationé qu fran 
em Domd 1e premier membre Deviens. alors es. apparents 
ul forme Des racines d'en Donne iimmediatemem— . Gprés 
Tome ce que. HOMO avond Du dur Les Cod analoquas du decond 
u On Troifieme Dequeé., nond ertoyons pouvow Hong Didpenser 
amébi D'entr Damé de plus amples ex phicarions d ce Jnjer. 

eMaïé if axvivera genéealemens que. Les Hoisiôme 

es gnatuième Vermes dun Développement de XX + L me deronx< 
pas cdentiques avec les termes Du Même ang 2e la propose, 
Dans ce cos Les iuvertes Des opérahioné On prenne w 
ne fuiom- pas no Les d'une Determivation immébdiake.; 
u- À foundto mecowrin à Deé vecherches dtpéciales pout- veéou: 
.” équation ; c'eës ce que- noud exphiquerous prluao 








2 
TCouvelois | Lie De. condiderez x'+ px comme Le 
commencement. de La quarnème pmédance de x + £ dans 
mocepible Îe cond à ne oimph feation de. # equation. 
on uPuème Veare. amaloque à cefles qi om té vltenue.o 
powc Ÿe 6econd en pour Le troisième , HO ons Dans ce bn 
pourvue L'application | 
| loud pomxons donc oubotituer à x“+ P x° 
(e+kyt- 6(Lÿet-4( BY - (CP) 
Mekam- en cffe- ceHe. valeur Dans La propoodée , À via 
+ "  * p\° - 4 
+) (a- 6) er fr CT Jar s Go 
Jai 2x7 pa à 4ou tour êne vemplact par 
ZL . : . . 
l'équation. de modifie ainsi qu'il suis. . 
4 P\2Z 2 3 
@+#) +(q-6(À) ) (x+ L) +iT- ?q £ + 8 (£) ] (o+£)+ 
V2 4 
Ên conséquence y À # coudtôere maintenam x + | 
COMME. ne. imconmuee , 4e Sr parvient à en Déterminer | 
a vabenr., 72 ta d'en camcher £ pont avow celle de X 
qu About propose. Or 4 y a nn avanlage évidens à 
rater celle. dermierxe équation plats. que Pa premiere. , 
porce , me contenu pas le cube 9e L'incomme., elle 
Je préente Don me f Otme. plus Aimyle . 
cet, «a Pa were! , Ne nou Lais_ pas Coma; 
Ve. immediatemens- a valu De fa racine, Mad par Ce 
moyen on inbioëwi. Daus Le problème ne modification 
à Ja découverte De celte racine. , 
À , par exemple 11 etan— quetion. dc redonne 
! . 
? cahaon x#44a+ 32x74 2x +1 = 0 
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on em deduiran. Les valans Æruiranls : 
+ 
y 


RO TE: | 
2-7 +4 (4) -3C4) = 7. 
d'éqahion en à + LE seau. donc 
cquahio ÿ 
(x n)t-3 (x +1)" +4 (x +1) -1 = © 


Laquelle. en posam. X41 = 2 prend Le forme Simple- 


2% 3 Z*+ Lx 1 = © 


Or che - ci Étam résodne. , A supra de rebraucher L'umse. a. 
Atd acime pour avoir Les valeurs De x. 

"TP résulte donc de. {à qne noud Herond en -mebute. 
p'olAemin Les racines de L'équation fuplus générale. On-qua 
Anième. Deate , 4 noué “Houvous Led de_ résoudre celles 
dam leoquebles Le tome em X? manque . C'eét. de cette te. 
Aercche que AO allons smaintenam- non occMper . 


JL . 


Nleme en dupposam L'equation qénécale dsl: 
fia comme. nous Venons De le die, À para fou. Dpicile 
de constituer De Voutes qriéceo ne eæpression prédentam. land 
un onde convenable Pa éue des cpérahons ne de celles 
qui compobem. Le. premier membre. de. f'equation propose . 
Une pareille Lx pubdon We à la place De X_ , Detruidanx 
Anccséoivemen- Les opérations de ce Premier membre, L’annu : 
Crau en Secans. par condequem- mme «acine . Îlus L'intiu: 
lion de Ce AMOYMH NOUS échappe , fa dinvple- Mmépection de 
l'équation net. Pas dufrdante & Le dévoiler os. ce sera en 
appela. æ uote aide , ainôi qe nou L'avons pratique pe 
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Howieme degré, Les nessounces que- pe nond offrir L étude de_ 
L'algibre «éainvemes. auæ propridhés dom Pmissenn. Ls qua : 
Vuémes pPédances que nord pumrrons capérer de rxeééondre La 
quedron . 
Cou Le Moisiemne deqre mod dvons condtale qne L'ékr. 
vahon an cube dm Linome. a+b dommau- mn rédultus. assis 
wall & { equation De. ce Deqre praivee De don decond Ye. 
de Success obtenn pu ce moyen ét. Pour nond me invitation 
naturelle, à enbreprendre. pour fe gnalhième- Deque me Hsntati: 
ve amaloque à her 61, par exemple, la qunattieme. 
présance Du bumome a+ + © ne nom condmrau. pas &. 
ne. Weutte DJom- noué powmeond tirer re pour atteindre 
bu que NOÉ PowisuWwous . | 
Ot . #i4'on forme d'aboud Le came de a+b+rce on 


a+ 4 ct+ 2 (ab+ac+ bc) 
eva Endmke me 4cconde fois AA Carrée. , 4 obtiendra Ja qua 
Vue. pisoance qu de, pléientera Son0 fa forme 
(ass c?) + k (a +b'+ ab+ac+bc) +4(ab+ac+be) ?. 
Cela pose , À noué doullons Le premier kérme De cette excyries : 
Sion c4- A nono melons en évidence Le facteur ?(a*sb'rc) 


| Comm am Deucc p'enuers Termes, mous obtiendroné 


Dour Leur ensemble 

2(d+b#ct) { d'+bsc*) +2(abrac+be } , dou, ? (at+b'ectN a+bse). 
Guam au Dormier toume. ontrouve , en D Sévelupam., qu'il 
en égha (+ dE + le) +8 abe (a+b+c) 


en. pa ue Vond awoué douÂle Le prenuer uvre, À au. 
da pour «ebhir L'équilibre en nehaucher La valeur nous 
arvivons aimé à Îr conséquence que [A qualrieme- puidsance 
de (a+b+ce) Hs. tepréseutse par- 


2(c+b'+ C'X a+b +e) ? + abc ( a +b+ c)+ À (a+ d'c'+ be?) (asc) ps 


de Joe que. nous jpouvroné soie que L'on à identiquemense. 
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( asb+c)*- 2 (a*+b'+ c'){a+b+c)"- 8 abe (a+b+e ) + 


(a+ t?+ y — 4 (ab + d'+l'e) =o . 


Cr celte ideulité nous Douse insmiédiatenens. Le morjen. de. 
LOOUÔTE se coquation du omratuieme Dee privée de don decond 
Forme. 
Jou, en efer., celle équation 

L+ part+ qx+r=0 
a A congparduts as’ec L'ideutite ci - dessu , on von- qu elle (2 
dera Tous. à fais assimila lle dou Les cmditions buwanteé : 

FE = (a+ L+ c ) | 

* = -9 (a*+b"+e® ) 
= #8 abc 
ram (atsbe et)" 4 (atb'+ atct+ bc?) 
de telle Suxte que di , rwec Les Hroiïs dense De 226 conditiond, 
on parviens a Detetminer da b, Ce , on-fonction de P > q > TT» 54 
dmpfices de faire Pa Somiie de ced quantites pour awor XX. 
dx de ce conditiond on Dedmun : 

av+b'scetz - £ , atbl4 atct4 be F ( Er) ) atb'c? = L . 


Ou connaë. arudi Pa dunmme des teurs qnrantitens 





a. b° e?, Peur produu. es Pa soumme de leurs prodiunts dep 


a demp ; D'ow À Ouise que. Ceé qmamtites Serum. Îes Hois %a = 
CAnes D une. cqna4 tom Du Horiéièque dequé, Doimss now Peine : 
non L'inconmme. par” X es qu dera ainés ançue— 
rpete gr) - ee 

Hsroaque ccde datation Jera. tésolue on cotrar a 
Âa vacine_carnec. de chacnme De Ses tacineé , en ajomams 
ces bois cééultals on auwa À . | 

Fais on tomarquera. que chaqne xaoine. œimbe.. 
obtenue dec Double qi & Son digne - Sorgue enduite. 
En Vond4ux. combiner ’ par voie D addvtum ; brow de ces ip 
népnltats pus Ouus chaque couple ,i£ y aura hu manières 
de Le faire ue L'an obtain par consequen Bini. tacines. 


#13. 
Ces Has racines Sexo. - alles acceptal-les suuultanémen., qu 


me : Le deront. - elles pas ? Fons savons D'avance qn' elles ue 
Antun. ['Ebre puisqu'mne cquation n'admen pad plus de 
dolunons qu'ily a à pmiks daus don deqe Mais alors nou 
auxord «& avit4 expliquer dur Les case en veu desquelles Le 
procede” 6 en œwte. Double en apparence Le nombre des raci, 
nes . Ces Jz mme Discnssion D antam— fus ; otfamte que, 
faute d'avoir dre uyomendeinem etable ) Re à ouveu. La per: 
ke à ne exxenr qu d'en maintenme. prog a ce gor amas 
l'enterquemem. en our figure Daus tous {es ouvrages Ô alaë- 
bre. Mons expliquerons tou.à - L' Peuxe em quot el cons: 
Le em non Donmmerons Les moyens De À faire Disparaitre | 


IV. 


de. frrocéde ne NOUS venons de face comadbre 

M'EUn Pos. sou noud , oc pue” ar eo amours avec Toute la 
Précioronw Degree . On 4e borse presque Eououns a poser 
gowr porn. De depau- y = D AMA aacpheation. puafable x 
CondHon TE = a+ + CC, conne dt £' on obésssan. ins. 
Minor à me doite De Divimation juavifiée Les vrai par fa 
conclusion | MA qu Semmble Houi- plus encore. dr ia sand que 
On Gusomuentem— . (02, en snathématiques, di Ve hasard comus. 

ailois à Des découvertes , ou Don, Dans x partie. Didachyne- 
Je Àx science S'egforcer d'en Paire. Qrrparattee Pr tacs ln 
dnfnimer os considérations Méoriques que le juétifion. eu ler. 
phoque .… Dans ce qe D'ou fan amjowt" ui, mou “Lebrou. - 
vous La ace de ce8 habimes des géomêtues Des 17+ ee 18° 
Ha Âes dom À à éke' question Daus 1 chapitre IV en qu: 
d'imgémiarem. par bous Les moyens à dissimuler Lo Bases 
nationmefes De Dewrs priocédes, Son pour d'en reserver exclu: 
Mremem. L'eaploitarion uterionre., don pour 4e Pine 
Das A amonde avaw… couwne Des génies indpises . ours 
nous doiines Hiqné . Damas Ce qu puséde, eviter ce 


ecueil . Da, Dowr le hioisième degré. , mous awours fair 





014. 
VON COUMNEM, Pr condiatation Lion acamde En propriclaw 


dom gowr- A mbe du binome. &+ b condumi. naturelle : 
mem à nhiliser ce far. anahytique Pour avuver a ln résolu: 
tion de À equation de ce “degré ,en non n'avond pas man: 
que’ LH ce qu COnuceue- L'emmation Du qnalttieme, de faire 
voy que fx. CONMALdSantce. prcafable d'ane propriete anale. 
, pour Z' cLvation ä. Ps quabuëme pimdiance. Du Hinome. 
a+b+e pen ébre mue. à go W- Poux xesouètwe celte 
équation. Qu von alors comme. Lx inanche Du procede. 
emyloye 0 appiue. Our Les propriétés AMËAUES de ? ‘algébre ex. 
QUrT me apphcation Aoidounee, de Ce4 p'urpruieted , 3 Comme 
Les ctudes e1- es æecherehes aulérienres dDeyiemmemu: proprew 
a uond conduire & Pr Découverte de L'incomm ei & LL cond: 
Hiuhon es Wiéouies monvelles . 
Revenam. maintenan._ ue condéquenecs precéden: 
Led non reconmmbsond qe pour awowr Les xacine 9e fropo: 
4e , D es necessaire de Hélondre. me. egquahiou complète Du 
Hoisième deare . Ov di L'on veus woudder 4fn5 vase Pons 
caleubs es utiliser fes formules établies Dans Le chapitre 
tatueme , nd famdra commencer Par amener celte xeduite 
à être 4ruiwee. De don decond terme. , Non aprpeblex ons & 
ce ejen qu’ il à été Démomie. à P'uuiche VI aumeme cha: 
pie que 4 L'on à me équation complete Du. Hotisieme De : 
d © dayove : 3 A 
| L+grkrhr+K=0, 
eh OV L'ou confidence. 2? +qg comme Le commencemen. Du 
cube. de + z on pourra Lx mettre - 5on6 Lx fotme_: 
2 3 
(a+ )°+ (Ch - Lx +-2)+-c£ - PE + K)= 0 
de’ 6otke qu'en condiderom- x+ Ÿ comme sue mouvePle 
AMCOMML Y : on «a Définitivemen L'égnation dand Second 


Here. . IF 9h L 
4 +(h-L )y + (2 7 _ +) = O 


Les racimes de celle A dimimuers de _ donnons donc Z.. 
Apphqnous ceci al Led. laquelle LOU SOUL: 


mes parivemr . On à Daus ce cab : 








Ce Sera fa valeur du. cuefioiem Ou terme en y . 
nom à celle. On taime tom. connu , On on: 


vera qu” Ale er. ge a- 
P\3,P, 4° 
-+{(o) -r£+ Hi 
L'equation en y Jenna done 


2 à 

ST CMP RES OR SS RES 

Van suite , 4i L'on dédiqne par ÿ, » Ya; Y3> der tone 
Tacines, Cu Yrourvera que fes tacines caruces Des valeurs 
qu nésolveme Ê ‘équation en À dertous- tep'iedentees par 


V2, =+/y-£ ? VZ. =+ 4 -È ? Ja = +42 
Ce dom Les Jonbles valeurs Vcs elements à, b, €, 
um. fa Le nmon-, Opénee conformémens MA téqles qu 
Jnom- indiquées mlterienremen- , donnera fes nacines De 
# piopréée . 
Cle es Va série De cafeuls «de. Vrmslormations 
ar Ruelle 4 fra pPadser pour obtenir fe. réguliare 
ponramin: ; 
O« À en UM amie pois de vne Üoua Roue) on 
pou envisager Youtes cs choses qu nond para 
ur de L'iméra acequ" LL de lie. intimememn A ce-que 
AOMŸ OAOYUS eo$e, dame chapite qu concerne le Moi: 
ème degré, tarivemen. auæ- fonchons tégotvantes De 
Vas srombres . Ton alfons noud cophiquer a. Ce_: 
dmjes , 
Fimsqn” 5? ed Lecomm mine om que- 
c'e par fours racines carers que. Les clement a.,b, c 
Dove servent Dans La Solution , prenons. Les sou 


9 


16. 
celle one , dnbiimens en snême temps aux feitues à ; 


bc. fes yotations plus commmoded As 3 Ag ; As A 
ecuivons en consequence 


x = pa, + Va + Vas 
À e- conétale’, par ce qu ptecede, que La valeur de x” 
Je prébentera low Aous fx Youme 
— __——— 
2 <£ (a) + & aa as 2 +-/ £(a, d3)- É(a+). 
LA MONA metous das fa proposée ceke valew a D place 
de X/, elle Dewiendra- 
_— _—1? 
(e£(4)+P] x'r(8l/a ares +q) x + 4 E (a: a,)-£(a) +T=0. 
A Less. Hoien évidens- que L prenmen ner bre Heis. annulé 
Ov 1) on pode es kLow conditions 


———— ———% 
£(a)=- , aus, =- 4, 4€) E(a) =-T- 


Cherhons anaintenam- à nous rendre. comte 
deg copséaquences qu: Vom— de produire. Œ ce aff Oéér. 
guoné par A, Aa, À3 Les fonctions aébolvantss De8 nom: 
breé À; , y ; Aa ; al & ete etabls à L'article. XXV Ôu 
chapitre quattieme” que- L'm Dous ar'oir duvccedgsivemem : 





2 
£(a)=A,=- À £ça,a,)= Are 
AE 4 ? ” 1? 3 
A84A34 A 
ass = M rpèens _ AsAsAs_ LL _ 4 
27 9 8 


nn NOUS Javons comutem- 7 Pau 34 prendre pour DEduve 
y, As Az de À, 5 À , A3 . Echons Pouc. de dekernmner 
fa valewr Ve ces Dexmèines fonctions . 

Dow cela commetcond par Anfrstitmer ced vabems 
œ £ (a) en. £ (2: A1) doué Îa premiere en Dans la Woi: 
diète 1e conditions ci -defsns ; 
ons Awlour d' abord À, = - P 


& 
Py"_A,A 
par nie £ (aia3) deviendra EE — de. ot 





217. 
(PY-A,45 pi: 
# 3 = TT (3) =-r 
es L'on en deduu. 
As A3 Æ mn (4) + 3 r) 
Élevam. alors au carré fx condition Jamo faguelle 
fiquee L nadical On Second | y dubstiuam emséuite L 
valeurs de À4 a de À, As on trouve 
3 3 
ÿ. A +A 4 8 q* 
Roman. she Yonte L equation par i tn SOUNEWRME 


AS + # oeul dans Le pransier membre, À vis 
3 % 
A+ À = (CE) -9rEN+ 7 EL. 


ous coRasIOUT donc maintenam. li Somme de deu: quan: 
bites A, en À; y MOUd connaissons en même tes enr 
Pom ; de ÎLE on conchma que ces quantités Aowm Îes. races 
Die équation D 6ccond Jeqe ami conçue :: 

RU CA + AS x + AL A = o 


D'apus cola ced quanrtites AUTO OM valeur 


HE) D +7 + 5/5 D ETS 


L'ssm Dao digues An rnañcal appartenams à fË , L'anhe à A, - 
dr yponr abréger, L'on pose : 
s q® | 4 bit 
(É) - or(E) +7 L = M , (l)+3r -N 
es. 64i L'ou Desi par em. A” Les Den ta cine mai - 
maires cubiques de L'une, L'on ven. que Les Wois valeurs De 
À. s'obtiendron en musliiplinm. anccessivemens fx aqnamirs 


7 La a par Les facteurs 1, À," es que. 


18., 








218. 
Les Frow valeurs de À 3 d'obinhom. on mubiphin. fa que: 
kite L YA ME ms pau Les mêmes facrenxs . 


D'ailleurs, d'agnras Les Vois commses qui “fions. Rs 
nombres Ay , Ar Ag à Leurs fonctions nésoloautsé, on ama 


e A+A3t+ As PRET ME _N* 1 /M M" 
Vs rate 4/4 de IR ELES 
On bouwera endnte en vertu Des mêmes lois : 


V2 + at ais +AAÂs hrs | Jade 
2=— 3 , 3  — 





& L'on von que Ces expussions dom on parfaite concox : 
dance avec {x forme olasbuique. que non venons D'obtensr 
Por Les tro1d valeurs 8e hacwme ‘des quantités A, À; 
puisqn Îles epuodnsem— ces voleurs veotnellemens |. 

D es cvidemse maintenau. que ces rémtars Doi : 
vous Être idontiques quec cn qui oetont le conséquence 
dt premier procsde nmoud avons os. Üour nous 
éclair à one. Du w ayono Qu & rachanc her oil u 
dite ci-Desôus en y pem- être covétitues en fonction de 
M es. De N de manière à ce que. #9 tacineé Y,, Ya > V3 
Dimimes de £ neprodmdem— exactenens. A , dar d4. 

O on 4e convameus facilemen. que Jamo œæhe- 
rédimte Le terme Tom. commu en..égal & + en que 
1% ions. dun terme. en a pour vafeur. = 7 FI . 

Cette réduire pom- Donc 4'écaiie 

J-5FI ET 0 
er Da [7 on dedmra qu'on & ww after 
a, = % -E, ay=Ya-E ) ay= Y,-E 5 
9’où À és qu? y æ compas. accord entie- Les destpo 
procedes , 
Cette comparuson entre les Deungo méthodes nous 
æ parm bike. non. senlomen parcequ' efle che entre cmp ces 











19. 
diférenc oxdred de conceptions, mad sumcorc parcequ'elle 
Donne. ne ide du parti qu'on pens- tirer de {a considération 


ds fonctions aésoluautes . o 


V.. 


À L'aide de £es emplications , noué pouvons condide « 
A0 COMME, dnponmmiens- dotorminé tom ce qm concrne. les 
tuoû clement X4 ; Gr V3 04 As r Vas dy de racines de 
(2 proposes . 

On, cfle determination frite, mne quedtion impor. 
tank, de prideute à wsone : celle qui condiste-& puicisor au 
moyen de. queltes combinaisons de ces lement on obtisrèu 

On porvam- evoûe que celle question enr te6e: 
ue par œ qm es. copose dam fo « D'euseiqnemenx. 
Maio n'en c01 uen : fes négles Données a ce caarnà don 
incæœach , chles ne som pas amd dim ples qu on Le Dh ; Île 
ne Doyendens pas umqnemem-, comme on La own ,0e0 wi 
de comm cocjicients de la propeoie . mass omsoi. de La garnie 
wépective de- quelques -uné de ceé coejfrchensté . De telle 301#e- 
que Jeux équations Ow quabuëme- Degré: » OMam— coachemenr— 
mêmes diaqnes por haom De feuns teumes , Vemvem. exiger 
pour fa Détermination De les Aacines Des combinaisons Vif 

évent& de L,, La, Lys; en qu'd L'iuvense la mème combi 
naiion. de ce rois quantites pe comemr & Deux cqwations 
Môbincks , bien que Le que du cosici ons. qu , 9 aps Lao 
s0ee6 nECMS , dou. Detxminer Le cho de fa combinaison | 30e 
Diforem Dans L'une u- Dans L'antre . 

5 se prudente done 1cù y poim- de Douchuine. imtered: 
dam & ctdier ci qu kouche - divechemem— au punepe- 
de La prétendue générales Des formulso abjébriques . Nous al. 
Pons procéder à don examen, non - senlomen parce que- nous 
amioné mubr {l'occasion de redresser me ennenr , maoid encote 
force que- ce Diéenodion Se rattache Vis . Diectémens. à 


20. 


mdbre dues, fa canmse de L'exvenr qu nous dranalené , prove » 
vas comme on va & von, d'une circonbrance D'imaginarité, 
Dow. Les effets om. ct mmécommne vu” padés dons dilence-. 

_ fous qu'étams— Donmec_: L'equarion n gratuit - 


me Degré ! pPrwee dp Ferme en- x° . Oarow : 


x*+ px°+ qax+r = 0 


Ô1 À ou pose. XL = A+ b+c, c'es... à -Dine di L'on aD'ruex 

que Ÿes Lacie , a mn pois de Vue qénéraf , dos. Sudceph: 
LPS D'être Découyadces En Fte:d clement conétifurifs à, L.. €; 
consenvans… Lx même valeur absolue Powr fes quakhe, esqu, 
forsqu'on adée. d'yme racine & D'autre, Jos Seufemens 
Diffnenciées par certaine ques exterienxs , 51, didons -nowé , 

vx pose X = a+b+c ou oies, ponr Déterminer a ,b, 
©, fes trois condirions Snivantes : 


en 


J.. atebtsctn hf, 2... abe = -+ 


3° 4( + ac'+ "c) _ (a+ bc?) = La 
dcoqueles vésufre pour Dctexaminer a”, b" Sa , La formation 
D'ume veduite Du Hoisième Degré. revétams. fa fame qne nou 
avons indiquée Dans L'anticle précédems . 

Ca pose , XLis Ra os 3 Ctam… les raaineé De 
che équation es trois elements condtitmtifs de cefles Del pres 

pce ao Pour valeur en amam qe? Ce fa fois auec- Con » 
Derationd De grardeur ep De digne. à 


a+ 2 bte CnrVhs 


(Sa D combinaison Hoi à How, par voie D ai: 
#Mon , de ce Donbles valens de à, 1, ©, con evidom 
mem à fui valems De à » nombre Sispoérionr à cm 
_ qu'on Don ob . 
Celte citconétance D'nm nombse. de vafeuné oobl 


conniderarions Onivantéé : 
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Danceque ,d.-on, pour former la Ledmte au 
Ven de fa condinon piimtive- abc = -+ ou ais nas 
L , 

pe de fe abc" _. qu cowimx æ q poditif auési 
bien qu'a q neqahf , 4 d'enéur qu'en fais on à résoln, 
non 426 nue, mais Deux équationd ,Savorr : 

a+ pa + qax+ f=0 x". px”- qæ. +T=moO 
ex de Da résulte fa neccégité d'avoir huis. tacined . 

D'ailleurs , ajoute -t-on, iP er. évidem- que, 61 

q en précidé Bu Sique + , if faudra prendre Des L 
som De à,b,ce qui Paissem. Le produ abe tomoun 


aatif , ce qui loc un premie yétème Daus 
L pS TE 4 tonne égal eh Tonjouxs im: 
par ; Nons £'appellerons Le systéme N°1. 

, an contraine , Dans 4 proposes, q «# préa= 
dé On #1 _ , #e prod abe devau- être alto post. 
hf, Le dytème De combinaisons Dow if fa. faire néage” 
dora celui aus Lequel fe nombre des 4iqnes extérienrs méga 
is déto par ; now L'appefherons fe Éyteme N° 2. 

Écaminous ce qu’ if y à de onde dans cb - 
maméëre de vor . 

t d'abord, sam entr inmmedtatemesm- Dans 
mme Dibcuééion approfondie | ON pew étre cond, par 
mn punir apercu , à Donter De L'infailhbifite De ce rai. 
donmemem . IP nf. pour cela de Lemanqner que, 
Dans L' cation précédente , on ne Lans scsnlter 4e si. 
que Défenitif On puodnn. abc que 06 combinaisons De 
Aadiconp Carre . Or vien ne prouve, Jnôqu'e plus ample 
imfoumé , que Les quamtitss 4, La, L3 que Couvre. cd 
HacOMp , c'es - à - Vire Les “Lacimes de fa vedmite, ne Je 
iouverom. pas Dans des civcoustances Felles, Soie d'êtue 
meqatif , do 0 ets maginane., que L'influence pruvue 
des Signe catériems dera mdifiée par d6 tai, Dire 
Lors on pew- , à Bon Dieu, Vevir en dnéoieron., 








222. 
légitimine Des conclusions précédentes . 

Di done on vem- ue bien renéeique, à ces. éqat), 
eos indispensable d'examiner en Détail Les Divers cag Das 
Loquels parwem— De ronver fs nacines De fa tdnité. Co. 
ce-que nons flous aire en admeñtam. d'abon qu'elle. 
dom. récfess . 


VI. 


an ce que- Le dexnier terme de D sénite es cééen- 
tilemem. ne af, al eu résulte que, & toutes {e6 racines 
ÎÔOWE RCE foudta nécessairemem— que- Le nombse Be 
celles qu dom positives Avi impair . 
j Cfa ,, aèmettons que aus x propos bp 
cn Sivit ; daus ce cas, que- LT suù positif ou né 
, H “y MAR. jamaid daus fa réduite. qu'nue vaudation-, 
D'où la conséquence. qu’il ne pew-pas y awow plus 9 me 
tacime- postrwe—. 
| De low Dcuæ- des quontites XL, , X2, Lg Dexow 
MÉaakived 4, Var éwte, deuæ des cœpreééiour VX, , Vs’, 
Ka Deromc imagimaius de fa torme KV-1 ; D'aprés cela 
— afsstraction faite Des tqnes coctérieurs qu'on- MAS Vois 
Lu adopter, Le prod abc aura la forme A te V£s , 
der négatif ) il devra Donc vester te? qu if en. K q 
ei positif aus La 06e, ce qui exige qu'ou 
male M combinaiso Er De dignes tee und teépondaus 
au econd Syôtème; Si, au contraire; q es negabi f , 
c'e an premier Système qu’ il Handra reconmir. 
«Hons panvenond aisér, pour ce ca, a Vers 
conclusions Æoux- - à - Fans. iuverses De ceÂles qu dome 
formulées Dans Les Wvseo 7° onbeiqnemen— 
Dusvusons mointenam— que- P au négatif. ; 
6 als Er con Plus avan ko in: AMI Que 
Poe 4 qne-3 4 4 
de8 vavationrx Vans fn eonite ) par-cousequem— toubes deg 
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nacines dorom… pubitiveé ; k prod abc 441a Done intuineë: 
quemcom positif, ce qu cond à faire néage Ou N° 1 (ARTE 
que q 42 post 4 en Ou N°1 fnsqne q dera. yruécéde Du 
dique — . On von que, Dans ce cas, le choix Dn Système 
ce fera confoumémem. à la riale donmee/ par Ds amtand . 
A, an contraire, dans la duppod tion De AA s 
kif ) Pur ne plns pm que gé*, fa véômte amas 
qu'une variation ne pou avoir qu'mme racine positive. 
et, Comme alors LA prod. abc da inteinsèquemenrs 
négatif , L faudra ALCOWAL AM dyéteme. R? pour fe can 
on q dera préctdé Du digne + en am dysrème N°1 pour 
ol on ôeta preécéde Du Aiqne — . La vêghe Doymeée er 
donc encore Dam ce ces en Défaw . 
Fous rébumons ces duverd réiliate Dame Le lableon Énivam : 
\ 17 nr? 


A vsitif 4 . 
+ avec ( À-r) Lu à exige pour - 4 En) chaire élu viale 


+ un , +a L n°! _# - 
_ p avee( Er) positif exigc pour (74 kel emfoune à larighe 


. e 
hp avec ( Er négatif exige pour ÿ L Run) conkare à la règle 
A7 de présente aime obsewation wmportante” , 

. On remarquera que, lorsque P ch néqaëi , Oo 
pen wow, por meme siqne de q Lontss… % dy6te - 
me N°1, anti. eme ILŸ ,; 0 hoip, Aiînd que 
l'indique L vablean ci -Desons dépendra On digne de. Er , 
Où cote deusmère quantité, lorsque r eds positif y PM, dvi 
va Îa arvandeur % r étre Fantos. poditive, tante Aalwe., 
an cumeqnem ane dquation. On quatuème Degré de La 
foume a*-pr'+ gx+r=0 


Vu encote de celle zt_prt- gx+T=0 


| RAGE , knu. en consewam. Les mêmes Signes De. des coefficient , 
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4 emploi des Deux H8temed SW. que F 4e1a. plus gran 
ou plus peu que £ . "tnfluence dé Siqneë des LCR 
n' ab done pas à ete senle absolue en décisive powr Pe hop 
dn Systeme. - ed équationd identiques, quUam— amo Di 
Qc Leurs Lermes , eHAqeomr Hantor le NA. Æamtos. fe n°2, 
Auwam- qu'il exister cettauindé "cap puué Ve axamdenté entre 
quelques . wi de Ce codficients . Cole cou a véuitable var, 
bou algébrique pour laquelle. Leo Deuac Ôuotermes de présen- 
tem. imullmenem Dans fe procédé de. wcéohaion . 

Ce den vue erreur de croire qu'iv fans abri due 
à cncralemen— ceite prédence- à ce qu l'en fan. on a frite dem 
equations Dow cctauime tent , Low en conbarvas- 2e 
MME- vabtesr absolue, Jour Dikerencies par fes iqnes add - 
kif cu Ac mi . Cela pourra ue, quelqmafois , MAd nouaD 
uyoné ‘at er ed CAS OÙ , pour V8 mEêmed Éi Des—0f 
PAU , our Le même hype D ération . eo Deuce Oy6täm es 
Dom nécedéaires y AINVAW- es qramdonrd refatives de que > 
ques -wms De. ces cofficient . Le proccdé De tésolntion amrars 
Donc et icones 0 '5 n'avons. pad Spontanéimen— es dim. 


Æanémen— mio a jom ces Den 6ystéme parce que S'o PTS 


da les owr Le c emem. De cextainé Stand par eons$e - 
oem pour deb Types Différents ile Le some encore » Même 
afons qe Peb Sianes ei Res Hype +Aebtem— conétämté . 

Ce fair. c65-- 51 nouveau ? Mous Le cuoyond. Land ous 
{es cab na ête eæpuse nulle pau-, que nond dachioné, Le 
encore moisd Dévetopope , mere tonte fe. portee- qu” L Doir- 
exctcec nr no concephond a gebrus Ueb . 

ous ne vontons pas Oine , qu'on [A temanque Bien, 
que- fa solution obteune- En inexmacte ; nons ne disons pare 
Davamté qne che 6ofution ne coutiem. pas en cfle to. ce 
qu ch nectépaite. Pour qu'elfe Aou alaébriquemen ci. Laon 


nePenen. tnlerprékcee, UMaié non Condiarond que juiqu'à { 


che interprétation 681 vebtee incomy lére en que Be cette. inénf : 
Lisance: ei nésydie me fication exxonnee Des camées— 
uclles sL four aftribnor la présence de. Dewe dystèmes 


de vacines ; Îon ajuutéruons même, 67 L'on Vem.., que ce 
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bien. parce qu ou fais nr œ 1@0bn deux equahiuss qu'on æ 
deux D'yéter es : UM Ce. en gui nou$g no110 Ecantonég cé 10664 
troncs , C'ét- rie Eusèrs u n'en à. prétendn que c'es Fomouré 
par L sine Du Cueÿ Fate q dun terwmic cm X que. ces cqua : 
Uons 8€ diétinqueiu-. clans ions que cc canackéne. n'en 
ntrsoti nr exclut, provqu'if arvuve quelque fois que. Lorsque. 
ans Le p'resnter smmeainftre ce Hqne en même tous fs antres 
Acôteui- conétauls fo dec Swyôtemes n'em done pas MONO 
nécessaires Duivosus Pa nature D'uu-ceutam rapports dc qaur 
demr qw caôtere entte Le Let me Loue comm T ea Le coefficion . 
P Ju Fenque cu X?. oué -uous botuond qua ä prices. a. 
ce premieres choenvalious ok. No ex froderons tous - à -L'hasce. 
Les principales coudCquences CX) 
Keprerosts rinouitle nazi. fx Hécubiion. commence. duT 


mme 











CH) Les obensatsomar péon viens de le ous. fais. l heu. 
D me nole que M. freimitte a bies voulu Predentor en notte. | 
410m. à. L'Acadense dd dcreners, PA y a une ginssztne À arcs. 
(#1 4 epoque OK celle frtede nlatien a on Lien, voud 31 "ALIOHO pas 
Conmaîiddance. de ce SALE Je lrouve. inoets Au ce, Jssjes. PES) Le 
6: edition des Convp te aes 116 D) Aljébre. de. Vacroix Page j6, 
(Annee. 183f ) eh pau praustons avoir te preruer a Juyra: 
br | L'isrexnrtitude de 1a régle ini ques: ar 9 antruté pour 
L choix. à fase due Iyotenre. de racines apheables a mme Cqhas 
os Dome . ve passage C£ - dcfans Ta ppele: dX 4 ouvrage de 
Jacroix 016 à fais. nccomaaitlte nobre erreur, Jloud y avons 
Vs ie, dam He J'resmree red disnecé de æ siècle AL TFres pP: 
fesses dar bycee de Grenobk. avant signale celle suexactitrde 
À l'attention De geornelted . ais bien pes d 'aitteuré D'eL. 
ments ous- prgfete der reduefsemento tmdiquas par AT. Titres 
&. A0: ne ctoyoné pas que cad revdiedseynent Je Tiouens- 
condiqnés ax blennd que. Dass L livre. De Lorie, TP n'y 
amas en que Dennri . mal di Vim 3'étais. borne’ & jader À 
Jilence Cuire l Os. fais quelques - ana , en Didpuden 
dans Ponte. & mecllre-a- jorr Led mérites d'auteni . Mains 
& majorite a coulinmé & pPpager P'exnesr ; Com LE es. 
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Leo Lacimc4 de fa rednite U, æœomnuvyns Ce qu 6e passe. 
Lorsque parmm 228 racines sf en «A Ÿ tnragiu aires . 
Tomas barons mme, ans ce. cad, VE AAA ere: 
jarremem. deux. racines inagimales de. fa forme mena 
en que la buse sera veelle. Ov de ce-que le Dexmior ter. 
me. de De wdmte co négatif, 1 nésnlke. qe fa tacine réle 
27 loujourd poshve. En cffes- le Derumer terme ectam— 
af au prod. Deé tro racines pus en dique- confraute. 
À sens que ce prodme den positif . Où ,en anticufror 
Le prod us des imaginaire, affectoum toujours fa forme 
m'+n , Ch mue- qualite cféentiele mon positive ; des 
Lov ?, HACine_ aéefle devra à son tour AT peñitwe. ca ecla 
quel que- dou fe Hiqne dc q 5 {es dx valenr.s 2 LA de. 
a Jjuom- done véelless . 
Maimtenawm—, pour nou cefairer Sur cc-que- 
ve Devemr Le prod abc, nous veste à echocher 





Vrac que Les Rues qu de Succedents. Je fem. Le pins Jouve 

L0 und sur Len antieé , beameouy D'asfeurs Je monfraus— 
peu Soncienx , dantd A preparation de lesns omwrage, 9 a: 
melioier LA jen der Vocfiines, en d'imagtinans- Avon acqwéé 
deé Dro® à nue incontesta BL cel bnite! par cela Seul s 
ottt intioduu— quelques modéicakions Dam L cl fem 
de amañièees. n'en piéte gs en cela. en fe qne fe 
Didtinqueiss- Lo md Ved auftics Ps liaités en À quand” 
nombre ‘dans lequel Jou— eacposes les prancepes- De PL 21. 
gehre chinentaire . 

Fons n'avousr auerme cbénvation & p'uesenter 
sur La rechftation? indiquéer® par JL. T7ter “aus Le 
cars on LS 1acned de LA xeDante dons. te2lleen Tous Le > 
Commondious= qne. dur ce om. , 54 hond & précéde., qu L 
a tr - bien du. , Ho donmmes® tous. à. far. d'accord 
auec Du. Jllaur lorsque. che sedmilé. poésède. der” facines 
pinaginatie sL sous 18 gs ‘ul y a matirie à ‘Otéeuo: 
dion rs qe non p oxprhqnons fa Suite de cer 
anrfiele. . 
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ce que” Jo. Les y’afauxs Anaginaiteé z" , y" . À cu 0 , 
;l er nécefsaine de appeler quelques prineipenro (#) 
fsrqu'on MA. nue.cxprted sion imaginane. a+byA 
sou Pa forme @ { cos 41/1 954 8) , elle Deviems l equiva.: 
lmce afgebuque., pour aindi ire visible, d'une Droite Dvu- 
qce- pavtam. De_ L'ouqinue es laid. avec. "me fique fixe 
paf. par celle_ ouiqine. 1m amaie cge} & 8 . le nombte 
time Pa lonaqueñr de cette Ovotte. comptes a parti 
Ae Po ne, en D 01. P aile qu n) nie es cide la 
Direction ; de fote-que l’x en l'y de ectte Droite Hs 
qu on fes curend Dams Le Sy$teme- Ded cooDommecé tucohil. 
ques , dom tedpuctivemens @ b 
de nombre p exc fo tin am priemem- ea dim : 
ue Po enr ne- prend pad de dique, en. Si 173 
dite De caleuls en atuibue 1m à 1 eopruetéion 
6 ( cos 8+,/ Jin B), c'es à fa partie. Ditechive. de_ cette 
cœpree féion- qu'il or P'atttibuer pimique c'en. à lle qu'un : 
come exusivemem a mi fiion. D indiquer Le sens suivons 
Le lonquewr , qw n'od que padsiwe œ ce-aqar , 
Dou— etre portes , 
AM à ? au ô ) cl tique { can au du. 
40 ” caagte entre fa roite fire en celie dome on 4 occupe. 
Cou lecame pe. Etre considere. comme prune 6vam 
dewx modes on bien par wne totatiow 4 ‘effectuom— Om - 
Ÿ W de be A ne De bale + que fou jp appel. Le_ 
Jeno Ditees- ) es par me rotation fr : AM- 
dons De cofte_ have. u- qu ou & fa precedente 
KA conéidcree, Comme- Te ne Ton. ? 
JT, mu que numé É'avons cop ue à 
l'antiche IV y chapitre_ 10 De note Ciraite. 2e L'intet. 
prétation des lmaginowres , c'cér Touomé dau ou 


— 





ve mn 





CAD Cod, à de rbsonatiouse gm ions te commu: 
MG uese® par mon Am JA. Brandon ; me je. Dour substance. d 
ceque ge va eaprodor à te dues. . Je Lui 20 D autaus pl. 
ge Je celle con aa tion. quel. su à prone de. vechifer 
ue even Daus-diqueble j étais bube_ . 
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dons , Join dinecH , So tébtuqrade, qu” 4 fausse pruceder a 

f tue où am c eme des Direchond y, 4  AMARAG en farm 
udage , Jaus ne même queétion  tantor De. l'un De ces Sand 
Aamkoi. de L'ambie . 

Ÿ'angle 8 a done. pour fmito O 0 17 ee 
bigours prooitif - non tamtos positif , Fanton néqah f ,comme 
cb arrivera. 4: fa moibié de 406 valems entre ces timitexs 
clan. com pee. dam fe. sens Direcs— en D'autre moitié danw 
fe Sens “chograde . 
ee outons qu "mme ex pression imaginanrc. a+b V= 
chame donnee. celle a-by , qu en Differe. par Le. simple 

j Dn 6iqne de. b , CM re Dite fr conjrquee , Le 
Direchf Ve. ? ‘nue étome Donc Cos À + V=1 sin celw De. 
l'autre” eva Ces & - ÿ21 din . Cr eu vertu de principes 
de Pa tu noinebuie O0 & : Cosf'ir -6) = Ci , Jin (er -#)=-4nb. 
D'où l'on von que dnæ-imaginaices coujnquees Son coËfes 
Dome Somme des angles Direct: fe dr caake à L cireonké, 
«ence ci que par Jmte euxs Pirectionrxo kedpoeclives Some 
H metuques par tappow..à fa fine de. babe. n 

JM F0 on à mme quamntite tee PP. +1, ? iua - 
gnome. diôparas. a l'ie de Pa Cowyste] pce. J efface Avec. 
elle ; ow, powe MA Emnyo dire OU & Due cs] neerO 
eqafs à +1. fon e6 De mime G Faute Pinite 
W=9T. 

Cour l'amale ô = T, milieu De. L'intensa le 

«A6 entre ces Pimiteé, P'imaginoire. Dispranau once. 
er. L'on «a h quautite-Aétfle. -1] «and ce cas “ Le eueotc 
égalite cutre Les Dee Conjuquess C1 Peur ler 'oMmMM- 
ne eût —1, 

Ces choses aim: emtendued, Canididetostd É'exprues= 
Son mmaginaire & +b 21 es duprpusoné qu'il sage d'en 
carie. La racine quatre . Celle vd. em ces L'opération 
qua $C preéenie dns la 1dofation de équation du quatue » 
me Deqve . fra ed avoir détermine fes sacires De U 
n“ednalc., «? 4' aan À 'obstemmr celles de. fe propose. . On Some 
qu'en PA Ê'eoyrression () mue racine quanree cdi Duoceph _ 
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de recoir den valems cols en. X dignes contraises , Ciné 
la taime quant de M à fo douce valeurs + YM , ee L'on 
appelle + VM fa sofution pritwe, VA le solution néqas 
ie. JP en on de même en imaginaire . Ch aff. où Dans 
a+b VT ou néglhige fa considération tou arithmétique 
nomon vecteur, ou, poin mieux dire, où L'on eunsidèr 
ramon comme cal à L'mate , celte capussion, puise ? 
NAS LT om Les Direction 
tonte que fe que: ce: P + ; par 
pr aux angles qui fes Detérminenm Jeurems 
cs (2 Kn+b) + vel siu(2Kw+t+) , K ctame me 1 
CU es : 

bre entier quelconque. es 8 mm amgle positif ne. Dépe 
as 2. 
F Di + 00e moindre que T cela corresponDra 
b positif, 4° iles plus quad que T ola comespen: 
b natif ; ma, quelle que doi. cele De. ces demo « 
tances qui de présenta din 4 Sea toujonxs poditi 
ge L en monde que T. 

Cole. pesé la racine quamue De Cos (Km +1 


VA din(akme) an égale & GS(KR+E Je où (Km 
een apparerse elle eo Snéceptible, par Le variation ‘ 
d'une infisiteé De dohitionsr, mais en fais, comme a 
avonr pue K<0o ,Ket,on repasse indéhnimemns 
pour Les auites valeums dc K, por Lo mêmes eœprefoio 
que celles qui comespordom à K = 0 eK=1,, om voi 
wna bcrlemeur. Deux valeurs Distinerern qui om - 


+ TG pin À 8 1 05 
cs E + Vi vin à ee Cn(n+Ë£)+ÿ1 on (r+E). 


celle. ci eos Va suëme. chose que - co? -ÿ5 smf a 
.. . 7? : 
À conte que pour ? Hnagimaire, ccwmne Pour Re ve 


racine quan eégale à la même emgrussiom ces 4. 


préc mme premiére fois avec Le digne. +, une Deconde 


ace Le dique — D'ailleurs ; en diva L'analoqi 
ce san + (es? + sin À) “qui sue véputet La dobux 


2%. 
positie, — (cos +1 din Ê ) qui der La éolien négatin. 
Ce qui D'ailleurs Don panaïtue. décisif à cer égond, c'en 
que #t F=o , on Bion 4 P=9T ce bera celle De ces dewp 
481 n6 qu'on conbidere. come pusitiwe qu devra. 
Donner +1. Où c'en. Lion la prremmidre de ces Don eaxcpub 
ions oui daisfas & celle condition es non La. Seconde, la. 
quelle. doune -1 dans L'um es L'autre cas. ITons Sommes 
Donc cond , à Ân dmite De ce conéièérvationss ) rÉ “eqaider 
comme poiive, celle Med Deux racines quamnees De # ex 
prefiion imaginaire a+b WT Dans Laquelle. fe multigl. 
cakeur de Vi eh positif , a ecla quel que dou. Dams Lex 
preféion p'miive Le bigne de b. 
Cela pue, Hovsque réduite, An troisième "à 
à Deuæ dolutions à imaired X',2L" on dan que ce 
dobutioné dom covququéés , de de que L'yume. stram< 
cob(2t me) + V1 din (2Km+8), l'antte doux a6(NT +8) + 
21 din (2 K'r+#) 8 vus 12 condition que ÿ'— 2r-Ÿ. 
Dons venons De voir ce que Some fes racines quaméers de, 
lo première, — pond pou cowWamcrené par LA memes 
moyens qu'on ox pour celles de la comngnce Lenseeee 


E Ces + vs Ain t) , LA dique dupérienr ap paxtenaw 
a GEvsitive. Le hqne- mderienr à Î racine aakive.. 

Or, on vertu de la vwlation Les n- À , Ce coyrrefé tous» 
evute en fonction de ? Ÿ Les otumeb, Savon : 


da posrtwe _— css # + fn di À ) fa négative Co$ b-Vh sn 
De imbpechon De ced vofews «ésnlre celte_ conbeqnence- 
ane Le plots. Des deugp racines quanrises positives, Jon 
( Cos 2+yn in LJ(-csb+ n din À) er “él es néqae 
tif | que fe pro Deb ‘den. tTaeineé qnanreeé nezakwes, 


sov(- 006 À _ 1 Sin À )( cs Fe V5 bin À) ea caplomen. 
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ab et. ce dom au conan eo produits deé racinero - 
guarnrées de $ique conlrauc. qui dou, positifs 

A fa émite de ces eongratations, on de comaincera 
Pnoilemen. » rroccdam æ& Houtes 44 combinaisons possible 
de Hiques, que. L Sysième. A1, ,qu COWiea- an Cab oh LL nom. 

Dre de LACiNCÉ gares Aatiwed 101 imbair, ‘tend £ prod. 
abc positif , que k dyétème A9 “end ce ptoDms Hejats , 
qu'en condéqnenee 2'eh. ce dernier Anétème. qrà devra Etre 
emplous lovsque P AA positif dam Le proposée 5 ee qi 
contraire à la vale ovbmaite, er ce qi comeie avec_ 
æ qui dou Efrte pratiqué pour Le cas Deb Froid racines réelles 
de la nédmte, Dos Deuo dom neqatwes . 

Celte conclusion ce. cumpletemen. L'apposee d 
che de M. Ste Du moins pour Le cas où le teume réel 
Des imaginaiss XL" en L" en puitif ; car ce géomêtu Bi. 
Huque, es à tou. éefon noné, citconfiamce Dans Ÿ 
ue Lure cos positif de. ceMe Dans Jaquethe L 4- négatif . 

Woici D'ailleurs commen. tom. ceci ent expode- 
Dans Les compléments De Vactoi 

n eo racines imaginaires din-on, élam. 
À = À +h V1 , L'= A —/# y=1 > po connaître Îe véu. 
, the digne” de VL VÆ , À fanèra faire atenmion a cm 
D À. D ce Deumier en pæitif il viendra EC = . 
JAR+E*) L' ; ce produn. étam— poditif, Le choix don ne 
se des Valeurs de X de aa comme Ai les racines Ve L 
* réduite éfaiem. néebles es positives . Mais où L etai. n 
"4, À Lau. observer que Zo+ 8 5 = 5 Va -8 Vi os 
‘que -a-À y: = 1 A+hyi es parce qu'if en réoulre 
D'LA TETE = -/ (x +R") x , fe choix da éyétéme Des va 
s feurs de, à doù dre alow Le mime que 95 fx vidnite avai 
'tvoid racines 4eeÎles Dom. Den. négatives .! 

Le tou. De ces tauéommement qui om powr Lun de 
de Vixcor dur Le choix & Jaine_D'um Système De éiques ed prés 
ôdemen De manquer de précision e- de dchinition quaw à | 
ces Diqnes , de ne domer amonne. eœpfication a four suies, &c 


on fe. ageb avow conchw que, por ad positif , Æ Aa 
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prendre Le Système qu coma. om Caëé deb tio16 racine D 
fa waduite néelles en podiluwed , commem- pau - de faite Le 
choix de ce ériétemc , alorw qu'on ue Mme dy ruen… dur celles 
de cn valeurs de V4 A VA Ji dom. Au positives, dou. 
négatives . | 
En fois yx" Possede denoc vafenrs de fa forme 
+(M+VV/1), aimôi que nous venons e Le coudiater eu 
25 cn podsede Deux de fa oune + (M -vV1) . Ch preten- 
Que que f promu V2 y2* côn. positif c'en. im ficitemmens 
up 0Jer qu'um ne- COMpOÉe ce prod qw' awec Lea expsted = 
sons k+ Vi » M9 Vs pri3co chacmme avec Dé bianess 
1Dentiques , Jo tone Douce positifs, dou Toud Don Le 
Mais if en évridemse au on m'obtien— pad aindi la totalité 
Des vale dom Vz" 4° en NC 0H w on à que LR 
moitie en l'on ne! Mae Les Qena autres tepondmu AM Ca 
Ju À + y 1/1 UN p-VVs . dom pus avec Des Jianes cOonttA : 
LOS c— ponr fesquebs fe promu V2 V2" co. Am contraire ne, 
qatif . Ja veut ca Donc que. ce prod. , Jwivau— Ps hop 
qu'on Jen pour Des facteurs dera tantoi. vsitif . kawtoi. nega- 
Hi} , ce qu infime evidenmeuns…. Bs conchuétons De M. Para . 
J' jouée que. d'ailleurs 14 choses 6e paféetom axase 
Xement- De mème. Ion que. £ Ferme «cel À » deg tacines de 
fa réduite. de trouve Laus le cas de Pa positivite!, Jon. qu'il 
4C Hrouve out celui de fa-meégativite” - | 
| Jupyssons , par exemple que £ Où ais L"= 344 1 
A Vus consequem XL" = 3 -/] va] , Un Déomria ÿÆ" = +(2+va), 
V£* = + (2 -ÿ1) ee le pou Z* V4" J01à dnocepti bte nes 
deux valews + (2+4ÿ1 k 2-1) =+6 cqaes quans & Le gra. 
denr en. diotsictes par Le. siqne . JP cbr. done mega de Dire que 
Laroque x ef positif Le. pruodmae vx VÆ L'on. aussi essentiel. 
eme. y n2 peur étuic negotif . OO 'ym ambre. côte gt L'= —3+4 V4 
on X'=-3-4 1 onen dédnira |R'=+(1#2Yi) , VE = 
+(1-2Y/1]) ; dd $ote que fe prodmin x 4" dera encote-fus- 
cœvhile Des Deno va leurs + . On ne. Sara. Donc Première 
lorsque x e6r. négatif que- ce- prddnis Poor. oféi, 1e 4 P enr 


crue point . en Lébnme Le Sique uw p'om v. ‘an 
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boidome a celui de, e1.., pour Lontes Îes cAtcondtances Dans 
lsqueiles peu de trouver & , ce promu. sn Double . 

Ov offrrmer que pour + de pProvnu- VZ" 2" co 
posisi 4 qu‘ 4£ Las afors Wecoutir an Systeme. 14, c'oôs 
inmprhoitemen afnteltre- que Les Lac 5166 quaurees positives de 
1! en de XL dom. pR+rv y ponr la premiere de ces expeé- 
dons an A -v VA pour fa Éeconde- es. que Éd racines quan: 


(777) ue éme tebpectivemem— _ r -vy£1 en -pR+v y, 
C'ét.- à -Dite que Les Lacie quarresse de mème sine dom 
des cony ÿ , Faudws ve noud auvond fais vow que ce Low 


cles pour lesquelles les innftiphcateuss %e VT au lion v'ête 
de Jiqne. confaire Juin De Sauce éembiall en c'en alors ce - 
que méme qu en celui de la tacine . Les Deuce vacime quan: 
nêcé positwes de LL" en 2" dom Done pe + vs es — + vs 
eu Ls Deux racines quarrees négatives dom. PF PL = ex 
-h- Vy . Sels some fes Laits qu Doivem… dervir De base 
au choie Du duydtème on De Vi results. les régles que-nond 
avons inèiquess ee qui Doivem. Être éubstituees à celles De- 
A. Pres. Dan tond fes cas ce n'en ya sn dehiorg de ces Pa 
4es PET E ZT entande es apphqner fes preceptes que nouns 
venons De formmber . 
Île ne figeouns pas ‘de fuite obéenver qme- Cecs offre 
"mn nouvel vale La ere ‘Dans lesquelles on pem- Tomber ; 
Indqu'on code top p'tecipitammeour— au. condidcriations De 
f'anal 1€ : Jan ce que dans Pa resolumion des cqnabionns PT 
Dans pênsieont aubres circondtämcss algébriques À aunive 
que fes magimaies marchou ne! " couglens De 
ques », 0w 4 ten haisse entrainer à croûe_ qu‘ Don. Lonjomd 
en étre aimér ; we ce es PE ce qm ephique commen JR. Jares 
fonte d'y avor Onffisamemen xéfhéchi a ete. involontäira_ + 
Men cond & admettre que-, dau [28 circonstance actuclle 
c'etaseu— les coings K+vyi , p-vVyr, on Lien 
pr VIT ,—p VTT qui Devaiem— représenter fes tacines 
20 De même dique; +amdis que, en véxhité, elles ve 
cod aie , e— C'obr- Dans de Dernier benr- que dou être 


20. 
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cdifiee cote partie de {x theovie de L'equation dn quatueme . 


VII . 


ons cAvyoMS awoiwr ctabl, que L'explication & L'aide à 
fnquelle on a ow gréqn'& ce-qowr ponvonr Onborèoumner mnque : 
mem om Gique de q L'emploi ded Deux byôtemss co imecocacle.. 
Mons ne Sommes pas éluiane de croine que dv, Jam celte cix - 
comlance on 4'eom contente D'ume Demi - raison y PO aimés due 
dam f°H00e7" want {sé recherches , c'e... Am que nouno 
yenoné de L'exphiquer à de fou De L'article precidem., g'a 
cMe Deum - raison er. veun de gomme Le hop froile entraine. 
mem %eé amafogies . (em. être amfsr V'imagimaine. qu 4e- 
présente # makiviellemens— toi , our faire. em meue Lempno 
taonmmatre cr 1éd ce fsor le fonte, a - til ete un Lepondéon 

our De intelligence) Prop acroutmecé & ne toisonmer— que” 
avr Le née) . 

Guoi qu'il ou doi, À 6: facile De vow” que fa me - 
pe dam loquelle ow «die Lowbe. à ce nier em. à ce que; 
meltam de côte Îas oxriagen ces Ps plns obliaatoiss 2e L'espris. 
mathé L On n'a eu card qu'a ume- Semle es corditions 
du problème, am on De Les cousidexor Vaud leur ensemble . 
Rétabhifsons celle om féton Ps arte: de era mme Diate_: 
Mar 


C'esn en fa. ace qu'on 6’. Borne, & tom: 
que. le prodmns. abe Don êtu contraire. au dique 
ct 4, qu'on à Cm Devoir caeluéivemom. atuibues E ‘nn 
des éystèmes à positif, L'autre à à négaf. Jilais, 
à côre’ de cafe coudition ,1f y à celle autre 
at ++ C'= _ L . 
. ? | 
©», que Du celle. e: ? ue. quamè P eu positif dans La 
proposée Ja dome Des Cannes De &,b,c où être negae= 
Ve-, mod cela ne de pem- que- Fous. antam- que quelques - 
mes des quambirés a, LT, ©? derom. négatives ; or nous 
Venoué De Levr que, Vas Le cas du véel, Les valeurs neqaloe 


° ?5(. 
dom, an nombre de deux ; dés Îors on aan pu mmebiate - 


Je . 


L pros. abc es. de Ur foume VA, Vs V£xs ou \A,r x 
(7 1 que ce promu. 9'il en égal a -+ He ponia Condewwer 
ow digne que tom. autam- qu'on ama vecoug aux coms 
Pinaisons dm. decoud eme , tandis que 4" L en égal à 
+$ 1 dm netsaie , pour que- Jon dique. change. de 
P Ow ue pda pad De. vue que, Dans ce Cas, e ‘x - 
d-0he Lors eh. pofitf Jamo fa proposée, 1 
: que- P positif pepe expression 
Lr équivalem. De_ 4 (a*b?+ a + db ec”) qu'on pau 
mele” Jons Pau dorme_ 4 a (b‘+ c”) + 4 bc he 
famtér posiive , Law méaqatwe ; cela dépendre Des Va. 
lune sespeotives de a, 8, 
Can exemple, 4ù a*z=3, L'. H, = -9 , 
M ana à +b'#+ ce 42 a* ( b'+e") +t° À = 13436 
4 a*z }, L*= 1 , cz - 9 Le somme L'+br 
dix encore meaqalive u- à a —6 ’ MAAA4 a (bre) + bte 
prenne Pa valeur - #o+) Rue ee négatine. 
AL ere Donc coitaim qu awee- positif dote fa 
. Pioposee , es quel que bou le Jiqne- De. Per la tégwte 
oo Foujowrs Denx Hacines négatiw ed . # 
LqneL- D condition en P Beyiem— 


at+b'rct=es+E., 





On remarquera que La donne a7+l"+ c? pem- ester 
. . 2. L e . ... 
poditive, Jon lorsque a”, LT, e* Dome tons trois positifs 
don encore |Pour Come cadpantioufiens , Loisqne Deup 
de cé tes dome né ves , La Somme De oelles. ci 

tom moindre. que fa oïéiome. . -Où5 lors Le même 5: 
de q exvquia tanros Le chorx D'un système tumor cel 
de l'antre_. um à ce choïx_nons venons De vor qu'il 


de me de P-- 
pendre Dudique e 7 . 
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i 
É- en He, 41 Les Ewoid tvacineé dom posttivess 
ab + d'e"+ Let ou Pn (Er) dera. ncceddairemens- 
positif 3 j'ajoute même que- ce nu‘ Cés— qu alors qu'eflens 
poinnom {' Etre. car (4 "Pagpothise que- at b"+ atc*+b"e! 
er négatif en énidemmmems ineoncikiable avec fa ei 
congtamce De la positivité Comme à a b”, c*. 
Cufin dt A Somme a+ b'+ ct neûte poñitive_ 
quoique Denr des quantiteé qu L fr. | dom neqaivel , 
if en rüsulterna que- dorcemen Por Sera négakif ; cor 
l faudra afots que L'une Des quautités a” dois. pts qu: 
de qne la Somme. Db'+ c= Deû Deux. autres u-, à plus fode 
taidon, que chacune A'elles 6é atemem . Ua condequem. 
Jam Pr qu prend fa forme _ Ha {b'+c*) + 4L"® L 
vod. AT bc ] era certauinemen… dyposenrT au Pt: 
TA LT c u—- Le nésulra. final ne pourra étre q“e néganf . 
Ca «ésume foroque- P eos positif , quel que on Ÿe 
dique de Er 4a. réduite a deux racines atwes , en ifen 
cos Ve. name lorsque, P cos. negahf , + - Y c4. néga 
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ÿ Tous ces nés dou. D'ailleurs panfaitenens.” 
concodanls avec Îe6 indicarions Du tableau inséré dau l'a: 
le VI. 

y Von. que Dans ces rordonmmennc D Les Lun 
condition dou pruses en eonotdérakion, Ve. dote qu'omeumn 
Donte me. Samrañ- eœigter nr li légitimité Des conchnsion 


onœquebles D conduire . 
VIII . 


Lo études Que. nvnd venons de faire, Lom..en vec 
Mdiam- une emienr Dans L'eæpostiion Des Prmcipes ; 
Luques , 3ow- de natme. à Développer nos ided don. Swr 
Jes mebdouresd Diversenc que prééentem Les procédens anal : 
tiques, Jui dur fo foumes vanicen Du héponses que cer 


#37. 
preocddes molles. d jour Daus Leo queôttond que- noué propo”: 
Aové De résoudre, Son. endin Dur certaines fimitcs eu Dehoré 
Debquelles Les Lowentes cesse de jowr d'nme généralité ab. 
solue )’apphoation . 

Ces. ici Le lion De presenter quefques exph cations | 
A Cæ- AUjer- . - 
$es foules qm Donnem. Les Lacie Des exjuations 
dcé bios prenriens Deques jowidoam. de eee wicte, _, 
Æcles all de nr ; elles 80m. Pr € ur 
appfreables à toutes Les circonstances Daus lesquelles es coeft . 
cienté des equation penvem Je Mouwver , So au pois. de 
vue de leur g'uomdenr, bo à cm de leur tas positif om 
7 atif . Une fois ced Pormm Les ‘obteunes 9 if Suffn. , pour 
avovr Les racines Dans y vas pañrtiouher quel qu'i Son , 
De Snfihituer Damé ces {ormules ,& la place Des Valeurs qe. 
neraes des coefficients , feuxs valeurs éjpcciales actuebleso, en, 
ca une fois fau. , fes macines S'enomvem- par L‘execntior- 
dimple em matuwielle des calouls indiqués 
Gomaloss ce que. noyé Cons 1x ne do pas he 
dendu , pour Le. troisième Veare, am - delà du cad où lera 
coefficients" de D propodee som téefs ; CAW, lorsqu'il HOME 
y mautes , 44 formules qu Dommem- les racimes ne So 
appheobls qu'a l'aide D'me midilhicanon qu'il fam- Leur 
ne Subur préalab lemens. . Ces mm de que- How 
mon coutentonro d'indiquer 1ei en que nouds avruwbraite 
Qams 1me etude pesale dur les EquatonaD & coffee" 
imaginaires qu fera À | obje. 9 me publication uberiene., 
@ A verte, en partam- à une equation w 
boistème Deque à coflicients réels, on trouve mm nombre 
de Sobatiouno Auiple de. cm qu eh. necessaire ; ma on 
de ‘ten panfaitemem. compte de ce- visu. en Lemax- = 
quam que- la natme On pioce de. empoloye. eh telle quen 
nu. elfe. 4' apps mon … des L œ Îa. jpvoposee 
XŸ+ pe+ = 0 , mad. à Veux aulus equahouno | 
qm , Ji on apyelle do_ premiixe tacime_ eubique magie 


maire de Ll'mure ) rLevEtiracen. VAN foume_ : 
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XŸ+ & px+q= 0 ) x + d'px+q x 0 - 


dllaw à L'oude D'ume diéeussion préalable, faite 
me 4ow pour toutes , onu degage- de ces neuf vateurné Les trois 
qui How #pccralomen. ay hieab fes à propoiee à ccefficient 
xéels y M, En Ce tas, on bem des formes aljébriqueso qui, 
0m amhe obhgation que- celle D'effectpor Les calculs mamiles: 
temems indiqués , jouissem. Sans exception De fa généralité 
que non Veuoud de Signaler. 
Audi n'es - 1? pas etommam— qu' obéifsam. , pour 
L qualrième deqre, que inènctiouss de L'analo We. Où ai 
be conduu. à pender, pour cacphiquer fa presence de hausse raz 
omes am lien de qualte qu'ou awaus «cou, non Pad mue 
geule, maté denoc equations agam L'ume es L'autre Dexs 
coefficients de même_ valeur absolue, mais canactérsses per 
deb #iqnes differents . Go 18 , même à ce_poim. De Vue, 
Hu omis me distinction efientidlle entre Le troisième 
ei Le quatrième Dequer, pwéque, pour À ‘sun ) He même 
me convie à tous 46 caé possibles 0e grandeur es. de 
Arne des coufficients” Tomé qe; pour L'ombre. n'en 4e: 
Hat rs ne qu’ mme mime gore rt insu pfiant 
a. qu'il en famdian. Dewx 4° pique ‘mme à ‘tu 
poditif de Q , L'autre à L ar négatif .… C'oom a mme 
nevdlation ataébuique- qm plus d'importance qu'on ne- 
dors d'abord tete. De D attuibuer . Étle. nonë avertis = 
qu’il -Ae. powcrau qu'on tomba quelquefois Daus | 'exxour 
Si, Sand Discussion puala ble, on atuibuais à toutes Les for. 
| mules ne aencralite Exop aboolne ?' application ,.Je foisian. 
Hop _facilemem Diuiger en cel par L'entrainemem— Des” 
inductionto analogiques . 

Ia lu a plus , A pidéque noms venoud D cond. 
fator que, même pour Le cas où P 4,1  Condevem le_ 
même Siaque, 44 Des foumes dom necebbouirues Inivawm 

‘Pecite centaines relations De grandeur ete. Par, 
on Viouve Dans cette dermiére confieration mn nowwcam = . 
4e - pwibéam— motif de n' ewidager qu 'awec- beancouy de 
ctrconbpection 13 ram primoipe- de fa prétemdue generale 
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Jes Poumtes algébruiques 

$+ mMmorwtenam— on met & profi. Ceb Cairconftamces 
de coleul , «evélées par l'étude On quatuième Deqte, pour 
3'etever à l'idee de ce les qu pemvem— de prelewter d am 
les Deques dnpeuents , ne dena -t-on pas pote: æ pender qua 
pins de nuson , powr cad Deqes , lu wa impoééibilite ve 
veprésonter Daué tons Les on8 Les valeuns Des tacines par 
même os mnque. Syétème De formules. Cr if Suffiia dd. 
mélie- que Le nombie De 04 énétèmes , qu de 1éDuu. à d 
powr Le quatuième «e, d'élève à nm nombre 4enciB le - 
me plus considérable Lorsqu' if d'agh- Des oaxed Supé. 
mens , pour wow mme ice Des Ucationd desiensers 

m_pourom— d w ‘aus ces nouveaws Ga, de_ ? impod: 
otbite! pe Etre. où Ÿ on de trowvara D'atriver À une do: 
lution . | 
Ce qu'il 4 a De- fächewp ) QU 'ON nou Pecmeite- 
D'iméiéter encore mme Lois dur ce poim-, C cé que nou 
faibons beomcoup Prop D'afaibre. avec fe Second deque- 
senfemen—, nou noué Accoutnmoné ainét à pender 
ce que- noué Conébatoné Pour ce Deque- pm etre qtne. 
nofsse our les owtres . ('ess Pa me eneur qu ne bou 
nouë Dome que Des 10et8 inexactes Sur fa véutalle cond: 
Aitution De l'afaibee ; Car, daur? fe Second 9 te, B come 
de Choses ne dou qu'eæcephiommefleno , COMM“e- ê es Le 
deqre- Lu - même, en ve dau. par Condequem Être 
Promdpowees Dans lens cutrens. 

C'esrs éntom.- à ce poim- de vue qu'ume-eémde_ 
épecrale. approfondie. 25 équations Du tuoisiome en Du 
quabueme deqe- nou4 parau- COevow fanre parte Den? 
programmes d'enées nemem— : Joms Dowe elle ne nous 

Dra_ pas bo ce qu concerne fes Deares = 
tiens , mais elle Detimia Du moins cette fausse 
qu'il eb— pers de généxabiser pour ewp fes vnes pan: 
Yonlièves amocquebles On ed Condom. par L'étude Du sec. 
Cle nous oprprend tan. qu'a cu ù ts noud devous-noud 
temr dam me game tedewe_, a que, pmdque Dex 


Yo. 


Le quatuème deque des choses qu concuimem— ded fpoimts 
de. Doctuye Loue po tomls "om plus à 'amaloaie. awec_ 
Ce qui à ête cométate Dans Les ctudes qu Le precèdem. ,% 
s'expoioran à De quaves mépriées 51, au Lieu de deinader 
am 4Aqudvmmemen— a demonstration Des pioprictes aq 
appartiewmen— om Ÿ te Suwpérieurs on {es p'tééwp pudau- 
our Qinbr Dire, 3e faidsom à lnencer var cote Tendance - 
En A généralisation qe OU pote Trei - facilemem & 
odmelre- que- ces p'ropuètes Dorivem— être une duite na: 
twelle de celles piccédemmemn- condtateéers. 
| C'ess parce que- les obsewakionns qu'ou- Vire 
De’ Dre Av. Le quattème‘d we” noué parontsem. Les - pipes 
& dune ec fächeup pre, en à noné tenêre Es - Some 
ent, Sur Ê'adnmfsion de ce que non crouous devow 
bre vrox ; alors que- cela n'eérque- possible, qu'il nou? 
a'parm necefdaire. De Les présomes avec quelques dévelop. 
pement . On. vera plus ta, lorsque nous biere 
nos études dur Les ou De. fa Acience De l'étendue 
avec celle de L'afaëbre , deé exempshers Non MOTO frap. 
pas De4 étranges obus , des Déviakiouns 9' idees nel 
Ow es Cond lorsqu'on Veu— Frop avenglemem. Je 
Loiés or Dhiger par {8 simples constderatious® omalog. 
que. 


IX . 


Ce n'es. pas Senlemen. dur ce. terram. que-6e_ 
todwidem. es incidents qu Viemew— noud over de 
ons Twr en qande contre mme top faaile énérabiéa - 
Hion 24 proccdes analytiques. dr P'on voulan_, par 

e, Le er Ve Ce ga Don avon Loi pour ln ve800u- 

ion de L'equation du. auatuème D te apres ee qu de 
passe amé celle de Ê équation Ou troisieme , on Fan. 
yatmie emmem— pot æ etolce- que, préque- éelle-a en 
Aiste & déterminer Le binsme. a +b , qu'on cgale ax 
par fa considération des cubes de à a deb ,  dwra 
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fre emalogiquemes. par. celle Ded guabuemed prssanceé de &, 
b ve C qu'on parviendra à dbrminer Les clments Du timome 
a+b+a aw-, dans ce cos, en. conse teprédenter Pa vafeur de 
x. L'expénence. prove que - cette. omalqie. ne e confirme 
pad en. que Le probe ed. moimd comphqué qn on n'aura 
d'abord té tente 9e Le croi buisqu' ‘£ ouf. de la conside: 
nation Des caureés De ces quawtitss Pour arvuver am bu. TR 4 à 
Li vue simplification qu Touim.- codagnemenm. ou profis. de 
h , des calculs , qe l'esp. dou. Par conbéquem— a ceuoil 
br en Lou. avec Safisfaction à ce poim- de vue, aid Dom Le 
côte nationmel ne. de monte pas inétautanemen— en non 
boisée Dams L'aitente. De quelques explications juotificagies | 
Cortes en nee: AS AM. AA taypporlé necessaires qu este enlre. 
la nmbtiplioue des racines Ve l'équation Ou quabuième Degré es 
'evifvonce- de quatre nacines de ce- Deque- Pour f "unité , A ee 
ent pou d cave que cehke - simplifieation Du proces 
de dom cnhiellemen. Yemr Dams ce. cad à celle meme De ced 
noie De L'nmite Leoquelles Lormem an le. Des. propane 
t1, + VA comwWpoSes chacun D um même élemem pris qWac 
de Siques comiaues, ce qu condtibue :vm Systeme Loue inple 
Adurememn. . Toutefois ce preunar aprem n ‘edt=, à vrai dire. 
qu'une piéompion , qu'on ne. Ju pat Dédaiquer dax 
Qonke-, maud qu ne damiaun. Wie Conbideree comme. 1e. eoplr. 
Nous ajputéroné mème que- la orcondtance. Don noué 
varons 161 eh d'ontam- pins Digne. De-remanque qu'en te. 
Hchifs am plus piohondémen- Onr ce. Jujer, an en inteuws: 
du avec plus de peréistance Les Aeédouneceé Du caleuf age z 
‘iqne-, 0m Jen par recommoihe que, di fa conidèranon “des 
Caves de a. b © de mome. onffisate- poouux vésondre Le 
problème lle n° ch pas toutefois ex cÂusive. D'amtres me 
un$ ) si que, parmi Cenx -c4, cehni qui coudiste à faire 
Has” ded quataiemss prufsanceé , Mi que l'aualoqie du 
buoisrme. 2eqne nou y mike , ed éqalemem Jndceptible 
de comme au be. Claïs dé celte coudequeuce. nourS 


Janéfais. om D'aboù, parce qu'elle juetifre. Lau 
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sonpounmse. , elle ne Disse pas , 9 un aubre côte de noné ter 
damé L’incertitude par fa. perspective. d'un nombre de Sgstasmes 
qu semble Devoir Deépasser cali mectédaire., pique noyé a: 
wons quatre Valewxs de chaque élemmeus au den de. deux pour 
Ce som Ai de questions D'un incontestable intro. 
théorique 1. Dow nous n'aniond e de. neo examen. 
Mais éclaincissons d'abord , An: pom De vue Du 
mécaniéine. analytique, la civcongtance Dow. noug venond 
d'entretenir Le Dectewr ; non en técierons ensuite lens 
conbéquences les plus essentielles Dans nue Discussion. 
dpéciate. . ° 
À ces eff. ) teprenons Les trou codinious du. 
trahes Javon- : 4 


a*+b'+ce - È , abez- 


( at+b"+ c*)° 4 ( A b*+ a'c'+ b'c*) 2r 
es. Paisons vor que , tons en permellaum. de procéder ä 
Dekimunation de A, b,c par La considération De feuxes 
carrés ; elles Donnem. auoot es inogends de Leo obtenir par 
leurs quabueines pmsdauces . 
Hi, dans La denmiène, ou fais- Le Developpemers de 
(a*+b°+ ct)? elle deviendra : 
aft+bh4 ct - 2 atb?+ atct+ b*c*) =T 
a, #1 on ti agouée- le canne de fa. première , on trouvera 
a+ b"+ C* = à (E+r) 
D ‘im autre côte. pioqu' on à. 
a*b'+ act + be + ( P_ r) 
? viendra en chevam. au canié. 


+ 2 
4] 4 4.4 L 4 L LL + 1 P":. 
ab" afc'+ b'el+ 2 atb'e*{ a*+b + C J=L(z r 


en pan Suite. , , e 
“ph, het, bec 1 P'_ pq 
atbt+ atetibtete Le LCL + } 


on - 
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On déduis eufin de Seconde a” bc} ( 3°. 

Le nisultsn de ces coloulé nous comdnis- Douce à Là 
cmmaissanes. De la 4owmme- des qnautités a# b* c*. de. 
fent prod , em. Je La Somme Lis produits des à de: 
2 0% À énis- que cté b1o% quanbiles HCROM- fe racinss d'une 
equation ds. Ionfiènse. Degré ai vér conente : 


DCE CCE SEC DEEE 


JE en Donc vrai de Die que. à. bc ‘pouveus_ 
ebre. obtenus pa fa. Condidanafion Te. lens auatuiéènes. pus 
axamceo , Ce. que confreme théoriquemen l'mmahogte Dadwmte dn 
Lroidrème deque”. Mons Gomme. D'un Côte , nond avons vu 
qme ce exces de comphcaution pew- être évite, comme , 
D'un amlre côte La detamination par {es quakuames puid. 
dame Conde par LB Loue à qualnra valeurs De. chacun den : 
hements & +, C-, mebfes Dow parcondequ em Snocezr » 
Hbles de produite svm nombre de combinaisons tros à tuu 
éqal à 64 am Heu de 8, 1 Devieu. nécessaie de faire 
vowr que- Méammoimd on ve aa. pas pour cela Cod nu à 
Las péne grand nombre de Oyétèmes dané un cad que DAman 
£ amtie_ , e- D'imdiquer commen les condiriond Du 41525 blane 
0e changerom. D'efles - mêmes D'éfaguer Toutes colles de ccks 
combinaisons qw ne. comfiinem. ou" me Super tation. am 
porn de Vue. À une. proper” & coeffies ni aies AA ARŸ qw , 
um Jond amiom-s tontes lour ntilire vrdque ceMe proprde. 
awia 95 cocfiorente queleonques CIN par condcquens. AoU— 
acels, son rmaginaines - 

C e45- Ce que- non ans mañimtenom. ehdier. 
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<i5ono 9 aboud ge ace que. fe dDenmer leume de p.. 
nedsute côt tomuurs réqatif il dena neéccosoure., 51 des “acmmes 
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dom réelles , on bien ome-"konkes Exoid dures positive , um 
{oien qu ue sente 04 poñtwe a Les dem ombres seqahi- 
v@s . “Tous n'amoué donc q“e dewx Syétemes & prendre 
en cansidenaktor- 
L'um + a , + b* + , l'autre. +. + _c*. 

Occupons-nous du peser en admehñons par coude £ 

ne fes now Lacined, D ai llenrs age Plos dJow- pañitw , 
cOams ce cad, ou amro. qua te vafeurs de a, de b es. de 
©, conformémom— up indtoattontw On tab eau Onivam- 


+a,-æ,+aÿt,-ayit | 
cb -b,+by7,-b 1 


+e,-cC,+C 3,-e = 
CH non allons maintenant cœmannudAnor ue Ples dou 
Lo combinaisons ternoires de ces va feucé que La contitiond 
du problème dutoriéem— . 
' ” * 
CH ces conditioure , pour wme- propose. œ At ezenlo 
acols . conérÿtem- cfsemtiellemem— em ce que Les Ann jonctuné 
a+ L*, c » ax ee æ ct+ Le? , a be _Aotent-— 


néeleas . 


Cmelled q“e Jutent- cefles Det qualre vafeurs C4 - 
DAsus qu'on vod prendre pour Les trois elements, feu 
deux. premeres conditions dexowm—"tonjours Satiofaiten) . Œ& 
ce Voims. de VUE . Fous pew— done euccepte … Mass A ( m'en 
den pad de ième. Ve Pr buototème ç3= c'eët.9 pu cosequem 
Dur celle . ci que- Je tuosme. sonccntree- outre. L'importance. 
de Pa Gisomdsion.. . Or fa we'alite Du prod abc excel 
Am Ÿ ao Les Divers hystemes dam lesquels Les Foris © 
léments deraiñoms 1maainadué at que comp Dur? Les. 
quels um deul D'antre eux Le derau. . On von- par l'A q“e- 
La nroitie Des 64 contfris un I posscblu 4e Wnrowe - 
efiunneée. | 

ral Me MCUd HEÉTULX. Done.- que A efsomce de 
combiner do 24 oLlememto cols antre_ am - dou. 40- 








7 
clement. nel avec deux éléments ma qinates _ 
Cela pose: _awec des éléments nées on ame Les 
4e +a + (b+c) .j+ax Cb-c) 
AT a (b-c) , pe Cb+ce) 
Ce4 systèmes dans Lsquels a bac son 


Conviennem. Savoir : la prenrier à q neéqakif , 


decoud & q positif 5 7 Sexo féontiellemour. applicable 


ww Cas om Les tocines de Le proposce. Doiveus- être toute 
quatre uceflens . | 

En. decor feu, avec mn élemeu. vel es. Denpo 
ha ainarit «0 , On auic.“tron comples de Systèmes > Snwam— 
que ce dre, à, b ou C qu deux Pélémem. réel, savoir: 


Holènee de à ul. hétinec X brib. Holmes de. C:réel 
n° +11 (be) | {rte ñi(ar) Le +c +1 (a+b) 
à +y4 (b-c) Libæ(a-c) ou + V1 (a-b) 
;+a + V4 (be) ; +b+/1(a-c) (rc € x (a-b) 
Tara (b+c) Th atare e7. + A (a+b) 


ED 'ayrs Leg couditions tmitiales , ces Divers 
Mmes doivemse être ve eme otAMeé so es combi. 
naiéonas fernaires qu fem om prod. abc uw m2- 
me valew 4 HA e— même rame. Je Jerom- ent - 
Demmew— k Le awp Co on Ta proposes w à que 
dd racines imaginonres , er L'on vou, D 'apsé Âe. £otme qu 
tmpoicm à Cd naoimes, me cobfes - marchaonee Houjon 
por couples du type M+tN y=1 : 

Joux Hronvond ainoi & nombre de 32 combinas - 
Aou L VA # Âes_quebles ajumYees Ma 32 com binacdous 
Lmine Àa totalite, 004 C4 que nond avons ve 
cowm Devon axxéter. 

SE sum 2'oulleuns cvidemr que Ré frois Derniers 





= me 2 me mm 
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couples de- dyétèmes , qm ne- diférem Rs ins de antros que- par 
des peusmmtutions des fetires ab, n'eu fotmen a pop temems- 
parler qu'un ouf . Hinow en ce qu couceine es valeurs desc 
auabte cæyrefsiont olgébriques dou 1 som wbpactivemen: 
compodes . Du moins am poum. dc vne Je Pa natine es Dela con: 
tiuhon de fonctiowas au moyen Des que les Les leéments a, 
b, €, ; poux vehies emhe up. Ce qu'en fes. ou Wrouve Dauas 
ces Jpétémes c'est. ma Hype “nmque- bomjowrs compote d'u ele 
mem Lf alrnativenen p'us priitivemem. er a ativeumen. 
on combine au moysm de vegles conblautés avec Deuec ele: 
ment imagimaines de la foume_ ivariable K 17. 
Lcanvinons maintenan… Le caë où , Les na cmes 
de a réduite l'une à ess préttive ca Pos Dee amtueus né. 
okiires . Dans celte circonstance es qnalre- valeurs De à 
derom-— comme. precédemmen— 
#a, 4 , + ai F - ay - 

Celles de b 4'obtiondron. en nuftiphiom. b par les quañe- 
vale | de VAL es À en. dena de même de ceffes de C. 

Ox bed valeurs de val dome 


£(cs T+ÿ sm ©) a & (co Tr -ÿ1 sw E) 


Cu coude quence OO AMIA. JAWoWw : 


pour les quaive- valenxs dc L 
+b (cvs + VA sm À) , +tb(HT- 1 din ) 
Dour Les aquabre. vafeurs ve C, 
æ cc 4 VA am), + c(oY-Vr où Æ) 
Cela pode- 5? ef tre facile de_ Je cowvainene que; 
avec cod valeurs, Le condition. 
a + b'+ ct æœ — P 
ne ponuia dmrais etre des foite par des" valemn.s 4 celles de 
p . Cu offer, la quantité. A7 era bien toujems réelle 
mais Îes cannes De toutes es valons De L, nus bien 
ne de cofles De © rewvctitom. imvariablemen fa CM 


£ DA + pique ceé valeurs dom. +outés 
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de repuisetahions de VTT en de ce Ê sui de là que- 
p AC Pontma cle qu'une des huis ‘exprrasstons Lie no... 


+ a*+ (b°+ c") VA] mn y prenom à Vofimabe belle ao 


combinaisons De higncs qu OM Vondia ; eur Conicqnence le 

em de LT Sera. totsjours Mature . Le p'eimicr 
uédultas. eh ffisam. pour moutrer que Le cad Dana £ - 
que deu, Des Kacined dc ja Aeduite_ qui Donne Pes voleurs 
de a , b# , ce Aowm. nca añives , he damiau— Couvenn” à 
une propose Ampam des coefficients téels ») A+ NoUAI jonc 
TOUS Vous au temr & St Mons Noufions noud “boruer a 
.æ qu conceune. L'étude. d'ume. tefle équation . ais a 
poim. Ve vue. De 28 Connaséiance Des Proprusteé Do. stoutf; 
dent les Diverses fonctions de L'alaclre à n'en. Pad mb 
de die quelques MO des demo autre. exprebérou«o 
a b*+ a*c*"+ bc" es abe. " 

Sa tvemmere Per Se vuebrie. Sous fa foume_. 
a'(a"+b'+ æ) _ a” + be. Cyr ar en a* Aero. tuu s 
dows a cels 5 NONS Vonous Je Vour eu Outre en outre, « 

# en cc? Ne pPenvem- revêtir que- Les Fovmes +b A, 
c = Ov] , leur Priudum. Jera Donc ‘Eomonns técl Par dite 
L''étase de cette fonction Dana Évidemmens Le même que 
celui De a+ bd + ce! QUE NOUS Venond De necommaître - 

M" ailleurs Coime on a 

ra a+ bte cd _ 3 Catlt, atets Let 
€ vievana par Pr substitution De L'exprefsion ér - Negond 
de ab"+ act bte? 

r = b'ct- at-9 Let 2at(at+b ce”) 
valeur de faquetle mesure. necefSartemen— (4 imaginarité. 
de T. 

nan. & La onchon abe, efle pPowna étre 
quelquefois delle es quebque fois maginaie. mas 
Dans ce dermer cas elf. affectera. ex cnaivesens… 
we KV . 

TP convie en 7 2n de Temarquer & Ce des 
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que Les quatre valeurs de Va ne Some amie. ose. que- 
fes tacime fuitiomes de L'umite. de Lama impaw . de PNA 
sde que 4r € dééi ne. La pronmêne racine de L'umte. D 
deqne 8, ce valeurs Serom 0, pù sg, 9: le proomee 
de Demo quelconques de ces valewis deta douce toujours MMe- 
racine pourrie du mime doué ,c'e-à-Dine. 1 , € A ; 
dès Voxe Lo Jorume. ve be n powia etre que &bc + beyA 
a. en Le muliptiam Jou. par + à , ou. per + ay-r 
ow ne pPowiia awunt, Comme HOUS £ avons ammonce » qUe- 
Qu néel on de L'imaqinainre de La forme PAT | 
| Ce 3om done fx Les Senfs cad possibles ponr pe 
codficiem. q de X pnioque ce cofieien- a pour’ vallon 
- 8 abc. 
«lon moué Lornonr ser à Va constatation de. 
cas Ja prinotpamp . Ume Ducnéiion plus ayyuofondie à Pour 
es mous "feras entuer ‘drrectemem. ‘dans L'étude. 9e4 équa- 
How à coefficients a gimnaies ) Havail conéidérable ec 
comp hace Dom novg avons r<p ! Pa elements efhentiels 
A Am non L'ayons Qu, Vera L'objes d'yme publications 
Spéciale aus laquelle nons exposvrons L'ensemble de. ce 
que no necherches nous aurom— Aya | 
How devond maswtemam, por compléter ceMe 
Digemséion . cœmmminer a circonstance. dans franetle fx rédi. 
Le a Tes acid imagimoureé . 
On san que, Domd ee cad, me De racines où 
sera réelle a. es dem autre b* “ C tmagrnour ei dc V 
foume M &W 1 , de prod de eees - c« Aa FOUT vaz 
Laye M'+NT en Sora par coubé «cel M - 
éguem- en 
ew À mltriphian. pan” naine. Héefle. on Devra obtenir 
un «dénltas égal en de de ou Jouer terme 
De 7 hedwte. 4 comme mu - en ed néqekif L s'emoum 
fa nacine éelle Sena possvive . | 
© um ca l'elemem. À 3ma comme piece 3 
demmem. Auéceptible D'avow Les quaie valeus # à, 
+ a Va 





the de fa forme. + (MzN V5) ou de celle -(mæn y). 


Kemanqnons D ai Pêemns qu'à mn poim- de vue ee 
mal M+N y pem. être id dons là forme d (cu d + nf). 
Mons vuyons Done qu'em Definitwe MONS amont ZE Yeuur 
comple De Deux circondamess : celle où Îe8 racines imaginai. 
126 evo Pa oune + D (cit + 4 din), celle où 
elles Benom De loroume - D (cs À + V1 ua). | 

Admellous qu on à 2'obonn 

| #4" = +0 (cad + VA. sin &) 
Ce +9 (SAV ou X) 
Éowr passer de ces Valems à cetles % D ed ©, if Puièra 
cabane La racine quatuëme de ŸÔ cc qi Ddomenc. male 
valu , po colle Je cvs & t V1 Sin À , ce que on 2onmera 
quatre amsn dans chaque Ch, En Les combiner entre Ales . 
H semblenais ncsnlier de Di que ohacume des racines bon C° 
di bnsceptible de produine seige valeuns Je b esde ©. Mais 
ou vétifiora acilemens. que-‘ceé valeuns dom. € ales quatre par 
quaïe , de dotte, que Les seules qm dom dictincles AOA, SQVOWE 


per D 07 (nt du), 21 (eV on) 
pour € + à (cs £ sim € ) , 2 0 (c% 1/1 sin & ) 


On ce cæprétiond condméem à deux vValenrs Distiuce 
L6 pow Ré cantés se qui dom AuMSi ConMé : 


pour b”, # | (e5£ +1 sud) 
pour Æ Vi (eme A où à) 


Voyons marntenans, ce que Veviendrom— aVec cel Vas 
fours Pa conditions de réalité Des fouctions 


a+ b*, ce , oab'+ a'ct+ L' , abc . 





nm à A mon davon qu'il sera tonjoms red 
À maintènam- on combine L'e. Con leur 


22. 


2(0. : 
abuübuam. Les mêmes diqueé exteuentd , Leur Somme Devion- 
+ 2 \/à cas L , elfe ôena 2one réelle a. par umlte fes deu 


premiine fonctions le: serons | 

Four Savon maintenam. ce qm conccine- 2 fon. 
Hon abe remarquend que, si L'on a- p'ud 27 Diqnes ecce : 
Ateuro qrositife , b” conneéprond awp Dev valewns de b » 


+ WT (cm + | sim À) e— C® correspond ae Dev 
p'] | . 

valews de © , + (el font) | 

Au poim de. Vna Des dewe penmers Fonctions ' 
Ces Doubles valeurs Je b ex d C pomreanem. Donc ce 
combine avec Les qralre Valeurs de & m— cela Donmeran. derie 
Dolutioné ; maïs , 95 noms faisons inreuwemr La condition que- 
abc Ton. ne ré nom tecomatrons que fe proue de 
P'ume quelconque des deux valeurs de b par ME quelconque 
Des den valeurs de € en toujours née , que par comèquem 
abe ne pounia L'étre à Jon tour que 4 & P'eor. Pin - meme. 
JL Aamdna donc ccanter Lo Pau. comlboinaidons qu tédubte - 
taie de. 4 ‘emnplor De. + a Yi È 2 p'on xebteia Donc. que fun. 
qui, au poime de vne De La néabité 2 abc, pouuow- ile 
acceptecd . DA L'on clasée celles - Cv par granges nsceptiblexs 
de maiutemr à ce, no du A meme- dique. ) elles Dommeaeonre 
lion aux Dewp Ayétämes Snivants 


jrazt V9 af 
Ÿ 
raffiné Vase ce 


Dans 14 cad cu L'on prendra Jimmlranemen- pow 
LE LR . . 5 _b" 4e , CE 
b ei C Les dignes gœterrensd arifs LA pro dm 
par Les donp vafeurs bwvantes Ve b : 
HR (on d I Ain À 
+ \/1 V2 (cs + A sin à) 


(75 — ct Îe sera par celles où. Dessous de EC --....... 


H 


s œ 
2? d. cos = 


à 
PL RS 
+ 
F  p 
Ÿ 
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# \/21 Va (cos & -\/5 dim & ) . 
Seur produa. Cham. mél, c'en. encore à Des valeurs réelles de 
æ& qu faudra. nccomin pour que abc fe soi. Cela Dome: 
na encore hu combinaisons en 41 fon ren ousem ble Le 
quai Dom fe pre dm Donne même que a äbc on 
forma es Deux Systèmes Swivanté 


+ 91/1 1% CS + LYS din L 
s+a 21/1 1/8 ces €. ri 2175 £ 
Ts . 
, -n + A1? due © 
Ces dubtèmes apparheunens évidemmmens au même. 
€ que Les précedenté . On von. 9 aAffewr que {es Dsvers 20 


cad que nou Venoué ‘de passer en. kamne corubpondem a 
Des prupusaes & cocfficient Acels qu om deux Kaaineé 


à 
a+ 20 sin À, 


« — 


04 deux racines imaginaire . 

Mai, di L'on combine +” a. C? avec Ded figues 
exteucuné Différents , (2 fomme. deviendra € € Æ ..-... 
21/18 dm & a dax par condèquens— MMaginaire : De 
3oe que Les Deux premmères fonctions enfroumerom- Pa. 
nécehihe. que P ea Ÿ doiem— à feur Tour imaginaires . Ces 
Divers cas ne Samia donc appanrtemr æ L'étude 9 ne qua. 
Hon D quatuëme Degré d co ci . 

OD ‘ailleurs Dans cette hyporhsse fe Deuge valemn.s 
de + qu cornes pondroms par exenmple &Æ + +" Home 


2 V5 (cos + 4% L), celles que conmespondrom. à 


- C* vouvwom. £ VA V4 ( co &- / Sim æ ). Je pudme 


de L'une queheonque Des dewp premieres par Me queleo 

dre der douniêres bera-touy ours de fa forme + K 1 en de LT 

on conclue que Le prod abc, «fan éuie le corffciom 
, Me pourna être que véel, on imaginaite de. fe forme 

+ K V2: . AL em Benam- acartemen. De pcme , comme À de10- 

facile De S'en couvaimoc, 4 L'on avan. combiné bave + € 


262. 
| Oro cédond enfin à l'examen Du cas Dans Lequel 
Les deudc. Aacineé raasinaiteé de fa nemte be prédentom— Aou 
Po: focume _ D) (ces4+ fi: dim «À ) : 
| a* etat. vel, Ls quare vafems de. A dom. Com: 
me à l'oninaie + a mm .+tæ y. | 
Auam. & cells de D ''an de € e& éenom Les valewé 
que peus pion re ? roubL aæprredéion Y- (cas {+ Vi Sin À) 
valenrs concentrées Dom L'exprussion 


4 . k 

On di L'on Dés: (28 é me imaginaire du 
. Fr roue par fe pre nus | 
qe quatre. Ya de 1 derxom. pimésancers 
tmpaius de p où p', pô, p°. p7 en les quatte valeus 2e 
WT oem La puissances paires p*,p#, pf,p8. max Le 
pudum. de L'une. quelconque. deé fpierméres ar L'yme 
quete des Sccondes ne Domena. que quatre nédultats 
vistincas ÿ', fr”, ef, P7. €: comme P’=-p « qe g=-p 
L en ‘tonte que.- fes quatre” valeurs de b Derom 

29 V6 (ce de Va sin), 2 pOUS (os Se VA où & ), 
cells de © senom- à leur our 
ÆpŸT (cos LV 2 &), £ #0 (co L- VA mL). 
Iles on pau very lacer ç° par p y » VW pe Entinite 
combiner Îa Dinection 0 avec celle 9e à , cefa. fau... on 


LECOMMN AA que- fes valeurs de b ee de € de bramefor mem 
ainê: qu‘ ‘Ê dm ,davon : 


ETRICT LE) + Va #n($+ 1x)}, 


mb À 
PE À apr fGns em eye ace dm} 
pure { 2 7 {on(£ et) Yi dm (+ LE). 


2 A V7 {ces (L + LT) 4 din C$ + HT 





2ç3. 
“Ou vétriowe donc ici Les aUËMmes Loivmes que Dans 
Le cas paecédem 4ow a condition de Subétituer l'angle , 
L+LIE & £' . 

# UE 4b d'env. d'eboxd que fes combinaidonr Dour 

es eubrraiem— Les Valems imoginaïus De À eow_ 
être hejetier comme d'apphiquom. à den Vropoiaes d cogffi . 
crents Wmagimaises . di de plus on Kemargque qme L'on a 
co$ EL din TN -. 4 


Tv 


on en dedvère | 


din ( L + LE) = E (cos & + on &) ; 
a de AE if résulterna immédiakemew., par comparoiéon. 
ouec. Les Formules précédentes m7 Dewr Jydtèmes 


CNE RE) (RACE 8) 
Li T 
a+/t 458 (os + 3m L) ca £VE WT (cos E - din À 


dn même type e— Covuépondam ar Coude omem à Des Cai 
doms fesquels Ja piopodee- a dewp “racine rédles dense 
Hacined no. indie . | 

On vhtiendrau- d'une mamie oemblabl Le dep 
outre, Aystemes | 


XI. 


fa Dcunbsion à Lansble non Venon$ De nour 
Jvrer pomma paraître longue, mais c'es Îà mn incouve… 
mem auquel il fou. Sovon 4c Lebr . Lam L'atne 
dd dciences, u. Suvowm- Dans celle l'afqébse, Tome ce 
qui 4e nattache_ à yme_ même question ed nui par me 
05 stuoite So amite qu'on Dow 5" forcer De ne vien neédghe 
gen - Une Seule owmfsion- pe awovr pr condegnouce — . 
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on de. jeter mn voile D'obicurite Sur ce qu'on a Decoweus , ou 
D'introdnine dau fa nimmencfarume Des fais afqébriques de. 
negreWa bles Aacowmes - des nowbrentes inveétigationt oave quel. 
{es out venons De proceder , 4 dom- cmcume n'ebt- inmbtti Le. 
p'onvem., mn resume, A controunre mesu— peus elte à Dean 
ofrrmouo preconcuer qu'il y a jous Le couvent. dymhétique 
d'un po nome Du auatuieme Deque uu Dêué at nombes de 
détails © onolyse qu'on ne Jan Dé pode. a Le cuire ; oO qu 
pouvant p'étende qu'il w y aa intéxz à lv coumaitie 
Aou de à em avof l'explication à J'en - il pas comte 
Var ce qu pricëdc. que cer parce qu'ou à négligé, Dom 
le piocéde née), d'avoir egend & cotained cicconétanced 
Qe La ‘üéolurion Dc F'éguaiion du quatueme D wÆ que Pen 
régles Dounces jour Le cho à far Dur racines sm dre! 
imexoctémen… Joummleso 7? Æ. tele douc- qu x ( eh petmmao 
9 CAEN" que non denlemem nonun ne Connmoufhons que 
pen De chote De8 tefations en De camvafencer” qui existe. 
entre Le premmen membre D'une comation du quatueme_ 
Peau. 1. les exp'u roms agé bar que Ve. de8 ‘racines |, ma 
même que, wr Ce petir nombre De_tap port , if j'en trtowwe 
quelques - mo qu ne. jo pos 20 wifi bloo Douw- Les touimeso 
ox 114 om éte. enoncés . 

à L'œde. dc4 rec here h e6 pPrccedemtes nou SOmmcé 
en medure. d'abonD de wedue fs en led evreurd qui frappeme 
cotaines propiéteno COMmMAN ; En Aecond Lieu De mere 
dgour D autre preprièten Lonmes en oubli, 4 Juitoux 
9° nm a complète sumbePliaence des Len on = 
ques à P'œxde desquels 4 ‘établi. 4 Dépendance DES unes9 
ao Mr : 

Mu, afim de Dowmer am Loteur 2 moueur De 
fwvre avec © nu es mouwvelles etude Qque- nouto 
a Ploux® endre à ce due, À nous anom nCCCS : 
Jaire De Pi pédentor an p'éafable fe ebwme Der Divers 

WA Viommem- Qe- passer Jncechivemen- BoOUÛA dk yew | 
Danse L'acte précsdem . | 
Mlond avowr D'abre eondtake qu' ét Doynee- 





2f5. 
ne equation On quatuëme Degré, privee du Terme on "1 4 


davoir ‘ x*+pæ +aqaæ+r=#o , | 

d& L'on pose = a+ Lsc , il eo possible. D'obemr, em 
fouction de8 codficienté de cete canation, Les valews De a 
b*, c*, en que ces valemns dsenom. Ÿes LOC €d D'ume equ: 
Mon Dn Yroifième Deqte ami conçue : 


| + 4 & 4 T\ 4 | 
4 (Eer)at LEE) + xd 20, 


Or, dnivam Îles valenns porkion bières Des coefficients P> 4; 
r, Les nacines a, Lt c* pouwvam Etre ou Bien Louterxo 
Luis réelles, on Bien vue réelle es den maginadee(o - 


: Cas ou hr 1AciTEt de Z due, dons reel T4 
Lorsque. fs «acines dome toutes trois vélo, fers 
Me Penvem. $e Erouver au pom- de Vue 9e Pair Poiavite ou de 
lem negativite , que Dow Deup Circonétancerw, 
AT ou bouteé Luis Serom. voditives : 
d" ou me deufe dera positwe es Les Deup ombrero 
1Ve4S . 
D'ailleus, das chaque cas, forôque De a* b” c* 
On vondria passer &æ &, db, Ce ; iP ami a qmatue vabeund pour 
hace de cad qawtires , de dde que [A nombie de comlx- 
haisons Vrinained possiblen ens de 6k. 
OP, Votes Ce que NoOUYI ONU cCouwétate” : 


Cremiète variété, Los Hoi racine sons. -prsitine 
Dand cete circonitauce. 1 à été. é que Pa 
moilhe de ces 6h combinaisons cé appficable a une 
propose dans laquelle pen Fr 30m «els Ma DOS 
de codfficiem. sie 1 imaine de fo orme + K \/21 . 
Ce Som. celles, Douas fesquefes figuem ou row elimuds . 
imaginaires, on nn denl more u— Don véels. | 
| d'ouhe moitie. es Gmsceystible 2'apparkemir à 
me pposee- a coefficients Aéelas . Cle Je compose? ab 
De Pa. Combinaisours Dos Les omeffos es voleurs De tous 
La lémentre som. réelles » quu- Douve- Les Demp Dystems 





TT 


266. 
commé : +a+(b+c) +a+r(b-c) 
À nue)  # -a + (b+c) 
Ces Oystëmes co onde. aup Cak où toutexs fens 


racines de fa proposée dou réelles . 

CAP ve compoie , en éecond feu, de 2h combinai - 
Hop Dans lsqnetles Les valeurs de Jewp chéments 30m ima: 
ginaires de la forme K 1 en colle Du troiéième 61 réelle. 
nm à ainsi trois Cou las de. Sy#remes caractérisée chacun 
par celui Den éléments qui este. Ces dysrèmes doc 
ton On type Suivoum, velaif an on8 où c'e À qui ose, 


1° + a + \/1 (b+c) 2e +& € ÿ=1 ( b-c) 
Lau (b-c) | ur Çb+c) 
ls Coucdponden. amp cad où Toutes Les macines Soi. La» 


qinoiuas . 
| Deuœième vatièle. line tactne ess: positive 
es. Les deux aufreso negakiveo . 

Mons avow Lan. voir qu'afors 4outes les combi : 
nañdon, Jams or, imposem— à par Dés Va. 
leurs LS maires 2e fa. fotme M + N y=1 ; elles som donc 
inap heaBles à des propoices à coefficients rc Cnam 
om coufficiem q , 48 dena quelquefois 2193 /2 quelqnefoins 
imaginaire. dilais, and ce Devis? cod, il affecter tou 
gwé fa forme + KA: 

Tel en. le Lébwme_ De ce qm conserne Le réel. 


Cas où Le ebiufe conhiens deb taciner9 ima.: 
Dané celte eircoubtämee, vme Dog macines , a* par 
exommle : eh. nelle 1. tomjonrs poritive. Les Dur AM tar 
OM imaginaires dois. De fa forme + (M + NY) doû 
de celle -(mxn fi) ; ce8 Deus foumes peuvemT aille 
Épre venwplacces par Le6 énivaureno + 3 (005 L+ Vi din €), 
0 ( cos +01 sim à ) - 





7. 
Îons aurons Done & prendre on comtidenation. deu 
vanités : ., | ; | 


1=variete. . A" en. rés£., Lo. c* ons. pour Valeur 
+ d(coHR+\/1 sin a), L 


De ces conditions résufteus pour à, b,c Les quais 
voleurs dwivontes : 


pour b...+ #5 (co + mL), +< V5 ÿ5 (oo La ox € 
pour C2 (os À VF où À), #0 5 Con $- Vi sn À) 


Or pour avoir des nédufiats apphcalles a mme Propos 
bee à fl réels, 4 fou. d'aboa éliminer toutss les com. 
bimaisons Dans Leoquebles fiquaa + a y , ce ami eu exclme | 
La moine. CA dwr Des 32 wslantes on Don- emsore. lnmi 
Voutes celles dams Loquellere suc Des Doug prenvicnes valeurs de- 
b oran vémmie & me. e4 Dernières valeurs de C en técipeo 
Jun awra- Joue Jnalemens que 16 combrinaïdont ac- 
ceptabls. Dans toutes & sera réel ; bles de COMPDOSAOM. , qua 
& bac , Aavoswr : 

En premier deu de a vémmion D'une queleonque. Wu 
Dewp p'iemrencs valeurs de b avec 1me- queleonque de8 deux 
prumiees voleuns De ©, ce qui Donners. Les 2er rmétèmes dus 
vauté . : 

(rt TES 


a ta vi Ÿ3 sm ?: rat 2 V7 co & 


Cr decond Lien 2e La témmion D'ume quelconque dk 
dem Doumeres valeurs de. D avec. nue e des Deup der 
Mred valeurs de C cequ Domena. des Deux monVeonc d'dtémes 


a + 2/1 V8 ces À | g(at 2 WT 6m 
4° : 
Lure on L Vas LA 5 cos & 


23. 


EC CSST = - 


2ç8. 


\ 
s. Ce divars HyTtémes y AM ot 2'aillums tons même y: 
pe, appatiamemn au cas où fa propoiæ. contiem Deux-raci 


° 


men Azalles es deux, na cime ma ginaacé . 


?E Vauicté . af eo reel. bte c* om pour 


valu -2( cs dt Tr sind). 


Ce cas rentre smnmédiatermem — dans Le précédom. en | 
condi den am. que 1 201 fx même chose que. cos LT + {1 Ain C3 LQ 
que L'on a en condéquence 


22 (cos À + fa jm d )=+0 {eos (02 ) + VS oë(at + LE). 


JL suffica done, pour avoir A0 combinaisons ami. 


. De temphacer , Dans Les quate Sdtèmes précédents, 
Ê anale par £+ te n. par dnite_ De L amor: 


cos À _ 4in Ces À. + dim L 


PEU ZE HÉ a UN Jon. 
vz 4 Vz 4 
On obtiendra. Bouc Les memes bypes mrobifris nivoun— Les 
oxrqamceé 2 me nouvelle valeur ve L'onvale X : 


XII . 


TL ripulte de Voute. cote Disougsion qu' iles on 
possible D'or x rralleuyr Des ra eines par Pr contidénaion 
08 quatuièmes puissances Des ‘bois éléments à,b,c. das 
eommme., D'un autre. côte, Less. érable que L'emplor der- can: 
Ma ei à ham— pour eus objes ) L fous. en concfnre que. ces 
den mosyené Sem capuvafouts . êr can Lx A dal, qui 
oume makière. à De nombreutes es. importantes cbtervations 

Hon'en-pas duuteng an off que fouwan'on Jarre 
nage deb aquatiencd Piances , agwe élemem. ana quairé 
vafeuns an Pen Ve. dewx 4e nombre. ded counbinaisenns Vexn si - 
120 possibtes d'ocrou— Vans ame p'epeion. Ps - cowvidérable.. 
par eDybEquem- ou Don- ebe- porte à peméer que dv lemone-- 
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par Lo uaduièmes pPriésances continus tou ce: qu ch. néces :- 
AoiA£ powr Lx résohution de fa proposes Doi nécessairesmenx 

s contœnir Heancow d'autres choedes qui dou immie à 
ee aqw Pa conocnne . 

| C'ess. ce ne monlrieme en eff. Les rechercher pre 
œdemteé dans fesquelles und avons Aeconme ue phusieuns de 
cs combinaisons nepondens à 27. cquationr Dow les coeffe : 
CimAs ferviem- imaginaires ei qui pa couféquour, ne Jo 
pas dans Le cas de celles Dom pond nous OC pond Les exclus 
divemiem— . 

Ce piemer fan. amalgtique. explique donc que Ce 

Demo ivdel ImsceptiBfes 9 équivalence , pour ce qu. concsine” 
Les proprdes à corfficients nés, om. coperdam. Différenci ces 
pu colle circonstance que L'un, celui Des cames 6e Wouwve na+ 
Car lemen— cd ex clnbivamenm. nestreïm. au caë dx | À prepa 
n'a que 2e. coefficients réels , Tamdwd que P'antre, celui Den 
quatrièmed prissances , Tom em 4'appliquam._ à ceé Jotteg déqua= 
Houw convie caalemem. à deg canationar «nan Ded 

taucnt imaainazres , amd cm 4e Toute fois , D eox ban 
de_ le Dire en passant, L'ensemble cd cakégoried de equations 
De CAE. Devmere. Soite”. 

J existence, dimnltance. De ced deup mode peurc 

Done eu principe ne vien prédenter dc. contuaDictoine_ . V'excsd 
de combinasjona own par L'un comparatwemems a P'antte 
tenam- à ce que- Pa queétion a mme plus grande généralité , 
œut poim. De HVué de Le uature De Pa proposes ’ Lorsqu’ un fan 
Wade Des qmatuènes prwid3ances qne Potéqu' on de Loune 
à svremple eo que es cannés . 
Towttfois ca Prewienes coplicationx ve down pas 

1 tes, Switom- d1 L'on den tie ame Seules indica 
io jus 40m Déveléppées , soi Dans Les imairés D'alaibre. 
doû dans les lecous orales 9 onscianemems- ur la Yheouie 
des canations Dn qnanième Deque. JL semblan en cfa 
par ce qm eh One ECM. , qu” L n'caiye. que Dewy <hyôtés 
Mt De ha cie ponr fes éqnations de ce deu & cuofficient 
réels : À amdis que- fa concidration Des qwañui om ed piddamec 
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de a ,b, C non à cou à técommaire. que Le nombre, 
de ces Systemes cbr. Prin duperienr & deux ,-même en 4e 
rabbres qu ak æ Êx cxeonstance 2 D nel. Des coioinds . 
Mows n'ianorons pas qu'am fous il et. possible de val: 
4acher Vons cès Syétèvms à pm denl a. amine type dom io 
Me dorment que Des variétés Sncaegsives ; mai cela m'a ête 
Dis nulle pau , an n'a ven affirme d'ecplicibe & ce éujor, 
en Si fx voté dur ce Poim- à été Sompeomee ar quefqua 
esprits, # fau. tecommaire que 008 Sowpçons non cœaxte. 
racines de L'équation D quatiième dequé à coefficients xéols 
base AW {à Swpposition. bacité 1Lesi venir, mais ès - for. 
mmelle. an fond que. les cawmés à%, lb", c* Des Woig élément 
dos réels a posais . 
Ce n'en pas à Die. pour cela qu'oun'a pad en 
L'idee que dar de ccô cannté ponvarems. Die négntils = 
Même. imadqinaiies : celte idée au conbraire à cokainemenrx 
existe cher. Les amteuns puisqu'ils 4'en 4'om- Sanvr pour 
expliquer das quels cas, Les vacines de Lx propose dercaiouc 
on Youteé quatre véelleo , On Toutes alre_ ! Ua 
on Compoiées D'un cople «cel en Dm couple ma gimaine, 
Mau Ce que now Leur kepco chond c'es D avor roy 
Dm ghissé Br cette tôee, de ve L'avow pas Setus 
Gee Dauw tous 400 Details , done L'avoir vas comprise. Vans 
Toute da si AMication . Apres d'en être dowid pour coph : 
mn Cotain ondte De fais , ils n'om. pas 4n von qu'elle 
tom en contradiction avec um cenbaum ordre De «Z 
qu" À ou Vi - inacactemem— Lornmléeo . JL-nouss pa: 
HOM imoontests file en fes que. di on L'avan. Tous son 
pen appvofonie., on M'owtam- f* tab en pinewpe 
que- Ced dewp dyptemes apparutremem rdpectivemen «. 
dewp equations Heutiquens dom our ce qui concerne 
Le dique M cocficiom. an en À, on de denau— 
COM dim que At , dans quelques ca, ln mate de ce digne. 
eh dechwe , ibu' en so pas tomows ainsi; OÙ Aa 
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Lecomm que , mème Lors que ce digne ne change pas. ce 
faute. à Lun, tomtôs à l'ame de ces éysrêmes qu'il fous 
awoir nebows , parce qu'il interviens toi mme condition pars 
howlière intéressans Îles Jeurs rebjoectives De centaines 
coffisionks | condition am éme De luquelle on ne trouve ion 
9 anal ue. Dans L'erude des équations de6 trot previous 
por connëile $'exenc am à La fou par Les Siqnes 
d_ eurS qu contitne , en mail D'apptéciaki 
re | Less ven Dow. L'idee Pond matt al. 
# a pod ete ex poses en qu Vie doumer me plus tarde | 
cochemétion au Cowrinagem. de "08 concephioun en amabse. 
On pomna de Œ fx vérité que, pridque nou 
Lecommais jour nerve qué- ce Variétés De yyôtomes 
envem— être tolMaches & um e-1mique_ L adin Ptecis 
Jus coli que touas Des awewcs AUTANT ue 
fours ouvrages , il dou. dnfhine De ln comaifionce. de 
cel - ci pour _L'on ou en -moiné L'imdtummem propre. 
EAe Viviqur Vow-L'étuôe De tous Les ‘ctails vanics que 
pour" offcir vue puoposee Du quatueime Deqre- . Cet. oboer. 
vahion 65 D omame joins juste que- ue precidemem— mn 
, Me € .MOUS Avounx proccde & L'examen 
en” Ce- que- précridémem— on a pa doisse chacun juge 
de ce "£ aman à faire Snivam. Lo airconétoncens , 
owme ni à pas Done ces. mbile webs men y =, 
condidèrame au contraire Les Dev yftèmes en. question 
comme. applicables dans restriction à vous lens 049 ,m 
em à Dédni de«s «oc qu'on æ donnée Comme genérales 


fond av'efles ne boum "à cine : 
Œ oo. égard fa Vhéove de l'egnation on quabus- 


me Jeu pem. be citee Ccovmme. un éxcemple Hemaqua < 
ble Des vuteuxs Dans fesqnetles on pam Lomber lorsqu'on 
cède op facilemem. à 'entraïmemen. Des imdnetron 
/ k don en ce qwi- conoenme L'influmce. des 4: 
ques , Join enrce qui de rapporté. à CHE tuñdance. rot 


| 
| 
À 
| 
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générale d' admeltie que Les propriete des Lonchious de dvtes 
èe fx conbidenation dn né om égalemen. applicables a 
£ imagipaite . ° — | 

ons nous Sommes déjo exphque , Jomd ca qu 
puecède, Avr ce que es relatif a L'influence Des gtqneé F diéond 
mouvkenam— quelques mots de L'idee trop fréquemmen. apple: 
quez: que Àe6 yropridtes demonbrees pour [A méef exam ambh 
pour À imoginaine- . 


Sorsque fes conncs a”, D" c* de nos Fu element 
dome tous positifs es que, par énite, à ,b,c dom téeto, 
Les p ermurations qu on pem— faire entre ced elements Daui 
fes fonetiow a+ b'+ c* , atbt+ at + be quels , 
que Joie Les ÿtqnes de a ,b,c ue chan em pas Peso 
dadeurs De ces fonctionw, lesquelles, on ne Le. pare pad de 
Nue, Home imhimemem—- ficcs à celles 0e cosfficientis dc 
fx proposce_. Gmam- à Pa Muwisiéme fonction abc, efle 
nee cqalemens. invariable pour les quatre combimaisond 
des éfements qu forme chacun Des Systèmes app”lica - 
bles à ce cas. #é du nicess airrenmem de PE que- fes qua: 
Pre nocined Dome chacun 9e ces btèmes eds compose 
duivems— conÂtiluer 1m ensemble onateiumnarrLe invariafrtz. 
c'es. - à -die Dommoam- TFonjoms les quatre mêmes nombres 


Lorsqu'on y yermubtera entre. efles à Vulounte. Pos trois Leitus 


a b,c. 
Cn elles, L. premier Syftème, par excemwyke, tam. 
em. ra t( bsc) , -a + (b-e) 

fr permutation Je bave © louitie évidemmmemns intacts 
Ceé quatre nesunftate . Dr L'on perwmte emduite & avec b, 
Hvienda : bæça+ce) , -b+r (a-c) 

Cr, ous cette orme, {eo Denmr premiere Hacineé Jour 
UN premiere. en Pa Aroiñième de fa. forme précédente , le 
Denae Dernières dom celles Des tamaé ? es À. 2 on 
dernain emactemenm- de inëme de a permmtation De ®@ 
awec C OO de COMVAMeLa Jan peme- que Le Second 


HMpdiemie gone 9° me.qut4 pute. Jemblble. . 
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Jes choses De gabiem. oxanctemens. de mere poud 
l'équation Du oïdieme Peqre p'uvez. de Jon Second Terme 
dom. fes Hacines OM Jour est 

a+ b ) ad+ba*, a X"+ bx . 
On von qu'en offer eDes constitue vin péième teussanre, 
doms Cequef D peunntahion de. À avec 0 n'appotte AMOMM_ 
AM] AMEN, Dans Ur vafonr d'ensemble du gore de Cet 
«aime , même forsque à ob 4eme imaginaitan . 
Ces faits aimé constates, on dora. certainement 
Cond à penser , ÿt L'on voulais 4e Taxe dunaer par 
Les seules considérations de ‘amodoaie_, qne- ce dou che 
Le mn£- eegke générale applicable à fond Pes Deqre4. Mas 
ton a. pn ete porte a Laisomer aÂnsi Fam que L'on 
nù Yem comyie, pour Le gmakueme Ve , que. de fa 
Dorme sophicte Ded den Gryétemed , , £ devine 
on dmjam égard amx Vanictes que prend Cote fotme pour 
Lg autres À yfrèmes Aecoymmud aÏmifsiblero , qme L'indue - 
. ten amalogique jou noun° pandomo Don étre abandon 
me , puisque u même pour Ce. D) «©, ik. ne de vévifre— 
plus avec Les outres Snôtemes &, em eff. tv nouu 
prenons clw am COUVIeM— an CR on Les quatre AA. 
aimes da Îx Vioposée Aome imaginaires en dr lequel 
at ram positif, ben € 40m. négatifs ,0n à pou 
L'excprefsion Dex Yaoiner- : | 
+ a tn (b+c) , — a +1 {b-c) 

On MALE OM OM Aneilememn— que. DA Ced quatre yafund ne- 
change. pas forsqu'on peumute D cwee C , effes De- 
Vunmem— DÂfereuteé forsque CAM Aam— (KO avec b 
om CCM + br \£ (are), -b+,/1i (a-e). 

Aiméi , emtre Le cas on a, b*, € dom post: 
Hb, en Clim on Dewo de. ceé cartes don néqakifes 
c'an.-a&- de. ere À hrypothede où æ, be, Jome 
Hong Trois réels, es celle vx Denp de. ce4 éléments dans 
MMBOMAN ES , :? eœsôte me Difference. essentielle que. la. 

Joime den? racines tend mamifeite, ce Doux if e8 Doit 
facile de d expliquer Pa raison D'êtte en temontaun_ uns 


t64. 
p'umeipes . C'en. qu'en ffen. , tons. que a, b sm C Jon 
réels , Les Jonetions a+ b'+ct, ab patte be? reste 
Len diqnas , MAG elles coéiem… de L'être es acquièrem.. N 
cv. Fois valeurs loriqn' me on demnp de ced quovtiters 
réatls ques étaienr- Devienmens. imaginaires . Gnvon— 
Pan te qu'il e61… Longows mécehéaire de. 3e temr en garde 
ce moyen de. conclure ne Jomiam. être. ads qu'apréi 
Awow” dé Drame. dpime.., ce qu'on-a Jouve aa de. 
œuAe-. 

ÿ Ov Los fonctions + bre, a+ ca bet 
Aubifoam dans Les valeurs qu'elles $om— énsceptibles de 
pemire mn amdii essentiel qne colui que nou 
venovs de confbaker, même alors que- maméiqnemans— EL, 
DL, © rwstem. Les mêmes, La cond à Védwite- de. 
L'égaisation de ces fonctions amac_ cocfficients de La. puwpe 
Aee- eprowerom- à Leur tour D'inévitables. modifications ; 
amôsi, Lambis que Dans Le cos où A&,b,c so sels, 
L'invauabilité de ces dep cfonctionas co fx camde. Déterm: 
mate de L'existence D'um denl cowple de y dEemes de Aa : 
cines Dans loquel fa cousidésanion de la quandewr respecte 
des elements n'emerce amcume infinence ,1fm'en ed pu 
OAmét lorsque doux de cu éléments Devenam- à imaite 
P'remem- bois Valonts an lien d'mme - Déperdam. de4 gon 
deurs Leopectives de ce Elements . Alors à chaque. groupe 
de valenx covnélatwes De ces fonctions, Covteépondta : 4m 
comple. épécial de éystémes ; OÙ oura donc Dans Ceite cit- 
consance. Tor cowplew on Pro © 'um Seul. Ce-qm Con: 
fume de plus on pins L'impossibibie où L'on 4e Wowe, 
dans Le quatrième. 2egre, de procéder, pour Le comprii 
Hion des Lacines , par La. Seule covsidérnation ded Srgneas 
Des coufficients , er fa mécefité. de faite intense tour 
cette compassion. des gramdemrs MAMMA SA de- ces coeffs : 
end en même Lens que Leurs Siqnen® 

C'er D mn Fan amaluiique- nouwean qu 
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4'la &é cuhieve, Ha te ni annonce , ni developye en Don 
nous a pain mécebésoirte, De dignaler 1 de pretifier L'impor. 
tance . nu rabte © eos 1m #ma- dr Lequel HO «ueWvien = 
tons Tous. - &- L'honre dans Le ban. de non4 vestère : comple 
de L'imflnence que- Le fau. en question Do. exencer am po. 
de vue On mecomisme amalytiqne 


XIII. 

11 me. era maiménau- mi fona MA difficile de 
power que- , dou qu'on fasse niage , ponr delerummner 
Les racines, de Da considération des carrés , done qu'on mdté 
em œnure Celle de8 quatuoms pm amces , on obtiem sxae: 
Lemon. Led mêmes esters, Lo e 9 @tleuxs on d'assm- 
tt Æ& A condition de n'en Jaire f apphcation qu'æ& den. 
equations æ coefficients “cel . 

n ff , UT don. question. de Aa réduite. Dex 
quatrièmes pumedances , on de celle De canés , Pea xacinen 
necÂles Doiveys— Etre onu Foutes trois positives , on se qrudie 
live 1 deux neéaatives : 

Jlons avons constäte dans L'avick x que Le ca 
DE Damo Pa nédmite des quattièmes prnisdances , fe4 Loin 
rtacineé dom poñitiven, condmm-ponr Me p'opuiée & off 
cients” réels, D'ume pau. our den dytémes comme ‘Dame 
lesquels kim ch el, d'autre pos, &æ ot cowprfes de 
Ayôtémes On Hype Anwanr : 


je ( b+c) ( +a+\/A ( b-c) 
- a #vs (b-c) / das (b+c) 


dans Lesquels M clemen es réel en des der anti mas 
ginaires 
des 32 autres combinaisons de ce ca appartien- 
ne 4 des equations æ coefficients" tmaginairen® . 

Guam & fa-Snppesigion que'me cd Lac 6 de. 


LA . 
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veomté ed positive o. que deu» d om. megahives , dl ne 
comm. © ouonme. combinaison appheable d des prope: 
dés à cosfficients réels. 

Én téswme, pour celte. remit. {x circonstance. 
que toutes Les nacines 30m réelles, quel que: don Leur 
signe, douna lieu à finis. dystèmes aomigsilles . | 

Ch L'hnppothise. qua- Dans fa téonite deg caues 
fes racines dom. réelles cond. ave mmes condéque. 
CéAO : . 
On trouve ,en effes., ai les trois kaciner dom 

iipess, fe8 Deus premiers dydtêmes ; di yen à mme 
poñitive. 4 Dev négatives, Ce qui Pew--aviver De Aro 
mMaonnetes, OÙ ama es Puois Quired Oujétemen ci - Dedaguan 
defhimins . 
Fous er -Voyvoun- ou Diépoender d'entrer 
à Ce. Énjer- Damas Ded détoifs de calemls amæxauels le 
LRectour pour 127 - facilemem dnpplee® . 

Av , L'onm'a ni pla ni moins Dons mm can 
que dos L'autre lovdque- es racines Des tedvites dovw< 
neelleno. ° 
Hacined imaginaire, en se rueportan— Am Réveloypemens 
des cofeuls axcodé & L'anticle X , ponr le cas Te fx #é: 
dite ded quabuiëèneé pPissances , OU VA 2'aboù ane dur 
fes quatre valens de A Les dewp Mnaainroirted + aVA1 om 
du etre rejetees j il ne w8t donc & faire enbrer dau Lo 
, combinaisons que_ £ A qu 3om--pricoidéemem— Les Dour 
rcon£rats de l'extraction 9e fa racine Carnce De ax. 

ÀQ'nm amie côte, en ce qu concome Less 
deu racines imaqginaixes Dodo 260mitts, il à ète constate 
que. pour celles De tarte dwire, des qualuemes ssances Les 
denles combinaison afmifsible som. celles qui attu- 
Buome à dD* à C7 1Uême otqne., Aou poditif , don. ne: 
qatif . Or comme priéciéémenr., Dam La réduite de4 canës 
Down. L'eau. CT dome les racines Imadginoinen, Ces quas- 


Lites obéifsem. mohuellamon. a celte. condition pms que 








267. 
oi L'une ce +(M+N ÿ: ) , À ombre dois Etre + (MN VA), 
on que pareiflemem —(M+ NV) me pou marcher qu'ane 
-(M- Ny2i) , 0h Voir que ce qu er exige Dom® vw cab 
8e boue oœactomem— 4Leprwodm. dams L'antu , de dote 
qw' 4 4 + complète identité entire Len Dec mode . 

M Conbeqnence-, dou. qu'on vouille Déterminer 
fs 2ncines De fo proposes par fo comidésation Des quais: 
Mes VwfSamces de &, +, C, Jou- qu'on vemnle Le faire 
pan fa considésohion de leurs cons, fi condition que Pa_ 

o$ee. doit avovr ded coeiciawté tes cond. exacte : 

men dans fes Qews cod am mime mombie. &- à fa mème 
Jeune de Systèmes odnipsiblese 

ou ?'excodam- de bolutions oÉ'tanmess » fous. 
qu'on pride. & L'aide de ab", © , n'implique pa 
Jd'ufleuns comtaoichionc , ces excéd om couesppondaw 2 
Des pruposéens Dont. Le coefficients enaion— imaginainens. 
Àe dovte- qu en téoumé moug Aommes amende à Die. que 
L comirion que Les coufficiens de La propesé dom 2e ln 


a pour equiv de Dimimmer— de moitie 


L deqe de L'équation usolyamre, 


XIV. 


° 1 — , l, Le 
Lorsque nové avons ehonche. & 'uboudie { equation 
x*+ D a+ qae+r= O >; 
non avoné vu qu' ape avoir pose CC = arbre 
mons Éotmmes Wen 9 owr Detervvrwimer æ,b, C-, owp 
bois conditions duwamtes® : 
ent 
2, deu bee 2(P- 
Contidcrom— oÂors a ) Cu C7 comme Pen Froras 
HALCANeS D'ume eqnanion Du Dcoiéième- Deque- , nouë awous? 


pu éervine cette” éqmatien— dons fa_ forme : 
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a+ Lx EE -r)x -T = 0 
Cole manière de procéder adoique. done à À le rôle pe. 
| oïaf de nepredenter #6 Fois quawthites a* ,b”, c* es. f'on 
conclm de Vi que chacum 0 éléments à,b, © dna dus: 
ceptible Je den valeurs . 

Mais A 4 gôr- Permis D'envisaaer Les hoset à 1m ue 
ne-poim de ue on de Lecomraw & mt procéèe qui ,on appa- 
MEME Dn moinw , para. devow oOnDmize, A des teoufratéo 
Mis -iffecente. , 

On em en cffos- choncher à nésondre Les Vois ch. 
Aons om &, b, © par rappou & chacune de ces qnantitéé, 
à L'aide de l'élimination de deu d'entre celles de DL aude 
C Par ocemple, de maniëre & obtenir mme équation finale 
qi ne Coutiemdia po fo que- & . 

Dour réaliser cet pendee,, on Onbstituerx Dames 
fa WMoidiême Pa vafour de b'+ ct dcowte De la premiere 
4 L'on Trowera- : 

à + 
_ a(ar£) + bc = 2 (Er) 
Mattfaum- endmite Dans celle. ci fa valeur de L' dedmite De 
fn decouve , if viendra 
+ 4 
_ (at P)+ = + C£-r), 
chasse alors Le Dénominmatrer a, faisau. tom passer 
Dour le p'cemmar membre ee chamgeam. Les diquer®, on 
, à à 

dr Ea+i(£-r)at- £=o. 

Ov celle équation clé Du Sixieme d rà Donnera evi: 
Demers 17 Valems de à , Tondié que- pecédenmmon. 
Mons anonT gon are que ces temem. ne devons on avowr 
que deu . ME cœite. Done ane ces conbeqnences MMe_ --COrnu 
rañhichon Lom- an moima aÿparemke, au vi De Pa. : 
quelle 1 Deytaw: nécessaire de. 4'ecpliquer . 

Kemanqnons- Daho? que L'équarion en À arja— 
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des mêmes coolfi cienté que celle en XL , 04 208 en concdue 
que Îes Yow valeurs de A den les mêmes que- Les row 
valeurs de % , ce comme celles - ci 4ome a, b”, ce 
il 4 ensw que L les 6ix valems de À ne 
Hero ambre hoôe que Dos Ac Toubles valomns De a, 
Mb, Ddédmtes De l'équation en Z . 

Dm aube c5t, 4i au lien d'éliminer Don © 4sowr 
dtominer «à, on avan diminé dois à en c pour obtemr 
b, dou à sb your obtenir © , 9" Acuam. Pawemm & Jens 
) 104 em bé (72 C5 Low &- r demblo bles àcelleen dE ,>v 
moin Yo 4ows les cas où Pos Aroid conditions imirialen 
LONA en em Ja proiéré de Symettre par tappou. a æ,b ) 
cs D où L'on conclm. Les Hx valems 2e V , AM6ôt- 
bien que- fes Lx Valeurs De C , dons exacTèmem- Les ME 
Mcé que es 4x valems de à . 

Ca étam. am lien des hui. combinaison be 
maincs fowimiens par fe p'iemier procee, nous allons nous 
Mrowwer en vicsemec de 216 ) c'en.-d die que noué on aus 
non mm nombre Ÿ fois pins contidérable . 

/Voyouss Le f'accoxd pourra. établi 
entre cd Deux résultat qm , Am pumier abord , parais: 

A ce effes. 4l Jam Leman quer que C£- que nes 
Moud pr o$ons , ce n'es pad De résoudre. deb cad part - 
culiew de l'équation Du quabième. dcate »y MU Le cas 
#lno général c'en à Die celui Dans Rqnef fes cocffi cionts 

A, Ÿ cowmerwcem. Me complète indépendance. Or, por 
qu'if on dom aimôi, noms Goom couche Voures fer 
combiraisons dons Prsauelles ww choe Aa am te An 
parmi Les Six valenrs de- &, now premdrions do pow 
+ , Jon powr C, ceÂles de lee valeurs qm , awpo 64qned 
pres DOM Des mêmes que colle choisie. pour & . JL 201 
air que 4'il on étan, ainés , OÙ n'omain phud Danxs Les 
Mois covûitionas initiales que- dep Ùcd Frois dément à b, 
C, qu'on Vonuam- Les Linvner qu'il nafiriañ— afoveo 
Ame coydition cyie p, 4, r « qu. par duite lo cochon 
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cebbenoicom. D'ébre indepandamté . TL on daau. de même di: 

ay'uëë avoir F anbitiairemen. wne Valeur de &, on fa : 
combinan. avec den valeurs de LÉ us de C qu, quoique 
WImarioquemomn— Difforentés de celle choiéie Low Œ, detaicm. 
égales entre clles , aupe dignes pa . ee PE nesulke fa nécefiite. 
am abstraction faite. Ded Agnes, les tamdems Deé oi vale 
. choisies dour foumer me combinoéon applicable om ca 

général Aoicw- Toutes Différentes entre cfless . 

Cela pose, & a*,b*, ce” Low réels es positif, 

Pes 4iœ valenss de a , Toutss néefles , Jerome égales Low 

i Dion que celles De du de © à +a ,rb, rc ax 
À méme de ce qne- nou? vernond De Dve- que di L'm 
prend + à pour à , on ne Devra de combiner qu’ avec 
+b & #+C ; 4i l'on pre + b powr & , on ve le com 
Linera qu awec- + & HmEC, #i enfin on pren +C on 
ne powvra 'afsocier n'avec + à en +. 

LOPS foxsque & ,b,c Avm réels, Comme nones 
Le dwppos ons ii , Ceb Atow tuwpeas n'en dow- vi demmen< 
am m bent qm eh precidémenr cdi que fowm / équa_- 
Æion on X . 

Ja concordance d'étabhs. Done entre ce9 dewe ma - 
uièus Ve voir. Lau le premmer cab, comme dau fe 4e 
cond, dn moumd How Pr comition que a,b,ce dowmctéels 
Om n'a w pêne M. NLIIUAI que- fui. combimaréonn AD mi for: 
Gles , +, de pau es D autte, l'ensemble de ces hum combi. 
notioné e41— 1destiqne . | | ; 

he MO Enamr- Ce-qm va. Me pPadder frsque 

La quantiteso a, Lb” €, Sos cesser d'être réelleno 
» ) 7 * 
Viendrous., ar D'efles. de Mn néqativire de quelques. mmca> 
: re fs bétruire Pa dymebuse- Der Eros conditiouxs sie : 

Mon avons constate que, domo ce caé, wn de ces 
fes denx anftres dome neagatils , de doite ques M4 Ce. à 
QE que. fa postivite eox Dévolne., es trous équation qui 
em. & ,b, & Om cocHicrenmts— de PL Propodee Heron: 


L 
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L 
-tée-f, abce-T, -abraeubéet (Er). 


à, Comme prectdemmem-, mondg mellons dans D Woisisme 1 
Valeur de _b*- CC Dedmté de Le premiere 4 vendre 
_ a (ar £)+b'e*- + ( Pr) . 
Meta onénite Joma celle - ci Pa valew de D*c 3conite. 
Qe la decovde, on Trowe 
LÀ L 
+ 2 + 
a (am) TL 2 L(É-r) 
hassan. alor b, den ominattwr a, Laisam_Vom | 
Dom A P'ummor mem bre a changeom. fes Same, ov— 
obriems L'équation : 
bp, 1i(P nat. À 
a+ Pat +1 (£-r) à _ & * O . 
qw dummera Hip Valeurs De a . On celle. Ayo eœarctes 
MON AEANLÉ cofficiewæ que fa tédwte en ZX, on en 
conclu. que Le ton valeurs de À dome celles De Z ; «- 
Comme dans l'hypothise actnofle ne de. C24 valeurs en 
poéitive es Les dewyo amlres négalivess » À 4'en dm que fes 
Ji valenrs de A dexom- 
+a ,+byÿA, + ca 
| . Tassouns mornFenan- & A Detérmination Ve L. 
On Dédmm De Pa prensiere condition. AŸ- c*= b°- Le ; 
ce. valeur Hubotituce. Damr la Yroiéiome Dome 
LE + Ÿ 27 + 
_b (b'-L)-de = À (£-r) 5 
nemplaçam. a c* par q” sl viem. 
? 6467 ” 
(LL) À 2 LP). 
_t C5) - _ (+ | r'} 
Liban alors Disparaitre Le Dénominarewr LT on Kowe 


Jralemen 6 Ps p” L° q” 
-b4Et-2(E-r)  & ° 


+7? 

Or, danf Le changemem- du digue. In came de Lin connue, 
cebe dquation dt identique & celle en af, if 4'en Jmit.que 
Âes bi nacines denom- | 
tar, +b ,+c. 

D'ailleurs Les Frois conditions initiales Fam. métrique 
on D ue om € ,on cbhiendran. une eqnation nm CC You-à 
fou dembialle à celle en +° en. qu Domaiau. par Condc- 
gens Les mnêèmes valeuns qu' elles. 

Les combinarsom Founaïves fowies Par 048 How 
op eé He valent dextirles darmem— donc aommma- pre 
Cedemmem— au nombee de 216 y Mo, par fes motifs œ- 
Defôus caposis, Aonies celles de ce combinaison dau Les: 
quelleno 129 grandeur d'un même éfemem., quel que don. Won 
svqne, Hammnan dence_ foi Dowerme être vejetecs comme” 
impropus à la Hotution générale . 

TL ne rneôte Done D omifé ble que Les quatre 
grompes de combinaison Awivantes 

AT + & avec +b a te 

?° & avec +bÿn m+e Va 

3: d'A avec ET a Vs «EC 


L OA VAT awec + a V7: en. + D 


+ 14 


t} 


Mais Le pPramer ne dawran— être. accmeillx ‘pance : 
qu'il 4e Hayporte- an Cali on. a”, b”, ce dom Low t'ww 
positifs , Ce- am eén conti & L'hypothèse actnefle . 
ne tbe done comme 0601blea que Êes tro autres. 

Jon Ne F7ouvour fus 1 , Comme Damd Le can 
preécedem, Dre. que ces Trois vowpeb #e” confoudem om wn 
dent Parceque sim que de da fo phase «amde, fa 
moyenne ou Lo 44 pete des quamkitéss a, b,c que 
dera rrvelle , les “rois conditiona® initiales p'tece demmm em 
waovables , Cowtes pondrom & Dex propos ècé Drfférente«? 
Ce mésulrass eau D'ailleurs conforme. & ce Que Wour-0WOoW 
cowmtate dana les anticle. X es XU, De doite_ ue dou. 
non fadse- ndaqe’, our fa Détermination de4 Latines, 
des carré de à ,b,c on de Led qualuemes prufaueci 
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. 
ou- de four Diœiècmes Pmisjanead , toutes Les for qw À 9 aqua 
d 1e propose a coœfficiente véels on de onvera Vomoma em 
Présence de mêmo conclusions . 


XV, 


des 106e$ Que noud pouvons acquérir JT es 4e8 : 
SOvrees vaniees de l'algchre premens Lea gta dévelop pemen— 
loroqw aw Ben de noua e an pour l'appréciation de. Ccb ‘wub: 
sources Dams fa seule conideration du nee, nous faisons ions 
venir celle de ? imaar LOUE, HnMaUME Encore lorsque LOU 
ctudiour feo fete De L'immmiation de L'un owec l'ante . 
C'e01- am one Our lequel Len. interesaiy- 2’ appeler L'adton, 
hou du fectenr . 

‘ Mono venons De noutw ocemper Dans Ê'awicle. 
precédem Des équatiou On quatrieme deqe pour Pesquelens 
fo “wacines som. Voutés qnafre néelles On Toutes quafte_ mag 
_WM%44, a L'on a pr conbfater que Danw cp Vonp Cas Les LA = 
cimes D'une même. équation Jour constiluses à L'aide De. - 
rois léments vel a, ,b,ce de telle Jorte qe, Pour Le 

NALAMEN CAS, Des fonctions a+ b'+ c*° , abe, ab 
ot + b*c* es po pe Second Les fontiou— at-b® e* , 
&be » atb*- atc* + b'c! nebtem— condtautzs , Loan où 4 
mer pour a, b, c , celles de exmp'uediions De ces éléments 
p'uses avec Lewrs #iqnes qui frawem dand pme meme tas 
Came. quelle qu fe dou. Ji Donc. on 4e Luissan. cæclusive: 
mem Diniger par l'amalogie, on Snan. Dispode a cune- 
que Les mêmes fait dDoivem. cœister Dans Yontés Led cir cons. 
+amcrur a de neprodmre par cond équens— lorsque denp de 
racines Jum neclles fes Den amtieno MAIN MTNO . Ce 
serai ÊX vme- ever”, en À n'es. pad 4amo sms 0€ Vour 
commen dour 2e cas À caen de Leur recherche 4e mo: 
Dtfse . : 

«) : 

Ka condHtuhion Dcô racines pen bien alors ve faire. 
à Éaide De Proïs éléments noels ÿ maïo ces Climons y fiamem. 


2 


T4 . 


owec Ùdes mo Dificaionne de diques Lelles que deune dwessea 
Vantetes intrioduwileé dame {es Loncti own en queébtion Dounaenx 
à celles-ci des valemns differentes . Jon résulte qu'il Devienr 
peécoéaie. , Lorsqu'on Ven. pacëdor a OA détermamation de c4 
clement De le fane à L'aide 9'autus £onctionx - 

JL en éyidew- de prime obrond, que Hum qu'on con: 
Hdèe. &,b,e comme 1éel6, Le dynème 

+ a +(b+c) , - æ+t{(b-c.) 
en Son homolo - Dommerowm. Longomo quare CAC enr 
néellons : D'un ambre côte Le dyétème 
+a+(Æ ( b+c) , at (b-c) 
en son Lomols Dounerorn- tonjouns qualxe. racines mas 
mass - JL famorais. donc, L'on Vas AV ve conple de 
nacines Actes om cowple de xacimo mnagin ones > prendre La 
moile Dcô nracimss au premier de ces Ven OyStèmed es L'autie 
spoîihe au decond. On eôn aiméi condum. à pender que. le 
groupe de vacureé applicable & ce cod dou- probablemen. he 
Conte ainsi qu' «À dm. 
+a+(b+c), -a+ \£ (b-c) 
don homologue serai. 
Aa + (b-c) , +a + \/n (b+e) 
Mous vous bornerons ti à mentionner cbui-ci parce ou il 
Jera facile de d‘adéurer que tom. ce que nous aflonn Dire d%n 
promos eo Fextneflemenm- applicable am decor . 

Ji cor d’ailleurs Bien c: A4 que HOMO NOM” 
mainenons Dons La coudirion perssitane que a, b,c 
joms céels. Jlons ferons voir tou - à - P'fieure qu’un pond 
dniteme coveéponè em au. à mme equation générale. Qu 
qratuame Degré U? cucffietemté cécfs privee de don decor 

e . 

Or Ê eh evidem que Daud ce Cad, Loréque À fonc: 
on A+ L°+ c”, am Pien des ER pPresstonr + a ) +b te 
dn Premier couple, tacon- celles -a , +\/1 b = \£t co dw 
Second, elle Subue un changomen. De valeur if eu sam 
de même de arbt+ at + b'et : en &æ Jon Tour Pa 
Aonerion abe , Féme em condewaom fa même .valew 
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mnerique- ; change de digne quand on passe 9 mu couyle 
à l'oudre . | | 

TL eo Done nécenaire Paur Dereuwnimer æ ;b. C, 
de umoncer, Amor qe now L'avonw In, & ce conetion 
u. d'en env loyer d'amtres . Aue- Jerom-— celles- cit Co 
cQqne nome aBonao maintenmom- xechencher . 

de P'emmer comte de aoines cou yond PAS ee: 
teur Du Second degre dim comm 

T ea) (b+e)* . 
D'un Cie côte. , Je, facteur dun Second deu cotresoondamc 
am Ddenrieme cowp Le co 
| (æ+a)* + (b-c)" 
Can duite La proprice Doi 6ti9-. 
CRTC CES EEE 

CHectuam- Les cale es vudonnam par tapas à x elfe 
Pepe 4 (2 at+#bc) xt ha(b'+e*)x + {a*4 +) (+ (b-)" 0. 

Celle en. P ‘equation que nouw AVOM anmMoncée ct - 
bdine. (vawm- de procéder à da solmtion , Atréton - nous 
mm ut. Jus OWmmME , ou y Trouverons d'ntilenc 
eudetg nement . | 

On dan que Les coeffioieuée D we. mam on dom 
Cawpuses diymétuiquemeom awee. Pes racines . Or 85 les taxi: 
nes dom formées Des tuow mêmes chemoent ) cowvmabl. 
mem mobtfhcao pour chacume- par certain Hignen. 9 ope- 
tohous , l'eéquaron & Paqueble chÎes avtieunem out 
pour. cofficienta des Jonction de os Moment qw, d'aprod 
Le. Puncipe que nou venous de. tappeler, Deviome etre 
fouméen® Aymetäquemem- owce. bis tacines . (es one 
Konas donirem- done de la propricte de atter imvauableo 
ce Aou la Lacie qu'on voud4a hoigr pour 
pendre 7 How elements qm Pa condbiimam— — Peso 
introdwne Daux ce Fonctions, en L'étan même où ilxo 
a dome ceMe nacme quolles que- doiem. Dautlous 
7 mods ficatiom® qu Les affecten. Lors qu vw pose D wue 


— ——— — 
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racine à {'auhe . 

Nous avons vu ow off. que, forôque Les qualre Ve: 
cines de La proposee dom veelles . c'es. Pi me pruopriète 
qu aypaitiem. aux fouctiousw a+ b7+ c*, abe, 
ab? + atet 4 L° CT j que, Lorsque les gnabe ALAN AO 
dom. imaginaires , ce propuèré de trouve dDévolue ame 
fonction. at-b*-cet, abc, -æ@b- ae + bc, man 
qu” ele cebée D être Vraie pour ces fonctions Lorsque dau 
nacines dom. réelles es Denx- imaginaires ,%, 8 n'en axis- 
ass pas D ambres gomiéiam Dans ce cad de la propuèté en 
queshou., il fomdras. nemoucer à La wesobakion De celle de. 
cialité de L'éqnanion Ou qualiième deque … Mais c«4 fonction | 





 eibbeme L'equation ci - defouns em AC les fau commairie, 


Àons noué 0C-cmp etêné Yom a L'hene des conjequenceo 

elles elles condmoem. par Leur fonc tionmemon, amas 
hptique . Én attendmm., il n'en. pat same NTI F8 de faiu | 
VON” Commem, avam. même de Po aommañite , on aan. 
pn d'éclairer Aur Les conditions essenrialles amcæquelles Lens 
eacrgences de Lur symétrie an tapyou- amoc élément Les 
afôujetifsem - 

ar exemple amd La qualre Lacines dons nous 

NYU4 Occmyons ia où rowe aue- l'elemem. à hi uAe ovee 
le biane + on avec Le $iqne - 5 Da lors Dana Les Coefficient 
on enbriera 1m terme nmqnemem— Joumé avec. La gamine 
a ,1f famdta que ce kerma son. nepresenté par mme fonc: 
tion que ne changera pas qnam? On # amp otela + A ou-Ù 
fa p’êué simple Ôa ces Jonctionn_ en A7, es c'en en effes. 
cefle qu'on voue figwmer en première ne .… Cour b e— C 
fa fonction be tete au fi invariable lorsqu'on y TL 
mm quelconque. de quatre cols 


+b,+ce ? -b,-c, + Va b, _ C ; -pib+ye. 
qui fige Danas mme. même “aciue , D'on L'on conclu 
qmne cete Jonction pan. amfsi He empoloyee Voute deule. 
Mais fa. fouction. b'+ C7 eo positive. ponr Leur 

Dempo premières Racines, c'en d.Dire lmsque & es padiif 


| 277. 

M négative ponr Les da deumiènes dans lesquelles à fau 
He néashiwvemon 5 lle ne damians dune Etre ep foyée. éeule.. 
Mais elfe prune fou bion prendre place Jaus Îes cofficients 
# le en. mulkiphee par & , parce qu'en affor- Le prodwm- 
a( b'+ ce) reste suvauable OU on Y mer sinmbance 
mem. por &, be Les You formes afgébuques qn' An 
AeVetom Vaw mme meme nacime. 

an kevme kom comm de- Ê cqmation en 
U, ‘1 deyrem., en e fa multislication De den 
den facts, ah boat -(V'-c') done chaque 
Aevme. naëte invaviable . 

De ce- cxommen préliminaie SL résulte que Les 
CoeMiesnus de l'équation m X* dom on elle constitmés De 
momete & -Sahiéfaire au puimeipe- ei - Dessins , de doute que Des 
L'abros ils parraibèem- Yes - propres a. être utilisés pour la 
késolmtion. d'une canatron bu orme deque- amam. Dome 
tacines Héclles es Denx %ocines imagiwaires . 

Cela pose. h me pareille. cquahion de pusoute Üaus 
fafoume- k 2 

XL + P XX + q X+r= 0 


em Dr companaw. à l'iqnasion ci- Dessin ou a,b,c, on trou: 
Year Vouwr détermmmer ces élément ou par éme Les rca cinan 
fes condition wivante 
° t L 9e 2,,.+t) _ _ 4 
4... d'eibe = -À , 2... a (be) = - + 


#.[a-(be J(at+ (bo) )er 
Oo Maintenam- common on Pour en Qe. - 
Due La Valeurs de ©, b, €. | 
Er D'abord Les Dewr prmnenus Donnem— : 
2be =-?-a » Lee - 4 . 
? Ha 
Ca Les ee Lo nehancham. if vie :, 
| (b+c F -i- Ê-« 


(b-c)" = — L+ Lra 
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Oubitiinons. ces vallon d'ams fa Puoisième ou owe - 
L q 
(2a+h£+2)(2a+t-41) =, 


eqnamion Dam laquelle À entre dent. 
A p'remner membre étomm égal an Proum- de. Pa 
Sovume. de Deus quautrites par Leur di dunce, où ama 
+ 
papy LE er 
a: 
Dévelo ppauw. Larson. D Paractre - fe Denrommateur a? PS 
Admenas- Yom Dons le premier ameambne ou otMendia f 
va CL Patsi r_ gq* 
L LE - À — 
artfa +}(} r) H=0. 
qu" elle. 61 On dixieme Degre., mod clle de teéondra comme. 
ces un Yoisiome à. L'on von. qu'om Koud ché methñe_ 


n'implique pas plus de Difficulté pratique que Pa methode 
oùdinaite . | 
On temagnerna 9 ‘alles que- P equation æ frquolle 


noms Venons de pawenr et exnetomem— par tappuu- & a 

ce- qu leu Da vedwite odDinaite por tappou— à X 3 de 

20e qu "an. poim. de. vue Yu meécamime omalyique et. des 
érakious de cart à effectuer 4£ ny à dimilitude complete 

ent le procédé mônel es cui que. non9 venons De_ Done. 

Mais di grogne li , em Ce A concerne fa_ foumarcons 

Q'ume Hedmte , if 4 & tonctdamee , 1 Geésc D "4 en ovow, de 

que, ceHe reduit came aésolne., 5 4 J'aqu de aire ermplai 

De 408 aocines on de les towper De- momere à bte fa 

quabre nucines de Pa puwposée. donnons quelque. aorlvca 

How à ce Énjoss. 

Dan Île procede D'Dinatire- Les Kacines de Pa 

néduite- dom es connes Des trois éléments a ,L, & %e 14 

vale de X éenite dons la forme générale. X= arbre. 

Cham de ces élément aura 9' flame Dee valems. | 

Dame Le priocéde. actuel À 'incomme de >orte | 
à 4m Aeuf élamen que an Condéanem. 4ovd$E de - Aix valews 
où tm Æow def . (es valems Dur Fesqu NOMI NOW 





290 . 
caphaqueroua Jam ? ‘'anficle Suwams dou. au TELUS Pen 
doubles valeurs précédontes de à ,b,c. 

Cu vutre, Ja Le priucede ondinaine , ay qu'on us 
na où. choice. d'une valeur de à, on aura, pour cette valeur 
natre combinaisons teinaires possibles Dom. up applica : 
Ls à un eontam cts 068 coefficients de fa proposer défi daus 
ce qui prcide es les Demo autres à un decond tas pareille - 

MUAM— 9chui . 

Les .cho$es ne_ de padsem. plus aim Dans be rtoces 
ge actuel y parce ue- Les combinaisons De @ avec bu. C 
Lo deherwmuées d'avance par Pa forme prealab lemme. Dons 
mée ame Aaciues . Cor nous Sommes obliqes, 9 aprzs che 
forme, 9 aféocier + (b+ce) awee +a et 1f (b-e) 
avec —- &, 4 &onte. amtre dote Ve combinaison noué er 
Ann dite, d'aprä es Veumes mêmes Dans lesquels fa qued- 
Hon a été Vosée . | 

C op. d'affeus ce qu'indiquemx chairemenr. ls cab: 
ous préccdents pmiqne {ea cations qu Done b+c ex 
b-c. ew fonction de à assiqnem & chaoun Ve ced Dinômas 
Jewz valeurs égales en de siqne contraire pour chaque as 
{our de. à , ce qu dcfon A commande Ds associations 40: 
#2 es a ons Avtims à ce cgand Aoute mibiatine_ . 

Mais ser de- pucsentem. Veé rhône on importantsé 
a sur Lesquotlos mon Devon appeler l'attention du Lectoser. 


"XVI 


oéqu'on dom à me. equañion— w quatueme Deqre 
que des haoëmss Dore. Ze, on toutes quatre necffc4 on Foutes 
qnatre tMaginatreé | HO" und va commen Les dements 
de ces tacimss À 'obrienmem. per Pa nésoltion de la néonite ot 
Minaire en L &- Pa été condate que lea rois valeurs De + 
qui dome afou réelles neprédentém fes cames a”, L',c* 1e 
6 Éléments . 

L£ Pa propose de rouve Davo A c2A d'anvonr Dewx 





" 
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nacines réelles on denx racines ma gi nan va y 0 pourra Fomoms 
concevoir L'existence D'une équation compoiec/ avec. es cocfficioits 
De la > semblallemen. à la wéduite ci - De6su6. Or 6m - 
4-1 poHible, dans colle carcondtance , utiliser ccîite damation coms 
me me “ésolvante ? C'en ce que nons offons examine. 

Je en. cutamm qwe- , dans ce nouveau cad comme 
dam Ls enb , OU cét- Tonjous Dibre De prendre Pour Ces ta: 
ces Îa foume hypothétique XL = arbre que , pars 
Kom. de c He base es LAS apphiquam. fa Aunite Ded cofent£s 
Ci- desdn énmmmercé , où ne powvra wear qu'à me cqnaz 
ion In Fiotéième degré on À dn même. type que bio prècés 
Dontid. Mais il n° co pas moims cerxtam celle équation 
ne daman. avoir des trois kacines réelles, car, S'il en chan 
Ainéi , On n'en porn Dome por à, db, C que des vob: 
Xeles que fa fouction A+b+e Genoa on condrammense 
née où conbtammens- tmagimaite, Fans qu'iÀ en. actuel 
femem.. necedéaire qu'elle don. affernativemem— L'une 24 
l'autre . 

2/4 y amrau… Done, ntre les Veumes De L'énonce- 
une pareille conclusion ne contradiction mani jaudéi 
Dam ce Cas ,. Comme Doms Toutes Pes citcondtimees demblabls 
£'aPaëbre., oppoSam impossibilité a rmposs-bilire , NOUS 4e + 
porn par l'imaginane . ÿP a te 9 'acflenns établi: qu aÂos 
AMAe deb valemns de À en bonjours néalle en positive es que Los 
deu outes Some ma gi nai ves de fa {orme m + n VA . 

Mas ce moyen de dofution qui gréqu'à prééem. 
me Ve mouture à nouw que Comme mn moyen po$si6le-Ddéchap : 
Per a me contradiction co -1l nelemes— acceptable ? Oarer 
mon éclaire à ce dues, th Lam nechercher 05 L'ivce que- 
mod émettour- 14 of concerdawte avec Toné Leo faits” ante. 
| . Or 1 en incontuteble ,'apus ce qu vom D'Ehe 
tabl Janv L'aide préccdem— , qne forme Ved racines De 
ÿ Canotion D quabuèeme Deqe- foruqu dome om partie tel. 

u— om partie ymagimaies pem. être represente generale 
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+ær(b+c), -at\f (b-c) 
Jamo Lequel 4, b, © dom réeb . 


JE n° e4- pas moim incontestable que’, dans C4 con: 
Ailions Je xéabité, Les Hoi fonctions a"+brcet, abe, 
atbt+ ac” + D'ot ne som pao sinvarial les Pour toutes les 
HALAMES , qu" efhcs ne pee donc être eumgrfonées pour [x 
dbrumination de a ,b, CE No AvVOUnd Vu qu A4 fa. 
on effes.. our Aubstituer Les trois Snivouuss 


a“+thbe, a(bsct), 4 a - (b+c) if a+ (t-9*| 


À cependan- Less vro4 que fes xacimes chernchees 
ponvens- Coutimer à bre ue Déxivation du Eype XL = a+b+ce, 
mais Sons la rééewe qu'actneflinen @ dera rec es que b 
a C derow. imaginarreé , il Jandra Necehs Diremom. que. 
doms ce cad, ne avec ceé ta de à, Lb,c , Les trois pvemisres 
fonctions, conséquences inévitables du Hype X = a +bre, 
de varsables qu’ cÎles étaiem- Aouao Vos premieres Condons, 
devrienmmem— invaniables avec Los decondes pour L'ensemble 
des vacimes ; de Êx vééulte cette condéquence que- 
Les Viois decondes Jonctions qui gomébsom D o'1e4 u- deja de 
CeRe. pro jte 9 swaiabilire, mad pour me appros pris 
Mon de leurs éléments réels Difféueme de colle X = &+bse, 
devrom— prenne Ja Jotme des premercs fosqu' om 4 intro 
Quira la dupposition que à estäm- réel x be © doc 
désormais conbidères Comme matin autres . ds Ls choses 
de pariem— ainbi, 1m compes. aceod A'etablina entre 
Ced deu -odue de Concaphiont - 

On c'en. ce que Le cafenl vérifie Qaméi que mouas 
allons pour en convainore . 

M emylacons on fer #C par Msn 

m-n 1/1 , À viendra 9'abors 


be = Men y par Suite 2 be = (men) *+ (m-n)" 


D Pos fa prumide fonction at+ dbe va devenir mme 


26, 











CR pe = PE EE — 


a par dmute 
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Homme de fois cavus #- prendra pan CODE EM. La Jovume du 
pe a +b°+ ct Jam lequel bT en. remplacé par (m+n)* 
An CcY par (m-n}*. | 


En decons lon où aura 
bec « ? (m"-n") 


all c*) = ?a(msrn)(m-n) 
de Aorte que La condition a{ b'+ ) = — J Ae Érowera_ 


nemyplacée par a(m+n) (m-n) = -+ 
C'ats- Aecvivemenr le Uype On prog abc 
daus Jequel emeowæ bb oc dom wmmplaces par Ms 
Mm-a . 
name à L troisieme. fondion lle pren Le oume, 
développée | a - Hbca*- (b"-c*t)". 
Keumphacam- h be par (men) st(m-n)" me Lb'=c* par 
Hu mnyf1 elle ovine : 
ah 2(imen) at 2 (mn) ae 16 mnt 
Mat lon a Hmne(men)"- (mn) es pen site 
46 mn æ (men)"+ (m-n)*- à (men) (men) | 


JE viamdra donc finalemen 
a+ (men) . (m-n) #_ 2 S a (mr n)"+ a" (m-n) (mer) mn)" } 
“aboion Tom à - fais. contotme & celle qu Dome Lx valeur 
De T dam L'hyprhse Du AÆype L=a+bre: 
ous pouvans Douce. maintien. conclme & ecomx 
ar oue ce type pone Etre énéralemen. emyloue. pour utés 
du ctconé tance dam Lique Rs de Momwwemomw.. les racines de- 


{ équation On quakième deque- . 


XVII 


Dans Vos antichs du chapitse quattième, compuie 


C3 


dn N° XIX am N° XXII on. relarks dla sédolution de P'aquarin 
Qu Yoiéieme deqxe y vw avowd exprime en Déveloyye cefe- pen: 
dde. que tome ex pression algébrique, de quelque Dequé qu'efle sin, 
cp imonm- mme entité enrie certains quantités on fonctions , 
Owams Epe née à proin. -Vowr 100ndte mme équation De même 
Degré ue Îe même forme qu'elle. Dons avons ajoute que ee nec 
Foi senlemen. Povoque_ fes fonerienr qm emtrens. Dans ce capué: 
Avon Avm— afaébniques , que c'en emcure Porsqu'efles dome cn: 
cmÂaines , Homcemdantés ee même. de naine d:Aorrwielle Um: 
téqnole, qu ‘elles Peuvem. être mtilisees à cè poime De, vue . Puis 
Fansom. appheation De cette ide2 à la conbidération Des cosinms 
er Des tamgentes , NON von momlië que ce4 Joites 9e Vone_- 
tions, oute qu’ Îles Son. res. Priopred à fa séolntion Hféou 
Des canotions dn decoud es. Du Hioisième deque., offre. Le pre. 


en OW e de fonitraoire A takique_ NA colons ouoeo 

empéchemnenté de- L'on dncribilite . Ces Jonctionso acqméremc 

Qu me importance amalhque qu'on me donman- mécom= 
0 


nañtie . 6} dc8 Citconétanecsé ana ques Âe fprélemem. Dane Le_ 

tuiême eau, on, Aaw non antir oulre meme dur 
ce Sujes…., À ne no as imtile de procéder à l'examen De 
quelques. Amel . 

Mne. des plu dimples eo celle qu de rnaMche, & 
ÿa valenr du Codtmné de L'ane quaDwuple. en Loncaion de_ L'anc 
imyl.. 

On san qne. à détiqnans— “mn anale Mn & *emhiques 


MM 
os ha = 8 coda = 8 costa +1 , 


D 'ow L'on dédnne em oudommam- Par tappou- ane fPm6damces 


de co3 à 1- co ha _ 


Cfa _ co'a + 0 


En. consequence. di L'on avais à résoudre me _ 


eqna tion De la forme 
; x CET (1 


on L' imleas à x précédent en oJamn, PF = 1-8e 
d'ow L'on Fue co ka = 1-27. De la on Deésmira Pr valeur 
de l'amale Ha os fe corimms Qu qua a ces angle den 
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A valeur de 

D'ailleurs Le cos 1-87 appartiem. non 4onlemom. à 
L'amgle Æ#a, ma plus générolemens a Ha+?2Kw, D'où “étf. 
Hvuwm- pour L gmaru. mm nombre De valeurs Didtinctés egol à 
À Honor : à, a+T , a+, a+ 2 ; Ce qu Cond 
Àinalemens. pour Les kacimes à + coëà , + Im. 

Yi La propose de p'entan. dons fa foune plus qemé: 
role x" pai+ r=0o ; il derañn Hacile de. fa vamener au cas 
précedem. . & ces. fes. on yojera. x = +2 eo il vinQro 

| Ext plier = 0 . 

Divisam. Eoute 1 ‘équation par t* posa. embuile teyp 
on obhiendta l'équation émvaute en x 

x xte L=o | 
osvimilable à ln précieuse, . Conoidéram. alos 1-8 E conne. 
Le cosiums d'un angle 4a on Déteumimerx la valeur %e L'amqte 
a dom Le cosinms dora La valeur de 4 ; enfin de la telakim 
x =tL on Déomira Les quatre valens De & qui dom 
+\p-cada, +p.4ma. 

dotsqu'an fien d'être natif e coofficienr. Du Youne 
em ©? 4ena osivif ou le HOMMCAELA am négatif par fa aus: 
Jormation de XL en & y ) de sorte qe Jun ce C6, ler 
na ciné prumdrow. la forme + A yp «sa , +41/p 3m a. 

IE eu mème possible Domé cu. oidre N'idcées De eos 
QU me equation An qnatuème deqre plus générale. que Bas 

nécecdentes . Angmenténs en fe de Pa qamtite K Les yaz 
Leurs ca - Defous de X, desianond par y L'incomme te 
fa nouvelle équation. dom Les racines dexoys Ls quaïte_ 
valenws aino: angmentées . Élons aurons 
CL Y= C++ , d'où LE = y-K 
en dubsvitnans. Tams x - pa + T=0o, 1 viendra 


y" EKy°+ (6 K'-p) y +(2pK-4K8) y + Kk'pKrs T = 0. 

Én conséquence ôi {'on avan mmeproposée de la Lorme 
Y"+ HyS+ Py"+ Qy+R=0 

on pownais. L'acsimiler à la précedente en égal Lors 





| 28. 
cocients 08 mines punds am ces de Y, ce qu Jommerau— 
Leo conditions Suivanus : | 


. UKEH , 6EK-p=P, 2pK-4HLQ , K'-pKereR 


la premice dome K = _. en en Snbétiinam. cette valeur de K. 
dans Ja 4econde on tronve. p = 6 (4)°- P 
D'un antre côte, on déduit. de la Dexnicre_ 
Y=R+pK=Kt, ecparémte T= R-P (8) + $ (#)”. 
On à& dune tow. ce qu eh. nécesiaire pour foumer 
1-8 qi mepruéenté cos ; en effectnam. tous fes cateuls 
Où Vuovwve : 2 nt k 3 
2 = —è1t\— 
ciha = (P=4R) (t(+r) 
{6-2} 
de 90e que- Deux. Des Valeurs De y poumons AM'ecrire 


<h+,/6(H)-P cos] one cos. n PUR) RP} 
J 74 VE (4) + [ PES SE 


Les deux. amtus valews de y 4'obAieudrarons en dnb. 
Mitrams Dans celles-ci m1 & cos À. 
H À hp: 

On nemarquea Æoutefotn que À donation que 
noué venons de véoudte n'es. pas La plus générale om qmas 
Aviëme Degré ; car Ai Qamo fa valeur de @ on dubétitue 
celles de p ed K, on ana emre Lo Froid coefficients 
H,P,Q "me sqnuotion de condition ain coneue: . 

H ? | 
Or} 2€, 
ec ce n'eh—que lonsque cette condition era. éahkishaite 
que ce mode De dolwion frowna être e_. 

On‘temarquenc enfin que Lorôque fa valeur de 

cos. } à dombeno en dehors des Limites +1 en 1 r Ce 
roccde cebéera À'étre apphcable pPuiéqu'un comm don. 
être Foujouns MMe fraction. comp'uie- entre eed units, 


IE n'es pas immiile. D aillemno de Aaire obsewer 
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que, dans ces Aa de conéidenationé , ce n ‘ess. Vas en chou deb 
conditions d'exisence amaquelles dom. domnites. Les conditions 
initiales qu'il fondrais se hasander à poser De conclusions . 
Pama Le cas attnel, par comle , Aôvwtos Leo solntious 
andiquees a poiem. dur 'L'assimilakion des equations proposes & 
L'acnnte , | 


cos 1-côiba 


a = Qsta sr TU TE = 0 
Ah Le terme tous. comm tam essentietlemem positif ,Æ 
dera ecchmsivemem amæ équations jowiédam- D'ime port: 
%e omaloque que. les nordonmements ci. deéôus denom apphica- 
Les . Ên coutequence , # L'on avau— l'égnation 

| 2x 2x2 = °0 
es 44, prdam De vye celle recommandation. , on vonlain. a 
ovine par fe proces qua. vien d'Etre 06e; on Wonvetan. 
que Lx vatour A-8r de cos ja Deviens 1+16 on 17 eh Cowme 
celte valeur 061. énpeuiemne à L'unité, on en conchrau que 
valewi de æ » ma Le. 004 actuel doive bre imaginaires , 
L'egnation proprseu a cepeud am Des Deux tacines réelles 


ZE VTT . 

" d'enreur viendrau- de ce qu'on ana fau. nage, 
pour nme-propadée Dom Le ‘inner Aeume: en négatif d'un 
MATE De dolion qu ne peus 4'apphquer qu'à Des caantio 
Qou Le Herume om comme Doù- Ebre, au comfraine Yowipniso 
poditif . lois Ja propose pren La forums 

DA y À = 0 

Île menterai Das & sahègotie de cales qui Sous aeyreden 
4ees par £'idenvte mitiale et CoOvname- 17 valenr —f qu on en 
Dédmrais. pour Cho cé inabmiasible, on en conchumau. 
Avec rMbon qne che cquañion ne pes awon que des zacemsi 
Main oAtE . 
On von. à alles que Le plus granêe vaÂsnr du der 
mier kevme De L'identité reépouD au cat où caiha en-éaol à 
1 ; ce duumer #éèxme deviem- alone y - Ana. à a plus 
pee valeur elle LH 310 . De dote qu'en générail uns eue 
Aion de Pa forme 

| x} _ xŸ+ TT = 0 
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ne peut awoin de-tacines néefl,s que lorsque | M er comp. 
one géo où L. Ces racines dom. alqns Youtis quatre réelles, 
hs d'évendem. de -1 à +1 ; ce 4ome donc de4 fraetione pres 
premems. Dites positives on négatives . 

vn ROMATUOUL, M Vas. que L , En Atétamsc 

nams Le neo, 24 plus grade valeur Tr ms en réulte 
que Le Macimmne n , th de ln fonction x. xt dan. ie 1}. 
d'identite imtrale vous paume Ÿ'assiqner facitemens. fa va 
fewr de æœ cotveépondam. à Ce marimmm . Ên a, c'ets. 

our Cosha =-1 que le Leume Vou. connu de cette identite, 
dviom égal æ a ; à apres cha CHA don avow Howr Valowr 
Ci À AU Te du À ; et. cle Sera a valewr de æ ainoi 
qu'il en. facile. de J'en convaincre par 4 ‘apyhoatian den 
règles qu Aowenm- à dcteuminer Les mmaccimm |. 


XVIIE 


Comma decoude application êes mê£mnes idees nou 
ferons 7. deb identites onvacquebles cond la considération 
des Yamgentés . n dan. qu'on à 


Hama. a = _4 tunga -h tango. , 


1- Etaugta- tangha 
On deduis De ÎE L'identité : 
k 8 t _h_ p 
aug + raie. #3 a — 6 tam a ge "4 A+ = 0 
En consequence 4ù lon ava nue équation de la 
forme x'+ px” -6x?-pæ+: = 0 


On Ê roeutifinran. anec la precedente en posa 





h__ Des - h. 
==: d'où +ougha D 
On dcouirau. de PE fa valenr de a ot-la racine Sorau knqa, 


c'es. à-Ùdt | 
PTT Ang ? (arc tous = 
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On Aai- d'ailleurs qu'me même Tamgente coxrespond 
VOA - deufemen. à "mm amale 8 , mad encore, à 4ow Îe4 amas 
uweéoutes par 0+KkT , K Ctam. nn nombre entier quelconque. 
Où 45 # es éaol à a es oi L'on en. prend Le qua. on ana 
quatre valeuns Bitinctes es Les racines derous : 


am à , Fang (a+) ) Yamg (a+ E) » Yang (a+ 3) 
Jen. facile De Vow que 4 P chamacan de dique, 
À nédylse. de fa conftitwtion de (4 ‘eqgnation que ce_derau. 
La même chose que-de dupposer que c'es À qu en chamge; 
de 40e que Jam ce cad Les racines ne dnaiems ave chañe que 
Le p'iécedenteé Prises en dique conmtiañire . 
L Maïs La pro odee en € es foin ?'étre Pa plus que: 
du quatuicme deare pméqu elle ne renforiume qu'un 4enl 
Lot anbitrai, Mon ponwons D'abord A2 - Sim lemonc 
fn eu foie acquérir denp - Cour cola posons x = LA il endea 


CAL ptiut-6t"z"- ptx +1 = O 


es en Diva. par +! 


my tr &af- Lx+i=o 
Q\t 
Caanm alor L=P F “= ) CU mia f= Fa, = +); 


de Aote que #oute- équation. de A Joume 
# 8 @ ! 
k+ PL QT - Fe x + (+) = 0 
aura pour tacine Le ox \/& x on enhin VE tony £ (arc tang=}) 
es. conmme- actuellement on à pat = PE on on dednita 
= YE . ÿe ANUMDtLa done définitivemen 
Q 
& vVz 
= VS Tang + (arc tony VE ) , 
Jes amtres racines S'obfiendrom on ajontam. à À ane: qu'on Jon. 
diwiéer par Jr Îes ares . , + , 2E es en prenoms fes Fangerdss 


de coô dome qu'on mnttipline par VE . | 
Mons ponuonds même foire " pas de plus Vand Pr voie 
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de la généralité . 4; om fer. on condidère P'équation 

y* + Ayÿ+By"+ Cy + D = 0 
«di on pem- L'amener à tre de la Joime de celle. ci- Desovd 
mn L , Da résolution powua. être obtemme . Dans ce bmw. 
pooons y = UM+K , Le etarm me monvelle incomue, ex 
Aubsituons, tl viendta : 


To u°+6Kk'lut+ 4 K° u + K° = © 


+ A +3AK +3AK! +AK° 
+8 +-2BK | +8« 

| | + . + CK 

+ B 


Îouo ponvons mMaintenan po fier de_Ê indetermt £ 
mation de 1 4 por Faire an Jurte qne- Le cuefficien De LL 
so. égal an 1 du p'odmi de cena en 11 es en UT en nous 


cerinons en conséquence pom réaliser cette condition : 
h KL 3aKt4 2BK +0 = + (ak+A)(e K‘+3AK+B). 


de iŸ avuive qu'en Develoypam le decond membue Les 
feumes en K° es en K?, cham- égausc, de pau. en 9 antrie , Oid= 
pardiééem., : ne reñte plus qu’'rme cation du premier deqe” 
on K de laquetle on Deonis. la valeur Aniwvante 
__ 5c-AB 

| SASB 

À L'on substitue cette valeur Ve K dans l'équation 
en WU , de tuns premiers coefficients derom- confoumes à cewe 
de ‘équation en XL. Mon icene da qu'à la condition que. , 
le eume Lou commu era. dual an cauré Ou dixième du coeffi 
cie Ve. UT que 2 procéde c - Defsus powua- être. apphqué. Oy 
ce Verme Yom comm varie. awec D 5 la question 4e présente 
done. de. Savoir commem & l'ougine , c'ess..à -Dine Dai 
l'equation em Y, D ama DA bu lie avc À ,B,C daus collé, 
cgnahon pour que fe toume. Pour commu. de. celle en U Satis: 
fasse æ fa condition qne- hou venons de «agpeler . 


| Gour d'éclairer à ce dmjes, Lu'y a qu'æ Cou e_ 


+7 


+90 . 
ue. ce Ynime eés ea al ou carré In Hixième du codffieienc 
De UT. Cela Donne La relation 


are AK+BK'+eCK+D = (Kk°+ 2 K+ 3)° . 


Haiéans. Le Qeveloppemens…., 24 Devp Termes KA et AKS Didpa - 
AQAÉO M de pau. es D'amtre en il veste mue ration qu, aptes 
fe nemphacemen. de fa valeur ci-Dcsoud Ve K , onme. 


B\t (6c-AB)" 
D=(2) -1 Cee-A8) 
( 6 12 SA%=S$8B . 
Mousd ponvons doue- affiimer que- lorsqu'une cqhañion 
Îe présenta Hous da forme : 
(£c-AB)" : 


elle dora nésofuble ar Le prucéde’ qui viens D'éhe eœpodé. 
Ce procéde econdiéte, comme on vou, à passer Be la 
p'opodée en y da mie. équation en U , à f aide De {x telaAron. 
Y = u+K, en. à puofiter De L'imdetermination De K, pour af: 
miler celte canation en 11 a la précédente ow r & 3 Oo L'on 4e 
rappelle que-la valeur De fa-vacine De celle - ci 61 


Q 
VE tn (cts = AE) 
ou temaraquera que 4a weafite on don imaginanité cé eéton- 
dicllememn. Pier a ceffe Me. fang.ha , Jon. 4 ve . À Lee 
presésion De-coHe Dermière devons imaginaie., Le proccie ne 
devais. plus applicable . a, comme c'est en 4 atnm De 
l'hypothise. que le cochficieus De. LT ee césentiellemens nége 
af vams Ÿ'e: OU nm qne-nond avons obsum la, valeur 
nee lle 5 & De Fama Ha, on vos qn'il dera -pereééoire qua 
Jon our Le cocfreiem. De 1? James { ‘equation en Jon néga- 
tif N y a Done imtéru à ce poim-Te Vue comoñfte la 
voeu de ce co rein en fonction De A .B,C ; cedna la 
4 alewr de Q qu'il fantra mettre en ŒAVLe Por former 
#+amq Ha . Quam à celle de ? qu y fiqme audi , se sera 
celle èn cofficiem. Du Verme on 1°. On auri Donc 
PoUK+A, em Q= EK'SAK+B, 


o 





| pr. 
PRE | ne d'agia pbus que- de Jubaritier A voleur de KL Dans 
ce desce, eæp'te0510 9 . Now n'insiéterons 404 ur Les dcrails de. 
ce calculs qui dou #1 - Sims on qm Dopmom : 
: AËLAB+80C 
3AT-8B 


P = 5 


8(27c"-B5) -18(A"-,BX BT3Ac) 


@ = 
(5A*-8B)" 





Comme. Dans cefte valeur de Q LL Denvmimateur  Fomomn 
pos , M Vo que da négatiwite- dépendra de celle On nume. 
rater . | 

€ par exemple. on Snpyoiau- Az B=C="41, on 
Arouverais_ que Q en. positif en égal à H ; pan HMequEmK, 
dans cette hmypothise, { eqnadion em Ù es par biute celle” 
mn y me damriañem- avoir de racines téelles . En fe, dou 
ce cas Le Yérme tom. comm. Déiqne ax Di CK+ BKt+ AK, K° 
de rédnik & D parceque K et égol & -4 . Ov La valeur aené. 


qui e61 bien on offer le carre de ou F . Or L'équatto_- 
propose. étams alor hr yo y y + $= o 

Fous 466 Fermes som. ad Ditifs en Var cond Equ em. amMrmme 
valemr poéitive de y ne ponvna temdte Ce p'uenmmer m em» 
bre ml. 
Hi y ce négokif on plus qam2 qne- 4, ylys 
améér bien qre y°}- y dom positifs er le yrremier membre 
ms/Vouna Être onnul: . Énbin di y di moindre que. C'mnite: 
au. neaati , fa Somme deb Yeusnes an y formera Le produise 


- y (: -y)( y) lequel eo dnécerti ble. Dim maaiuma.entre- 


A gero Covebpondam. & fa voñeur = De #4 . Mais on. 
4 abémera ce maxime LeSlé indtertew à 5 . De. Sort. 


qm'amome voleur ruelle n'es. possible. 
our Doirmer mu exemple de l'application Ou pe = 
cédé. prenom P'eqnarion smvante en y 


92. 


yhiysyts $ y + 35 = O0 , 
Les Yrois coeffierent de yŸ, y", y om. Ête puis anbitraitmen. 
Quam am leume tom. comm il ea eqaf à fa fonction de_ceb 
coefficients qui représenté La valeur oi- Dessus De-D. 

La valomr De KL ess. égale & + on fa meta en 
æw;e on roue que l'équation EM 1L , coufoume à ceble 
en L, eh. : 
+ JT u3_ 148 ut, 518 , , S4#76 

l n°? 3.13 3", 114 

Ou veuifiera qu en her fe coefficiem de U 6 
[A & Ou prodws 0e coefficients De HU? es de 7 u- que fe 
Vaume. Tom. comm ed ÎE oame Ou éirième Du cofficienr 
De U*. 

Cols pode, on ana 


lang ha = 4 1/2 = - # À -- 2,886 


Cette Fam ee «cpPond à L'amale. - 70° h om fe_ 
qua eh — 47°, 6 . La tamque. de cel - ei a pour vafour 
— D, 317 &- par dmte on ama- 


— 
2 = 0 7e Le O7 [Th nSS 
Hs 0 VS n V3 — H 


djontam. à 1L- Pa vafeur de K qm cbr. 1 OU Kowr pour cel 


de Y Y=- I 44 = 2H 2 _ o,of23 


Mons m'inbiéten vus pas davantage Avr Pe_Deve : 
fopyemem. de ced moyen De nébondre Les eanationr ; <e- 
que-noné venons De-Dute , joim- à Ce om à ête expode quad 
moud mous dommed vecwpe. In Aroiième deqme., nous Panau. 

OM our bien Fier fes idées à cer aan. 

Ülons a Pous- monnménam- vous vacywper Ded impor < 

AMV amedtionn qui 4e tata ehem. & Pa Deteununahion 4x 


, mage der Fonchions> acsolvantes de Gjaîre_ nombre. 
KIX. 
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XIX . 


foie runs anbitriairemen. qmabie-nombres LT,» La 

Lys L, 5 di em même temps on Détiaue var & a racine qua 
Mième de L'invité qu eo égale à Va #4 Fruid aufiied Larinevw 
de L'amitié Surom. À*, di, &*. Cela paie forinons Ex Lonctim L 

VA 
sin dx, +fx, + dx, + x, 
que nous Désrigneroné Powr obréger Par X, 

| Maintinom- elevons d'abord ou canrd , pris au cube, 
ps enfin à Lu quatième pmdsance- uv les & qu frque 
MM damd cette foneriom , NOUS Dbtiendrons Les Love fone. 
As Æamwantes : 

7m? dix, + £°* œ,+ Lx, + ga, z X, 


Lx, + dx, + dx, + dt #2 X 3 


k 


, 6.4 
d* A, +R ae + dx + À XL, = Xy 


Ces Lonetions dans Pesameltens nur n'effectmont 
pau æ defein deb nédnctions Dom 40m dv captilless Les ex pe = 
dam de KA dom ce que- noué appelons hs Lonctionno re oot. 
vomteé des quatre mombres Donméso . 

A1 neo ultre candemnem- de la Voi De Peur foumarion 


C 
qu'on pem- Les Condemder En me sente foummute anmat concues 


X « = Lx, + d'a, + Le + ae, 

En dommam. & K Les valenra 1,2,3,4 on obhien 
dt Sueccebsivemem— X, , XX, ,, XX y 

Ban opposition & fa Denomination De te4o am 
Leo, nous Donmerons ama quaÂre nombres qu dervenms à 
% Joumer celle de nédolmes . la convenance Ve ceb ayspel - 
Tutions Jens. Suffisammen justifiée 04. compus e pa ce 
qu Va mure - 

Üf 004- D 'ontfeurs Jacile De. de convonmmere- me, dau 
Ame nedo tv ont. quelle ‘elle 4oû, La panéjance de À par 
faquelle hn— multi he. mme-Acbofne œ pour ex posom, Pe fo: 
Du de l'indice de cette Lesolvanté par L'indice de la redolne . 


_ 
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De 4oxte. que l'expression AOL pins eundensee qne fo pris 
dDente ; 


en Sméceptible dc LP 7 A7 TT 77 & fa fois es fn foi Du Pastaa- | 
d'une néolvante. à l'autre es celle de fo fotinotion portion: 
fière des quatre ben mes de chaque reéolvante . 
En Parésam. R contame , 9n Me dou. pad d'une_ 
même. nédobvante e- L'on obtiens. emdvaite. des quatre Heumes 
| par la dubétituion à Y des votes 1,4,3,4. Un larésaon | 
An confraie 1 eondtame 2 Donmam. à. R es valeurs Succotiite 
ÀA,2,3,h, onama Les 4 coefficients qu affcetem- Dour cha - | 
nesolvante Lo mMmênre 4ëdobne.. Ces qmaññe- cocffiecemtre | 
derom À”, LT &°?7 d'#7, On vou- que quel que dou- r | 
leur Somme dns d'à € 974 dr, cœ pe fSion qu ex | 
Fonjowu nmlle. Your que Ÿ n'es pas mu mm ltéple. De H ,ex | 
qui deviens € ak à L Potéque , an Conttañe , T ef un yac | 
aeil multiple , Le prod des quarte meêntes coefficients eo 
gel à L'umite posrive forsque. Tes pair en à L'unité méga 
vive louuqu'il en. à un 
Ce ehoses ainér enfèndues , Coudiderona fa Fonohin_ 





Rx, + LXue dx, + Lx, 


qm ee eœactémem. forums we X,,X 2» X3,, X, de a 
même mamëre que L'en. X, vec y y; Lys Lyr N ; 
n. dérignons- a par x? . di nous efevons D'abord au car. 
44, ps out cube. puis enfin & ta quohÂtième fwdéamee 
4on fe À qu 14 We dans ceMe Jontion rons bien: 
Orons Îes Mrorao duivowes . 

d'x, +d Xe + dx, + L'Ux, = X4 
*’, 


v 


4.3 
dx, + dx, + Axs + LUXx, 


dx, + Lx, + Lx + LUÉx, 
jt tésalte. De fa Loi De Lenr oumarion qu'on pu, 


Comme précédemmen, fes cundenser en ne seul. Lorma: 


1 
X y 


A dvnéi Concme- : 


tof 


) 


! « 2K K si 
XL = 4 X, + Xa+4 XsTi Xy 


Jf er. evidem. em effe- qu'en Donmom. & LU Les VA: 
fois A,2,3,4 on vbfiendra Anccessivemen- X, >» Ka, X, Xp: 
P'oxflems on temarquea it , Comme pou ce qu concme Lero 
X , q"e, dans ne quelconque des fonctionne X”, La puidsance_ 
% pe par faquelle eh mmbltiphise nme cééolyamté a your expo = 
dam Le vivo. de l'indice de X' par L indice. 20 La nédolvante 
en question . e elle dote que Ÿ expression, on core Pfuns 
Cundensce que la preeidente- 

Û é RK 

X'k=£L(L XR) 
er onoceptibie De epresenter à fa fois c4- fa Loi On Passage 
D'une fonction X' © mme amire_ es celle De fa formation partis 
caline de chacvme Den Lonetious X'. En Parssam K cmt 
on ne dou. pas D un mêvme- X' eu L'on vbtiems- ensuite den 
quatre times pur fa Anbstitution à R des valeurs 1, 2,3, 
#. En Lissam. am confoire  R comtawm on Poumon à 
fes valeurs Ancceféiwes 4,2,8,4 on ania fes quaïte cofficiets” 
en À qu affecte. Jamo chaque X' na même tésolranre. 

TM puisque, 9 ayrë ce qu a ête tabl précé » 
Demmenms on à L R 

Xp = € (ar tr) , 
Moy prwnons infrodmre cette cœpression dam X en il 
Viamdra KR rR 
| xt = EL REA x) | 

Q l'ait de cete formule on obtiendra Directement Jus les 
X en fonction des nombtes mit; fs Œ, » 0, 97 > La» 2, . 

Voyons quelle dera enr -Volanu ainsi constituée . 

Dour cd nowo Devnons considérer K Comme cord- | 

Han afin De ne Las Sortir D'ume même donction . Chenchond 

Jaus ces corditioné P'ondemble Des exmes | comiemdiomx 
x. affecte Du même indice r . Conr fer obternr if domdta_ 
Hmppoder Tr eondtäm. en R variable D 1à 4. Cela Domena 


qmatre Ferme qu Honrow— Être eceits oommme IV ; 
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Ov où K+T n'es pad nn multiple de } Le coefficiem. de 


æ, era mul , donc Fous les à dom. L'indice ajoute XK ne 
Ddomonriom.… pré mr paneit mmbriple Digparattioms. . Macs . Y 
amhai touquuns entre, À es # mme vale de T, em sme seule q%*, 
ajoutée. à K duman & ce Éomme celte propriete, Et Ci. in - 
ce à evidemmmem pour valeur H-K . Dam ce Cas le cocff. 
cie. de L Dena égal à À es nons pomvons em Condeqner- 
_æ ecrire que gencralomem oh oma- 

X k = AX ,-K 
Donnam. éncccomivomom— à K Les valeurs 1,2,3,h nous 
anons Les rehorions : 

X,=hx,, X, = hx, , X, =h#X, , X, =A4X, . 

Ces tébunÊtrat jronf en La dénomination dc vésofyvantes que- 
nova avons duynées au functions X es celle de rcbolnes qu'on 
PAM appliquer Jon ane quabre qmomtites donnees Soi. ao 
#oncions X' qu, am nmlriple de h pres, leur som. € oymwas 
Lutes . ° 

Commme-noud aumroné Some & men onner Lo Li 
algébrique à l'ande de Jaquelle on paie, dou. de fa valeur 
D'nne. «eédolante, 4ou- de A valewr D'une résolme. au trois 
amnlies , 2 nond & pam mecebiarne , powr dovmer pue de Conti: 
Sion au discours de Pur affecter mme dDemonimaton épéciale. 
Doms ce au VX dmwte. nono L'appellerons fa gi pain: 
ciel do retotpantes . 

Jons Jones Done. amfénises . d ayus P'expose qu'on 
em 0e Pre. a conclme que qnatie nombres étam. prie 
orbitiairemen. 41 en tonjums ossible De. fotmer, à Paie 
de 2 Pos pM$ametelle das tésolvantes ) quofie fonctioux fe. 
neaited de ces nombres, lecqneffeo _ traitées à Peur tour 
var fa même Ÿ OL , Leprwèmisem dnccesñivemem Le quad: 
ple de cé quaïtic mombmes . Ce theotëme. How Le quatuis ; 
Mme Ù wæ, es exacrémom.: Ê amaloque de cemp que non aa 
dcmontred pour Le decund eu. pour de Foidième. ; es. la voie. 
eo ouffisonm mem. ovveñte. masmtiènam—. Dour qu'il so 
faci le de prevoir qu'ume semblable propriete de veprouina 
Jam tous leg degré . 


a om 


<97- 
ous Mhonvond ici 1 nouvel de fa consti- 
Anton de nombres rés à l'aise d'éléments imaginaires . Gta. 
analytique, qu'il famdra débotmad considérer comme sm etasc 
no owr 4ous Ve deqnes’, enlève à la cieoudtamce de Ê tite. 
Quetibilité fe voile d'obécwrites qà Pa reowete équ'ies es 
Aion alise en Vheoe Yom. ce qu ’ePle embase présenter À in 
régner. Ajowons 9'arlleurs que, Pour [A pratique, L'imtorpe 
Æation de A Poume im maire som. plus radioalemen. on - 
cure, fan. diépanattre - ‘obstacle. Pur - même ei «edtitue., Dans 
fes ay lications ,& ce-qu ne_ Don. pas conmenver Ê Etar-imagt 
MOAAL., fa forme réelle. Q potm- de-dochune ne Sanau. Donc 
miomd hui Ldentér amcuwme imecertitude : ymaid 1? pouna 
onjows dre, invoque. comire ue. preuve de Li necessite de. 
ne pod Padéer leguumem. dnr Les Principes Dans ‘etude Des 
Aciences . 
Te manquono PA , avan. d'abandonner ce jes. de 
Paire observer que fa détermination de Lis Le ) LC > Ly » 
æ& Ê aide des fonctions nésolvantes ne don. da poséibilire qu'& 
L'exsdrence. des Lacines quatiimes de Ê mnite ‘ pwoque tou 
404 Ves formes qi vienne. de Pabier Jond nod yewme dom 
exclusivemem. des combinaisons De ces qnatre, nombres ve 
Ces beuos tacines . Tous verrons D'aillemns que cefe copres. 
Mon dc quatre nombres er. en complete dqwivahonce, avec 
celle qu'on en pems faire à P'aide D'une équation On quarrie- 
ME deque . Oe Sote que- H yme Telle éqnakion a qnaÿre_ Lola 
Aion, La came on tn & ce. qne- L'une possede Qoms ce Bee 


quaire-Aacineko ; 


XX. 


£ ‘importance Des Fonctions Lésolvamtés etom. arvai 
indiquée es même établie eu partie, proccdons à l'examen 
de ours principales propuiète . | 

di l'on considère Va fonction À ©. + ox +4 re 
que nous avons Dediqnée. por X3 em oi L'on remarque 


ve. 
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ue mond we oué dovmmes smblemom. cop laque! ôwr ordre 
Dans Jeaqnet Les qmañfe- nombres Doumes Doivems. y prendre 
place. on comprendra om. de-Snire- qw" elle 4 dmeptible de 
pnsiouss voeu ) Puma que Ces Judte dora Différem. en gon 
de rendra. farilemem. compte que le nombre. de cé valemns d'eb. 
‘ve 24. On pem- en ff Laisser XL, à fa mème place es 
permmuter endmte dans Les io autres Termes D nombuero 
Ly > La 5 Lys ce. qm 6e powwno te. De 6 momeress 
Comme 7'arflennrs chacun Ues nombues dowmes pe à on 
Xowr occuper Aa premiére pface , que, pour chacmme de 
Ce euconétameces , l+ omrra_ Six, nonvelles valems L Son: 
AYMe que Le nombre total 2e. celles - cc deto Lien De- 215. 

On VO, d ayies ces ecphcanom, que 2e yvalenre 
foumerom- quoixe- gong ed deoclwp led reénmisiou. chacun 
Aoutes celles | COMMENCEM. Var a même letie . Or 4 
D16 qu'il snffi de. conmoïbe_ les bye compodamits dm g'toupe- 
pour on dedmue celles D'ym autre eompe amedeunque_…. 

Alors D'aboxd prédemons pour fe p'umier apome_- 
Le taBleom de bes Sp valenrs ; que nou Vésiqneroms-, pour 
abseger par M,,M,.M,,M,, M, M 

La bp HeMMEnE phase. Vera Lonjours 'sse per XL, 5 
pm Le, Lys LL, ocemperom. chacum Bemp foin Peé roi 
ombres places . L''oudre éniwvam- fequel ce +obleom pen &tre_ 
Dispose en imDifferem . Tlais par 204 condidénañions piges 
netiospectivemem à jour dans fax émite- Des cofeuls, et que 
nous Siamalerond en Lewr es , NOUS IMmellioud & CEEe 
L'ume De l'antre Les Jen valeurs Dans esqneltes Pa Atos - 
ème place eos oecupee por Pr même Dette. 5 Ce Dex At Pout4 
AOUMETOM M couple ÿ er nov en owions aimer Vote . Col 
paie, voter ce. tabPean : . 

da, + x, + dix, + La, = M, 
1% Couple. LL, + d'œ, + Lx 4 + L &, 
?5 Couple …$ 


fl 
= 
# 


ax, + CTLs +, + x 3 = M 3 
dx, +{°2xs +Cx,+ CT M, 
À XL + LL a + La, + LE 
3= Couple ' . s 3 + i # 
dE, +X 4, +0 Li+LXs = Me 


u 
= 
9 
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Voyons maintémentc comments, avec Lo Sip valeurs 
de ce qnonpe” mous foumerons celui Damo laquel æ,, quel que. 
fo K , de Hhomweaa à la premere place. 
aus Le premier groupe, 24% occupe toné Le tamgg 
secte Le premier . # jh cos. me ces rangé Vans mue va 
feu quelconque’ M + > Le Yerme en Lx ne dx, er. il 
Ho pour amener Lx à ln proie place De Pi foire ac. 
quéur le colfieiem. & ; où c'e ce qu'on réalisa en mul. 
tiphiom. Mt Par we prnidéance de-K Dom L 'ecpesau. sera 
pan nappou & k, £ complémem. de pr auamente À yme 
mile, c'en à -Vite - Ms . Cnam cel ox fois Les cool. 
ci Des Prois audues nombnes qui étain. primiive ; 
Ame Dire Les 18 des antred en De coli De Lx , continuez 
tom" de jouir de che propriete . Or qieelles que doiems Lens 
positions que- fes MNOnveEaAwp cosfficienté vow.… aéfigner à Cers 
How mombiss, on Jura comm qu‘ elles foumenom. yme Cor 
ÿe ces nombres ÿ rem. à toulss Les places autrsé que la pre 
prière . JE sun 2e La que cette valeur pantioufiexe du e 
Lx dera exprime par Li-Prim, . D'ailleurs , damé Le pre- 
Mer LOUP, L nombre Lg 9ccwpe- Deucc fore Pa place. ons 
ceque Les noms De Len De Le to. Vétérminds Damo ce. 

e-, Les Dewy antres nombres pervem 4 être permmtes entre 
ewp . apres cela 4 M, ess Pa valenr Dons faqnetle DL, 0c= 
cmpe-nme- Seconde. fois Lx place H, on vou que ol PT $erna_ 
emeouc me combinaison appartmaqu au growpe. Lx ES 
Commme- en dehors des tamds À es h Ÿe nombre Le occupe’ 
den Low Les Deux omtres tangé , apphiquam Les MÊMES ‘LM = 
donmementé à Ces Quabre nouvelles cixcanétänces , À S'ononn. 
qu'awee Les die valemrs du gewpe- €, on ana eumé. celles 
Pr guenre x 

| P'on tewmoriqne , Jam e Presmer e 1 
on dho de Ja valeur nu ne dseptitle en valeurs 
2,3,4 awacquelles conneépmdem , pour H-fj1+r1 , celles 
3,2,1,4 end qu'y powpe quelconque XL de 
era De dewp des vaVeurs Dy- q'owpe À, mul sphices chacuue 


\ 


900 


renmer qonpe, voué Domond en regai Les valeurs co on = 
Dautes Dons Les Hioû autres groupes . Co ensemble forme Le Æa > 
Low dsmvanu— : 


NE Dodue] 17 Groupe.| 2+Groupe | 3E Groupe. | 4° Groupe . 


1 N, M, dm, d M, 
4 Lu, ent, Len, AM 
3 M3 ÊM, à M3 AM, 
4 M, » M, em, CAR 
$ M, AM $ M s M; 
6 M; Leu. he Me om. 


On vou- que chaque q'owpe de Vive ausôi en Low 
couples qu, ana au fetties M , dom. tonjoms commode de. 
fa vémmon %s denx qui foumen. mm couple Dn Vremior growpe; 
en qua aux coeffieienss Jo" 64em- de fa propice D'être dim. 
tamémem. ou des pPw66am ces impaireé o ed pmé5ances pavrar-de 
A 6 de. Dommer toujonss L'umite. ponr promu. 

Ocecmpons nond mainténam. Ded fonctions X4- 

Jon avons Due que cœeÂes - à J'obiiemmen- en ele_- 
Yom. am cavud- leg coefficients de X; : Coamimons T'abonà ce 
oue- ceke_ opération vo proue Hyr Ps 4ix votems Ou premier 
growpe- . | 
L'elivorion des coefficients” am came _ fera Disparortee 
kon Les ec pu ame rmypairé de À ; °nyne Frouvera Donc Dons 
X à que A" en L# , Cen-a due —1 em +1, Le prier appan- 
Honam.e ar ton À as. 3 , Le Second QE Lam ta hs, Ce_ 
am jrstifse { wailité Du clafsemen… gmMe-noni avouÿ admi-« 
pour La valeurs de X, . 
| Or, dans Le Drremmer pe, L, occupe. tou = 
gome Lo. première place La ; Lys Lg ocoupaus haoum 
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Jenœæ Lois L Troisième, on von que la Soumme_ de ces den. A - 
mt ne puwna étre que- un (des nombues 


-(x+x;), - (a+ 2) » — (x,+2xe) 


Gnams. à Pr somme Des Fermes De Rang ar elle fe. composerx 
avi demmem_ pour chaque cas de La donmme de Ben mombrono 
qui ne fiquroms pad Dams cefle. Des trois valeurs Précédentés Donn 
ow 4° vecnpe. . En conpequence_ Le Prenver g“owpe ve donnera 
que- How vofeurs pou X® ; en fes Désiquom. pour abrégor 
par A ,B,C, mon aumoudé Aovoir 


A = —(&,+2L3) + (x, +2,) Lomme par M, en Mx% 
B=-(x,+x,)+(x+ xs) fowmie par MyaM, 
= (x, + x.) +(x,+ Ly) Lourmie pa M. es M, - 


rom am Aecond quompe., comparakiwemenm. an 
Premier, VMOYd owovré Vu qu 1 6e. eumpose, de Pa manier 


date. : 4 1 
a’, AM, s Ms 


A Ma Am, ” lxtm,e 
Lors donc. qne, pour OUEN Xo, 0H elevera_ Les coeffs- 
ont on var Dem vafeur de X + F'wdmited par M € 4 CM 
Atbénow- Po memes que- piéceédemmenm es Pas autres chan - 
getow Ve diqne., ta 2 qua Joymmera fes Trois vafeurs 
| A , -B,+c 
le roiieme qeowpe eh compose de Da more du : 
Vormte, : ’ xt, ao, ( KM, 
d'Ma À on, Van, 


Ce Sora done toi Îe conple LM, a. L'M, qm coudeavara bon 
fiane es. Les amAre6 qu mn chamaerom ; un obtiendra Donc 
Les Viois voleurs +A,-B ,-C 
A, pour Le q'atiième- grompe., un vétifina que Le 
coup le dm, , L'M3 Cangeweia dun Jiqne , que Ps Dance. amas 
en changerom. es que par bmtée Les How valeurs VÉNemnes Jerowm.. 
— À , +3, -C . 
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30%. 


On vois. D'aprës cela que, 55 les tuois quantités A ,R, C. 
ponvorem. Sbre- Déteruminss , on commiti au. por côlan même Le 
valems de Xa - Man comme ce quamités Doivem._ Etre apph- 
quecd Æowot. avec le qne- + » Æanror. avec Le signe — , il om 
Ace. qu'il sim neéctééaire- que l'eanotion dom. etles donc 
Îes racines , 1 Mmuud Parwenons à fa Eonver , nous Les fase 
commañtie 4ran leuns cons . (ee dena Donc me équation du 
Aiaième Deaqué | mous nédolnble comme celle Qntroisiine . 

Jadions imoaintenam di Ja Lonction X 3 - 

Celle - ci 4' bte. en élevans. am onbe 406 cueffioionts 
de À qui fignrem Pans X, . Or comme ceg cocffioientf , dau me 
yalenr quelconque de. X; dom. tous differents Les ms Ded ondes, 
fer ivalnation au enbe Parsserx dnboister cemé propuité , De 
Aotte qu'en Leénme ilu ana ambémn. De valenmré de X 3 qu'it y 
env à de X,, c'en. -Dine hi ; er ces volevns de X'y Dexom- exac: 
eme. Des memes que celles de X, - Les vues 01. los omties derom. 
vonc les racines D'me. même cgnation- du 2h deqne., mars q*: 
à come. de fa disrulbmion De ces hacines em qua/ae arowpens 
desctimples , Aena nétolnble comme ne équation du dicième 
Veque- : 

Cafin 2 fonenon X ÿ À'ohinom par L'eléyoAson da 
coefficients de X, à [24 quatième ymééanee. > Len téimlte que 
Yono ces coefficients devtendnqui. danwp à L'unité, quelle que- 
où. Le voleur partiontione de X, qu'un om Vonlu prenire, 
de Joke que ne fonction à pour voNenr mon € La Somme 
L,+ Lt La + °c, 


XXI. 


Avom_ % aller plus Loin. À comiem. De p'vctemter ton 
yme-cbtewation- . 

JE Pos fonctions X, ,X2,:X3 Mepoñsédaiom. comme 
X, qn'mme benle. valeur . 41 “y amas. domi fa _forumation es 
Doms l'usage 04 wnes en D06 onies OMACUm e- onmbiquire - Mans 
ce mmbriplseite de valems nous nes Dous la mecedde, de. 
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donner quelques cop hications Ar Le procédé  dmwre dams ce 
Hvrigeé de colouls . | 

JL nisnlre évidemmem.,de ce qui à ete developpe dan 
L'anncle X1X powr passer De Xi, 3 Xa ee X3 que ces Deupo 
D'eriméres f'onions ne représente pad ne quelconque "ds4 
HoLews que-nomé Avoné ecommm Leur apporkemr, MOUÂ per 
hiontreremem colle qu résulte Apéoialemen. Qu choip ui 
a pu tre fa pour X1 + Jne domnau_ Donc re permis Ge 
pendre pouf X, er Puur X3, nue fes qne Pa Loume De x, a 
Me œu£tes Loute autre des di valeurs De X, ou Des 2j De X3 
que celle qu cb mme- Dépendance immédiate es. directe de-Laôpe: 
ce encre op a he couvemm de Prendre pour X; parmi 4 
9} valuns Dome cebe fonction er énsceptible . äqw outre: 
mem, ce dura. evidemment. doutir Des conditionrao en Des tai - 
donmements dur lesanels eu. basse la. précedente Dermondira c 
kon ; ‘4p semblnan- même OM Diemier aboQ que. cen'enqne 
gonr fa valewr partianbiène_De X) Aavow dx,+d{x,+ d'xs+dx 
que. Le réntau. que nous avond ommonce, Poeme être conéribere, 
comme cotam ; puisque. c'e exchnéivemem. dur cette 
va lenr que-noud avoué opire. Mois nous allons momie 
que- h, dam fa Ste Des colons > Honte imthamive de chomge_: 
Amen des fonctions nous e65- inténdite , if n'en eôn pas 2e même 
#OUr Le poim. de Dépon cOe Yelle. Sote qne-, quelle que dou. 
au db Celle Des valeus de X: qu'il aa conveun De choisir 
Leo rnésolvomnes en Le kébolmss y em Jerome Dedmtres par ? ap 
phicarion de fa fc métancrielle. condirrom. jour amoe__ 
omatu mêmes ventre - fo, , hx, , x, , ha, . Just. 
Lion ce poim- De Docbuime. Lu de . 

On LEON En A, enr fe, que. doms D'esprn- 0e La 
Dermonstiakion expojee Dam L'amkicle X1X , Les nombuero 
y » Na XLs, Xy Ne Onbiféem. à'yn Lou. à L'autre aucue 
ne altéranion Dans lens aramdeuns ; me S'exace Enr emo 
9' ambre inffuence que celle D'êne mulhigliées 2'abo par 
centre truwbiances De À en endimite Par cexkouines dom- 
Ames De ces pnifiomces . ÜE 4e forme ainés , peur chamne 
Ceé quatre nombres des coefficients qu om pour mme 
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midéion on de Les faire déparaitre en entier on de led maint. 
uw Jam antre changemem- que cel. de Les quaëvpler Lomé. 
On conçou- des Lors qu'à br conihon d employer led mémeso 
 quaire nowmbnes dnus X, ; quel que. do d'arllento lent raug, 
l ÿ awia confit ideutite entre tons les ensembles mater : 
mairies ainhi vhtenns , chaque fonction x' Leprodméans 1m 
de nus quabre nombres. a seule Dpference qm 4e mamideste - 
a Der ne. modihcaion dané L'anangemem- inel de ces 
nombues dt join De vue de leur mise æ jour Énccessive . 
C'er.x Die qne. Éwivam l'odue de X,, X,,%, , 2, , 
damd X, , ce Sela tel où LL comte X' aqw cottcopondta « 
fa votmr de chacun de ces nombres . : 
H 881. d'ailleurs facile, dard bulbes Le cinconstran: 
“$ de Savow à laquelle des quabre rééolnes devra ape. dyale 
A quadruple yadenwr de Aacwm des nombres Tuuné . 
Jnpposons en fu. que Lou pren? pour X, vw ax. 
TamMmgaimeav- quelconque XX, +d°x} + aix. + dx , . 
uuotccd a, b, C , Ù cetams fondé drffércents er predentaur., 
Dane 4e one qu'on vouDia , les valeurs 1 , À ,3.4. Fun 


14 d'oppose À cé qne je represente Le » LY A Le » X) par 


x! , X, , X3 XL: Je neutre Ainsi, au pou de vue 
des indices, daus L'ordonnancemem. precedem. a } ANTUAE : 


tai ar conpequeuns 140 conclnoions Huiwastkeé : 
X,=4X3. Xa= 4%), X3=4x,,  X,=4 x" : 


temp fa ça mMantenom. Ps 0 JA par Leurs cqmvalents, 
gore , : : 

X y = Aa. > Xa=A4e » X 3 = hXa > Xi =42X; . 

@'ox ? on pen conclwre. V'me momwete. générale que 
quel que dou Ÿ arramgemen qu'on aura vol pan. 
fre pour mer X,, a première nesolme X! denx € ake 
an quadruple. On nombre quioccupe dam X,; la Vuoisiome 
ace , lo Seconde. X9 4" oguera- ana. momlre_ q" OCCHpe- 
Âa -denaaème ace -; fa Eroilieme X°, æ celm qi occywe. fa. 


prumice.; enfin  quaticme. x, où celui qui fiqure. ou 
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Cn résumé , quelle. que. dou Va resowmre initiale _ 
qu'un yromdra comme por de dpau.… pour fa comprittion 
des nébolvomtes en des résolues qu on Dépendem , on obtiendra 
toujours Le même result . 

Mais il n'en seran vlno De même di, auamx. forme 
Les qnadre'1éolvautss, on changeais dans fa comprdition des 
nésobues L'ondre des xésolvantss qu y fiquum- … Cowr gone 
YO ap LécAer" 4 Ampoâamce de cote Lecommandation. 

daisons. en "me appheation partioulière . 

Far exemple, em non conformams à l'ndre din 
on p'emmer Lien , Mod Awon constate qme fa prenmere véto 
Luc Â x, + Lx, + aix, + dx, & pour val au h œ y \ di nous 
chanacons X, en Xa de Place en. dt nou appelons Y: Ja 
valeur de L'expression ain moifide. nous omons Len Dewp 

a onas 
dX,+ dx, +0°xs + Lx, = 4 RS 
Œ Xa+ dx, + dx, + EUX, = Y, 3 


Donfrioyome L'ime De L'autre rl Ylendia , en owr-2q an 
œ ce que RT em égal à 1 L 


(L+1)(X,-Xx3) = 4X3-V; 


C2 


Mon one Les) (xxx) m Lt = Lt)t LS ; 


por conequem— 2dæ,-2(t+1) xs +2es sh - Y, 


a par Jmte Y, = 2(%L+%,) 2 (æ,-x2) . 


Voyons Ce qu concerne la seconde résolue . da vas 
Peur Dow Îe premier arramaem em es Ha ; #1 L'on 
appelle Ya da valenwr Dans fe decor on amd 
Ld 
Lx, + d'e  LXs + Lhx, = hœe 
Lx + dx, + LIXs + dx, = Ya 


ÿ 


Dontrionoun. en tengolacans. L'par 1 a L'par +1 on 


?0. 
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Louve 


. -2(X1-X2) = h La — Ya 
eh par émte 


Wa = 24 (x,;,-xs) +2 (%:1+%3) . 


Four La Hoibième éd lue qui cor puimirivement. égale 
œ 4 XL, , SŸ L'on agpelle. Y3 Aa nouvelle valemr ON MIA 
AIX, + dx + dx, + AUX, = 4x, 
AIX 4 + AUX, + Lx s + Lx, = y ; 


dv il vi 
Jonsttapome Ca =X 2) =Ax,-Y; 


d- par. duite- M3 = 2 (xirx,)+ 2 A (xs- ts) 
om à La Dexwiete xééolne elle es invariable pour ou: 
4es les peormmwarionno qu'on pe y faire des résobautes ex 
Consowe- Foujouns La vohew 4 Ly : | 

Le nésulras de ces cofeuls prowe combien Les valeurs 
des nésolnes de modifiem forsaqu on 4 Perumrte P'oxdne Dex 
weéolvantes qu fe compodenn 

On pem. kemarque , Comme vérification, que, 

dan Je deco Arrangement omdgi bien que- Jauw Le pes 
mier, a Somme des quafre «es ofnes 4e eds. Æonjoura & 
pa X4 F eos. Done necetaire que non«wo Aou z 


Cn fe, es daisame cette. domme- tons 68 Aérmmes imaainæ: 
Les Deô diépanaidiem. , Le Feumes uecls on avntroire Aa: 
gente en condmiens. om résnltas prévu. | 


XXI . 


Îons avons constate. Dans L'article x1x que Les 
Valeurs des quatre tébolues X' Some Ancceséivemons. Le qtiae 
Dumple De8 qatte nombres %, , x. X,, &, ,0e Joue 


que GP L'on dediqne dm bol quemens— pu K! Les tiéolmexs 





So7. 
#4 Par LC mn quelconque des quafre nombres doumes, on 
via La refañton X'= ha. daioam. usage de la valenr qe 
nérale de x° , cette telarion Deviem. 


_ dx, + Lx + LIKE x s + dx, 
: # 


HE sun. Ve Xe oum'en atribuam à K es Diverses valeurs com: 
pudes De 14 # , co Joxumule Domena duecessivernemz 
Lys La, La, EL, : On pen Donc Lx condidéur, our cer 
Condttiosé , comme une vérirable équation amyo 1 ced meme 
nombres pour tacines . Ov D'un autre cote on our que P'égue: 
hon Du quoAriènte Deque 


x? - £(x)xi+ £ (x, xs) x £ (x ets) 2 + LL, XX n O 


a coœactémem. es mêmes acimes . 4! don. Dome 4 avow cqniwas 
buce entre Pme en Ÿ antre es C'ebr ce DO nound allons Ma : 


kenowm- non aféwer - 
À ce effor il faudra techereher s'il es possible, 
em om 2e fn valeur ei - defôns Du premier Degré De X, nc 


la dowmeame à Des opécahiond awotisess , de Anite. Otéparaitee 
es P'indeterminee K eu L'imaginaine d de movière à ob 
me. cgmation Dn quatrième Degré a coefficient cel, cond : 
lue comme celle qne mous Venond de Franborire ci-deféur . 

Dam ce bwm. , sempfacam. Dans Pr valeur de x , Pex: 
prefsion t#* pan l'unité, er. fans endmte passer a Daud 
© de premer membre on aura. 

x Xhn ANX ie Lx à + LX 
# % 

0 Jam moin remam Cemanquear que di L'on amer 
que Les nombues L, » La Lo > XL y dom ‘téels, celles des dewp 
Volews 2e æ- X qm neo on dem ame vafeus paires De K 
Vnom., Havoir : 


pour K=2..... EXI+Xa XX 


4 
XX: + Xa+Xs 
# 


jen ces Ya, Lien neH'opposerau. à ce que X, > Xa ,X 4 


3 


Pour Ke h4..... 





_— + 
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Vudéem. Être conéidéred comme céels . “Mais cet up position 
che d'être asmfsible Lorsque Don considere Les valeurs jpour fes. 
oyelles K as impanr . En effor. on & afor, davoiw 


po Ke 1 AMI TXL TAXE 
% 

pour K=3....7AXi = Xa+AXs 
4 


ls quatre. valeurs de œ- a pienmems. ainsi fa forme : 
nee), -Hs<(-2) 

O4. 48 en évbdeme que fes Deux Dexmières ne-powtrome Dosmer 

um régnltors xéel qu'a Pa Double condition que X, em Xg des 

tom Ymagimaised en qne X à Juin 7 . Ce édultone cou d'ail. 

| Pons conforme à la composition des quatre éd olvanténo 

X,, Xa 3 X3 5 Xy + Jl résulte on effes. Des propriétés bien 
Comme Des racines cuatuëmes De P'muite qe, ous fa con. 
Dion que. L,, La Lys, CL, dom necfe celles de_ces neoolvan: 
à 19. qui on Des 101026 pairs dom réelles v- que cePles qe on 
de6 indice impairs down imaginaires : Coms ch. done. en 
Concoamce dom ces oidte D'ideexo - 

Mous voyond Let de-produire., Pour L. onobu eme 
dre, cette cincondtämee de P'ineonctibilité en vertu. def. 

e , fonsaque. les wacines So Tomé réelles , leurs cféinents cons: 
Amis HevEtem—, dinon en Ævtalih:, Du moinmc on partie, 75 
oime imaginane . ]Mous ce fans analytique four Sunprimomec 
incompréhensible même, dorsqu' if de névile mmianemem- 
Comme ne conbéqnonce /b424 -MaHindue Des calouls d'impose_ 
am courroie, L tauemem- à nous Des [A Débin. lorsqu'on a 
préalablemens pote on aMéition dur La bannieutlanitex De Le. 
Fovmation de quete mombues à l'aide de. onctiounr° resoban: 
%es . C'ebre encore. nu epiéode De fa cncation Du tee pan Pimas 
qe. Mo mr épuode gqwm , de. Lepredmidam Hour our Le 
Deanes, devra Dédormond Être considere. Comme véutabtemen. 
coractéuiétiqne d'un dtas Mormal . 

png cebte Digtedsion , nevenond à la question 


don nous cherchons plus dpecialemen. la dolution. Onviens_ 


$ 


oo. 


de vow qe Les qnabre valorisé de æ — _ de prédenrew Sous 
f 

afoume a + (b+ce) , -a+(b-c) VaTE 
dom Nous nous Sommes partioufs ère em. occupe Dans T au, 
XV, nd avons necowmm abou que ce qualxe expriesdionno 
don Les racines D'ime dquation du quatuüëème Peqre qui, dt . 
L'on Désigne Par Le L'incomme , p'end {a dorme 

4 2 V2 2 2 + af À 
L°-(2a*+4bc) x - ka(t æ ct)x + (& -(b+c) ](2:4-9")- 0. 
Üt, dans le. cos actuel noud auton? | 


| L=ex-%4, a-Xs , Lei ,e 
d'où régit L'émarion 
(x- ES 2 (cés)"+ t Les )(x-24) "4 2(( 2) 429) )(e-%) 
+ (5) - C6 +20) (&-22)7) = 0 ; 


mé en péveloppam et 'Domam par taprpous a X, L vien: 
exe 60%) [at 4 (HE) Lee (AE) | 
2 Xu [Xa 2 2 2 XX 
2 | 4402) ) -G (4%) 
X ; Le 
ee [ae | (0) 
Xa [ Xiyt Xa)t /X: 2 XX, x1Ÿ 
1609) 49 2))09442) 
x 2 
47) 
Em now avions & vérifier 45 fes codfficients dnccsssifs De 
ce cgmation Jom. _ £(x.) + (ss X+) , (LXaxs) , 
+ Ly La L3 LCy ‘ 
4% da chose hs CV10emre- pour fe mmlbiphicnteur de 
&*, passons à coli de XŸ. Où d'apres la composition Le 
X, , Xa ,X 3 , X 4, en on tematquams- qme- L'= 1, Led, 


X#= +1 y ON MAA- 
X, = 
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X, = - (Xi y)+% (æ, —Xs) F Xa4 = (arr 2s)-(xi+ xs) 


| X3=-(t-x)-2t (a, -xs), X, = (rirx,)+( A+ xs), 


… En conséqnonce il viendra 


AX,X3 = 4((xs-x,) Tex, _-x,)*) 


LXL = L(xar x) - Ame )( aie æsf ee (asxs) * 


6 x, E(x,+ x)" + 2(x,+ x,)(%1+X3) +6(x, +2)"; 


 Aetranchaus, Les donc premieres De fa Dermeèxe on trowe_ 


6x, _ 2x? -hx,X, = h(aexs) = Mexx) 16 (x,+x,) (x,+%3) + 
#4 (airs) - ha -xs)*. | ° 
Olais les Dem premiers Lermes Du Hecond membre de 26 dui: 

dem à 16 x4.%, cn Les Deux dexwexs à 1x, X 4 ; il vien 

Da donc on Daividoaums par 48 


__6 COTES ETS = La XL, + (ir Ne + s)+ X, Ls = LG x) 


2° Cassons am cocffieiom. De XL que-, pPuwL abréger, 
Moud Désignerons par P eu qu 4e compose de-cinq Aim eé - 
Les den premmens peumvem. 4'ecute : 
£ + - 
| F X, (*, _X, ) , 40m — TX, (te, +2) Lis ©, ) ; 
Les deux dermenrd Dommnem… : 


? - 2 
- XX +X 3 ) », Dom - + x [(a-2) -(&-#3)"]. 


_ Émin cel bu wifien 26 égal à 


FA x, (@-x,)"+ (x, xs)" ] .…. 
Montée ce8 rois Hésuftats on à 
Pa (ra) Ou e)+ La, 2) rx) 4x (Re x) 


Remplacams XXe  Xy+Xa Al vins 
Pe 
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\ 


PS (t- ,a+x,) +4(x -Xs)(xarx,) -LX, (rx )(xis+x,) 


ceke cxpredéion deviens 


Ps ( X,+%) {-«)-(urx,) se Gt z,) {sx (ext) 
Pa -(xs+x,)x,x, -(xsx,) xs 


cam n'es andre chose que — £(x,x,x,) 


3 Cu ec am comenme Le Yenme_ Yom. comm, ap4ed 
auon M6 en éberve- Pour Le restituer à Pa Bin le facFour com: 
MM _ y ON Aemarquerd d'abon qu'il conhem rois Formes 
dans Hedquels n'entre ni X, mi X3 où qu bou 


x ax x Xe, onbin (xE-xt)". 

On, dy ponr afrsaer on désigne Xa+X, par T,e-x,+ae, 
per $ on aa (Xi -Xe) "= 16 TT. 
Quonss ame Fuimes Qui euntiennens X, aX3 ,1l dom: 

H(X,+XS) XX a +4XX a (+ x3]-(x?- x)" 
en Deviens, en y nempfacame X,, en Xa par Durs valeurs 
on fonction De T De S 

(TS) xx +4 (TES AXE FXT) (REX ET 
Cela poée, 41 'on Desiqne Xa-®, par T'en X,-xs par 
Son PE (rs (T" 5") + 8 (ri s)(r 5") +16T"S" , 
AémnÉsonmse ces érmes à Ja Somme Des trois précédente on 
rome : 16 (TS "+5 + 16 (rss Ts") 


| Ce y de news à 16 (rer) (st5") 


4 parue que f un & | TÎT' = 





nt Ce Mn ne fee  - 0. 26 mn. ne ne mm 
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2 | ” 
TT hxx, , STS" hx,xs 


on obhiendia Lino lomens. LP X,Texs 2%, qu, multiple 
par Ve facteur commmr Fd Yemm em twserve, de Hédwis dim: 
mem à EL, Lys Le - 
boutes nos prévisions He Tonvems aimé: quéti éd 
et-Par fé de Kowe éroblie A compla ! mivalence. de Péquas | 
Aion mnérale dun quatüième deawe avec. a Aformule Pineaire 
qu exprime fes HaCines en fonction De Pose resolvantes, 


AXXIIT 


Ce que-mous venons D'eæpoéer dans l'antiole pre 
dem fan. comprendre L'inrime relanion qu existe enfie 
equation generale Qu quaÂrième Deqre- es fa fonotkon Pine: 
AÂAte 
4 


Le a 


On Puineipe D cette identification résulte iommé, 
 Diakemem. la complexe «mai on deb Faits ofeienre: 
Me Acquis dur fo Lorme Des vacines en on outre Pin: 
cahon précise 2e P ovigtue algébuque- de ces faits . De telle 
doté qne $ams ovow procède Œ meunve- tentative De vééo. 

ion, en, ajowtrené- non, afoxs mème que ce tem: 
Aive Demain nedter imfunetneuse, ilnous aura suffs à'avon 
condrake qu'il en 4r08ible. Œ L'aide de fr Pi pyWbiancielle 
Des nésolrautes de procéder Piméairemem à fa aénétarion 
Le nombres , our Owon va- idée céofable_ 03. com: 
phète De ce que ? afoëbre en snsceptible d'autoriser em ce-qui 
concerne À’ exp'udsion coute De4 racines de Î éqration dw 
quatrième deqre- : : 

MO À ÿ valewr même De ced HALANed , ele je 

de présente pas amsss exæphicitémem que Peu oume.. Cour 
L'obhen en fa. 8 fonsèram.., à L'aide Des aséomces que- 
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Jrésente la propesce , c'en. à - Dire à L'aide des fonctions £(x,), | 


£(%ixa) , € (XXe Lg) » LE Latse, , Déterminer X, , Xa4, 
NX Xy- Une fois cote Détermination faite, celle Das tai - 
nes 4 iminivrats inmmediafemem.. TMalheutonsemen. le 
problème am premier abord ne para. quene- Amnôcptble de obu= 
hon, pniéqne nond avond Lecomm que X, possede V4 valeurs 
ce qu am enfuvon fa méccédite de webovdre ne équation g 
. WF degré. 4 bueuté, nous avons constate & L'article xx 
que che équation own ee Hraitée comme une Du haième, 
mais la Difficulté n'en nette pad moins Snpériane & cfl que- 
142 0nd cherchons & “ésowôre- pPwsqne colle oi n'ets. que du nas 
fuième-, che considéranion Dembole Devour noué condamner à 
{'; éganee . 

J'1 6'agiésain de là seconde, xésolramtt Xa ,? obstoch 
disparoitian. parceque-noné avons vu que cfe.ci n'en. dné: 
cophble que de dix valeurs de fa forme + A ,+3 ,+c fuquelts 
Comebponbrom & me éqnaion On Hicième Veque- réoluble 
comme me Dn Aoidième , ce que nous davons faire, OMars Îos 
p'remmertd empéchement de tePaoduI en pour A Hroiième ter 
dfvonte X 3 qm , COmMmme- fa promise, (7.25 énicephible de 2h 
valauns . nom. à fa qmotuième X,, elle notera jamaws obste. 
cle Pmsqne #a valewr Ana Æonjoune celle du cooffheroun. de x’ 
pride. en hane contraire . 

da Diffieubté 3m problème. eos Done ainsi Lin con. 

4oïte, sil nous à pain mécesinine D'insidter dur om ce 

‘elle prédenre De derxurenx , var #1, algue ce qu'elle a d'inémes 
mowable Dons les apparences, non porvenons cepadau à fa 
Jai Di nait , il ne-pouna résulter de ce Hravwail ?'investiqus 
4on que de Hred - ntiles mer nement dur {a nature Des gros 
cades de P'algëbre , Pr fa puissance de des moyens , diw Îes vob: 
Dourceé vanices qu'offre. don meécamême Poroqu'on 4ame Le fane_ 
Rappelons a ce nier qu'il a eke explique à L'ante. 

cle XX que- fes 2 valews de la aésovanté X s ne Some pans 
quelconques, On mom par tagpors a celles De la première X,, 
Ûes dome au contraire Les mêmes ; De doute, qu'à ce pois 
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s 





si} . 
De vue la difficulté de Li question n'es. pas angmentee , car 


obtenu Les mé , c'eér- utistse” Lu d avoir On mime coup [7 
commarsiance des amusé . 7 comiem- em vulte de temarquer- 
que la nésolvamte panrieulicne X$ qui entie dams Pa val ge 
nerake De x Ww' bi pos indépendante. de. celle adoptée pour X,, 
Île en eh am cowtriaire me cundéquence nécedsaire. Or on 
Loncon- que de cette Dépendance À Join nésulter me centaine 
élection poumi Les 24 valeur de X, appropriés à ealle qu'il à 
we de L wrpour X, ; election elle que Dé done cæprabs 
son de X, ou de X3 qu vom de Fronwer bimmlkamemens. on pu: 
dence Jan la valeur de æ dev uoties à me relation chfe. 
qét . Ov 4 un ir evidem à conmañlue la mate de cet 
relakion panceau'elle pouvram Etre Yelle que Pa dobtioen Du 
problème as non deufemen. Himph free , Maud même rene 

odsibfe . C DE MM£& importante Dow. nous af. 
on maiwremanr nous veouper . 

Onioqn' il à te établ que, quel que. dou. LA ehoir qu'on 
4onda foire de L'une queleonque des Vs valeurs de X, , La Por 
yrwidiamoielle Des nésowautes cond toujours am groupe Ded qua 
Axe mêmes nombres L, , Lys LyX, , prenon mme: valeur quel. 
Lonque de X, How œ, + d'> + «°æ, + CT ou en deduiro 
Des valeurs Spéciales de Xy où De X3 es l'on pouna were can 
rois tésolvantes Sous fa forme | 


X, = t{x,-2x,)- (x,- x) 
X3=- (xa+xe)+ (x,+xà)] 
_Xg=-dfr-t)- (xs &) . 
Oran & Xl senx contamamen égal à (arr) x). 
On ama Don£- ponr fa première xeéolue 
X/ = OX, + L'xa + LXs + Nm NX -XS) XX, 
d'alleuns X, -X3 à pour valeuw td (x, -xe) en par éuite . 
X,=-2(x,- -Xa+Xy - 


Cola pose, Av f on Dedique- COMME- MoUA J avons Pa A 





| a. 
par +A , TB, ic Les di val ans de Xa en # L'on agp 
A a NS LP, actuelle de X, c'ét-a-die (Let Xe +(x+2), 
on ama , d'apaié ce qwi à été Habh à l'onticle XX, 

B = (rar ti)+ (tr x) y Ce -(ur 24)+ (xerx). 


On À anrive alors que Le premier knme - L(e,- c) de- 
M valeur de X, de #touve Etre preécidemem. égal x B+c à 
kelle doute qu'ilvienana. XI -X, = —A+B+C . 
Aassam- maintien. à fn 4eeonde nééolue, nons amour : 

X,= dx, + Lx es Lx, + X, = d'(X+x3) + X4 x, 


Or Xà ovnsenve La vafeuwr A j JUL Xi Xs il em. égal x 
- L(x,-x)), On ama Done 


AOL vérchena D'ailleurs que L premier arme t(x4- t)) de 
che expression co égal à B-€C, de dorte_ qu'en faisanr- 
pPasdder X,, dams Je p'remner amambiie il Añepnèto 


XX, = A+B-C. 
ram & fa Anodième nébolue ele Le presente dos Le brume 
X4 = € °x, + Lx a + L°X ; + X, æÆ — AX,-X3)-X,+X, j 


Paabétitmom. pour X à A valeur A ) Pour X, —ÀXs celle 
LL (XL, - Xe) on trowe 


Xy=2(t,-x)-ArX, 
mn comme À à te conétôté que. _— 2 (Xa- x...) ed. Sgal à 
B+c, on Dédnira de à 
f 
Enfin pour Pa ouafuième résolue, ou a 


Mal nov4 avons condtare- que X, + X 3 em. égal à - L(x,-x)) 
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par dite à C-B, de-dote que nous powuiondé couvre. 
XY - X, = A+C-B u 
JS résnlte de ceé vérifications que- {es qualne téjoluer 


Dinmimmees de Lo quantité constate X,, dom. susceptibles Vote 
nepréiewées Par ctaines combinaisons de buis fonctions 
A,B,C de telle doute que 95 L'on viam à supposer que x, 
on 4on camvalens. £ (æx,) ess nf es. 6i L'on 4e tappefte 
que- chaque késolne 653 Le quadunple de L'un %e4 nombren: 
æ, y Lao Lao XL, SON conclura que quatre nombres dom 
Ja Somme eôum mule, dom. toujowu coœprimables à Paide de 
rois fonctions comme énh : 


FR C-$), 42 +5): 


Ormes 4e Arouvem. cophiquees Jan leurs canées premuencé, 
d'une pau, Ja poseibiline de Ja résolution du quathueme 
deg, d'autte pau. fa Horme. constitutive des racines à l'aire 
de Pot clément tonique che equation e-privee Du eue 
en À3, Dans Pe cas où ce Ferme exidte, + L'on Désiane 
pay P non couficiome, ON ama X y = - P es Tom. ce- qui 
vieu d'être du, de 2, » La, Cyr XL Powma de Dire De... 
t+i ,x+£, tr ,x + £. 

En consequence pour ce qu Concerne A forme des 
AAC , mond ommes DQurectemem. cond. par Pa conki : 
dérakion. des Jouotions résolvanrés ouve mème corne 
que-par Ja résolution De P egnaton. . Ouam- à Jeune valons 
la détrmmmaltion de À ,B,C par Les procédés déje- couposes 
es fera commañtre Dans 4ons Lis cos . 


XXIV . 


yes Yom Le que. nono avond aopose au dujor. de 
Î udnetiBilité dam L'étude de L'émmaion Du Eroitiome Dogre- 
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et. Ls nouvoflss explications dons À etude actuelle pour Le qua: 


Yième degué à êté L'occasion , ne arous param. ad nacefoaire 
à tuddter davowrage dr cé 2ifficulté afgébuique qu na pu 
he pour nus prédécebéenrs AM vbjes. de duryise que parce. 
qe Pes faits de LA génération dn réel par £ imaginaire M'as 
Voies. Été wi approfondi , ni même concus Dams four yérita- 
le eanatne amahyt e . Cette quedtion., en ce qui Conanme. 
don cote takomel, VNONd para mMarmfenam- Aufféommemc 
Elnoidée . Mais pour L qmatricme Dequé, comme pour fe turi. 
Hiême 11 M" e6t- pas 4ams LUI TS NE TS doués en 
4hases de néaliéarion . Cesu LE mme étude que Pen apercué * 
géometaiques #Hendem. ve - facile , 
npyoSons en effes. que fes quaAre- nombres Donnes 
ubentem. Des dou 1eurné es procedond æ p. Confluctionr 
des fonctions nésovamtes X, ,Xa ,X 3, Xy: 
À cer cffes Doiens_ pris fax Dioite OD comme fr. 
de Lac 4 Le poim. D comme aie , eW, & parti 
de 0 , nous poutons à fa dwite Les unes Des aantres Les qua: 
Pre Jonquems x, x, , X 4» x.y .  MOU4 réafisnond L'additron 
de ce4 fonqueus CS 
par cons Éqnens nou 
So obtienDrons ainsi 
5. $ Xi) D X 
CPE A k 
ordre Danw 
feqnel cette addition 
pos etre arte en 
indie Wen ce qui | 
concerne de reouhiar. 
Quel que don cÂw qu'on am a choisi, on abontira tonjouns wm | 
MEME poime X y j mais Harrce ne, Dans pe guahkucme deque, if | 
y Le dan les aésolvantes Jen fongnemd, cefles qu DCcapons- 124 
Doumière e3- la qnakuème place, qu dow- Houjours récflen, 
Lomdw6 que Ps Denp amies penvems étre tmaginaites , non 
Amivrons ceffé. indication , Pin qu'à là tique elle n' an 
num D'impérati} , + on rayprocherons La de LC, #4 XL, 
d La - ous preondrond Done. D 'aboxd 0x, = À, en non t_ 











m_- _ à PA 
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Lerons Éwnwre de Le ; ms a466 C4 vue phacorons Ly que 
sons den Hanvie de X,.- 
Ces choses ons entendneé , mons arrivons À sm pénr. 
X., 4ef que nous Av'oné Ox,=Xy . ‘ 
nom. a Xa comme. 5 es cgofemenm. aéef , 11 Devea 
etre. au6si pface ÆSvwr la fique Je Base . Or on à : =’... ce... 
Xa = (Xy+Ta) -(x,+ xs); en condequence , h a qauche 
On poim- La je prends me fonqueur LC: À égale à celle 
ZX, x, s'abomirai à mm poim- Ee£ que g awai OA = X4 . 
DE ne nés reste plus qu æ& Frocdder & fa construonon de 
À, «- de Xs . \ 
Comme MOV Éivnmmes Libre de Paire , Dome tel oxide 
que moné-voudrour , Les additions De quame termes qui g: 
que dos oe8 teféions, ons ECUromn?, “Pour fes cac tas 
de Lo fige A Lébolyonte X, dun Pa Aotsue 
X!, = L + Xx, La -LXs 
Or “pour ajowter X æx, a y MONA dPevenons par fe pou x, 
fa popendieutaire œ,b, égale à x ; pr, Pour avor 
and à La nom mênervud vers La aouche b, c. égal à 
La parallele a h lique de Lase ; im Pour Cons ture 
-XX, » VUS Levnons par le poim CC, me perpendioufai: 
re. à Pa Une. de base, anais Driuaqee en de inveue de fa 
précédente. A Combe que À es précéde du diqne. — 01 noud 
enduons CD, eqal & &s ; nous amiverns ainb & 
Am poim— D, 4 qu'on aa OJ, Muge = X, 
à X3,ifne diffère de X, qu'on ce que les 
Hermes X, e- QE 2 Dom. chamaës de V , D esse ja 


… cale. de von. 2'aprës cela que Pr Con Hinction ymétuique 


à la précedente æ, D, ec, D, comumia æ y poim D 3 
4eË qu'on aa 0D, Duiqé = X3. 

ATP eo évidem. 2 ailleurs ) d'apes a “ie, que 
À, en Xa Aow- cd oo qUaAM— à Leurs Louqu] et mes 
Ariquemem places pan tappotu- à La higne de bode que 
a Leurs Dinectious— - ° 

Mo done n04 quote tes amtes qéometuiquemen— 
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consbuites .… Jflaïs avam Je padser à Lo fiysanion des té8olue$ 
Conétatünd quelques prsprietes de cet Conôtiuetion , 
ons avons Deja du. que boue ce- qu Conceine Xy 4 
Xe 6 tal. Les additions es les Joubtractioug de ce 1050! )amtes 
tenfrem. donc dans Pa chasse ordinaire des opérations anithmé. 
Hiquss . JE n'en té. Pad de même de X, o4 de X à QUE 40m imac 
pinoares mn jo Por consequem Pa dome Pa Différence. A: 
tous néabis ab les par 064 fqures géométriques . Voyons ce que 
Jnom ced figures . 
bour obtenir Xa + X, , Var L'exhiémite. D; de X4 on 
ménsa La Droite D, égale 4 paralile à 0D, ; on aboutirn. 
OUndi © 1m Mm-poims $ pface By Pa ligne. de base , & camde_ 
de L'egolite des lonquenrd es de Pa dymétiie des Direction 
um L'on aomax 0$S = Xa+X, . as OS es le double de OU, 
om 5€ uésulte Cat demmegs— Je Pa. Conétneotion que OU côr cal 
a L, - Ze , de sorte que X 4 +X, à Pour Valeur t(x,-x, } 
PTA TS conforme à cel qu Mmique l'afacbre. . 
Jar à fa Différence X,-X 3 ? pour L'obtenir iË 
Jun. à P'ectiémite D, de X, mener sine longueur cqale. ep: 
ralléle à 0D, , manu marchonm. em Jens inverse à coude Dw 
digue neqarif Cfa nous fout ahowtivr à "mm pou T de PR 
Priponnenfaire_ men par O Sur la l'ane be base . On ana 
Done X,—X3 = OT drugé. Mais d'ume- pan. {a Dtrecton 
de OT côs. , d'autre pou. fa Ponquenr OT eén cqale à 
DD, Du L'UD, ) en il eôt évirden d'apres fa conbtuction, 
que UD, ess égal & Ls-X, . J Sun De Po qu'on a. finales 
Te Xi-Xs 2-2 d(x,-x,) = 24(x,-xs) , 
Ce qu er encore confoume & ce. qu” tnique-L'alasbre. 
—Ocempons- PONS Maiménons_ Des tésolnes . 
Ve. Première X° a po ep tession x ,+ Lx, + 
L°x4 +Xy ; es denge crimes on X 4 x, don. réels Dur 
lwmion Domme X,-Xa , Jon 2 (x,+x3) fonguour qui 
via être pouce a Part e l'origine dur la hqne de bande, 
Æaenons Donc ( fig. aniv O La = xs CT LsL,=e1r, 
Noud oMiendrons And Ox, comme teprésommpin de X, -X, 





D CSSS Ce 
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JE fau. marino ajomer D'abord dx, fa duite de cite 
Longueur , ce qu de fes 

D LA EM IMEMOM par À, 

me peendioufainrs & 
Pa Direetion OP, defs 
précedue frque. uen 
pronoms dur cette par: 

pendioufaire ue lon 
gueu. X, D cqale & celle de X,. Ül fauèra endite., à Lex: 
Anémité de À, D conbuire AIX, ; pour cfa on mênaa 
par D mme papendionfaire à la Dincetion OD3 de fa ique 
précédente en, à come Du facteur O5, il fauña agir dr 
{a partie de cete, perpendieufaine que de irige au fout 
de 0D, . C'ess- done dur ceHe_ partie qu'on Prendra ime 


e) 
X3 x, X4 


Longueur eqale à celle de X3 ; cela foi, On ane Const | 


«3 X 3 . Or 4 facile de de comaince que cette con: 
Æincrion Je obowtr om poim X; de Pa Diane De base a. 
que ke Aionale iéoscele x,DX, eôn précisémem égal au 
Ariomgle ODT De fa fiqme ca - Defôus dom equ d- nous? 
Owond “econmm quete base OT a Pour valeur Lx, - x); 
on oma Donc omksi X., X, = À (xs-x) es por me: 
L, X = 1%X3 Ên coméquence, a construction qgéome: 
AÆuque_ cond our X! & me. longueur quadupole de Xs; 
OAmêt que nous L'avons Deja cuustate par Les conéidéna : 
Arons olgebtiques . 

Pour La deconde- résolue X'a Îes quatre Tome 
Dow. tées ; +ow- de bornera done à de éiymoles ADD 1H ou? 
eh dopatiactionr dur fa À; De base. Oz X, +X4 a pour 
voter T(rr+x,) ; D'un ambu_ côte NX a+X, ebs à ol 
& L(ty-xa) ; Le ueonbtos. final des gpératious dora. Due 
4 La . (elfe on. en fu fa valeur précedemmen— Drou: 
vec pour X, . 

La Viwibième tésolue X4 a pour ecpreféion : 


AK, + L'xa + Lx x, où - LX,-Xe+ LXs4X4. 


Aams ce cas emcote , X à mx, do véels es. lun Drffétnce 
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Xy-Xa , c'em.&-bine L(xi+ss) devra être pouce sur La 

que de base. à Partir de l'onigine. . Üoùus done. Ox,=1&, 

X,L,= Txz , nuu obtenons ainsi fa fonqueu Oxs , Lep Tédens 
Latine de X,,-X3 , à la suite 


O______ X4 Lg de fauynelle il J andre d oborr 
n porter —-ox,, ce qu de fna em 
MAN OM UNE prpendieulaire 
à La Direction de X, tem y pot: 
D Ya. XsD e af à Lo. Longueur 


| de X, ina Dand um dono inv: 
#e de celui De D premiere résolue d camée dn diqne — qui ; 
doms Îe cas actuel, précède KX, ; puis, à La dnité % D, nous 
MEN En oUd Dx; perpendiculaire en dinection en caal en Von: 
quenr à 3, non abontirons ainsi à un yom- X a Ditué Dur 
fa fiqne de base tel qu'on oma ox’, = Xe . Ole Huiomafe 
forme! par che condtaiumeftion eds egot am/précedem. en par » 
Condegmem da base La X em égole & t(Xx,-x,) .- On- 
te pere Oxs -LoXym 2(x,+ x )-1(x,-2,) = 
tes LOS 37 Ÿ: >-%)=he, 
AééuNane cumfoume & cdi precédemmem— Men . 
Quom- & fa quatrième mésolne, Tous Les Foumes en 
How. bols F Jo Hafiond 4 'excewferom— donc, Comme pour 
fa Becvunde, éw La fique de Late | en, Comme où à, 


Xy+Kaz TT (x,+æ4) y XitTX y = 2(X,-xa) ’ 


ON vom que Le néônfkaus de ceé additions on dondiractions ne 
pouvria otre que. 4 XL, « 

L'accord Le plus parfau. eocsote Donc entre Les in2i. 
cations de L'alnébre en colles qu réimltem. Des considéraions 
qeomctuiques . 


XXV 


T3 vom qse , Damd Ce qu précéde., n0U4 amour te LOWAS 


Aaicime Doma L'hypprthéée. que- Pas gate mombiues Donner ‘ 


51. 





a eq à = 
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doute aéels , [25 pwésameelle deb «eéofvantré ne s'applique 


pas moiné qu cad D Ced quafire mombues Aum- imadinoued. 
Admeftons en fes. qu'un a généralemens Love 


Lx = LA + Ha V= 
On feumea, par fes puvcedes pécédomnom Déeuls 


Les quure nèdolvante que nous Désiquerom par W,, Wi, 
Ws,W, # P'on ana 


Wen dre + rend) + (xs V5) + dry A) 
Wan den) Caire) (Rs + ps) (rue 3, VA) 
Wan de pe Vi) 4 np) Rs ge 7) de eye VE) 
Wind (eg) ae) es 9) Ce ge VA) 
Cala Jai ontiouvaa, coumme-précédemme , fer 

quatre 1dentites duinvantes : - 

AW, + AW, + CNW + VW, = 4(kstys VTT) 

D'W, + AV, + LUN, WW, mA (at Ya Vi) 

AW, +R War LWS + W = 4 Cuir gs V1) 


Mous mn'imbidterous pas dur fes OMLY2S Frsopriites 
dou jonvidsem Les Lonetioné “W, » Wa > Was, Wu ; elles So 


“hons.- à. fau. amaloques & cebfes qu ow- té aonétarien pPow 


X, 3 Xn X3 Xy 6 pomem Être établies pan fes anêmes 
Anoyem . 
Mainrencane 41 l'on considère déparémen les qua: 
Me nombcs Lys Ras La, By C3— di P'on Désigne par Z,) 
Zara: Zs > Zu Lens fonctions «ééolvantes an anna 

Z,m Axe re + KPxy + X'x, 

Zi= dx + XX + LT, + «ht, 
Z; = K°z, + x, + aix, + ddr, 


. 4. 
24 « x, +” Ltd fe dh te 


523. 
di, d'un auhe côté , on considère déparemens. ls qua 
he nombres Yo Mar ho Y, L'on Désiqne. par Y, .Ys, 
VV Louns fonctions «ésofvantes on awa. : 
Medprdyisty, + Ky, 
Ye A ye + Le y RU, 
Y; = K°y, +x"à, + KR y +4 y, 
Y, dy +4, +654 AT SUP ; 
de fe on conchua 4and ameoume-Diffion fe 
| W,=mZ,rY, Val 
Wa m Za+ Ya Vi 


Wym se Y, VA 


a come Le xésolyantes en Z es en Ÿ s'apyhiquem. IMAâM a 
dénom- à 4 nombres réels , Noud Heron em Dion- de Lao 
condMdeuerT comme gd orr66am de Fovtes Lee propriétés ca. deddu 
établies . 

Cela pose, ht nous Apypoions qne les oypa/pee- nombres” 
donnes om Îles racines D'me equakion. dun qnatueme degré 
dons non teprédentersnds  'ineonme par Ww À, pour 
abrréger, nous Débignond ‘0e8 tacimes par W, ; Wa , Wyg ; 
Wy , ce equation Aer cungtitues_ Comme dun 


À = £(w) w'+£(w m2) WŸ = (mine ws)w + w Wa ws 5,20. 


Ox ce qne- non p'wpodons maintèenmam, ce ch de 
nechercher dams quelles civconétämces es cocficients de ceile 
equation Nervous Acels . 


XXVI . 


Al ous Lemanquenons a de. fer que, de ce. q"w a 
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_ té ctablt Dons vuticle XX 11 , al résmlre d'abora que- fe. cor - 


ciesu Du Lewme em W3, exprimé à Î'aide des Ponctione- xésel: 
vamtes , ed = WW, Jon — Z,-Y, V= ÿ par condequen. 
Comme. 2 4, es Y, Aous L'im ue l'autre néels, x: dena neceé: 
lai , pour qu'il n'4J A Aie 2'imaginourc dard cc coeficiens. 
que. Y, Jun. wm£ , de sorte qne- W,, de wma à Zy en de 
ndel . | 

On à vu d'ailleur dors ce même anticle que P équas 
Aion en , cipiimee a l'aide des fonctions xésobv antes pen 
pense Etre ecxite 4uud fa forme 


po ta( + So] 4 (0 T1) 
(C2) -H07 = 0 


Lu eonmme il vieu. D'être établi que W, eu. tee, 
al S'enbume que forsqu'ou eAA Le dévelop prenne des Di = 
verbes frites de W- Wa fes codfrcienté Defrwiti 
des pruiréances De. W me denom. otre eho$e que ded proïmnes 
meo dou Pes Vues Sexons Fons Des «dant De co ciné 
actuels par Des mifiiples des divees pPridéauces de. 4 ,C ôv- 
a-d'e par de4 quamtites néchles . D'où D on von- que Rs cond: 
Hon neceobainres Pour qme- ceô polynomes Hoi 14 , c'en que- 
Los coeicienté de l'éanation en W- 2 Îe Soie. Ces condi: 
io gointes x celle, Y, =0 Aébondrom fa qmedton- . 

Ocerpons - 104 done De faire es Dortz que- 


. us 2 2 à  ,N? «ER = :\? 
M, +LW Wz, Wa (w, +Ws), Pr -{W,+W,) LA +(W, wi) | 


Doiers- ner , 


di. dA114 fa prenne Te. Led CXpac ON, on remplace 
fine fes W par Pour valcsrrs en Z ne en L'é » on Lavera 
, t . 
WA + 2 W, Wa = (Za+ Y, =) + (ZX, + Y,41)(Z, +Y 4). 


Ja partie indépendamwe de Vs ca Z; 2A + 2 'Z1Zs -YY,) ; 
es Ÿ on. A'ashineit aisernean.- n'el?- €e43—- {. alle . Que” 
am coeffoiem de V1 la po va lew 2 (Za V+zV+ZaY,) a 


3. 


af en. égolemem ré par conséquem. pour que Le rédnltar- dou inc 
dépendams de Vi sf Loir que ee couffisiem. doi nul . ce qw 
dome pour preuère comdhtron 

Za Ye + 2, Ys + ZaY,= O . 


La deevnde expression Wa (W'+Ww, , Porsqn'on 4 rempla 
Ce Aou fes W par lenns valeurs en Z een YŸ, Dureme 
le m1? L 
(ras) (av S) + (232 5) 
Or on Je convainers 4ans Hfienle que fa partie in, 
venDdaute De- V2 améir Lien que Le cosfficiem. ‘de V5 dons 
ncels , d'où il énir qsie- pour que ie dns. ne contiomne 
AIN D'imaginaine 1 faudra encore que 0€ C0 ciem_ dou 
mul . Cela Hong Jonme.. Your deonde auvndtfion.- 
Va (Zi+2$-V-Ys)+ 22, (LV, +273Y;) =0 


(Tassone au lemme foune rummm . Cl CO 4 Prime 
par be proown. de Demp facteur qwm Aum chacnm du-4econd 
degré, Ce qu nous aondmitan. , an om fes calouls à 
we etpreiiéion dn quatrième deque qm, D'ailleurs, à f'aide 
des dense precedente condiriont, 4e simphfinais . Mais L 


4 a "un en asile d'éviter CHE compfieation en ce moyen 


condist à faite f'applicakion du principe e, Lour qu'mm 
prodns. J desc D teurs doi LE à Du À AS que-ced 
Jactéwy vin réels , on bien , 4’ il6 dom imaginaires, que 
L'un étam de la forme A +B y=1 f'autre sou de caffe.A -B V=1. 
De Pr den. fypothises de. L'examen dei ;stefiv, rLoub 


affons nous Dcerrer . 
1: Asjpothète .— Ce a pour base la néañité desc 


dense Pactouns . Or #i L'on remplace Dans chacun d'anr Poe 
WW par lourd vateuns em Z cn en Ÿ ou Frouvesa.. . Sawuw: 


prur de sector. . zi A -(2,+2 s) 4. N)+ 2. (Z +23)( +) y=1 , 


powr fe 2 facteur z?Y «(2,-z3)- AAA AE Z.- zAY-Y)) Vi 


Re um ar RO e---Ene.- =, sen nt ee 2 Rent. on nes. 


SVG . 


Tous Les quantités Zas Ya, Z;,+23 en Y,+Ys Avr Léefles 
quankaZ, -Za es Y,- Ys , efles éowm— ehacme de fa foume 

K Ver . d'où } | éum- que- Penx conne -amsn Lim qne feu prod. 
dera reel ; en condeqnence f- cocfficiem. de Ai amor bien qui- 
fo paie imdépendante de VA oo. néebs es par dite la «cafité do 
denx Pactems exige que L'on ot 


ZeY,-(Zi+Zs)( Y, +3) = O 
ZaVi+(Z;-73)( Y, - Ys) = © 3 


on dédun.. de Pa 
Za Ya = CZ, V+Z3Ys)#42;,Ys+ Z3Y,) 


Za Ve =-(ZV+ZsYs )+ ZYs + ZsV) | 


Ét- pour qu'il n'y am pas incompatibilisé entre ces Dewp 
vaheuns de Za Ya 14m que Z,VY+2Z3 Ys don. ml. JE 
AeNe afo_s 

Z'a Ye = Z, Ÿs + ZL3ŸY, 
AMaûd A premmeère cominon © - Defôur- rouwwvee exige qu'on 
am | 
Zn =- (Z:Y + Z3%) ; 
d'où Pon voin que Z,Y3 + ZaŸ, dou. omsoi être mul en— 
qu'ilen AMera. de maine de Za Ya - Mous Sommes Donc om pres 
Aenee Var on condironm 


2,Y,+Z9Ys 20 , ZiY3+ ZaY,=0, ZaNYi=o 


J; L'on prend Sncccsivemem. La éomme on fa difference 
des Dewy promméxes on Powaa Pes face par Les San : 
votes (Z,+2z:)(", +Y3) = 0 
(Z; —Z3)(V,-Ys) z O 
ch 4 ‘on vou immmediotemem. qu'elles boum satisfaite par 
105 quatre dysrèmes dnnant : _ 
Z,+2Z3=0, 
Z1+Z3=0, Z,-Z3=0 
Z4—-Za = 0 
Y, + Ys = o 


h 


3e. 
‘ Chacun de ces 4 1 66 combine avec L'un des dent qui d'en 
Leds em de ZaY,=0 dommera how. autam- de vonpeé de An 
cime coneépondamr FA des propodées æ coefficients nets . Nour 
allons Les passer en WE . . 

A7 CH... 1,+7, 20 ,Y,-Y,=0, Zys O0 . C4 tefotione 
condméeme au roi éwivautes en “y 


L 


Remarquond Mai heu um que, dans & cas aetuel LA 
condition neceéjaire ponr que LA coefficiem.… du Feume on W don 
nésf de nds à 
s Ye (z'+2$ y" Y.) 0. 


Où Z,+72Zs ee Y,-Ys Ham. muls on qua 


è 


À prendra Done. Ya(Z7Z3+VYs) æ O0. 

oué à camde de K, -Lr m0, fe proëmm. Z,Zg de rédnu- à 
(x,-2%3)", en à came de 9, -y, =0 le produm Y,Y, eu 
ea à (VW -Y:)": On ama Done | 


Ya {(e,-x,)"+ Ct-#)) =0, 


ou Dion 


Va ((e-23)+ (9 #2) VA J(C2; —L3) (% -Ha) vi] = O0. 


Ox . fe Premier AM an Lee Pomia être ammmle: em gala. à gène 
hacum de des trois factemns . 

En ce qu concerne Îe4 facteurs maginairsé , ile 
Jonnem— {um a l'autre Y,-Y=0 , X,-2ÿ=0 . Ces 
nuuvefles conditionné goimtes ampo p'écédentes Con dmisem à 
che condequence- que 4ond hs « Jo game "ét que, game 
pe Yon a Ye a , De Ys M Yes Yi Àe3 quatre vas 
Cineé bou Done dans ce cad égafes deux À den er de compo: 
berome un conple- képéte 2, Y, = 


ch am feu des factenns imaginaires cerise Y, g eé 


“up, ON AAAL Yu + Ya = 0 es. par 4mte 1 +Y3=0 ; Mad 
on a auÿsi Y -Y3 =0, de 4oite que- Ys es V3 Jon ru, 
EM ovdre y = — fa , iP y ami done deu Tacineé ee PPe 4 
Lj en Lg on den racines imaginaire LES + y VA. 
Enlin di an Dibne auvce Z,+Z320 en Ÿ, -V,=0, 
c'es YŸ, am bon De Zo qu od1. mul, un Aenbe cœxactenens 
Jamo Le dernier cas que noud vend de Pralter 44 que fa ve: 
fation Zy + Ly = La3+2X, n'exifhena pad. On oma done 
dance stacines AcePfes ZL, LL, 4 den racines ma qimaun cé 


Lo + Ya V4 


CA. Z,+23=0 , Z,-Z,=0 , Zy=O0; à 
ÿ- «édulre fa conféquees. que Lo 4rxouw Fonctions 2, ,; Za » Z 
dom vmlles 01 qe par ré ons fs x Av. éqawpe 

c ibfeuns fa condition porr que Î ce cocffhoiem Da Vorme_ 
en W Jos. ml Je rédum. alors & Y, Ÿ, Y, = O0; or que-ce dou 
ÿ ou Ÿs put cé mm , ou aa Daus 4 der cad H-M=0, 
H,=Y3=0 nefakions qu, combimees avec celle Y, = 0, Conûdm s 
Sem à ÿ, € Y, , Ya æ y » Ma = “Hs 5 par Gite Lo ‘tac: 
med dom egafas des à Ùenpx 64 de compodeu du conple épée 
Z,E Y, V2] s 
D c'es en vertu de Y, = 0 que Le prodmm. YaY, Y; 
es amnnle , un ora, à cause de Y,=0, 4avor My = Ir 
Ya = -Y, ; 8 tacines jenom Done 2, + VV, x,E M Vi. 

Endin di avce h5 donc conditionse imitialar .. .... 
Z,+Z,;=29 , 2, -Z3=0, C'éin V, au Pen de Z 2 qw 
en ml, on Aami& Z, =0, Z3 = O , Yes Oo , = De fon 
Déomira Les valeur Anmivamis des nacine : Z,+ y, V=1 Fe 


d 
JC. ZT, -Z3 = O0 , Y,+Ys= 0 , Z,=0 ; ox 
Dédun De Îx pour Ps Le en. les V 
&, = Z 3 9 y = Ya ; he L,+ Lise tz, 


Ja condition pour que (23 cooffieï em du Fenime en W dou 
A dena Comme porées dommieme Y2 (Z, Zs + Ÿ, Y) = O. 


329. 
Or, Z,Z, , a camée de, Li-Z3=0, 8 nm à (2-24) ee | 
Vi Ys à camde de y -#, = 0 de dm à (Y,-%)% jou aura par 
PV x) + 9-95) (at) 5 Je 0 
Cette expression pouna être. anunlee en égqalami. à géo cha: 
cum de des trois Pactenré, On ce qui concerne fes facteurs wma” 
imaitas , ils condnisen. L'un faute à Ly-kge 0 4 Y-Y,<0. 
On conchuma de Pt, comme dans Le prenvier ca, que tous Les 
% dom. € en, d'ambre part. pour Les Y, que Yi=  Ys y 
en que Y=-Y, ; de Lors es racines serom. égales denx. & 
dewp es. de compoéelom. dn- cowple vépote st Y, VA. 
8 am Dieu des Jactours imaigimarcs, C'utY, qu es. nul 
on amia dimmbtanemen W-H=0, Y+#zo, de Sonte que Y, 
#- Ya Sertom. nuls, var suite Mi+Ys Le bera usdi en il vibmèra 
#3 =, : enfin XL, À awiom- pour S comme Lt, 
De tom cela if résulte que dur Les quatre tacined, # y om cnux 
deur ukllé %, on x, en Dewr imaginaires Savoir EEE 


Enlie 81, am debun avec L,-7, =0 à Y,+Y3 =0o, 
c'es Ÿ, au fieu de Z, qu en nul, on awia k,-t,3=0) 
Yu” Ya = 0: Va Ya = Ô . sl ni de. LX que. Vs 2% Ya US vu Le 
a que Ys=-Y : En confequence. deu racines dexons- tee bles 
Lyntht) 43 dewr Éervm- imagimaiteé davow K€ Y, V=r . 


À! Cu. V+Y, =0, Y-Y, =0, Zs=0.Onen Jeu 


Jo far Hg or La tta =t Lg : Ya = Yi 


LOoug ce codé , fx condHon_ por que. Le cuefhiorens de 

W Soi neel de nédnu. à Y1Z,Z3=0. 

Or, que Z, on Z; join. vus, on. dedum. de Lime 

ou de L'antre. hypothèse Ly= La , L=k ! Var dmite Cequa- 

Pon L,thg = Lrka doune L = Z., . Æaïsonte que -+oné es 

Z 0m. eqouwr . Les racines Serowm- donc cgales dense à dem A 
4e. compoierouw Du conple répète Lie y, VAT 

Jv c'e à came de Ÿ, = 0 que. Le prodsm Y,Z:Z3 


J2 
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330. 
6 amwmle Lou neowltera que Loutes les fonctions xésots 


Nantes en Ÿ Selme nulles qu'il en der de meme de y ; 
par énite &£outes es racines deviennem. elles es Sons. X, ; 
La Lg, Lit Lys Lo 

lnbim dx au deb oucc Y,+Yi=0 eù Y,-Y, = 0 
c'est Ÿ, au Den de z, qu en vd , LA x denienmaens. imde: 
perdants Les mo de4 antues en touo les y dtoparaissens ; on. 
ama done les quatre 4acines ue lles Lois tar gr Lyc 


2€ Aypothése — Cette obhêse 4'apphane au 
caA où Les dewe facts du terme Home cons 40m de la 
foume A+BYT: 
JL faudra alors : 
Frenmerenmemn. que Les paries raefles dre egphes, Ca qu 
doume. Ze Yi -(2,+2,)"+( Y, + Y,)= Zi -Ye+(2-2) (NY) 
dupprnam de pau. er J'amhe Z; VE, affeevman. LL calouls 


a embase on howe L A 1 2 
Z, + Zs —Y, -Y, = O . 


Où comme La condition à remplir pour gme officier 
dn Térme em w Join reel 241 


VAN) eZ (2Ve 2e , 
on vou. qune- cale . ci Év xédimra. &- 
Z a (Z,Y, +Z3Y)=0 
î laura en becond Lien que les j'artieé turriqinareé 
Ace égales es de iqne contraire | ce avi dDommeta.. 
ZriVa—(Zrz,(Vevihe -2,%, -(2,-2,)(VM V3) 


Gi CA Reda 
2ZaY:-2(2Z, V+Za Y,}= 0. 
Dam come d'u ane côte, pour que le cocfficieme= 
dar Tenama en W7 oi reel DAM— que Z,Y,+2Z,Yi+23Y, 
Hois— pl. ; 
IL on results aq Ow aMra. À MANS 
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Z+Y2 “0, ZsYg*ZsV=0. 
Ou sera donc en. présence de quatre condiioné 
zt+7; _ VV = o 
Z,(2,.Y +Z;Y,) =0 
Z ,Ya+ ZsŸ, 0 


Zi = 0© 


Celx pose , Ai Zz, n'es pad ml ces conditioné covus 
foudem— a ce 064 cad que- moué venoné à étudier dans feoquels 
Lo. relkion Z,Y:=0 ess. dotSaite par Ya=0. Cebte. partie 


de la question en. donc wéclue . 


Si c'ess Ze qu edi. ml. ced quatre conûihontk 


Le nedmsem- à trois savow . 
2 2 4 ? … 
Z,+7a-Y, -Y3z0, Z,Y+Z:Y,=0, £3= 0. 


Les deux premmèÈres cxprimess en fonction de4 X es des y 
donne. 


s (ty-ta) "= (ya #)} as) (Y #1 = © 


(titan )(Yu-%)+ (=) Y-Y3) = 0: 


onto à La premiere L from. dc fa 4econde par 2/1 


e pemvenr. étre temp facees par Lo Émivante : 
(u-s)e{ya-ÿ) Vi à" fers) (#98) Vlr jo 
D'où L'on dé 

(tata) qu-ys) Vie & fu -es)-(i-ts) Er} 
En premam fe digne Sup évier ON à 


Zykaz X-A3, Ya= Ja Ys—Y, ; 
Mai on à anéii & cause de Za=o, Y =0 


x+r, =%t+Ees y Yu T Ha = Ys -Y: 


2. 


Bone ,en ajontamm- yet , Y,=-Y; 


un en te La = Ls »; LES A , 
de 6octe que Les racines Leumse LEYVI, LPS - Ya V= 


on p'umnam. L digne imdévienr a répétmn des colculs 
amalo on de convamea que {es quatre zacènes Aero 
AE VA , 2st VA: 

De toute. caïte dibonbéion il résulte due pour qu'sme 
ération de quatuizme dqu aie #ond des coefficients réels, 
if sbx nécebaire. que $e5 racines Soiem on toutes ouate rédks 
on toutes quabue rmaginavues Louman. deux couples de La 
forme a + by£i , vw enlin que demo Soienr. véefles ea. les deuye 
«aMbué imaqinarres de fa même foune . 


Mons ponton ie Leprodme. en owec pus J aus 
Æorûté encore Les observations aq Lumens nus elmdes nr 
l'équation dn hoisième deqre en qu some 1ilatives à l'in 
Hwention de La foune imaginaire dans Les cqnations en à 
L'intime dvlidanire q"t eifte entre cctte forme. es. fe nee! . 
Mais nono epcuné que -$wr ce fooim la Pymmière eds faite 
dand L'asprss du lectenr. -Jlons cuijoné que rien d'eséentiel 
n'a tk pd dans fa nowelle chude que nous venond de pur 
Henter pour Le qnatuième deg ) + que chacun d4era em maebus 
ne maïvntènam. de 4'échaicer énr Les quebtioné de detail qu 
enr venir pumdue dant cette Fhetouie . JE ne noug 
rebte plus qu'a Æraiter problème des agoplications geo s 
metviqueé er c'e ce que non allons Faire daus Le cha: 
pire Suivons , | | 


Chap} 
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(apte Jeplième . 


Constuclion geomelique des racines def equea - 
hons du qualrirre detre’ ex. ipurabion polggonal de Leurs 


bterriises mernbzes . 





À omn lutte. — I _ Détermination préalall, dé va = 
cine de fa nésnite du Froisiame dgre .—JI. Conétuuolion qometuique. 
dé racines de l'équation du quatrime dque Loréque celles de ln rédnite 
Joue. teeffes . EE amé ce cas La quatre nacineé bein on toutes adalles on 
toutes tmaginarteé . —JN : Piqmation jpofygomale Ou premier Ma 
fe de Lo. propose Loroque celle.c5 4oodëde 266 racines smagimaines . — 
VW. Conétinction géométrique dei racines dansé Le 05 où colles de La. ve 
dite som em jante néeÎles on en parties imaginaiues . — V, Ÿes diverses 
contimetiont précédentes conduisent & la constataion de4 prinoïpales 
propuiétes Dek racines . Application Qu valeurs de4 fonctions £(x.}, 


ça.) , SX: LT) , XX XX, 


1 


Lorsqu'une copahon dn quatuieme doque ne. Coutenaux 
pas de Teume en æ° ÿe puéente oué {a forme 


2h + px'+ qax+r s Oo , 


5 comm que sa rwéolwiion dépend de ccPle d'une rwdmte du Hoi 
2° £ + + F-r)e- L =. O 

ulle-ci. Mais comme elle contiens un baume in 2, ofla ne 

umtre_ pad immebiatemen. dans Les cad que -nons auvné ex 

nés en il # mécessaine au grealobl de Lu ramener . 
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& cu effes.. non apopellnons que foxqn'on & me: 
equation cormpofète du Eroiéième deque, javoir : 


2? + ba" + CE + h) = © 


di lom audquente tontes LS racines de Ér quantité conbtante 

: £ de telle. Sorte qu'en ago pelans y Les nouvelles incomvuss 
on am x+b =y,ad L'on Snbsbitme Dons fa: prapusée La 
dafenr de À odédnite de cette condition Om obtien C'équatiun 
Suivante. privee de decoûT terme : 


b? L°_b , 
yÿ+(c-2)y + ( 2 D +td)=e 


es. Les voleurs de X Écrov ce bles de ÿ dinvimuces de L . 


Cefa. pode., pour La medunvte ci- desous on a 
° P = P'rhr d — _ 9° 
b= gr <= 16 7 6% 
2 
uec ces valeurs on Kouve. d'abord c-be_1( it +r) 
A+. ensmte | 


ban conbequem- ? équation em y deutem. M fargaru- fes su 
Slfmhond, . | | 
 y31/P _ p |‘ 4 

-2(E+r)y HQE DJ-o. 


rm. Tour à fais. conforme & celà dejà often & É'atick 
IV du precedem. chagoitre. 

nm ces etor- on ponte construire Les vacines LÉ , 
Ya #3: 7 ‘aptes Les methodes ci - desôué exposees , on leur 

na es L'on obtiendra les rots vafesné de TR, au- 

moyen desquelles if faudra proccoer à fa constinction der 
quatre racines de a proposes. | 

€ l'onde de ce explicañions » NÔNÉ Pouvoné Const: 
dur comme Suf Damme. détruinine tom. ce Las concéi: 
We. Les Woië racines de 24 1e Jmite où LL Ærovs elements des Ù- 
Cines de la propadez elements que mous avons débiqnes pe” 
A, ,A1,as dou f'anticle precite: du precedem, tre. 

Qmnom au combinaison qu À en fansea faire 
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pour obtenar 46 racines de la Yropodee , NOW Won co nétate 
que Les régles pobces à ce egond dans Les omwtageé à enseigne 
Mer dom vmexactes . Nous non $0,nimes expliqué “dir CR 
poim de. doclitine avec tan Âes détails necessaires ionw Îeé nn 
Licles V, VI, VIT où Vin on chapitre précédem. en non$ auront 
soin , Jams fes exemples qu VOA Pabñier Son Les Year 
NT bcteur de foire VON lOmmem— ceé extrhcokions théoriques 
domens, tie qmises à paf dons 124 pratique. 

JE ne pounx d'aillenrs dre que hé - tte de ueve = 
mn Sur À etude. de ces qmeétioné dans lesquelles É'eneur S'acr- 
inkodmte parceque Le «Se de ? um mate n'a pas ete énfhe 
sammenscompué oi que 4e5 relations awcc le reel , am Lien - 

d olte Sainemrem. interprëtect , n'étorem- asparneé que coms 
me d'inconctibls contradictions. 

Olous dmppoudoné done qu'à L'aide. te. ce retour éwr 
œ qu a ete cxpose à ce éuges…., on J'eu- bien fic. Sur Le choyo 
d faire du ystème de. combinaison des rois elements , “AS 
non oflons actuellemem. mous expaliquer Sur La fiqua - 
Hon geométrique ded racines . 


JT . 


Sons bupoposerons d'abord que Les Hoi vacinos de La re- 
duite Se trouves. damd Le cas Le plus simple , c'est-à-dire. cju' elles 
dom Toutes uéelles . Mous avons fais remarquer que, dons ce cé, 
de la composition de cete réduite l résufte que fes racines positi- 
vd doive. Etre on mombre Ampan ; moi$ auiuné donc den cas 
d'tmclé à ecaminer : un biem Les trois racimcs écnow- poñtives 
vu bien wuc seule le Jena . 

{owque fes Frors racines soin positives, fes Troie 
chinents As , Aa , LOUE some ecl : fn conbtructron S'execuhra 
donc alors ou moyen doé vue operations es plus Simuytes de 
Pr arometue , Ê'addion eu la doustiachion ) an if n'u ama Àaw 


} 


he attention à prendre que. cefle. de bien chotsir Le 446: 


Lème- . 
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Cor exemple on a/fonr {a proyodée. : 
x? [8x 192x -18(= 0 . 
Jar r tan negatif, Pr jora positif es commue cn Même 
Teups P er négptif A 'ruêulte à tableau inscrne à L'ant. Vi du que 
cadem. chapitre, œw on fera né e in” Liptews N°4 Lotsque- q 
At positif  d épstème n°? lorsqu'il Ja méqotif . C'edr. le cab où 
h sigle foumulec don {es para ges à cmei L ni 651. applicable. 
La réowite alors. 25-291" 244%-ç76=0, 
eo. Île comviem. égañemem à q positif à négatif ; on Low 
NE que, Je nrcined Some : #, 9 ,16 ; d'où d'ouu- que f'on à : 
a,=2%, A,=3, a,=#4. 

On en dome oune. Les racines de fa prupusez’, forsane Le terme 
on XL ep positif 3om. 1,3.(,-9; a que Lovéque ce toune. eo 
négatif, elles som -1,-3,-6,+9. Ce Sommes précédentes chan. 
qéed de digne’, oinh que cela douvêtre, pique, smopaer que 
Jatw La propodee Le Veume n X pasie am négatif , tevievre ä 
chamger 4 rique. de X, e4 fpoar auite celui d66 tacines . 

Passons ou becond cas deé racines réelles de Pa reduit. 
celui damé lequel il yema dep négatives . Ces racines dt. 
Ly ha 1 OU Er prendra es racimes covsees qe nous 
déérqneront par 4, Li, cf. Laws ce. cod , 5 PP ess par 
4, quel que dois_ de Signe de Pr Le choip nu Syétèeme & 
Jera contrarremens à régle. endaiancée.. JL en-dera de min 
Lowane P ctom- negoitf + _r fe dena naééi ; de dovte que 


| damé ce circongtamces Les nacines Serowme Éavoir : 


pour 4 négatif a+(b-c)fr ,-a t(b+c)Vr , 
pour q posait at(b+e)i,-at(b-c)V . 
ant. à L'hypouthète que. f. et negatif Lu 

[ZT positif, elle ne rentre pad am Le co4 actuel piAéome- 
alors Les trois racines Soiu- positives . | 

La constimotion. geométuique de -Ceb Kacinred eo 
à milleuss ce. qu'il y œ de plus imple . Émoposons qu'il Sas 
du Cab dom Jeanel Por P dom négatifs . if famdra, ANT qu 

. à = u ee Cf 
pond venons de be dire, choisir le système. contrairemenm. à d 
eméieiquée ; en condequence pour Q positif , apus wow forme fes trio 


Long a. {b-c) ,(b+c), on poutene. (fl) cell a d4wr la fine de Base. 








| J 
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à diwvite en à gqanche de L'oviqine em OM ON ; d L'exttemité 
M d+a on élever me per pondioufaire dwr laquelle on 
prendra, am.Deésus ei am. e85ons de la bane. de Base les lou: 
quenrd Min, , Mm, e ales à b+c o# joimdra m, es nu 
nee Ê origine ca Pos long uen dtuaces Om, , Om! derom les deu 
premières MANS ; 

On, à l'extucmmite N de - à » 0H eéfevera ue per: 
pondiemfaire. dur Poquelfe on prendra , am- Dessins es am- defaond 
êe La fique De base, Res Ponqueuss Nn,, Nr egaes & b-c 
fes deux fomqueuns Aniaéek. On, , On! Sorom. Îles deux au 
yes racines. | | 

Si Pr en P etame ncoatifé, q D'eétain. & Son 
Tonr, if répuliz de ce. GA viens .9' Etre Du que. Les tacines 4e. 
nos Îa4 fouquenns dintaces partar de L'ouraine es. dcsianes 
par Res mêmes Peibres portam L'iniice. 2 . Elfes Senows pré. 
dentces Snr la figure au moyon de. Etats iuterromprus par 
da poid . 


NT. 


Ja diocuésion dcveloppee dans le aœnticles V , VI, VI 
et VII Ou ohagrihe précédom montre que , fousque lea tacines 
de fa tedwite dons. réelles , les ne peuvem. de bronver que 
Jam denæ cod ; on Foutes fes tacines Senom. positives, on Ÿ 
y en qua donc: négatives . 

Dans Le premier cad, LÉ cs évidens. que, quel que 
don. le dyiteme. dom on devta foire choie, les racines de 
fa p'iopodee- ne peuvem— ère que ueclles . Dans le decond cad, 
il faudra nécessainemem, quel que. don. fe dydtème à. om 
phoyer, que-les abre tacimes doter. tmagimaus pm s 
que- Et frqure Dans Foutes . L ny a d excephon que. pr 
Pa enconstance on b serais. ao à © ; abots (b-e) y: 
home ml ; OH Aie ayec- le. poremmer Jyitiane., dense. tac 
nd, imaainaies ue Donœ racines veéebles égales à À, en, 
avec. Le 420010 Sydveme- den racines tmadinaires e4.. ‘eu 
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racines neefles À. a-& 
Guen qu'À en dou, Æovtes Les fois que la propice 
Lama. deé tacrues imaginaires, Aou premier membre dia 
L'expression D'une frame de géométrie compüsée De on. 
queund diniques , en nous affons faire von commen y town 
| aowne Da Hacine_, on devra procéder & construction (De. 
che fiouse . 
Joû e À'canation du LE 9 te_ : 
par % «4 
x" 1,42 74 ê,30hk X + , 3633 » o 


Cn bu appliqu om Îes tea fed oudinaites on obtiendta_ 
. da wduite Éons Pa forme 

x8 0,7 2° 0,9648 n - 0,084194h = 0 
u- ? l'on rtowe How fes racines es valeurs Smvautres 


X,æthh, Xa=-0.09 , X3=- 0,64 ; 


de PE on deoni | — 
ns Wait, b = V4, c=08 1 ., 


D'ailleurs comme p cé. ncqatif dans Pa pepode., qu'il 
en ch. De mème de. Pr , Oo en con wma que pour q 

post LE, comme C'côt ict @. cad, on devra avr ecome am 
Système N° ?. On os ini Jinalemem— eonduu- à ecite_ 
Conécqnence- que les quatre taeined De fa propos de d om, 


Janowr 4,24 114, = 12+ ofyÿs 


Oranons mne_ quelconque de ced racistes, fa premiere 
cn premier guonpe-, par exempte, es cherchons ce que tetes 
Aevte pour lle Le premie- membre De la ropodes_ . 

Jou. (fa 12) GO0D La fine de fade ds 0 L'origine, 
decuvons Du porn Ô Comme cette ei avec Re rame muite! . 
ÿ cxconference mnc'e , Sup posond que-fa- longueur 
Ouvigée. Om’ cé Pa vacine. Downee . | 

e forme en ZA S'obendra. en prenom. Pn Birec: 
tion OM, c;w Cotres pond au modrmple. de !' e que fau 
D uavime avec lo- lique de base + en poutam Sur cette 
ducetion a JP pwééance de La longueur Om" . Ton 
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bvemr- celle. ci on menetx par mL nue. . à PR ait. 
conférence mnité es prmd Pa dote 0cQ qu joie fe Poim-de 
contas © avec l'ouqine.. Cela fan. Par mm duétème Ÿancé 
concentuques es de -pexpendieulaies à Celle Derméere Oroite on 
avuvera_ dwr le violon eme. de. Om au pois. m;" tel. 
que la longueur Om ‘sea a 4e puiéance de celle Om’ ; 
Lrandbortauw donc mn,” en M, , fe Tune X" de Howe te - 
prébenk, Lomme em buquewr qu'en Ducection, jar OM, di. 


Lac . 

L Tafsons maintenau- an Lume — 1,42 x en Deten- 
amimous. en L D ueur . Ou era 9 ‘abord qne. Om 
en. égal am carte. de Om, , il faudra donc avé Le produise de 
Om par P m a ter pour valeur 4,44 . © cet effes., prenmé 
bwr 0D Va longueur 0+ égale œ 1,42 ; foiqroné p owee NL 
es par M} , Menond me. parallele à mp. Celle - ci coupara 
OD eu mn poime P +l que OP dera pme quatrième pepe win: 
nelle & 1, 0p en Din ; de doite que cete_ fonqmeur OP 
Jera celle Dn Hume. en x ° j am & da Détection elle «4. 
celle %' un angle double. de celui que fau XX avec a Hique 
de base, Mn A4 qu'il fon. prendre. en Jens imverbe. à caude 
Du dique arf. OnmEnvia done. fa Divite. M.,P, datisfai 
dou. à ced conditions Oirechivear en. on L'auéletx au poim_ 
P, Hôque M,P, = OP ; Le berme en %? denx aindi septesens 
te, ta en grandeur qu'en Pireotion., par MT, . 

Éunfin De Aexme. en D devam- avé même Dire: 
Aion que B HALCAINE_, OÙ Commence par maner par Le. poiwe 
Ps me cle. à Om, : Quowu- à {x Vonanemr de 2e troi. 

me coke elle Sa égale ou. prodim. de. À ,304 par On; ; 

D'aprë cela #5, dur wne Note quelconque padéanrs- par 
0, La Droite 0e par exemple, on pren? 0q = Ÿ,30k, quon 
uiane avec. I cs que- pan L'ectrémite de fx racine 
On même. IMIQ parallhk © ma on avta évidemmens 
04 = 2,304 x 0 m, . Prenom. Donc P,a, = OR , La Don = 
hnenr dige P,Q, dera LR Moisième côte. de la fiquee.: 72e 
Œ fomdna, puisque Om, ed tacine, quel pou @, tombe 
vw la ligue de base œ me Jiffonce de l'origine égale am. 


\ 
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racines neefles À a-a 

Œuon qu'i en dou, Lovutes Les fois que fa pruopoies 
owma des tacriues imaginaires, don premier membre da 
{ expretsion D'yme frame de gometrie- compüsée De on. 
queurd diniqees , en nous affous faire vor commen , tam 
| dome La nacine_, on devra procéder à fx conétiuction De 
celle dique. ; 
| j Join pan cœemple 'équation du 4 deque : 


21,412 x 4 2,304 x + h, 3633 = 0 


Cn bu applique. fes téqles oxdinaoited on obtiendta 
. da ‘wdwite dons la forme 

X9 _ 0,71 x _ 0 9648 x - 0, 081944 = 0 
a lon roue Dow les nacines fes valeurs Smvautes— 


X,æ th, La=-0.09 , X3=-0,6b ; 


de PE on dedni | 
ER az, b = 034, c = 0,8-1 . 


D'ailleurs comme p en. ncqati} Dans Pa ptépode, qu'il 
en ch. De même de Er , on en con wma que pour q | 
podinif, comme C'cét ice Ç. cas, on devra avr eco au 
Jydtème n° ?. Ones mini Jinalemem— eonduu- à ecite_ 
consequence que fes quatre tacined De fa propos de done, 


Jawow 1,24 1,141, = 12+ of y 


tenons WMAE quelconque de ceé taersicé , Pr premiere 
un premier gtonpe-; par exempte, es cherchons ce que taprtes 
Aevte pour cle te mie membre De fi pro 2 . 
Joù. (fig.11) GOD {a ligne de Base er. 0 l'origine, 
decuvons Du pot O Comme cette ei avec Re rame mue! , 
17 cconfereuce mnc'e , « Sup podond quel longueur 
Dvigee Om, cé Pa racine. Dome . 
de time en ZX 4 obhendra. en prenom. Pn Qivec: 
ion OM, qwm coxres pou au modimple de !' que fau | 
fa vacime avec La ligne. de base, un en pouams Sur cette 
dicton fa re pwéance de Pa longueur Om . Ton 
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chtemr- celle. ci OÙ Menelx par M, ue te. à Pa cit. 
conférence mate es. puis Pa dote 0cQ qu joie fe Poim-de 
contacts € avec D'oniqr e, Cela fan. Parc mu dipétème Dancs 
Concemtuquel es de perpendiculaies à cette Dermére Droite on 
avuwera_ Jwr Le p+olon eme. de. Om At poum. m;" tel. 
que La longueur Om,” dax ln 4£ puidéance_ de celle Om 5 
Prandportu. Donc 11," en M, , #e Yarme. À de Hrouve te. 
prébemte”, tons em longer qu'en Direction, far OM, dr. 


AÂae . | 

L | Tafsons maintenou- an teume — 1,42 X* en Déter- 
amimous. on Ÿ, D meur . On nero 0 'abotd qne. Om”, 
en. égal Am conte de Om, , L faudra donc avévr Le produs. de 
Om par P qu aix powr valeur 4,42, © cet effes., pronos 
Sur 0D a longer 0+ égale æ 1,42 ; foiqnons P owee M 
e4 par mm » Memo me. parallele 74 mp. Celle - ci Compeia.- 
OD eu nn poime ?P +l que OP deta pme quafrieme proportion: 
nelle & 1, 0p an Om ; de dote que cete_ fonqueur OP 
Jeux celle Dn Fume. en àx° j qua à da Birection efle 4. 
celle d'un angle double. de celui que fau. Æ avec tique. 
de base, M CU4 qu'il fun prendre en Jens yuverfe. À caude 
Du 8x. qamf. Onmêénera done. fa Dtoite. M,P, dati. 
dou. à ced condibioua Oirechivear en on L'auéletz au poim_ 
P, Klque M,?, = OP ; Le beume en &t deux aindi seprégens 
te, ta en grandeur qu'en Pirection., par M,T,. 

Énfin De here. en À  devaw- avé même ‘dire 
ion que la Hacine_, OU COmmMmmencuio par manner par Le poiwe 
Ps mme para bléle. à Om, - GQuouw à La fonqneur De ce. toi - 
ième côte elle dera égale am. prodm. de. À,30k par On, - 
D'apri cela 8, dur me droite quelconque padsans par 
0, La droite 0e par exemple, on Fteni 0q = 2,304, quon 

uiqne 4 avec M es que pan L'extrémite de {x racine 
On mens IQ analhéle à Ma on amia évidemmen< 
04 = ?,304x Om, . Frenam- Donc F,@, = OQ , fax lon - 
pen dige P,Q, dera Re broiéiome côte! de la frquee , AR 
Æ famine, pmoque On; ch. taune, Gue-le pou Q, tombe. 
dur La hique de base © une Diéance de l'origine égale. am. 


\ 
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bavme Lo ( | | 
ro de là proposée 
__ {e quasuilakée OM,P, Q, O0 eos 0 
éuque de ce qu . r eme À veprédematin 
e ce qu'expruime. Le p'tœuier br PP 
1,2 + 4101; Pa de ba por Be roc 
T5 conde Kacimne. dymetrique à celle-ci 
kappo'u- à fa hique De. base donnera : AT 
Ahowimee de Lam en Bas y un Fg ° sl 
& ? D ax Aappotus- à cee 
) our Fa Wotéième. racine. =1,%+0,f y . ' 
re , on mènera par de pomme IL doc n Fée M 
C fa cconknence uunite en L' bone n on a 
Pong KE Nat ee a Jxotte Oc' pros 
dionlais à OC, un déterminera f , V Le ee ou 
De LÉ a na Le pois IL es. L'on aura 
, cà & quakuëme_ pris ayce- de NS fou 
um. 2 | que de La xe + 
Cum oue ceNe. lonaueur à LVartw 9 * 
Sy La direction core >ondamt e à ; al po 
cdi qme am Ya ave one p. \ raduple 2e 
; 3 ec ligne de bade. ON: 
x, ak amd eur en en Direction VU e Arena 
Gowr Le # x? L 
se fe terme en Xy, on prendra. Op' 4,4 
Hi Nr awec les L'on ménera pan Le où prie 
naflete. n°} P' d celte dexuic F L Lu 
En che Oroite ; Pa lonqmenr OP’ dexa 
egake à 1,42 x On’. C'eds.. à -Qire à 1h41 x &T. Ce fai 
ay N, OWw mênce ue parallele & Pa direct , mn Pi “ 
sm amqle donble de celui fai Pre 
, | É | Aus ru XL avec La D ue de base 
4, d partir de N, vu porte dur Lett affife Ÿ - ue 
re: L | e par féfe a fouqu 
1 Ts a OP' mais en Jens inverée à coude D d 
fa L düigez N,P' ainss NE 
one ge y, AAnd che tapeéantera — 1,42 : 
M pour PL texme in LA 101 ae P' + 
4, 2 fauda. que- PF, Q, dois. parallèle a fa Direction du 
Lacine-, 1 L'on tuonvera que. da Le ne 
taime) is 1 om euvene | mamenr en celle OQ' qu'm 
aq" apré AvOoWw ps Oa'= 4,30 o £ eo! 
paralfh à nq. L | FRERE 
Li fe quadrilatene. ON: P,Q,0 em donc la tepteseutoté 
À que: de ce- qu'expume Le p'umier membre. de ln ! 
pose pour Je Haoisième racine | … 
J'l J'aatésa: | 
| | vyidhann de A gmatriime : , "] 
quadublatine ekouine. de bas em hanx- TT conatle mime. 


Enfin dt dans lo propose 04 duppoie-que fe tune. 
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en À. en ne ab au Pien à he vosrbif , D4 autres tevmens 
nedtamn Les mêmes, 4l tésnlne de ce que à été exyshqué Doux | 
L'anticle qm précède qne Les nonvelles racines ne 4etom- au 
Ve chose qwe- fes p'uemmieres chamaccd de dique. Ov ce chan : 
man: W'en intriodmua aucun Dams Les quañrilatèes qu te- 
puésement- le premier membre de L'équanim . | 

Ên e en, Le teume tom. aoume os led termes en 4 
an &* meta pas modifie par le changemeus de digne de 
XL aurom. pour repréenrants mêmes grandeur e- mêmes 
dévuchonrs que- piece denmmen— j Les rois côtes des quadülate 
(7. qu coutebpuwdem— à. ces Hermes darome done tuwarnalleas. 
Cam am côte. qu Haprtesente fe tetme em. 2, L ne. chomge. 

ai Comme gramieur j À ee vrai qu'if devrierm— négate , 
af Landau. d'aprés cela , 41 La tacine. chan ‘teste. fa. même. 
Le prendue. em dons imvente de ce. qui à été D'abo® fan, mai 
cowmme_ a Direction de cette tacine_ cdi. à. don tour iwerde De 
la precéoome , UE circondtamce- Viem— maintien pour ce 
côte) le Jens dinvau fequel la èté ptémitwemens "Di. €. 
ñl eh. once via. que Lo veprredeutarion geomettique du prentier- 
membre pe derx pad modifiée. te 


IV. 


Tafsons enfin a P'examen. On cad dans feqnel ea &a : 
cines Je Pa mdmte dom on partie. imaqumaixeé . Tous 3 av ous 
qu 'aloxs La xacine réelle sera posinive ; desiqnons- lo par A 
u-dwsposones qu'on or : 

LA , me MA+NVA, Xs = M-N Vs . 


Ce éow fes racines coréen De. ces trous quai 
qw , combine ) Dwivam Les Cod, conforumèmem am ii cœ 
Hour des deux Sygdtemed c4- defin donmeroms Îes quatre ta: 
cineé de La propudee., u— nond ragrpellerons À Ce. énjes— qu", | 
lorsque La tedmte, à Den tacimed, imaginaire , la éte ctabls. 
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que. c'esi- le. 4yptème. IL°1 qui dou- Être. choisi Pour q po 
atf es le détème. N°2 pour q négatif . | | 

- pride , a dimetton 2? one la pproposee du 4£ dede 
etom. douce. on cafeufe. da néduite en L  duivaus à 
ddinaines ; qu ou ramène. oujiute ce réduite. à la Jorme plus 

Le L°+ p'r'+gq=0o , ainéi que mous L'avons tudique 
dL'omicle 1 , es qu'on conéteuise. Les racines de cettz demie 
cqnatre, JE suffira. De leur retramcher- fe 4 du confroteu. 
On’ terme on LT dans L'equanm en , pour avow- Lu ton 
Hacines L, , Vy, La de la rednite . Ce avec cles ci 
qu' À d'aqira de construire Les quatre vacines Ve fa pro 
posce.. 
Œ cn. fes. nous Les teprédenterond Sur la fr : 
te (13) dawoir : L'ume. par O4 dituée. Du côte positif à 
fa Diqne. de. base, c'es la racine séeble ; Les aubues par 
fes Denæ longueurs Dirigees OXa ,0%3 , ce fou Len deux 
An civrd imaginaires : 

Decuvouw avec D Jour cewbre- en avec OA pour 
xayon fa cixconpérence_ nite- ; mé determmmonus Less fou 
eReinents VZ, > VZ , Va : Gonr oela Sur Ox, de crivont 
me Demi - civconférence. OBL, 01. dleuons jar le poim— A 
Me. perpendiculaire a LA bqne de bade ; perperèe Lte qu 
Aencovbe cette sonfértence. en PB lg OB Sera à 

x, 


C s VX, ; now 128 Homépottou-cn OÔ Ju fa hiqne à 


fase . 

Orobongeons endmite ÜÛL, jréqu'xà Ja tencoutie en 
C awec la conférence. uwite_. dccuvondg Sur OC vue dci - 
circonférence que est coupée en E ax Lx porpendieutaire 
élevée dur 0e par LE poims Xe ; 11 régnlte de ceWe coné. 
bimetion. qu" om proim de vue Der fongneme, OE odse fn tacine 
carre du Layon veeteur” OX ; qua a fa-vaeine camec de La 
Hinrection de ce deouier— on L'obtiendia en divise. L'are À c 
en deu pantieé cales par Pa droite OF , de Jonte qu en slut: 
bou. Jur celle-ci Px fonqueur OE on obtiendra, UNER q* 
aapriélewe | Fons nm quaneur qu'en disechon_, la vaeine- 
Canree. de La . 
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On cœéutora ponr- Ls mme constuuchion Foutc Jom: 
Babe es L'on détouminec ainéi Pa lomgueur Divigée OZ, . 

es rois éléments Jéométriques A Doivens. par voue 
D'addition 4_de donstraction convenab lsneu. combinénr 
noué Doumer Îes racines de le proprsce Say Done OYZ, P 
OVa , OVés 

Ji L'on Jwppud e- q positif om fera nudaae du dud: 
Hôme. 121 Dous fequel es dignes négatifs Des éfémet dou 
om mom bre tmMpPaAr : | 

En conséquence L'une Des racines hanches dora 
OVz, + A _ TE … Cour fa conduire, par le poiur 
Va on mènera &;ÿz, eqal es parallehe & OV: es 
mañnchou Dans Le même 4ens que Du , pmé par Le_ 
Voim_ à, on mènera Æ,X, cal es. parallele à CVs 
4, marcham en dend twerbe on aboutita QAn6t au po. 
&, qu'on joindre avec p' aine cs la Ponaneur- drrigee 
Ox, dera L'ume des racines ima ain aix de Pa topoice- 

d'autre racine imaqinaire 0 VE, - OYt: +0VEs 
dera la don uemr Dévigee. T7 atudi que cela en. nffisam 
mem iniique par la fine 

Queue auæ Deux oufres Aacines qu dom. elles, 
beny sa Vewr C7, ER — OX, æ ( OVze + 0Vxs) … renammsx 
dune. de L'autse eôte: ba l'ouigime , Ja fonquour OL égale 
x P'elénmen AA ; Pa comtinction. du triangle L As Ts 
dom Ds e5tes obliques So tespoectivemem eganx aux en 
autres elements où marchem- Daud Le même desvs qu” eux _ 
Condmra à 0x; ) pour fa Æroisiem e- kacine- ; Æamds que 
fa conétimetion du buomale L ayx, dom les côtés ox, 
ques Jvwm- egawp ana mêmes éfementé ’ mots marcheur 
om Send inverse , Condmra à ÙÜæ, qui dua fa quatuiëme 


Gacine . 





Mons ne Donnaronro px 1ct 4, conétinction Ve 
f 1qw1e- qu Tepredewte fe p* enmer 1Membie de D'e! z 
Hon Powr Les tacines imaginaires , aa Dé Ataite- 

cehle qmeition. Damo Ge qu précède, moid nond allons Faire 
Voir Comme. de. ces constenchious— géométrique, on eue 





3h. 
Déonre Pes principales propuidtes. des racines | 


V 


7 77 Remorqnons d'abord qu'il 4'agin Dans L'ispece d'ume pre 
qodée Mt Lib dons racineé néelfes e- denx Kacineé imaginaié , 
rappelons que Dons ce end, a, b ».€ tam. Les clements des tacines 
On à Comlormemem, à cc. qua a ct expose dans L'antele XV dn 
uécédem. chapiire | | 
£a, (ax) - ah be, £(x,xixs) =-ha (bc!) 


XX, X, = (a*- (b+c)*] [a+ (b-c) *] . 
Diocédons marnteman. à Pa vérificakion geomehiique- 
de ces quofre. ci afites . 
Juin nond éclairer & © Injes. tepproûméond 10 Îh. par » 
. die de fa fiqure 13 qui d'apphiqme plus Spécialemens awe 
guatre nacines ‘en 4 ALMA AM Les Details - de le. Covétinchtion 
de V2, , VE » VEs r 1 condawous {es mammed Lettres 





Cour conmuixe € (x,), il fo d'obors a L'ettremite 


de X, enter OZ, . On méêneie à Cet. fes, par fe porn. TL, 
ne dique égale en parallele Ch 0x, ; ov, came de l'égalité deg 
fou Üx, , 0x, en De Per fitnation_ $ys Huaque par 


ou à le fine. de Base, on Pormena ainsi nm banale 4604: 
cle Ox,N en P’on aboutira & un poim-"N dur fa Pique De Bose. 
Cafe fau , À restera pour comploter € (æi) y À ajoutér Lyax, 
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Mais comme Lente de la fiqme qu'a parts On ponue N ,on 
Swinam- Le chemin NO, où 4e biouve uporté a poim de de. 
par, ou vou. q#“e pour que- (73 proposition. qui nous vecape. Joi— 
Va, Îne bte pins qu'& prouver que Le chemin No cé cqal 
au chemin x,+ xp : ii 2” abord, quam. à fa direction, elk ex 
de base es. que chacun d'en procede de Droite à gauche No 
wWavons donc plus qu'à noud occuper des fonqueurs . 

Œ cu. eff. , on vemarquex d'aborà que par conétiuc- 
hion Le pois. VZ, 4e Etomve au milieu De ON de dote que le ° 
rois dos OV, , NVS , OL om cguhes . En decond lien 
dr, ere pointé L, et Ly on teprodmm. Les Hgnes de conéhues 
Hon qué om denvi à les Déterminer ei. Si L'on protons X a, 
ve fa K de bande qu'elle Lemcontre au poim. M ,; on 
mm Wrangle Va a,M égal à chacum 200 buiangles equila tét aus 
TasL , X,a,b qu .à Pa éuite Du poim. L nons om dexvi- 
& congbunre Ly en À, . On aura Donc, quo ame fougueuts 


OM = ÜYr + MYu = OL+Lx, = x, 

MN = NYS - MYt = OL-Lrs= LS 
desquelles on dedn.…., par Vote dD'atoition | que La lonqueu— 
NO a en effes. pour valnr celle De Ls+x, : 


Occnpons - nous wmMatimtenam— de ce qu concerne la 
domme ded racines prides dep à Der . Cette, Somme pee 


F'ecure. : Ext) = Lx +rsx, + (mx {x sex,,) . 
Introdnisond- 1 Lea modificationt Énivautes : 
LD'aboxd le prod XL, La eh, d'apres figure éjel 


a {0x,)" | 


Cn om, 1? resulu 2e Pa Cconfhiuchtion que 
t,æ0L-Lx, , PB, =0LaLe, 


par Smile: x, =a4-(b+c) , x, « a+ (bte). 
C£x dome pour pro dns. a L+c) r 
On à àone- XL + L3Xg = (Üx, + a!- (b+c) s nan 


JL. 
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ua. an pion (x, +X:)( Xs+ x) Mod aveu Vn que 
MY+XL = ON : Lyr Ly m UN. Ce. prodmm. à doue pour va: 
Le — ON ” , de Sortie qu "lvsendra 


£(x,x,) = (o+,)" + æ 1 (bec) üN” , 


ass à, aps da fige. 

(0x,)° = Te) + (VE = =)" = a+ )" 
H— comme en venin de la conotinenon {ax 8 onshesTr VAE dk 
cote à b- -C , ON AM ° 
(6x,)* z a+ (b-e)* . 
Ghisane. range be ue Saber % (ED on nrmplaganne 


ON Par ka? on tome. 
ë (x,æ2) = at+ (be) "+ at. (bee) jar : 


a enfin, confovmesmens au hype de Le propodec 
£(x,%,) = -2a!- 4be . 


Fatéons à £a Sowmme del proëmin de naines yuises 
Hoi à Pros . Cette Somme peu ère scprinee per 
XL Ua Cosx)+xs 2%, (ærir+xs) , 


ce qu , d ‘apred la figme ou vemanquane que Xg+x,s -0N 
que 2,+%, æ ON, peus S'ebuixe oN( Sa - DM.MN). 
Où à Cause Ôes relations deja: conétatess, davorr : 
ON=?a, ÜX, = at+(b-<)*, oM.MW = at-(b+c)* 
che expression devient. 
P _ ta {(b-c)" +(b+c) ‘le ha (ti 
Glen en effes- Le coefficiam- Onterme eu 2 Jan nd 
obtemme & P'anticle XV° du précédens chapitre. . 
Enfin por ce qui concerne & pruodwn. des paies 
Aacimeé , 4 3 chien. en san btiplion XXe par XL, L” cé 
cu he Ôx > par OM.MN . flous nai venons de vor que 
0x," a port eqmvalen. at+ Cb-e)?, et que OM.MN sé 
égal à a°- (b-e)*. # viendra Dance pour ce prod 


{ a+ ( b-e) J{ at. ( b+e) *} 
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#. Von vecomau Jaus celle expression Aa saluur Pr Time 
Fou connu de L'iqmation > Latil XV. 

Tlouo mettons ici un rime à L'ixomen Bc 8 conan. 
dance ent L'analyse er. la géomebue . Al'aide à cd expoié L 
dectéur sexa en mesme 9 appiofond ce dues. es. de Donner à 
L'étude de ces xapptoohements Ton Laxhntion qu'il guque.coneneble , 

Aborions maintémans La Dexméne partie de noite pos 
gramme ue p'iésemond & notes de nos vecherches dur le. 
dnarion-dn cmaments dq- . | 


Chapoitee huilièine | 


lquations du cinquième dique | 
Note (Vie Re sommaire à le fn ou Chapitre) 
T . 





JB ion-qne nous n'anons & you pré aucun ect 
nr la théovie développée de £'éqnaMon On oimamimé Dean, 
Len. tk robable que c'en. 4 sm chjes. qua cm L'oconsion ‘êe 
nombrautes cinies . Ÿ:les Difficultés dams Les xaokerohas soient, 
fques Somme Camie de Deob men. On. d'abotunrion ponr 
quelques eéput, ofles excitons. her. d'autres mm vif derimenn. dc. 
omviosite . foin de S'amoindur avec Les chotaches , Le désir de 
d'avancer dans Le. champ De L'inconun. gent. . Cor L'homme 
sh. on deux lonjomd avide de conmaitte oh plus L'uncontins de 
myStères and sa route , plus if 9 apphanme & déconvrir Les vési. 
tés qu'ils déiobem. à davue. Gouré prohibition qu nons e6x. 
mpodee., quelle. qu'en doi. # uique., qe elle viomme de Li voline 
té Des fjonmnes on de x naine 206 closed, oft. mm innitaus. pour 
L Déôn-, "me dtrmilans- Pow Ox. vebidtande., me entta ion. à 
Un Daite, futé imsonsee es cowpalte quelquelee, mass den. 
utile ynetehéorre même , pance qu'elle en. L'imdtronmen… le 
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Vêné fficace du progres ‘ TL esciste. D'ailleurs che L'homme. wu don: 
Limiem. pêns pmbsam— encore. que colni 0e L'anmonr dc la detence, 
c'en f'amour -propre. . doi cbr - ce inoiné encou envne de ab. 
qu'on sechenche que parlos onde ténqne: au. plus andes Pobens 
que Dans 14 ‘eépowr de Vécomur enfin ce que Fhin. D'autres om vais 
nemem cherche. en De de encor ainsi mm titie De. dupéuiovité parmi 
des semblbler . Ghoine futile en elle - mème. quand le n'a pow 
je qu'une Varntende petéommalité , Mad Dom. L'hvmauire!, 
paofite quon Le Lu powsmw es. fx Ocience.. bou. n’ eh. one 
#06 ivmlile Qnns L'œuvre 0e L'amouwr- propre; Maud fc: 
clni qu L'entiegruen ads. aude à pruclamer La A£NSS te , am 
V4 ingime Diéiimnber L'inéncers . Ces. D: Me. Diéposirien- 
D'ebpuis. 006 plus facheudes au pou De vue On proqué . JE nous 
Comaiéétom amjowrD hi tou les Détails 0e tentatives inf: 
Aneudes faitas pour Sncide- {x hescie_De L'eqnatim on cnquie. 
me Dege, sl en. probable que non Jenions fixes Sur mm qramê— 
uombie. de points uw mrérelsem— cebe- théocie. 3 qhe nous Compion: 
Duour la raison dc centaines imposssbilires ; QHe- Now Coma: 
buioms, D'une paru, quelles dom. les branches 2e la Science. qu'il 
cé. imwile 0 inteuoger à nouveau; D'aune pau. quelles om. 
celles dom. ‘ecphotation en de. nakwe. & nônd faire cépperer- 
qmelqne - Snecré . des emrueurd condoionciendes ne Doivem Etc 
we foure_ pour. perce. ; n'a pad qui veus le tale. d'en som : 
meltie ; gender Le conteaise. côe un ddtestable paijugé. Garmi 
cewx qui tiemem Le Sceptée 2e fa dciance ln’3 à qu'mme done 
de gens jm me dom pas expoées à de Yromper : C'en fa Caké : 
otie de Aratiommartes . Dans tons les cad, de telles ere 
éow- teujows bonnes à Commaïtee quon ce Ve Éetan 
po nou Pire cconomiéer Le bravaif D'espris es. Le Tempé qui 
Jo tumilemen Dep enoer tontes Les fois qu'on y 2e ombe.. 
Nous ächenons d'éviter ces eoneil 5 Mour- 60 96 om 
de cette Hhéoue_ tome ce gme-noud CAoyons en- Aavow. JL ne 
fomdrau pas s'imaqginer en effes. que-, Parce que. Le bus Pnal 
N'a qh êbe ahHerm— n'y a- pad D'intécefsanres Lemarqua-s- 
piédemter dur ce Snjer. ' Quelane incomplet que- doiemh 
HMS que nous ao nd & farine Commaite., nous? pendu 


Jo, 


qu'ils Me derons. Vas Steriles pour fa ici. Ds martanerome 
pour L'époqne actuelle, Les Divnites que L'afgibre nous paume 
d'eleindte., on mime temps qn'ils Piaerom. L pom de Deparec 
des nechorches de avenir . | 

-Jons Sawons par exemple. que 6 Les Morjend alé, 
briques de webondre L'équation. générale 5172 AngmÈme deqre. 
hong manquent. , 18 n'on ef Vad Dec meme ponr pludieurre 
égmations partioulières de ce deg , ons Dirond quels Sow= 
cat muyend , Houd {erons von Comme La qéomebrie. Îes (27. V8 
fiôe . Fons pouvions même, anpoim de vne Le plus éncral, 
Oinmmmer de moitie Les imprssibilires ds problème. ; car Si Les 
formules am Donnem. La valeur absolue des tacines , nous low; 
emcote incoumnes Dans 4om. lent dev mem, non dommes 
Mmmoins en poñtion amjow hui J'assiquer Les Loumens 


tm dans ces Loumes Home De nature Bu ;, où VoivenK 
he chonchées dans d'antrues categoues que. ve À ‘alaëhee 
Ptopremem. dite. , ° 

Gel et Le travail d'exposition amauel von ons 
proceder . 


I. 

Mons avvné monbie , dang Les: chapitres qnatuide 
me € hirième., 'Éoummemn— A dévhoypemen. on cmbe An 
binome a+rb cell de. {a quatliime pmiésance Ou Dune, 
Me a+b+ © Confnisem. à des identites an moyen Deôqne Îles 
on obbiem 6ams diffionle a résolntion des equations Des Hoi: 
dieme. es. guattième deqre’ . Non senfesmem. ce -Priocéde exph. 
que Le côte lahonmmel de ces solutions - 1 farine Tomber le A£&,s 


tmrages 2 'embeignemem, mais 5L ote en Li meme 
preuve. ymmediate. De Ga fécondité », % L ons d'en avow 











: fo 


Ji L expérienct mue PraummêÈxé fois pour comprendre qu' À 7,2 
dmocephible. ème utilisé dans vue foule. 2’ anires cixconstan: 
ces que celles qu concernens- Le Hoisième. es. le quatrième deqe. 
Saisons L'appheakiom de ces idees am Déveloypemens.de + 
cipaquième-tuidauce de a+ nous ofendions eutee à 
en D wne identité an mmoucn 2e faqnefle if uoué 4era posiible 
de réjouère quelques cas partionfiens de L éqmation. 3 cimqui 
me deque’ .… Am. poume de vue de {a pranqgne., Ceci powua ne 
cousine. que. fou. modeste conquête, mad à cœbn de fax 
Vhdovie 1. notamment en ce qu concaune. L'obsracle de Live. 
onctibilité, nons bonveons dans L'étude De ces faits De Hs. 
mbiles enter 5. 

6! dome L£ dévelrppemen. de (a+b) ] ON wie à 
paru. Ls denæ kumes a+ b° ; {es quatre. amies ou pour 
acteur Comm j ab en penvem d'écrire 


f ab {[a’+b'+ 2 a (aæ+t)} 
mais ve Aon côté, La fonaion 431 à pour valeur 
(a+b) #3 ab (a+b) 
er be PE il gun. qu'on aa 
fart}f. jab (a4b) + Satb'(asb) - (af) = 0. 


On para donc cent érm. , mets que dotem. & a. b que 41, 

dar L. en membre on info pour (a+rb) y Powr 
prenne , 

db pour & DS Les valeur resnltam. de el hoo 

non Utia. fau. de «ab ce Lriemmiex amembre.. der a Tu: 

10H nel. En conte AeNCe- 1 der - fonctions &b 

a$+ V0" ram. connues ta doimme ‘a+b ne L'étan. pas, on La. 


designan… par Æ on amrans. jrossr Le détérmimer .#& cAnation. 
x {. fab x + Çatbte - (a*+bf) 0. 
FL fus. de Ta que. di 1me éqrahon de fa forme - 
xs fox’ +$pæ-T=0 


daim Donvee 1 an | À A ap de. fn réboudie. on Ê ao sim fers. 








af! 
a la précédente en conHdcram… P comme. égal an Pom. de 
Jenx quantiles à #1. b , mn dde etamm. que r eh. ego à D Somme. 
des cuqmemed Pinéiances des rnêmes quamntites Gachasn. alors 
de delrmner D 'ayrés ces Denx conditions Da valeurs de & n_3e 
b, OU era certain que la 4oume A+b genainr. La. vrafemr de_ 
2 
Mauss dam non expfiquer encore. Gun celle. Octexnmima: 
de Aer de bd à L'aide de Ponctiond ab «- af#b* on Lemas : 
aqua de fmte que cette demie fonction a + L* ne chonge 
#as froqu'an Pen Pe_ faire dimplesnen- r4dage de «a Cr PAR on 
emgolone Le pudm de l'une es: de Faute par mme. quelconque. 
Des xaoineé cinquiëmes De L'nite . De tele dote qu'à ce poim. 
de vue non -deulesnem. à + D Vera. une Sobpion., mars À en 
dortais. de même de tontés celles qu" dom teprééentseé par Dex. 
predsion général ad + bi", Dans foqmelle à eo fa jresmvicee. 
UAcine. Amaqmême De L'une 05 Ko K' Some les nombres 
eve“ corpus de 1zf . apres ex l'éqnarion pPomrrau. sbre, 
davithais de Ÿ manières differentes . | 
Mais Pour que-lnx propodés reste snvauable dans tons 
ÿes parie , Ÿ ne-Suffa. pas que fonenion af+b ne 
pas. fo encore qu'il en Jo. De méêsne de colle. ab. On ai 
A deviem. aûf, 45b odeviem. LA Le promis prendra. la 
forme générale. ab". 1£ chaman done L plus Sonvens- 
avec K e K'. bontefis OW "LL coma mmédiatemens— que # 
La somme K+k' en. égale à ( L'eœpusdion AXE Jeviensna 
° on L'umite e- que, 4ond L'eumpne de celle. conPinion. Ab 
Aetia & don ur immmalle . En conosqnemce faisons. ahoige 
por K es K' des valews enticus qu Aarishem. ah relation 
K+K'=, on. xeltriora, de La forme. générale al “+ bx* Ps 
ponr elfes Le promis deb Dave element aus: bien que. La. 
À ovwmes de. Len cinaqmêèmes prédianceé 40m invarniable 
Ces former qua Some evidemmem— au. nombre de Cote dem. 
que celle 05 pasède ei AGEN , dovow : 
a+b, ak +bd’ » ad + bd°, a &°+ bd*, adtts be . 


$* | 
Où il nessou. Lien éridemmem. de celte amabgse que en er 
que parceque Ÿ "mate Vessede. cinq AAciMe cinqwuieème6 qu'il 
"om à Eté permis D'obtonrr ces cinq sobwions . 8 L'on viens 
en flan. à Buprprier que” Lontes ce acines ée confondens. en- 
mme deule. qui éeras. L'unité, 8 cinq formes Biétinctes ci - 
Debônd 4e rédnisons à leur our à me double a+b que 4e. 
nars. | mmique 4omhon de fa popodee_. Cote temariqne- eé 
Your à fan. conforme à celles que nons avons faites pour Les 
deyues p'ucedenté sm NOond Verroné qu'elle eo. qénérale-pour celui - 
C4 : 

De celte, Viôcnsôton 5, rene qu 'avam— meme de 
. connaÿfre fes valeurs abiolues 066 tacined, nond avons pu 
tue panfaitemen tendeiqne Swr Leur nombre es. dur Leur 
foume ; ce qui Promve que ce4 denoc AMGbNIS 008 racines sonr 
encore. plus mme- Dpentamce On Reg es de. Ja compodition.. 
dpecrale. de L'égnation que-de 24 valeur pantieulicse De bar dt: 


vers termes . Tune nono roôte- plus , pow compléter Pa bottom, 


qu'a Copmaritre par quelles Jonetionr de p de Y fes ele. 
ment à eu b ponvem ete re présentes . Nous veunows-plu 
an 0 telle en. la marche Progeséive. qui de teprddus Dan 
Ocemons . nou maimiéenam… de la. eéreriminationte 

É a. 0e b #— SmppoJond que- 12 proposes de-presente bour- fn 
o'me 


xS+ pa + Fe "Ed = 0 . 
En ce etar. elle. eme Être asoimiles 0.2 l'identité. ci -deféu 
en. Longs. pont cela d'écure fes deu refakionto 

p=-fab , T=- (a+ bd) ; 
Amar Quam— alors que A première pme be mere. dons 
Ja forme. afbr=-(2)", 
UU vu que -nond connor/irons A domine PS À purèms_ deé 
dewx quantiteé as &. b’ es que- par dmte_ celles . ci Serow 
Les racines D'une cqnamon On Éecoud degre- aAmMét concue- : 
L'+ TX — (#)=0 

f 
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Ou Ame. donc en La resolu. 
at -£+ VE +) y be-£-Vr +(2) 

Extramam enduite Les racines omanicmes on obUonmdta cm 
valewrs de @ gr. cinq valews de D. Mais par ce que depui 
fa propose , p on don égal - f ab dois he “réel, onvou 
qu'ilue Ana Yom de combiner avec mme Valenr queloon 
que à à que. celle à b qm durera nu promu réel . 
ons dopmmed ornmor exactemam. Lomme Ou foumes 
précedentes . {a p'renuète- Aacine, Dera. done 


| a+b=Wr+ F+(?) + sr -VE+G) .. 
os. Les amies S'obtiendrom… en combimonm. chacum de ce6 ‘a 
dc dun cinquième . degte” awre. Les racines cinquièmes de. 
L'umite , conformemen. ame praseripliont ci-edôud énances, 


TX . 


L'éqnasion panticuhère dn cinamsne. deque, que- 
non venoud De tébonôre prédente la plno complète amas 
qe avec À equation du Aoiéième , Pimon qua à PL borme 
de Son-qpremier membre. dun moin en ce concerne Li 
Lonme ele vafour de Se6 racines . Ceîte Dexmière forme es 
em ffen. Dont ce cad cuymme dam l'ame. mme oddiion. 
composée. de enr évmes Dans fesqnels Les expesants , rai. 
comp en Divdenxs à Com «eymlaces par Le nombre f x 
‘ot {e6 Hacineé cinq éme de L'une Le Anlstituen. Ame 
Racines embiques . ‘anale je_- Le Aontiem_ done. doms Les 
plus porté details er de- LE résulte, pour Le Cas pantiembiar 
de F4 éqnanon dw emaqniame. dege , Me Adenre, de Proprshons 
om fe développemamn. es Des principes manthem..paralfe. 

M À ce qu à te démontre Pour Le Arossiimge. dans 
QuMey 1x dame ed nombren détails qi Ae rather. x 
ce Swjue, nous nous expliqnerons nr L6 citcontiances qui 


5f 
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'intéretieomn {x marne d4 racines am pomme. de Vne de leur 
wait ou de. four imagimanite et qu conbiitmemn nm ‘des 
opisodes Les plus importants du programme De-no$ nds. 

Ce qe mons avons mm Dire ici Oexx calque mor 
pour moi dur ce qu à eve explique a ce Awjes. Dama Let. 
de De l'eqnation On Howième 7? ee . Mon-5 ens_,on 
opôram. dimdi , L amalogie entre L5 demo oiconstaneso ea 
pins evwWdente, mad LE Lever comyumdia Jam poine, à mec 
Ave que no idees 4e. developperom.. qe âes caé Senrblalles 

| Aoivewt.4e tprodmne Dans ons Leo degnues , es dura fire 
d'avance dur La nature . des Lordonmements qu'il fanèra 

Tous venons de conftaker ome Îes Valeurs des deu 
lement & «.. b cousitwils des can a “ace, Du Pour "mew 
dire Les valons des cinqmemes puissances de ceô lement ne. 
dom aubte hode, que Les deux Aacineé d'une. éqnation du 
decond demce. Ün conbequence., D apnid ce que nowô Javoné 
de ces aacines , af (CL ve -pomom- de trouver _ 
Dans denp cad : ils Senom- Tous dence. éimltandmens. reels 
on dimmltanemem. tnagpnanres . duffa. d œflnrs de 
Lemanquer- La tueur amalhgrique de af en 2e D ÿ pour de 
Convaimcre Îmmniédiatemem— que , Por que Leurs valesns 

dore téelles , 1 fon. que La quantité rm 4+(£) que- 
couvte Le radical cœue aq" fique. dans Lime o1. Dans Panire 
duu- posuive, e que, pour qu'elles Joiem. Mmaminaires , 
celle même. quantité Don êne négative. Celle 661. la conse. 
guence immédiare des véulrats apparents ou ealonl . @r ce 
nébnlron. Jouy nereétairemen…. $e Wrowver d'accord avec. Les 
condirioné imitiufes am Lai om. Donne. naidéamce , er. n'a 
Dam sterér Devon commen, avan même De Como - 

| bee La valenr amahgtique de à à b°, on pe. renire 
de L'expansion De. ceb conditions Lx réal de ces danse in 

._ AMÈMA PS ame . 

Mons Savons eu cffes. ‘que- A es-b Son Âa Dépen- 
dance. obiiaée des neloions énivantés ; 
: ab=-E aber 


» ? 














| | sf. 
Cela pose élvons Ladeconde au canse . mous aurons | 
| a+ 2abf+ber* , | 
Lekancham- Ha$ DS de pau. es d'antre., il viens. 
ai 20554 b° = rt Hasts . 


Mars Le premier anenbre. en. Le canne de 25-D1 0 L'on 
pme , dans Le Second, remplacer af bS por - (5 che 
canabon deviem. ainét (af-b5)*= 4 + (?)° 

Gr 41 P en. positif , Le Deco membre le sera bu 
même. quef que. éon. L signe der, en par 6wite la racine 
a $+. D° premier membre Aa réelle. Ars , comme déja 
as + D en. réel, S'en snin que af es. b° Le Sexom. à Lewr 
our: Mons voyoné done. dürectèmem- par celle voie que Pa 
poste de L'+ (5)° enhaîne la xéalite de AS de V5, 
Low comme mons L'avons tecomm Par la considération de 
Jo valeuwr-algebrique. de 6 dep quantité . ®. 

ÎMand on remarquera que nons n'etmdoné pas 
£'afseurion an-delx de ce qui concamne. Les cinquièmes puiés 
gdances de à en de des cola parceque Les cafeuls prucroenté 
de prononce non ôuwr a on nr b mais Sur &S en DS ex: 

e CA deux denmenrcé navires 6 Downom conberver Lenr 22 - 

Lee , bien que Les valeurs arihumetiques de. Perns tacineé 
a en D Aoiem mudiiplicsé par wne racine. cinquieme 
queleonqne de. l'unité . De ps réénlten. por hace de 
ceé quamtites cinq valews gjéhértatuiess e-par Ste ?( com. 
. VAMoné possibles par voie-D addition, #1 L'on n'avais. ga 
qu'à la condinon Qf+ b5= -r . nai La prise en consid. 
«ation de Lx condirion ab =-P? qu exige que le proëm. 
ab pon. née, Ad. à $ L mob de. combimaiéons qmen 
pers admeltée , es Déteimine aimés Les taoimes conformemens 
œ ce que te pique Dont ce qui- préséde . 
æ ‘imaginainse maune. qui Viens Loi pus com 
A'accoker à à nb a. qni imprime aux vaoines Le cache de | 
0€4 empéchements | 5x présence ne Nom yuaé a L'umposibilse 
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de 4ahiéhaine en véel à fa propose, puisque toute equation de. 
deqyre. mpour Ppossëde towjowrs je. an moind, nne racine telle. 
TE n'es. donc pas L'indice qn'me- contradiction figure dom. 
L'enonce, er. mons ne Éommes pas oblige de Le Sntevr comme. 
fx conéqnence d me tmpossibilite: mitiale e.. 0tg omique _Jl 
en. mmquemem. # Üwite imevitall du fais. de operations qu'a 
pre La tromscuiption afgébrique de L'enonce. mond mettou«s : 
Foueuremem— on œnvie- powr debondre ln gteétion ; opera: 

41ové qu , AM: que. noué l'avons constate Dour note pres 
pMéte- publication ) PUVTM— St Éonvemn. 24 po'cte à L'interven : 
don de L'imaginaie . ous Le_Tofexons donc. ue nous l'a. 
meHond modqne L'entrave. apparente qu l Porte avec Pur , 
parce qua. moug 6avons Gien que cetle enttave , imtrodmite 
par centaines opérations anœiliaies de nos Lois onnementé 
d$paraitra v'ofle même, forsque- non mettions fé racines 
en de; en vertu de antres opétatioud CommitanTd ce Par 3 
question, en que pur. éwite elle n "081 pas mm empéchemem.x 
L'ommborion “Du premier meme. de ln proposee_. Ph pe 
- donc dite. ainés que. nous L'avons fais. remarquer pour 
le roibième. deare! |, que c'eén nr - imaginaire de_ tofeian. 
ce. - Ù dm pole nabwe_operahive, ce n'e6i- Dad mm imaas 
NUE constitutif que- Pes impossibifites de fa queéhion fom- 
nañtre. en. impodem— 

La Vositivité de L'+ (+)/ e61 tvidemmem im 
dépondaute Ou Siqne de r'; alle eô1. cettmme forsqne. bp 
ess positif . IN us y d'apres Pr na/iwme deb tarñéommemenrviz- 2 

4, Ÿ er cvidem… qne tounteé n06 concluétoné per. 
rom pour deb dignes. quelconques de p es de Y tam que- 
Pa quamtite =. + ( P) ÿ Aebdtena- peditive. Ceîte. deumêrse — 
condition conétitne- ain6i me cakeqotie partienfrène des 
quahond y PYuwm celles dom nono faéous L'etmde., Pour 
taauelle mme ded racines Sera Towmomé 4éelle , es. les 
aires derom. imaginaires . JE cér. D'aillems facile de 4e 
cowvoancie. que- Ceb dexvmenes ne fom- pas Lenfomens. mas 
qrawre d'apparence ; LUS qu" olles Le. dom. ctsentielle 
mem. Ên efes. 81 L'on Hnbstitne dand chacmme Pa valeur 





37. 
des racineé omopiëmeé de L'ovmite qu y figqurons., valeur dou 
L'expression générale en. 
es 61 L'on à cqand aux Divoées relavions qu, à ayuëd 1 pun: 
cipes de La trigonométue: , Liens. eue. eo es Divers Sinms es. 
Codiuw, on $’adéwmeaa par nn caleul facile que Ce4 -cuatre- 


(a+b) cos Lu + VA (a-b) Jin. ra 
4 


(a+b) cos. AL £ A (ab) 4% a , 


vebéions das Pesqueftes L'inoice VA de maintiem. Fou - 

Jours, sauf Le. ox8 Huëé - pantiouhier où à en. gala Dim 
af la common de poritivite- de ss + (2)° diéparati_ pride 
que-ceble quembite Devien. nulle . HE «6. donc. Bion cetain. 
que che posihwité commande la réalité Des valeurs de a Ses. 
de DS en répond d'une catégiie D'équarions On cinquième. 
deqyre- pour foquele nue sente Ded racines côy réelle en. Ves 
aqnalte amtreé dom imaqinanres . 

Cour Æérmimer. ce. qui de rakache à ce ue, L 
Mmov# rebte à nou ec hiquer dur La positivité. on la ne aa : 
Le de Pa AOCIME.- réel. Or Pn comdivon as+b" = =: dois 
vor Ammediahemen. qu 2 Landra. Lorsque. Y era poririf 
que Lom. an moiné ne Des quantites a $ ou. b ‘doi. négae 
dive es en même Leynwys depasse L'amhe en grande ab4o. 
fue, Doit il Sn. oque- A CÂne era: néqarwe. quel one- 
soi Le fqne de. P- Soréqne. " .éexa ne aff, Ur même - 
condition monAie- Yom am moins L'une, De quantited 
af on bd Dema Etre poñsrwe u- fupeuienre. en ROM enY 
absolue. à colle qu denane negatiwe , de. dorte_ ne. audi ce Ca$ 
Lan racine sua conétéammen- poditwe_ . 

En réénme {nr racine reclle #51: lonjoms d'un 
hiqne-coniaie à celni de, r, quel que éou. cni de U 
TE dora 68 facile. de vévilier cette conclusion. par L'examen 
dvuecs_ de La. valowr algéhrique de lo racine . -Tlais il ne - 
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* famdra gas perère. De vue ane cette vale. ne Loi. Être applique 
Que Dans Pa circondtance où 10 os. tecommm que fa quant 
La a 2e ‘ 
Tr <(})’ ed positive. . 


IV. 


De ce qui viem- d'Etre cocpode am éujes de Le poiiiios 
4e ne P'emprossion Lx (LE) en 0e la conséquence qui ral 
te de célte--positivité. powr L'oxistiénce à Loto ref des sœyrss. 
sions &f en DS non avons éte cond & reconnaître Le 
nécefivé que nr Les cinq La Cine me denle Aoû «delle es 
Les qualre ; avted imaqimaires . So+s done. que. toutes Les 
«acines de L'equation Du ci V7 à | Mond occupe 
Devrom Etre Er ) LL sera rss que. à5 bo 
Desvem— exsibter Soiem «éefs . Li / f etaiem. en cffes.on 
en conclwans.… que fes axpiwebéions 


a d + bas ad"+bd3, ads bd”, ad + bi 


| denañom. tacines, racines non “réelles, différentes par” conée_. 
quem. Ùcd cinq precedentés ; Le nomue_ de4 4ofnriont Lean. 
donc buwpériewr à img, ce que eh impossille . 

4! y æ done coutradichon entre. [A Inppoiitn que 
fe cing racines Aoun réelles en celle que les valeurs de AS on. 
de DS Le Sowm. caalemen… A celte contradiction L'alghre- 
Xvia répondre par mme impossibilité camvalente . On pem 
Ale Demander, Comme nous J'avons fan. Your Le Vroiéième_ 
deg, de quelle nabure de1a ce impossihilue . Revêtita -t- 
ee. fa fotme- habiruelle de l'imaginairz owmmedotme en 
cote plns comiques. 2? ne dexau. 424 aise. de prevovr- a 
L'avamce- queffe sera la reponse a. Ceé questions . c'en. à 
4 alqibre. Mme qu f Jo. Je. monde ; c'est en la consul. 
AM en en Ccompañam. fs moyens que Pi om propres we. 
La conditvové qu'il nor4 coment De ln swwWo$er forsque nou 
extgconé qe Jes Ang racine doi Himmlramemen- teelfas 
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, 


Me ons pourrons nons éclairer uw cahe- cotconétance. 

Éx d'abord 5? eôt. facile. 8e de convainete que pour que - 
Les cinq Xaoimes Join. tceLle # Poum. nécefiairemen. que le 
coëfficiems. D Moi. négatif _ 
a} 1 S'emôu. que fa. Homme. de tocinaé done être muÊle_,cs. 
pnisqu offes Some tontes ‘celles ; chles ve powuom— Être mul: 

Cela pose , ou Bien Le nombre 705 racines négatives 
dx imparr , on Bien i£ sera. pañwr ; damé Le_prenvior cas Le. 
polis Des cn] Hacineé era négatif, dons Le Second il Sera 
porn 5 , comme be terme. om. comm eneaaba ce meme 
promis pus en #ique- contraire, on vou. qme , Poréque Le. 

ve De9 racines négakives Sera impair , le teume tone 

Comm on FF Jcta positif, lorsque ce nombre Hera par &. 
Leume tom comm deux niqatt . 

TYoyons ce qui Ée passer dans Le pronier cas on FŸ 
| Ji alors ow fais. nage Ô mue deé racines positives 2x, 
pour Dr uborivuer à x Dans fa propusée. on ana 

2 + par+ baser = 0 . 

Ov 4i p étais posimf , if s'envuivrous qu'ume Somme De 
opuabre. ercm 6 Tous positifs : devra. Etre vie, CÆ am es 
duidenmmenm. impossible ; & dnppuéttion 0e D postif n'en 
Tone: pas acceptable, ce coefficiem. dou. etre. négorif . 

Bans le Second cas où r oÿ negowif, 4 E'on Pois 
yôage D 'nme. 06 tLacinss vegativas XX} pour a énbsrituer 
a Æ am fa propice , on OMtA : 

. _.x} e px? _ FE, -T=o . 

On ÿ P ctau_ posüif ) L S'ensnivraiss qu'me-domme 
quatre tunes +ons négasife Deveons. ütre. nmlle., imposoibi, 
Îhe non moins tamde que- la précédente | ;' :f Fons. Done-qu' nn 
de cod Fermes om aw moins chomae- de. digne. ce qu ,Damo 
Le cos actuel ne pem avoir bien que- r P es néqgxif . 
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Concfnans donc que, lorsque Les .cima cacinsé Jon: 
néebles , Ÿ et nécessairemen- neqanif . On aura dos Pots 
as 8 = + (£)”, ce qi cœigetam. di à ob ctaiem. 2éelns 
qu ils nssens. de même siqne . Or cité condition ebi évridems 
mem. ineonciliable avec la nécoséite. où-Dessus constater que. 
fn proposée posséde éimultané de6 racines positives 
des racines négatives . Donc- encore me foi, a end re 

sg AS$+b$ aSs_bs L S+bf s_LS 

& = + 7, Lie ab art 

er. que ‘+ bf en certainemem. tel, if s'endu. ne 
A. LS dera- non moiné neceésaitemen. imagimate . 

| D'ailleurs 1 a dt établi daus L'acticle. précéoen. 
que La valowr de cette quantite es ? VE+ CE) . © où 
L'on von en résume qne l'expression Sons le xadical, ou. 
pour mienæ Dire, Pméque maimenamm. P em négaAif, 
que À Exprebsion IT ()° devia etre négative . 

Jos amons occasion de tevemr Éwr cette ein - 
conédtance. «emaronalte. en vertu de Laquelle, lorsque 
les sacimeé doive. être réelles , Les Elements de ces mE:- 
Ame tacimeb Some necehé ontemmemn. rmacimanteé , Guand 
MOUS nous eoynaquenons dur Les Fonctioné tesolvantss es 
xésoinss Ju Cinquième degre- , Nous vetioné celle propricte. 
due sons venuoné D'erndier Dané some ebppece Parncufiere - 
? eqration , 4e genérafiser es. 6'efever à Ja Lamtew D "ram 
puacive applicable a. tous Les cas . ons pomnod en one 
en. indrquer avec mme” game evidence fa camée primorDtale . 
Gors fes Adezé que non avour? déja eme, Daué Les etudes 
expobrel dur Le 3: Degte am éme. De la génération. Du tool 
var p maginaite , Prondrom_ une soœtenéion Dom. Le Pectérer 











dartsira tonte Ÿ mpottramce- . 


V.. 


Ce denx Dos de. DocPrine dtam. armés Hhéosiquemas 
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ob f oës mécetéaire de Vus ecanminer am por. De vue de 
L: pratique, parceque L' d enoc donne nañfjauce à ne di. 
qule dom. L'algibre propremen. dte n'a pad encor pu Dommer 
{x sofution . . 

Ta. que dané fe o nebéioné de a e1. de b° fa 
quantité que- Cove. L radical caxne en posyhive., om cbtiem. 
faoilemem. par Les procedés arithmétiques convm6 4 valeurs 
& Au db. Mais n'en e6s. pa de même Lrsquefle sé 
nébative. ; dons ce cad ce voleurs prommen. Le foume impfc. 
cite WA + B UT u. af À question 4e frubeme de davow ce 
que. pem- ne ne pareille AacCIMe- cimqmeme c4. par. quelles 
opéradions on pawimdra a ? ‘ecprimer exphcitemen . | 

DL oû1. à abord érdem_ que. Rs valeurs chernchées ne 
pouver pad être. réelles ; car 61 L'on avan 
\7 A TB /T = K ., 
AL vindran., en levam. à Lx cimaquième puidsance, 
A+Byÿ£ -K' | 
d'où L'on dédmiran. qua fe neel et. égal æ L'imagimaine. | 
Ce. qu eos. 1mpusible , | 

On ne pouvrau- pas admettre davantage gme cé 

valeurs 4om. de ln forme. K V5 , puisqu'on duain alors 
. - Jo 4 
condwi. à P'egali A+B Vi = K/y 
qu n' cn pas pins admussible que la précédente . 
Dêne nom véte donc que la neb6omce de-dupyoier- 

que ce oum'on cherche don. être de La Poume im + ny, ex 
( fx relation enke À ,B,m,n daau— 
AtBV1=m'z# mène V1 - to mn! + 10 ms {it +fmn'x nf , 
equation conne. laquelle A impossibilires - debôué ne peu … 
yens- pÜné ère imvoquesé ÿ à a vérité elle. «4. du. cmamêième- 

J ») Pwm- comme. fa propodes ) ce cotle. CcirconhFance param. 
| de prime abod pes propre & own I pote À nme dohation. 
Cle lo mr pas ue” nondé Décueuons You. à L'heure 
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362 . | L 
| Maïs owrpuialable il impoue de véifior 65 mail 
om & à nb Les value Wmagin ai 166 M+n VA mn, 
Les fotmes qne- non owoné. Déterminesé pour Les vacimes 6e 
prélecom. & deyemr neefles , as. 6i,es même temp, 4outes Les 
ame conditiond On probfsme. dexom.. dax faites . 

_ 4 en v'abo cvidem. que la première racine &æ+b . 
area pour valeur 9m es. der pan condëquem- neclle-. Quans 
aux, qmabre- ambué , nond avoné contraté à L'avicle Hi qu'en 
faisaus mage de. x valeur générale oo oo 
elles pomme 4'écnire comme dm : 

(a ++) ces + + VA (a-b) sn = 
(a+b) cos 4x +3 (a-b) sn 2 


OL eomme on à Mainrmans, 


arb=?m y a-b > 9n Vo 


Je snbarmmtion de. ces vodemrs Domarx 


8m cos + In oi ©T 


2 m cœ TE + 2n 9in À , 


exp'uesions qui en fer. dom toutes amaire réelles . 
| Lenr 6omme- es. d'anlleunrs mmlle_ péque, d'une. 
4ons., Res tevmes où fignromn. LS dim de Détunisens. es-que, 
© ame. pau. , L'aîdition tes ombres Voumae- 2m. + m (005 Te os ©). 
Ot Pa Somme de ces den COMM ayam- pour valeur -5 » 
On powvra- verifier en onvu ane. La Somme Des pos 
Ps des vacimeé Dour à enr a powr valeur - (Cm) 5 
c'e. nn caleul mn pou long mais facile es Dom. ilenc 
imile de donner toi les Detouls . On voi que cee. Somme de. 
produs F qui Lrvme Le cofficism. Ou Hkexme en 6 2 eôs. obsen : . 
tichfemem. négative , véénlt. confoune. & ce. que noué anvns 
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halle sr La mégavivité de p. On ana done dans Le cas actu. 
-f (ment) =-p , où m'snts E 


et. comme , Lorôque p est, négatif on dom wow P _ ab, m 
€61. connu. à celte conééquence qne at: m'in?., c'eôt. en effs- 


ce qu'on oem Lrsqu' on- fmyrpode q“e. a ub sou. Nh forme - 


men VTT, m-nyi. 
; On 3'adsmerx égalemens. qu'avec. Les Lormes c1-defus 
déteuminess Pewres racines , la Somme. de leurs pornis rois 
d His, celle de leurs prodwilé quatre. à quabxe, audsi Lien que. 
Le prod des cimq Savisfow. bien & toutes Les eonitionr- com. 
gmomdèss per-L'énonce . Ce som là De faciles vésifientioure 
dur lesquelles An'es. yes vecehiaire d'insiéter . 
| Mais ce qui dou Éuritoms noné occwper- ces. là de . 
loumimakion de & on de D os pan condéquem. celle dm udeh, 
Nous avons conftate ci Dedôéné que cete- deteumination Bcpoud 
dela résolution de L'éqmation. 

A+ B Va = m£ (min a 10 m°n° + 1o0m'n° Va + fnnt+ nes 
? imaginaire, on vbriendia #4 deux equations Snivantsé : 


m-1o0mnt+ fmn*- A 0 
nf = fom"n° + fn. -B=o 


an moyen dc6quebles #l fondre "ptocéder a 79 determination 
de IN de NN . ‘ 
dés que nono l'avons déja fais. temardner ; 

Aoutes ceé équarions Etam Du cinquième >, elles paroi: 
Dom pen propres æ Dismimmer A diffioulte de là réolumon 
exphoite de Lo propose. ; 0e dote que L vessonree_ qui nous veste. 
c'en. de rechercher on Bien 6 Le deqné" de ce éamarions ne-pour: 
voie. pas Eu abaisse, on bien 45, tom en contouwvou. ce Dai, 
mob w'amions pab à Waiter 205 équamons johué faciles que. 
celle qu' £ s'agia. De tébovdre 

ons «emarquerons 0'abo2 qe Leë incovnnes Hi nn 


fn. un 2e n 
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dom. oncheveruéso dam Chacune de ces deux conditions , 
low À 64. facile de Leo Separer à L'aide de le relation que- 
Hong Venonm— de Wouver ent. M an ) davU m'sn* = Ÿ. 
d L'on dnbstitue dams Pa prummiêre. fx valeur, aqn' on en 
déomm. pour non kowe 


mi o(E-nt}n5+ f (mm -A = 0 
es en développant. en rémidanx 
16m °- 20 Pmi+ $ Em A =0 , 


Remplacanm. emèmite À par a valeur - Y es faisowr. 
. d 2 
dtéparaume le Divisewr 2 , 5 vViend2a 


32 m°— 8pm° + 2Emsr=0 , 


équation Saus laquelle. mn per êhe. condidéree. comme Lin « 


9m . Une telle conbequence- n'a n 

MOwS dnrprendte , elle n'en antre. choée que L'expregéion 
de fa yropuiste dom joum— 2m D'ébie me de AnA taeine, 
animés qne noné L'avons conétate, on proce dam. à Pa. nomendh : 
tre de ces tacinsé . Tous, d'un aœurte CE, ce qu de pride 
de rationnel en de nécefSaine dant cefté conclusion viem— presse 
Semen non aventwr am obstaole. inémanomagle $ oppoic- 
pose y parceque. f alqibre. ne noyé off amomm moyen de. nout: 
conduire à fa mamifestarion saphir ded taoimes . JL fasaan. 
on offer owr Les obtewmr Detetiminer Tom. am moim- IL, or | 
nous Veyon que fa. Diffrcubre de celle. Bcterminakion ebr— 
exactomens— fa même que colle. d'avnr X, de Sotte_ que ronb 
nous Trouvuné ‘aimés ongnage- Dans mn cercle. Dom 12 rond s61— 








86. 
mods ble de dotur . | 
On pouwran à La séaité Jéaner de betermriner 11, 
apreë quoi mL Éera Donne par fa telabon Mm*. P _n*. 
Molhenentoman ilu'y à pos plus de élution. à eépétex- 
de ce co que de L'antre_ - S; m ffa- Daevs La. deconèe éqna : 
thon on templace m? par E-n° es qu'on prooecde Quuæ ope- 
Hon. | j 3 P° es o 
(an)”- p(en)"+ < (tn) = 


qwé, Sauf Le valenr ‘dm stone Tour commun , (45- de mime. 
joume 04. de meme conttituiion que. Pa propose es offriaz 
far conséquens—; pour Éx Détexzminarion De. TL les mêmes # 
cultes que. mous oppoie z Son tour pre podes_ four La vêtue » 
wimahion de X . 

Aines Led élément dom. Êx domme Dow. dommer Les 
2acinss cherchus 6ons eux-mêmes Les tacines D'antres équa « 
ne dexow.. par conbéquenr— «esobuBles que quan? ondamin Ledoude_ 
alle -ci. Lx difficnlié ne fais. donc autre chbose.que 4e &aus- 
potes d'une quantile à mme autre, dau? Uien jose de fon. 
WWpotkance-, dan one damnd 00 42 45a qd L bon tion chamye_ 
an membre ee lb name de der Echemente. 

O2 cab en cela même. que- conbiote. L'iveéneliilte ; 

ÉBle. ne vins pas denlemens- à la prébence De Pinaginaire , ca 
noué Venond De. Vo que. ) A uons comaiféion— m+n Vs Ps 
mn y » NnOn4 htenuou f'acilemen— avec ces pe 

non CÊles dore i i ,de6 Laoines teofles . brome 
fsemistlomen- a. ce que L'imaginane qui , Dan 2 'aubus ca4, 
présente. fe néon dommé à l'influence. directe 25. smmique- 
Du nadical oavre’ , Le prééente en ouhe ion comme Sufrféamn 
on Anême temps celle. Du nôdical dn oinaquisnre Ÿ Ne, e1-que, 
dcgaqer Le négarif de celte Double. influence, 261. ne queshen 
Dom. la Slwtien, d'apres Lamalse à loquelle nous venons à 
procéder | ne peu. pas êlee ohtenne avec Les movyené ocdinaixs 
que possede L''algébe propromen— Die. . 
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dom. non non UccMpPEnA in, À oinq tacoims De- Frowem. 
d6 D'abord dommises à Mois condition , Savoir : que Leur 
sovmme an. vulle. qu'il en es. de même de celle de Louus 
#'toùmé noi à Toi, qu'enfin [A Somme - de Posves 408 mitéo 
mate. à quatre 081. égale à fn cinquime partie bn. came de 
fn Somme de leses prodmité dep à den . Âams celle circons - 
ame, c'ebs. me concephon tres - Logique . que de- chercher à 
dctcumviner ceb cinq choses, déjà ion Aois Depandonteé J'me de 
L'antue, à l'aide, de Jeu denfemem. : P'osprun… entrevou. Dani 
che concephon 1m moyen de. Vaimere Pa Diffrculte’ en on 
, nonô avonb zecoum que: ce” proaëe ch Vues -Aficace - 

pénr onséins cab. Tialhonuscimenn if arrive pour 9'anttes 
cab que, dams ces Deux choses, entum. deux élément Ma 
ue 4els que. 9m ex 2n ne éom- Déteuminables que par- de 
, oné ayam- e type même de fa proposer en Dow. L'un 
ylué parnsienfièremen Im Von éañthaire à a proposée - 
Ale même telle qu” elle en constituee pécialisee or 
L'évnonce. JP Anis de Vi que non Aenlemens. Im ame ne: 
CebsoÂi tement cimq valews , MAS que ceé cmq valeurs soon 
yuecibèmen— celles dd cinq tvacines cherches . de moyen. 
employé pour Déterminer celles. où te Donc Ponalenen— 
Condommme à n'Ëtie efficace qu'à Le coniimen de_Ÿes con 
naître awpréalabte., c'eûr..æ.dire qu’ 61. radicafemens 
tmprwpre à noné conne an bu . la question de présenk 
donc mointmam. de Savon À noné ne pouwnont pas 
par me omre-voe,, c'en ce qne. noué aflons rechercher 


VI. 


ons venons de voir qu'en imtenogeam f sfshe 
Dans dei moyemé , en à V'miliéer dam 4e 
%o4 4) nous a de «eponèn par "M" fn De concowté . O2 il 
re Pamdran. as de Nâter de concu que LR problème cr 
frappe D'ume_impossibilite absolue N J ‘'alaébie ne va pas 
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cerrainemem juéque 2 , + non utero. , & ce eqan? , 
elle ne prononce "uen de pareil, non denlomeu. alle ne nous 
0H pad qu'il dam refuser oute exiétence à Ÿ exprefoion m 
que non oné , marié am contraire elle nous fau. cons 
naître es cunèitions dons lesquelles cette expression eœtête ; 
lle oué apprenà de. plus qu'effe eh. dudceptible de Cana . 
vafeurs Jus, en même. temps, en non cévelous. que Les 
doubles De ces valeurs dom. préctié ame celles Des ravinet 
que nond cherchons , elle vieu nons Prévewr, ques. au 
fond y %— Pnissam: a ce pois De vue Les choses en Ÿ 'étas. 
où elfes 6e Monvew- natutefhemen—, que fx vakonnalite 
On procede eô1. Du même. litre que celle de. £ enonee ; elle - 
he. foumule. Donc pad D iwfetdiction 2 don au Sur ce pois. 
co simyolemen. ongpensif . Gan condcquem. Lnenons c6r 
pa défendu de chsonchoer œilleuré es il n'y ona ‘vien /D'illo .. 
4ique à Le fasse_., 
Cnam. ans moyou£ , noué avons vu que P'algibre 
ec Porc ellemom , Pour les dem éfemonté , Fonte fonc 
Aion meéctle e- ne-noné Laisse que Pa vessouxce de cefles qu 
Joy. imaginaives . Mais :affe. noud | ap prend en MÊME" 
Aemps que dDamé Les eirconétances où cu imaginaite 8e 
Lewter ces $outes D'exproféions , if sexau. nécessaire, pour 
condtituer" des clements qui Doivem- faire conmoñtie_ ass | 
rtarineé , que oc racines Puhiom- comme D'avance c4. qu'elles 
le fnésem- ecphotrmen, pwéôque che comlitution 6x 
telle qve fa valeur explicite d06 ta cineé Dou y figure. 
De Sorte qu x 4 Famdrous. am pacalable que- le p'iuposse — 
fi. vébolme. pour que fe procède empoloye- Pour Pn véondie 
M ohontir ; 1 Tom. de borimnau… alors X me_binple 
_ En 25mme-noné ne Voyonr- Dans Tout cecv on 
D'itoaique | gout à la thdosie qui pose De8 conditions 
4ans les condammer , mauié noué en concluons L'impné- 
éance quam æ Ro pratique, qu ne-bae faire autte choje 
que-noué ramener om poim- De déprars— : 


a 
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Îond Sommes donc. Cond. On à lenoncer où à: 
Con & D'autres moyens . Ov nou alfons voir que, Fous en 
nov refusa. Jon concomw , ? alaëbre yar $e$ indicahonava 
le. même nous mettre our fa voie de fa Divection que noué 
dovons imprimer à nos nouvelles recherches . 

&- d abord elfe. NOV apypremb, ani que noué Venoné 
de A rappeler, que, A von me vonfons Vas nous Leurter conte 
? ampossible., c'e awx fonctions imaginaitsé, à P'exchnéion à 
celles qui Some teeQfes , qe mouné devoné nouë adresser. Jlous 
aûmehioné dune qne Ds élément generatauns deô racines da: 
vs bin avow [A Lrme msn ed > mn . fl. nous 
ayyremb, en Second Lou, que cume deb deux vanrtieé m « 
1% am comMmposem- ceb chments or Snsceyrti ble de cinq valeuus 
wm pin m moiré , 8 que cé valeurs Doivem- être reécffene . 
Or. pour yen qu on Jou— Emmilianise avec les propriete Dee 
fonctions citendarres , où von. de émite que es Divers tapporh 
Frigomomttuiques dinyles qu appartiennent. a ? male que 
conqgne- go ésem- de- cehe-propuete., Parceque Les tappodi 
amalognes qu » POWrT vm anale X , conviemmem-.an mème 
#ite à L'ange pfuo général P+2K FN , donnom. naidsauese 
por JA cinqmème de cm amgle , a ein valeurs Dwôtinctes er 
neoles , dans eœces comme days défanr. .… Enfin l'alhu nouê 
a apps , Dame fe cos De fa. Piscussion précédente. que Les 
va de. M = de NM Aowm- telles ue Pa Somme de Leurs can. 
4 M°+n? don être conétanké en égale &æ F ponr tousé 
ces valenré. Or celte constance. e fa bumme deé canrxek 
Men vmmedtiatemen— noné Fiscor Sur Le choie à faire pur: 
"M Les de rap por Atigunométriqnes parce qu" fe en. la 
Pi essentielle. qu Aie Aa valeur Ou. Sinmé _à celle Du cob: 
MM ; de tePle ootte que Toutes Ce indications De. P'algitre 

MONS Venons de 426601 en tune. Vom- Ge trouver confit 
med e1- adévciess en parfaite concocramce. Jand Âe6 vafennt 
VE cvs ee , VE jin fs 2x. 


aHabness a M «à HW ,«1- que dans aller glus bin. niuus 
dons a o0ondHion que P'anale dura possibfe. | RO ponvoné 
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affirmer 003 à Preéem. que les cinq Vafens de Ÿm Con Dons 
Jess Jan VF Cus AT How. Peé tacines De_ Pequa. 
ton . 

Asnôr, coms calculs, D'ininotions on mnetions en 
noné contorumans. au prebcriptiané Onccebsives que L alaibre 
nous Andique., als même qu'elle me peus. pas dati faire , 
non parwenons À avow me À dé meite 4 p'reciée, de Pa forme 
de fonction qui Domena Ls valeurs de: x. Tlond ne Sauvé, 
pas encore”, LP côte via, ce que der Ps value compères | 
4. nnmetiques de0 facineé, mad noud conmaifsonr dy woïnf 
la forme. £ monle dau lequel Le mokicrce_ Mmcommme , f am gle. 
b, devia Être infodwite pour qw" oÂors f objes herhe de 
Arouwe determine e:. défini Domd Vontéé Serparhess 

Jlous voyoué ici 4m oxemple remarquable es Cwuenze 
a plu D'um Vitre deb dervices que. pew- nous tenu À alaëtre 
foisque., nan. compie de om ce qu'elle endeiqe ca. la ni. 
Van. pad À pas Dans 508 révélations , nous en founénivons & 
aide Du rnaiSovmemen- Youltes Ds cuonécaqueucsé mécebarrsé H 
æeuive alors que, dans ce qu'ole.ne pew- pas Paire elfe -mene_ 
elle noué maet. Sr À voie x h dvtection qu'il Lam Éniwre 
Jane nos nouvelles invétigations ; nos frisau. commaîte 
à? avamee- Ps propuittes ebéente a Doivorr. dakié : 
faire des exprisésioné , an" elle nt podsede- pas dam on Domaine 
VAIO amcauebles affe mpode- des aonsiioné imprime sn 
canactie au wunjen ds if mnons deviews- facile 9 aller les 
cheoher, de Les reconmaite es de les grendee Îx où efes 4 
Œu auvuné- nons à faire maintien. , Dana TA note 
velle vote on nos Aummmes engage , Per conléter fa deb. 
Aion Dn publeme ? TP nond rebhte à commatrtrze bu-valur de Pons 
ge Le . Cette recherche , en tuminan. aute œnvte; Devien 
ra fa demonsahon Dircdte. Des parties Dy Lrbéonmemen— 
précedens- oncanelos on voa n'aWir qu" me valeur 
imluchive 6- atiéfera aînér à Funtes es cat genes . 
| Ov s'il eh vin qne fes Aacimes revêtem- Le Loume 
generale 2 VF c09 P+IKT , an en conclna , en eg. 
j f | 
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de <E as 8x Auot. Dim es auec como Ùe. IX ep ie À, 
que ce names Hero. imdim nel mens constiluesé Comme 


AM : P 

2 VF cos È 

D eo A + Sin E dn 2% 

(es es + no 

| 2VE(æ$ cod qd eo +) | 

D' mm aute côte, ex Vour mous mere à L'abri de 
#ovnte- objection , Ho pouvons Le temarquer que nous 
Aomad pan aitemem. mañre De donner an dus chèments 
Men Vi , mn y. La Home 


‘cs À … 4 
fers 4m), g (cs Vs sin £) 
des tégles de. cette Anbsiitation nm Paoiles er Coimmed ; es 
comme nov Avon vu qu sl Lam. que m+n? do. éjol à 


P ,on an deduwia g= P . Meta. on œuvre 
es denx léments dans fl foume-générafe. deb taciners 
ad“+ LT 


ou Herombera dur pes cæpuféions Cn-Dadiné Dead oina Va. » 
Murs de À dom. l'exactitude 6e Houve amor duueotemen 
cs ivmee . 
du En conféquence la vafewr 1e Lun proëm. Ae- 
prudentéra dou f, Faune 
P}f._.P 2 . ep tr acth 2? 
SV) ces + (ad co SE - din Ÿ ain * 2 ){ce"E cs € dx" En 4e) 
Cfa posé 4 L'on à aard ee Afations ui : 
Namkeé quà yéblons…. 005 Nalewrcs rmméri ques de dm # ; 


coin, sin ET , cos LT davowr : 


? 


u 
gin* Ton #8 - _E 
f 
Tan sin 48 LE ut _ 1 
8 2 + 4 sin Ro : , 


AUÛ Houve- que Le produs. a -0bino Peviens— : 
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f | . « V 
CAIRN EE 


Hop ecran aw , en y rempolacam On" 8 Par ÀA=008"T 5e 
AMC ie inés qu'il sus : : f. J 
‘© 


VE Joe # (160604 20 entbes) . 


Ce prodnu_ devans Etre sql à d.Siqne <Cbulraire au hune tons: 
commu + r if on résulte me cquation qu, en faisam- padéer 


dans Le Sec s11esubre Le factewr 2( VE)? Prend ka Lotme. 


r 
16 ces 8 - cs Ê + fon À MT 
Telle eo fa tation. à l'aide d Hpquefle MONÉ pa Con 
dub à déterminer L'amale E . Où ke premier membre de coté 
ecppation <otksépond di nue piropricte bien comme des fonc. 
Hong cinculaires . I 061- L'expression ,en fonction de # nu | 
Cobra de L'anc amintwy 2 9. ; J 
En <Condégquence- 61 mon chachons la valesr de 

l'angle dome Le cosiuné e6t- égal a la quantie Fonte connue 
qui Jiqne dame 13 Aecoud membre de L ‘eauarion , Le Crhimmé du 
cinqgmième de ces amgle eva préciéémen "fa valeur chorchee 
de cv £_. | 
| Ce cousins amra cinq valeurs , ain que nous Pavens 
fan. remarquer , = par Suite 4 cacinas Some {0 produits 
de ces valews par Le facvur contra 2 . Olons Venons 
d'ailleurs d'établir, dam ce qui yrieëde ? f'ideutix 2e ces 
valeurs aves celfes que- doyme. La forme général adKs ba $ "K, 

Voili done su moyen Simple es trs - pratique de 
touecdier ar Les #onerions ctroufaires à ‘insuffisance conéta - 
4e de L'ialaëbre joropremem. dite. 

ons ue devons pas négliger de faire observer que- 
peur que. ce moyen Aou efficace y if e8- nécéééaire que € Cxpres. 
on muméziqne du cosinné de L'ane. Dom on don. prendre A 
Cinquime AOÛ pre quantite moindre que L'inte. C'ens 
cle coudihion 6eufeinens. que eé racines, Serom. possibles 
par Les croimmé, es alous elles serow réelles. DE fous. done 
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gouwr qu'il en do sinén que la eondition 
r 
+ 2 <: 
(VE): 
Hoi. Satisfoite . Cu lovaun). am cante_ on à nu ncônltars 
qui <owviem. an donble signe eul'on retombe. our Le fan. 
dga couétaté que , dans ce cad, Pa qnamtite- . -(# don. 
he néganve . Ji cote quantité étais positive, la citconétén 
ce d'un cosinmé AupétianrT à L'uurte Aaron. um éiane évi: 
dem. d impossibilité pour Le Aonctions civenlaius . ais 
Mon Avon vu qu' alors ce 6ena 2: bre qu, à Son tour , 
viendra em aide à La tcigonométrie . Ces. done par Le cm 
cours de ct double rcésvunce ue l'équation qi nond occupe 
Sera réboluble Dams Touté 44 généralité , 
| Qu'ume derniére boenvation. nons Son be & ce- 
énget- . On viem: de voir que br où les Aonctions de alysre 
4e montres imsuffiéantés celles dites cirveulorres nous Vienmens. 
em ide, que LEL togmemem— Lorsque celles-ci ne ppeuwenc | 
w Mous Jexviw, C'oi avec Les Yrennéêres que nous 

Ls sobmtions . Or comme tous 4 effect fais pour bte 
par l'algibre ce que- La Fuigonometuie non doune- Üt jacile : 
man 0 Ête jf ) n'es - on pas en dou D ‘en 
conchwue que L'agsimilarion des fonctions de {a premins espe. 
ce vec cofles de la #econde- param tu. ne. œuvre impossible. 
Ce fau. vien coucoborer 44 obéewvarions me nono avono 
Aentes à ce owger- Dans note premicre-jonflication l4 

nond Mons Hommes vecwpe deé Séries. Ce qu'il 4 a de cextn 
On moi, c'es qne fponr ww de caé Le plus Sinvpolos dans 
quel {a techenche de celte aéiimilation a ête OUT, 
on a ct oblige de proclamer L'rvconcribilite. . Fond Monmmes 
donc en Don. 9 affitmor que, Aubqu'æ æœ jowr , tien dané 
fx Hciemce ne vien contraire {4 conclusions énéeales 
ques nou—avont dédmireé de no$ ppecédentsé études . 


VI. 





gs. 
VII. 

Ên- nous vcetipam des equations de Deqre inéeriewr 

2 cinquième, nous avons cuppele À atténtion Ou lecteur 
PU dd Les tesSounceé que peu offew Ævute ilentite algébrique 
UN La xésolution de. ced eqgnations . Cow obsewdation enr 

| à'anllenrs générale eu. P'on pem— affiemer que boute cela. 
Hon 2'mn Deque quelconque RL Jam fravatfs enturom— Les 
prifsanées Avecebbives Ÿ'sme— fonction powva chre_ ntili6ee | 
Dam Le Bun de résondce ua équation On Dequé TL de mème 
type que cMe ration Lh telle Joe. que Si Low a idem: 


tiquemens : re a 
f(x) + À, #ÿ(x) + A, PH Horse 0 


K,K', ... au. ameleon amas os fed. coefficients A x AK! 
Etam. 204 épondanceé commeé De (x) on prowrra c6péter 
de rTedondre 7 canations On type : : 


K x n-K! 
+ f + = O 


Y" + ay” 


dans lanel nr, K, «", ss. comenwvom— las mèmes vafonns 
que Jamo L'identité en: P (x) | 
| JP eo dviders— on after. que à on parwiem…, a 

P'aive D'operations pormiées, à continuer 15 coefficients" de. 
L'eqnation en L daw Le même tam. de Dépendance que- prise: 
do Les qmantites Ag, Âk':.-. do entre etes, do. Jar 
rappou æ g(x) , de ce-momem- À 'aséimifation de Y awec.- 
p(x) Me tumvns amtousé a L'équation doux par codé « 

Mons avoné cite Deé exemgoles de ce ppocéèe ponr 
Le Second, fe troisième fe guatricme - ee A quoique, 
por ces Dequés , Îa rébolumion comme De ce cqmations gé. 
nérales bre quel ne inter à cer vie de conbidera : 
Honé , 3 W'on à paé Mon 1Me-Qramde i ovtarmce pré : 
qu'il monë à pernns de Suermomier L'obéraclh- de L'itrédnctils. 
Le. . Jai por 4 cinqmièmie Degré dans Lequel Les  forwmles 
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générales de révolution n'exiétons pas, boue deviou- mue voile, 
{fe conqusle dans £ mophication de ce proccde ; non pontroné 
jaiméi Auustraine quelques cad jpartioufiexs de ceé equations à 
L probibsion qw., gro à ce jo, es à frappes dans Leur 
damé Le domaine dela cience . 

4 vrai dite ,,c que noné yenoné exposer dansé 
L'article précodem. au sujes du cas éuédiutifle qui 4'observe 


X- 


+ px Ex +T=0 
M #0 pao ame chose que A uedotntiom de. ce equation pa” 
fa Aonction civemfaire du cosinué , résolution Laéce Snr L'iden- 
A 16 ers"4 _ 20 cl + f ef - cos À 
Mrmnons maintman- ponr pPoins dc “Depans- fa tomaen. 
le ex étudions Les faits am Vous 4e orbite . On sau- qu'on 
a dmtiqnemenc : ° | 
fa Lang Sa _- 0 tanga + f tanq.à- | 
Ô TT 1-30 tang'a + f'tonia / 
d'où L'bn dénu. on fnisam. dispanditie le dénominatenr , = 
en v'Âvumam. par Tappoun à Tanya 
Lang la - f lang [a tongla 10 tomgŸa + 10 fangfà long'a + S'tumqa- 
— Fong.fa æ O . 
En condcquence., di Ÿ on avan à wéonae ma 
équation he À: forme 
xŸ-px- 10x°+ 2 px fx - £ = 0 / 
on À leifioran. avec A précedente en 4 06m 
prf'tamgfa , os tan fa - £ 
On déterminera À anale ( a 2om- fa Vamgente a Pour Ve 


ee 


Peur P cé. Evtdenm— que lAZ° eve. On cinqmime LA 
ces aigle Aetais- La valewr 2e € . À , par cemple, ôr 
égol à ( , À equation MBeviem— ........................ 
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x? (æ#-_ 10 xô +30 x+ (x -1 so, 
L'on à Tama [a =-1 J'ox fa = #4". 
. Mais conmme. Ê ans gencval fa+Kkr à mème ms 
Jenté que fa, quelle qne soi. fa vadenr entière te K y OM : 


AA cond, en prunam- Le cinquième , a cénq amgfes Ofétincié 
Avon 





a a+ ZT a+, as, a+kt 


, { , $ $ | 
Aowa- fes omgewtsé Heroms L4 Tacinaé cherchées . 
Dei à en cqal à 9°, de 4mte- que fes cina value 


PR song 9°, Hong hf", Tag 81°, -foug 68% lang 
exporeffions qui om powe representation mamétique 
o,1$8k , 1,0000, 6;:3187, — 0, [os , -1,9626 


On #'absunrex , comme véhification , que {a domms- 
do4 racines puditives cé 1. 72, que- celle Doé racines ne: 
gotives ou - 2,472: ; que pan dnite Patition générale 
Dove +( , aioultas cool er de 4iqne contraire au codff . 
ciom— de LA. On d'asswuna égolemens. que Le produu es 

nœ racines négatives ed +1, auoôi ien que coli des 
Auoté racimed me ve, de Aotte que. [A prod géneraf cé 
+1 ncévlre égal es de #iqne contrainte au Lune tour 
COMM 





{ ‘équation que mans venons de ronde eds es. 
partienhère préqu fe ne renferme qu'ume Houle quantité 
onbinaise pour tons 444 coeffrcionté … MOUS ponvond 154. dim 
phemen Dai faire acqnérur pins de- gémêr te on Dai en dome 
noms. dewr. Ooboné à con eff. Xe tx , Le Etam me 
nouvelle incpnmme. En Anbsritum eo. iviémm. par 4S il 
Vrenèca nf. Pr. re ? Fat + a+ s- O 
On Vo, B'aprés cela. que L'on avai. À eqmation 


2°. Pz*+0Q L°+ KR 2 Sz+T=0 
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iE suffira jpour Ex résoudre , de L'ienrifier ovac la precé. 
dente,, ce qui 6e fera à L'aide da relationt 
pp. P 10 | BE sm SL = - L 
P=-+, Q=-T, Re), S nu > = SE 
vec Îes denx Premmêteé on déteummera . P PT 
dom les valeurs Hero. 
_ _ 10 
th , p=-tr--Py2 
| TM OY on am ques L'on AAWILA. 
Re PQ  s- @ Tr. Pe? 
? vo ” (ao 
es la proposez prndta #a forme | 
L + 
+ Pr + Qzi+ le x Det "a 
CC conéequence., 6t nMesequation du cinquième 
deg He Fonve conétitues HUAWINE Ce Hype on Pouna £. 
H26ouû te . Œ cer offes…, on conviderers {a valeur ci - Dedsné 
de » c'esn.à.Dyue = PE | 1 comme wne-tamgente., 
dd oO determine ? anale. anaqneË alle agoparhem. . On pren 
Da Le cinqriima- de ca. angle , ce qu condmrA à Cinq Vas 
Lens dom on cherchera Les tangentes | celles - à Éerour 
Les valeurs De x , 4 pique CC = Ex. on en conclura 


L = … . On aqmia Done | 
ses , afin 2 = VE bug (arche EVE) 


On vou. que. ponr que-fa tangente De fa dou. pos: 
AB, à cé necessaire que @ don. négatif, ce que cons - 
duis. à À eæpredéion vivante De- a joropedée 
2° + Px! _ G 2° Ext + Lx + 2 =.0 , . 
À, pan exempofe., un Émppose q P' = 1 , @&= ho, LR 
propose deviendra | . 
| 2 Se L4 - Lo x3 8x4 80rt+ 3220 


; 


2'aprot cfa L'on ame... .....,........... Dors 
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TPE. 
RENTE 


Cette expudsion comdideree conme me tamgente correspond a 
us : peu pus a m anale de — 6" ou de 174”, ou PPT mioucc dire 
de 1747 + KT dom Le cinqmème comm ue cimq valens Ai : 
vawé : 
34,48, Jobs, -752, - 37°}e", —j°12 
{06 valsurs tebprechiwes des tangentes de ces angles ons 
2,7 ,. 7,87 , -3,30, - 0,7f, —0,0 . 


Muttiphiom. chacmme D'ofles par = qu cn 104 égal à ? , on 


Î 
bien pour fa valeur de nnq acimeé 


4, ho , S, 744 » 6,60, _ 1.fo , _ 0,04 . 


Owvérfiera qn'avec. ced valeurs A Jounme dc0 tacines 
négatives ah — 81h, que celle 209 racines poéitwes es +7! 
1 que Pa Somme totale son -1 , nédualton. gel er de signe Conttai ; 
Le. Om Coe Piccon. Du time en L*. Cnam an podium, cel des 
racines négahives ads — 0,4, celui de6 racines positives eau 8, 
Le prooms ÆotaŸ dera done —3,2, ro Suftar. cqal es. de Digne cons 
Hane an terme Tome connus. 

Nous Pouvond encore faire My nowean pad Dan 173 
voie de là généralité . Sr en 2 on Conb1der1e L'eqnanrion 
| Y+ AY + Bye Cyt+Dy+En 0 , 
œ $ L'on pem L'onnenor à être de fa forme De. celle ci. detsns 
om 4% , a rhobmtion pomua être vlenne. . Dam ce bn 1954om6 
Y=  +K . chum. me nouvelle inoomme. ee fubitiinons 
viendra a 


a+ SKI utpiOKT 3 + 10K3 u*+f K° L+K° = 6 





+ Al +4AKR | 4+6AKT  44ansl 4 ak 
-+B + 3BK +33K" + BK° 

+ C + 2CK + CK“ 

° + D + DK 

+E : 


Orofiram- Mmonvhenams de P'indetermrination de K , no 


38. 
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L'assnjerinons a fa covdition que fe coeffrciem de U° eot. cqal 


om oùiugqméme dn prod de nr de 1e de uŸ, Now eu : 


AOUS en condéqnence- 
lo K°+ EAKT+3BK+c- 4 ([K+A)(10K 4 4AK +8) | 


On iLlannive qu'apues avowr dévelrppé le second membre le teruw 
em K 5 en en KT ct came dc. part. cu D'autre. Diparmebnne 
er ilne woôte phss qu ne relrion On priamer degré en K de. 
fagmatle on dedut… fa valeur Aiivante : 
K L Jc—-AB 
4 A J0B 
4; ? ‘on dnbstitne cote vaPenr de K dans p équation en 
des rod premier d coefficients .Serom— evidenmem— conformes 
à Ceumn de {équation en %< . “Mas, pour qu'elle qonésse etre 
xésofrte. par fe p'océde Don nond o0u4 uccnpond en ce- mo: 
mens , if faudra que ce même conformité 9 'obsewe et 
ontre- Pos Je coefficians. de L et. porw 4 Ferme Low. Connn- 
On cod denp qnantiteé Son variables urbimaitemen avec D 
es avec E . {a queétion- 3e présente done de Savon commnr 
à 'onigine, c'es A. 'dire Dan P'egnation en Y , jera table 
fn Praison de. D es de E avec À ,B,0C ponr que- es demæ. Der 
Ame coefficiomnts de l'eqnarion en U Je Fonvem— par tappoux 
me oamntué conftitued Dans 4 conditiond exig es par leqma: 
on em 2 . 

Decmons .non4 d'abord de D. A ces fl. noué 
nEMarqUEzond qu 1 Jum- que fe. coeffieiem de. 1L Son 
éqol ü Àa vingtième partie du canne du coefficieus 9e U°. 
ÎMuns devromwé Donc avvir 


SK'+ LAKŸ+5BK%+ 20K + = À (10K"+4AK4B)". 


Devhoppamle canne Dn Secom membre, on recomaun. que- 
Îes Aeumes en C“ os em K3 Drsparaisiem de pann. er À autre. 
a tf vete, ap1w6 mednction , 


2 BK‘e 2CK+D = 4 A'Kt+ L ABK + L B° 
e j S 2 


2 ow £ vu Jédnms. immadtatenrenm… : 
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D= H(LA-308) K°-E (Sc-AB) K+ L 
Maïs 1 résulte. de Va valew- ci. De fosse de K gra 
4 At-10B nm SC-AB 
K 
a L'ontiwonve malememn. apreé Anbatitution 


D= 2 - $ (Sc-AB)K 
Fassons maintenas. à la valeur de E 
Ton avons vVn. que dand l'équation en X VA teune Tu 
Connu eu. égal à es qne- nond ponvond ecrire 2 3 , 
On devra Done avoir, par Snite de L'adôimmifation de ce onu 
avec colle em 


aout 
KS+ AK: BK3+ CK'+DK +E = SK+A _GoK'+ 4AK +B)" 


. 2$ 20 ? 
tempfacam C0 <K"+4AK+B)" ar don eqal 


20 
sKkh+ 4 AK°+ 3BK°+ 2CK +D , on onve, ay'166 avow aHectué 


17 mnltiphication du decon) membre. que Les Termes en K° ex 
en K diéparaifems . Thuliphian. alors toute P'agnation 
par 2 en réoméams 0 viem— | 

10 BK°+1CK°+ 2 DK + FE = 4 AK 3 ABK + 2ACK+ AD 
larésonn. alors 9f E sen dans le promier membre on house 

SE = (4A*-10B) K°- 3(fc-AB) K°+2 ACK4+D(A-20Kk) 
ce qm pen d'ecuite , on Teima/nr qu aus. me 4A°-10B = CAE 
NE =-2($Q-A8) K'+2ACK+D(A-20K) . 


Rempfacam. D par Ja vale ct - Defsno , on oBliens. A VA = 
Peur Swivame de E 


_ AB*° 2 A Lt 1 n ATB 
Es rt ag (SC-AB)L'+ x (ac-3t+ À) K 


On pou em mer comme vé Lication, qne à Paques 
Won em Y ctane 1mmmeDiatamemn conforme & celfe en LL | 


1 amdrnun. que fes coefficients €, D.E Pnosem. tels qe 
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pis, 4 
Or dela premine W rionlte que K Aonais mul, en cette condi: 
how inhudmite dans leo valems De Den de E fes ramène en cf 
ame. formes voudues . | 
MNons pouvons donc affirmer am mme aqnation dd ci : 
quême de ana fa forme 
4: Ayh+Bysecyte {2 - FSC - AB) k } 


A3* -p'. A°B 
+4 {4 rase") Ki (ac-ste AB )K) 


= Ô 


Zo 


dau Laqnefle AB,C som. quelconques mn on K reÿruédeite fa 
SC - AB. en. nésol, PL, par de: p , L que : 
Venone 0 indiquer . : 

Jai cela dmopese, di l'on dcéique joar P es @ es 
deu premies coefficients de L VUE en U ,qne La 
Fangente _ È - 19 éôt- possible ; ce qu amria Ltoujonrxo Gen 
: forsque Q Hera négatif . Mouws Jonnnes Aimr condm. & 
chercher fes conditions que Devrom- rénhser À À, C ponr 
que Le coe iciem. du terme en 1°. 404 ais . 

Or ce cocfficiom. a pour expredsion générale 10K°+ 
LAK +58. 

St'ony rempolace K Par da voleur À deviendra 

10($c- AB) "+ 4A ($C-ABX 4 A°-10B) +8 (4A!-10B) © 
(4A*-10B) ? ; 
a. L'on houwve , toutsé veductions faites : 
Jo SCA?-3AB (AB+30C)+$(Sc';1B) 
(4A*-)0B)" 

Le dénonvinatenr de. cette ex t5Tediton etama. btonjonns posivif, il 
Avffine., Por être échniré. Svvr Sa négakivite , de 4 ‘adinrer-que 
Le numécarenr cé négahf . 

Gay exemple éilona A=zB=C=1, on fowe 
que Ce met atnT 06%. egal à + 10 ; de forte que das ces 
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Coudimons . £ ‘équation n'edis pas rééoimble par Le perocése_ 
nique. 
“Mass NC tam égal a L'umite positive, A 01 B Sonx 
L'm en L'autre c! au à l'uvite ue ative., Le mmérakenr pret 
Pa valeur - 26 nu. Le. coeficiom. de Leon — 26e , dom — 6s 
14 equation. na donc vésolnble . L 49 

Dawn Le Dune de Lien fixer 4 idces dur le côte pratt « 
qme de ce procdèe 8e rébolwrion., cherchons Les racines D'ume 
éqnarion wmmmerique on LI aa fa type ci + Debôuo defini 
Orenons par exemple. colle Dans Loiamelle_ on à An-1 ,Be-i, 
C=+ri . Jour MEN ©e Ueconmnmaitte- qn'en effes.., avec ve 
telles valeurs Powr Les Prod jremiens coefficients, P'equarion 
dena uééotubfe … Mouws fPrévenons A Lerenr ane , vonlams Un à 
kom ici douner nn Opecimen de fa dite Des opérations » Mon: 
ne nu attacherons pas & obtevur fes valeurs que ons char. 
chons avec nue-gqrande Appptoæimation . 

La prennêre chose & faine er. de completer #'aque. 
on en Y. Ov 20 vallée ci-Dedôns de A, PB, C, on con 
Les Dérerminarions dnivautes : 

K = F , D=-fr , Es-pp 
: Jar conbéquom. fa pruopooition en Y Acte 
pisse ne © 

Dstom. à [A hamoboemée en  , il suffi 2e comaîte les denx 
prenant capffiaionts Fes 4 dom. fes trois amies dome Des 
Lonion$. | | 


Ot on ttomwe | 13 
Pr > 3 », = f mc 
bar canbcqnemns A cpefficiem. De U* jeta ie = -3 7 , 
k £ 
| @ _ 13°, 4 
de LD jen. 35 = É] :. enfin À eme tous comm ame 


powr. valeur PE = È Pe. dotte-que P equation en w 


derna-Conbthituee Gemmme- POS : 


$ s Fr 13,35 à 18,2,  S$ 73° 3 13° 


= _—_—— 





Ce on. end OS CR RÉRS OE té 
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Mons devons mou Htenam—fProceder a p detirmination 

de À angle. fa qm à por Famgsnte _ è Lu ; avec Pas VA : 

Peine ct- Debôné De P en De Q, on Frouve que cette Tangente cér. 

- L Jo d 

égale a — Fe 3 qu ) Fo116 #4 calculs Voir , prend 73 Vas 

° JT 


[1e MMÈTIAN E- - 0, 2H . À cote Fangente_ correéoumf MA 
ame de — 13% 20" ou de. + 166° Lo' qui , dtvide par Ç donne 


Pren AW cinq anges Ov amis ; 


33°20', Go°2, 7440", -38°40", - 2°4o! 
dom ? 6 valeurs MWMETIqUES des Famgentes Jom— teépectivememc 
0, 6ç8 ; 2,762 , —3, 67o , -0,800 , — 0,0h7 , 


chltipham. alors chacun 2e 000 nombres par VUE = 0,364 , 
4M chtiendra pour L4 vale De 1 Les cinq pros : 


0,239, 1,002, -1,336 , — 0,01, 0,017 . 


Cu vévifions qu'em and am Deqe D approximation avec. 
baunel nous avoys opété , da Joinme de ced eq racines Ÿ yne- 
paru. , Leur prwdmn , 0 'amtre pau, Jom. tebpoctivenrem 
camp es de dique. contraire. am coefficien Îe u” em am Rhume 
tons. comm. de L'éqnation em U . 

Gour VON maintien am Les valenno de y , il sub. 
ra d'ajouter K , c'ebs.. à. dite 0,286 , à chaque racine L 


en L'on oMiendra ni pour Ro cinq Solntions de fr proposée : 
o,f2f, 1,288, -1,0fo , -0,00f , +. 0,869 


On «marque ta que, dans equation em , Le. ferme Fos connu. 
ctam. positif , 4 ra. nécebiaire fe nombre Des Ta£insé 
pegatives fus impair . Con celle en do LL terme Tonus 
Comm en négatif , dena le contraire y € en Her. fe. nom: 
bre de4 tacines négative de Home mrintenam 1cdini 0e 
Turs & Dep . | 

Jet enoure on vérifier qu'eu- eqan? om Deqre à ap: 
Proxiumation. amquel voué rond . Juimnes limite: > Pa Jurnme 
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Je6 racines c4 leur jorodmm dons radppectivemons eq os De 

Aque cofriaite. an cvefficiem. de y # ot am terme Tom conmm- 
de L'egnation em Y . 

Gp100 ce- que noné avoyé Du— au nes D66 equations Dm 
tuviliome e1- du qmatiime Pequé em en aff hissan. à la natue 
nè des raionmements qu viennens d'être mis en eme, if dena 
facile AM fectowr de de convaincre que ? égnation dome mons ve « 
non Ve nond ocenper , comme Foutes ceêles qu À'om- preccdee 
Doû- la multiphione de 4e racines à L mutiphicire même. deb 
noÂeuns que- ppom-prendee ln Oiwidion de6 ougles ; faquelle Coxxa, 
yon? en géometrie. ouvre direction e1- en algëbre AWo racines De 
L'umte . Tous Aummes Dune toujume Aomens à che coina, 
dence de L'acarnd necsééaine qui aide endne Le nombre. de bols 
Hovné pow mn Degre quefeonque u- cefmi Deé racines De L'unite 
Pour ce meme «à. Îon inéisterons d'antam moins 4 
Re pantionfanité notnelle que fe prinoive auquel elle 5e sata. 
che sera établi Dons Fonte 5a génénalné Tovwque. non nous 


occmperond De LR thcéoute deb fonctions nééolyantes de cm nombre 


VIII . 


Ava de nous vcewper de ce aw'il y a D général 
dam a théonie de l'eqnation Dw cinquiéme dequé nous pré: 
denYerond quefques icahiond dur me anlre chasse d'é 
ion Anéceptib les d'être résolnes . En cote mahëwe ? algèbre 
n ec pas ados. niche de faite pour qme- non aifdétone 
Rams L'ouêfi em qu Qi 10m acqm . Con dmitom. Lorsque 
une branche de. fa Aciencz n'a pr étre comptes dans don 
emdemble que ‘étude ed panticnlanites offre de L interei.. 
Le vus Pouvnam ftetemdre que "damo 13 nome 10 me 4'eu trous 


VOA pas me qu deviendra un jowr mn iminmanr de 


proqués . 
Le NOINNIAM CO Dr feanel NON Mon proprio 
0 ‘appel J'otention 0 lecteur uw Don omiaime Danse 
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. P 'identite. qui ncénte de L'ebvation Z da cimquième puid- 


dance nu binoume a+. ons nous Aummes Dejé occn: 
pe me rue mire fo De. cette identité | Voir As. I du 


| fjeuétem. chapitre ) +: Nous affons ? Anterroger d nm aire 


poim De vue . 

| Sr, damé ce Devefoppemem., on Mme x pau les deu 
Æermed a’ er b , 20 quatre anteé ponrom etre enr 
done. Pa forume- : | 
9 f ba*( a*+2ab+ 2b*) + f La 
JU bi 

f ba*(a+t) +, [ bia (a+b) 

On ouma Donc P'isentrite 


(a+b]$_ (ba*(a+b)"- ç ba (a+b) -(a/+t') = 0 


En Cuwéquance- AY f Oh-awvas ne conation de Pa forme 
$ 


À "+ px'-qæ+rs= Oo 


es #1 L'on pPouvass Betenmimer den nombres a ob +ln— 
Las p=-fh#, g=-$fba , T= -(e#rb"), 
A Aomme à+b De ces momb tes Senañn. ln valeur Va +. 

R ahkiommellenmens- param. , et somf Pa dffionbte 
Du mecaméime opératsf , We pareille Determination rot 
tonjours possible . D remarquera Toutefois que. comnte Moy 
«unené ro conditions Honr enr imcoummed denfemen, 94 
Lena. mecetiaire., 1 P ON Ven qne a ob Hatiéa dem. Ps 
Fowted ce conditionné qu'il extéte. a préalable me. çertajue- 
telaiton entre Los coofficienté OLIS : 

Ilond nous cp hquerons Æova- à L'hene. ar Cer D 
Diverses apfpracia/hionf 5 Mad Avam— non prééenterans 
Me chdervation qu Ua nond perimetre Re. non éclairer 
Dur LL Jime ên dur A nomre Des tacine4 . L 

On concon- que., Les valeurs De a ee b tome 
Deternrimncsé ot ê Im en Ftonvaus Deux amtioô À cb" -4ePhed 
que” La" fin. agi ë - È , que ba Rha à -T., 
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qu'oufin La Homme a+ D'5 condenvas. fa valeur — r ,ow con - 
jo , dison6- nous , qu'à La dnie de ces couétatatious , on pour : 
ram. affumer que a'#+D' o6u é racine de L'eqnawon, 
,en aa recowd À 1m mode d'expoloration Deja: applique. 
das ce qu priecéde., don pour Le brotdisme deqé, Sois. pour 

prenvier cas de riéoluwmon du oimquisme, on Jena conduire 
d expetuimenter how &'esb' Les forumes am , bn > 
L'on vous tome de suite que. d'el tan. tecoum. que. ML K 
h Dom. deé racines AnqWi ENS naqnsé de L'umite x 
condihion en Ÿ Jean vérifie Par 44 e( valeurs qne La 
domme aim + bn era Imécoptible de tecewon. - 
Maintenam— Ce que noué apprendtem 12 deux aufres combi: 
hond . 

Celles -ù deviendrom- avez les nonvean dements 


2 È 


davoir : 
20 p=-fbha"nm , 


q =- f bia nm 
de dorte que prow qua Pad valenrs de ?P er. de q xLe0tad : 
dem invariables 1 que Am +bR jé. me réputé ta, 
cine de la proposée , À faudra que P'on eine Simmba - 
eme. + 3 
M =1 , NMme=t 
OL em Divan. La Heconde pœr— da poemiere nan = m . 
Mettéum. aloxs cate vale de m dans L'une es. Dans P'aubre., 
À rem. LS = 1 | 

TL arrive done ) tome nons L'avions Dompeome. 
qne LE powra etre me facimne queleonque. de L'yvité , 
85 mainteuaus on foin. Le Prod. Des Deux condiioné en M 
es TL, en. 4i L'on remplace n* par M on rowe MS, ; 
de dote qne- les valeurs de M do à Lenr tonr Lo tLacineé 
omaguiimes de L'imite . 

. Mais on ne fPomria pas imdiéHhimcemem. a030cie- 

me Valem quelconque de ML avec une valeur 
de , parce que fa telarion ns M nono fais voir quil 
famdra que a HACÂNE-. Cinquime de Lune qu en prendra 
pour M Don. toujours Le cavré de celle qu'on aura adopte 
pour nr. TS - 


30 . 
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Car conse _, À debianocm. fx. Premiere ‘vaci : 
qmem, À 26 
ne cimaqwmêème de L'unité, #1 on prenÿ 6 ( Pow TD , it 
famèra prendre A” pour ML ; di À on prend 7 pour nm ,on 
puni x * pour nr ; a fa valeur ré den covneépondte 
o ° on K qowr M ; avec celle {den ) if Jamo aAÂocier 
4 on d° pour M ; fin Les valeurs À on 1 marcheur 
JL Sam da fs: se Les HaAcined AHetons au nombre 
gt 
de cm4 n— qu'elles pruendrom. Ls formes Oivanted 


a+b, at + bd” ad + bi , ad + bo , ad"+ bu. 


On recommarns— encore ici ne L'existence Ve ces cinq La: 
cines oô1 mme. Dépendance necebsaine de cePfe. des CimaA/ 
nacined cimamièmes de L'unité, car 41 ced Dormières taie: 
wedmtes à £'umaqne- valenr 1 , Aoutéd 77. exAputéioné a - 
Defous nevétirarsenmr— P forme commme à+b. 

Mond p'avow donc pins maintenam—, Pour com: 
phèter a solution ) gw à trouver Les valeurs De à es. de db. 

Œ& cet- cffes- , fevons an cube fa condimon en P 
Divisions LP par colle en q ,Mond omroué 


a = p° , 
4 ' ?5-q 
pins clvons om carte fa deconve en Divisons. A par a 
ramière il viendra $ q* 
Ÿ be 
f-P 


Mons ohtenons añimhi directemmems— A ei b , À 1 mañintenm- 
on énbstitue ces valenro de A o de b° Dans la Yroiéième- 
? . Le 
41 viendra r= (T5) | 
F\p a) 

ce qu non À an. commartte Pa elation que- nou avons dis 
devoir eœitter entre Les cocfficienté Prq#r. 

Mons pomvons donc affiumer og" nne equation 


en resodnble es que de cinq Lacineé 4'obendrom. an 
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mellmu— dans fes ‘hypes ai - dns imdques à L phare de A « 
de b, La valeurs . 


CE mn 


V PF WT | 

2j: SP | 
Comme Les vaeuns de A 1 de bd Some necehéaine. : | 

meyn… veelles . Lam sesulte que cete cakegoue 9 cqmations aa 

foujoms me tacne- néslfe en agmafre racines magma ved . 

ualite De À on D b Jin. voiy en vente Femys que D] équa 

ons échaypem. au Ca iéôncti£le . Mais, Jr ce Jouer por. 

À en- uécebhaïne de, prredenrer MMe- observation . 
L'existence d'une tefation De La Joime a+ 5 * 

mou “bonrte vatnrellements à Déterminer à ab par Pa_em-: 

norss once de Po- HOMME 4 Du prod de Lens cimnaqnièmes 

wmdances . Con teaser cette. pendee 4 AM ANOW 
EU bS , O1 on f ohtiem. immediatement on nltspohian. ee 
cave de 28 pme conûion par A PHeconde . Coke. | 


dome, a t‘-  _—— 
JL Sum de- 7 qne AS 1. L° Dernocuse- La racines de 
cquahon Du decond degre oœimés Concue : 


p°4 
126 | 





es de LÉ on Deduixre : 
SE vs pa Le or, rt, PA 
as + x 7 12 ? 2 5 Es 


Où 11 Semblnau. résulter de ces valeurs que Le cas 
médncnbh Aonwvta CAS VY , an 2 4e prusdentera foroqne, q 
Nam négatif, fn qnantire T'- Fa Le dera à Son tow, 
ce qui immpoliqnenas. contiadienon avec Les conclnsiond fetes 
cédentes . Mais À ‘objection pan lorsque. P'on à. égard 
& L'equavion De Condition qui Le f a p em à q. Cote. 
condition Deviens en effer- Porsque q cbr. négatif 

4 3 
f=tS($+ pa) 


Le signe Awpér enr connrabpondamm au Cad de- P prsitif, 
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en Le ét imfèvienr à cel De p négatif . Oe Pr ou dé 
dm10 En valeur Anivante de P'eactoression que dom À ab 
en. converte. par Re 1adtcal canne. . 





rt Op 1 pdt ge P°). Pa 
nm mp} Pire) 12 
MM  — FA. cran. la même chose que - À # p'q, on 
. ÿ . +. ° a+ p° + 
von que cle cœxporcdiion. de redun. à CT) on Parce 


qu’elle an nue denmiême -Puidiance , nou bdenfamem. alle 
dera tonjomé positive. mad em outre 10 n'exigtera foire De a. 
cal canne. $on6 cehni du cinquième Deqe . JP ess donc vrax que 
L'equaion mi noud vcospe de ose auympféremens z P'abu 
ded empêchements de L'inednonbilire . Én poméuinam. d'ail. 
Leurs fo calons es vomphacam., Vovno Le radicaŸ Du cinameme 
degé, _ L par 4a valowr + +2) on retombera_ 
dr Les voleurs précédentes De À os de db. 

Jon ne Voyons pas noghiger de faire vemarqner 
que- l'équamon aeïnefle Predente., qua à ed tacimes , nue 
parrionfanite qui Pa Distinqne en De celles de L'agnarien Du 
Mroisième- Peqé es. de celles De P cqnation Dn cinquième que 
youd avons traitée à 'anticfe 11 Du foréven. chapite . 
Dans C4 Deus deniers cas , L'ensemble. De4 racines ex 
Hymetvique- par tappou. & à er & b ; con. à .Dite 
Ji, ans toute ceo tacined on parmule. 4 on b db on 4 
on nue cahôna pas d'avvrr Los or on Pes cinq Amême2 
nombres . 

Dane À eqnanion a ctnefle il n'en er pa 
An , yre- anei0fe pPrimmtation Condimilla , Aamf powr 
Pr racine a+b , à Des momies Differtent— de4 ‘jpremiers 
qu, par condeqnens- , Coferonom— D'étie racines Ve 


| D ‘ailleurs frmôque- Les racines Aom- P— 
écédentes Dan Les me Îles a ob som eé de 
Hlace., D s'ensmm. qu 'afles coutsspondiom— à P'idenite pre 
cédente- en à ob , dan Lranefle ceé dan a lement br 
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fermes entie oup , c'e à Die à 
(a+b) S_ falt{a+b)"- fab (as+b)-(ab° 0. 


cela pperm attea @e rcéondte Ÿ cqration 


$ 


X° + p'at+ gæ+rs= Oo 


de meme orme. que be preccdente Dans #a quelle be cocff. 
Cient D ton De X Aernome Diflcrenfe de 1° an Je q , 
MAN qu derous Îieé avec ex par fes reBarionro 


p'=-Wfaip . q'= 1 VE 

Tnamm- am haume tom comm if teste Le même Dans 
Dem canamom . 

Ces ohsexnamon montre qu'il ne. Jaman. 
Etre Apernmné de prendre imdi#timctemem— a es b je owr Co 
associer avec es differentes pm 3Januced de à car ges ar 
L'étu. 2e la qmedhon . JP Pam. que Le. cho a faire po 
cote afiociation doù dtabfi apr Mécudiion ; dans qua on 
bernm- expode- à caleuler De4 racines am appartiendraiem. 
À me È ion avmdkre qne 3 proposes . C'eor. Le mu Détail. 
de. pratique dur caunel noyd Amon vccañion De Lever 
fovsque- nent non vcemporont de la conduction gévméhique 
Deb racines ee Ont fanel noms dommarsné alors tons les éclairs 
cibsenient neccôdniraé . , 


TX 


$es cnde4 dom non venond de présenter Les 
pose, bien qn ‘appliqués æ ed cas partionfiers y he anquem. 
par D'un œrtain iuteres— . cé inontrem- d'abo® 
Æovi N'061 pa imaccedsible à L 'aljélre Don Le cÂnquieme- 
Dea“s- : CPfes nons initie de plus en ph d Viverde.— cit. 
conftamces De caleu? deja névélecs en pare par fs Paques 
précodente eau Be confiimen on 4’ atendom. dans cel. à, 
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ePler. como bete Le Principe qme c'es à Vexiétence Deso 
rzacincé de ? ummité qm"ip LS exc brbivemauns- aHribnaer la 
nmhiiplhicire des tacineé Ded squation— ; eLlee- nonn- Lou 
enfienir-commemt. Lo mêmes racines De P'unite contribue. 2an8 
chagne. cad, «à canacteri6er Ls edfoacad dom de Hionvem= 
comouses c4 Diverd qompeé de nacined , €, Par cola même 
elfes gohem nm grand gowr Or k Nature De L'intervention 
damo À alabee des Lonsmes imaginaires ; onlin eos appel. 
Lns- vivemems. P'atention sur L'ntifire NOÉ powon- 
meltïrer de VA comidération des identiteé de ‘honte Éoïte WW 
ctendre- Re nombre Àe4 cqnationd cé oPa Bet . Cdow- VX des 
avavbascé cols aq" nous Lanraidem. iliter en faveur de celle 
vrueniête parie de noha travail . 

Mons allons maintenam. emkier Damo mu ouète De 
conoderationt AÂns eYondncd unæanelfeé vienbions de tab - 
cher Les précédents Spécialités ;non verrou somme. cl. 
ca Hom- deé Dépendances de principeé generawr qu Les domi - 
NM e4- Âe4 chaire ; MoUÉ fradierons en revue des pproprietes 
qu u'appartieunem— pad Aentemem— æ quelques kacineé ) mad 
à Foutes , ai vous acqueroué ainéi des nohions fereciéeé » 
How Dur Lenr valesnr absolpe. du moin nr feuss ottat- 
ues , Sur Les mecedsites de leurs foues, dur Âes doié de Leur 
confitunion . C'en- em piocédam— & L'etnde des fonctions 
nésolvautes de” cinq sombres que noué allons rancomir cette 
nouwelle 4 importanke étape du difieile problème qi a 
pour objer La ubcfution- compfet de L'eqnation CITE cinquième 
dique” 

Joie qoeis anbihainemens eing nombres 2, 2, 
L , Æ, ; Le a tepiébantoné ar &, {” &° €*, à 
es ctuq nacimes De l'umite . Sos inôiceé placés au bas de la 
led x n' aa qu'une vale de convention dome Lui » 
que cbju- on de 1411 20. nombres entre amp ) L'arnram: 
gjemem- €, Ta 3 x, æ. pan afie combideère comme 

Er « 

Cela pose ; multiplient L premier nombre par w , 
Le bscond par À° a ainsr de éme er faisons la ouwme 266 
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prodnits oAn61 obtenus . Cette Somme o41- ce que. Nom 
ayvefens Ja Vremmêne uéhofvante er voué a Debiancrond 
par X, . Oyms , COMIEWAMS ame cima mombieé Le même 
pranqemem, suftiphions . fes par Les carrés de ol , À k d°, 
d”*, d/ er faisons encore La Soumsie de ccé produits , noug 
obtiaudrons ainéi fa feconde wcbolvante que MouU4 reprucdente: 
ton far Xa ; envpfoyam enbute Comme. multiphicatauts 
fs anbes des À y Voué aurond fa turisième edotvante X 3. 
Ja quatrième X , D 'ebtreudta en faisow- uéage ponr mul. 
Aiplioateurs De quatriues jouidéauces Des À ; en enfin. 
awec- 24 cinquième puissatee des prise pour À acte now. 
obAindrions Xe . Ou ana done, pour Defrnir 14 res - 


yamted A4 formules Awrvamte$ 


X, = X, A + Let + Le, L+ x, &'+ x. 5 
X4 = LA ® + x, À + xd + x, < + ct" 
3 1.3 3.3 4. 3 

y = EX + LAN + List + XX + x« / 
k 

ete art gate ds a di 


Xr = à + et 74 x, 7: xd", x xs 


On 4758 9 Allen que da cinquième pm « 
Aance de À on 606 nmrip les étame toujourd L'ile, ilen 
rétulte_ que ed Derniaxé Fermes Des aaéolvautaé 4e ncônidom. 
invarntak lemme. a Xe e— que Pa cingqmsme_ eééolvante M'o#r— 
smutne ehvse que- fa dome L,+XL,rTss EL + w, de nos 
CA mombreé . 

ä, dans Les eacprreditoné et - defôné |, on tednw— Les | 
expoiauts de À à Lenr plus Dimmple valeur au - defsuoué *e (, 
ON AU R : 


X, = Œ,d + Xadt+ Do” + x,at + te 


"à 
Yu mn A + ant 2 + RAT + 2 


4 
X 3 = x, 4 x A + Æ,X + x KT + LT 











J. 
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æÆ x, À? + La k 3 CPC x,X + Le 

X L XL, + La +3 + À + ze. 

Ccla pose, tÊ résulte des voprietes connues ed ta: 
cine4 de L'uuite que X etam— de fa foune- a+ pt , x #scra 
de coll a-byf1 . qn om onte À? cram… teprubenté par | 
a'+b'y£1 3 le. sera par a'-t'\Ar 


MA om nage de ce Diverses valeurs ou Erouve que 
X, prmd {a Lorme- 


(tir, Ja+(rirxsat+ &, + {C- 1) b + (tr-xs)L") et 


ën qua X, dewtous & Son tour 


(x;+r,]a+(tist,)as æ - L(x- 21) b+(æ-xs) b'} VAE 
de telle 4o1te que dr lon pese 


(x,+x,)a+(xirts)as x =P, (x,-x)) b+(r,-xs)h'm Q 


€ 
PRO me PAe QU, Xp P-@VT 
En consequence 44 den “céolvautes X, ne X y Premmenrs 
A forme. de deuge tmaginaireé conjnquecé . 


… Cu hf on a, 
par mme dnbélintion amalqne— 


Xa = (x,+ +, ja'+ (rit ts) ar Gi) b'(ere, Er 


X 3 = ( T,+ æ,) a" + (ta+æs) & + X ç = À (+23) b'-G-x,) V=r. 
Üos am douce pourabre | 
(£,+x,) a'+(titt, a+ Le = M ) (x, -%,) l'-(2,-x)02N, 

Év Qedmme Les gnortres premmañes cchobanteormonc 

dnve couple D imaginaires cou ee y— « 

Cette Conalus ion que MOUS. Sara utile 40avr le. fuite, 

Sp polie à ailleurs que Ls et NO 1 donner” X, L, r F4 

€ 4 u— Xe Aou 2€el - U—, Mounr—Ce coÀ elle ne souffre pas 
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à exception . Mais À n'en scrau- pad de même, connue. il en 
facile de S'en couvaincre , dt, pan ces nombres il y ent a vous. 
ym ou plusieurs smaginaires : par exemple , di x, crajs.égal 
Œ À; + y VT , Où Je convaincra que (2 partie véelle de x, 
dcvteru— (ZX, + x,) a +(Xg+ z ) a'+ x, - VAL 
Land que- celle de X, devis  (1,+ x, )a + (Xa+ xs) a'+ x, + Y, 


ÉÉles pPrenstems fes formes T -y,b , T+y,b 4 cobéem… à Etre. 


égales . JL en berau- de vueime cé parchieé imagimaitcé de. X, en X,. 
L'une deviens. UÙ + Ja , Ÿ'autrte U- y,a , leur cqalite t'eaiste 
pin .de doute que feb canactersd eééemtialé Ded imaginaires 
Con nquesé Dub poanatésom. compoletemenr. | 
On vou... Var ces caemple., combien sl Serass- quelque. 
fois mprnben. d'appliquer an cx pudhoné imaginanred ls 
poprictéé deduires de la cormiiération. On 2e? eu à que fld enter 
on pouau.e tue condrue ét, 0e fuiésan. guider par de im - 
ples amaboaqies _on amer, Sas ge tification preadatte. 
certaiins imductions. Tous reviendrons pine En. Détail Sur cr: 
objer- Lousque moud chencherons à nond vendre couvote des ins 
Liunces qu eœerce Sur la constitution de equation du f £ 
deque { “hypethése que- loin. ou partie. êes ang nombres 
Œ, , Los Lg 5 Lys Lg Deviens imaginaire . 
Ces couvnutions étaus ainsi établies, Pucedond, À 
aide de6 X | Sur Le fonctions X,, X, .X, ,X,,%, de da 
mesne mamere que noué L'avuns fais dur 046 cinq nom Btes 
dorés y Mo obtimions par Ce mé yen de nouvchles fonctions 
que nous desiquerous par X,  X, , X, , x’, , Xe En nous anroné 


! L 4 4 $ 
X = XU +XaX + Na + XX + XX 


! 

’ 1 12 3,1 4.2 SA 

| . . 4.9 Le 
KE m Ne de x dE+ x de x AS 


$ 2. b 3.4 4.4 £ 4 
X X de X ed X AT 4 Xe MO 


h 


! 
4 
x = x ,& + va. x ,X*" … x 4 XL" 
Ce j° dt que fes fonetions X° Jomégens. de. A propreiéle 


Lo. 
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remarquable que chacuue d'elles côr- égale Lu quimtuple dun 


de nos canq nowubrred PTS qu'on a 
| | 
K,=(x,, Xi mfxs, Xye fx, Xé= Sa, , Xj= Ça. 


C'est par ce motif que., Haut di4 que nond attribuong 
au» X a Jénomination de fonctions tibolvantes , nous 
donnons ae X! celle de fonctions rabofnes . ua à La 
foi à L'aide de laquelle elles Sum founses LS imes e1- led 
autres , far Ÿ lintewention des jouiésamnces de À , 110146 conk: 
MOLOM , aindi'que. nous L'auons fai dau ce. qui pterde 
de L appeler A foi prissancielle des tuéolvantes o11 des véto: 


Justifioné qmaintenanu- notre proposition . 
renvons ne kébolue qe conque X, elle EMA pPowr 


valeur XNA + Xe Xe x Qt 4 x QE 
À noué condileroud ‘Son premier terme X ! a* Comme 
daué X, Ftawiem— tontes fes pPmféanceé de À, il J'en How 
-Vet a - méceféarumen. "me, celle du degre- [al par exemple, 
que, wltiplae Jan X*, AURAS degré p + K que -$era 
egal à Ç . JE sera même. facile de coniaitse ce te. e+— 
pour cela, il uffira. de- 40097 h+K = f , d'os fon D'Imm. 
M = f-K . boutes {es autres pr San ces de À qu fran 
doué X y Sexo mecesfairement— differentes de f , 4 Comme. 
daué chaque Ferime., {es inbiceé des D Sum (es mêvnué 
que fes Deques des X, 11 S'ensune que- le Verne porn 4. 
quel X 4e trouvera eleve à fa pmféance [ AULA ccm qui 
covtiems XX f on Xp , 
fr maintemaus noud pasdoné au Jcewud terme Xa4, 
Ê acénlte de la fox puiéhaucieltle de a formation de Xa que, 
dans cette tebobvomte, le. terme em X Jarc pur TE plié par 
d°f, lots Donc qu'on viendra à Uni Duuner Le nouveau fac- 
teur &'*. {. deqre dcfinitit de X exa CA +K) » ce t6—-& - 
Dore um multiple de (, ce que fais Diéparaîte À ele tamis 
me à À ‘'anite k 


Cn vaut de même que dasnré Le Hroidième Ferme 














— - 
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de la résufne X ,d°* Le nombre X ju 4er a nmbtiphe par 
dr + x) , c'en.-à- Dire par L'ynnite, es les mêmes éffeto be 
xpuodmiom. Dans X, L°* 01. dansé PE. | 7. 

Car conéeqnem— dané L'addirion que xepreboute £. 
valeurs de X Les Ltermes en x dommerom.. por Souwune. 
ft ou EP . 


‘afoute 1ihaiutevons- que A Somme cé cin 





humes qui contiemmens om. autre. nombre que cel % 
| , p) Ad 
Vera alle. . LMOMS entr effes- e nos bte Xp , cd. ci 
daué X, anna pour L'acteur «+, & dcqe V+K n'etume | 
pad nm nm Étiyle de ( . ans Oucceboivermems , dans Les autres 
tésolvantes ce vombie oma fe facteurs 
MO) ER) AK) A (+K) 


Un seul de ced deges 4e dermer , ét nit multiple de f ; 
= COMM Ls bovu… Tous Diflerents Les nné des autres y il 


d'emsnu. que fi Semmme de ces Pmissances de ramèmera , 


Lu 


par la reunion de K° À l'unité, &. 
| 144 + 4%T4+4X4%+ ot 
quaite malle. qu améantira Le nombre A y 
Jan ce que d'ailleurs Ÿ er. quelc ne, 1 and : 
vera pe Fos4 les nombud oubud que Xn dédpraraitiom. de | 
fa domine 1- que ccle - ei de Tédnira Fu f x 
JF eh done vrai , Comme mou— l'avons am oncé. 
qu'on oo généralemens. 
X =.f zx = [Lex 
Getle eos fa Loposttion Londomentale êe laquelle nous 
domvons Leo comséqnences 8 yofus anportamutes en. Ce 
qu Concerne. Les otmes en À. Conftltutiun ed racineé. 
Mas avons d'entrer Daus ces Voltailé , nous 
etoyoné Devon diéidter dur ce fon. algebx Vced - 4emor: 
quable_ de fa generation Do cinq nombres ) quels j* Ni /. 
dom, & faite. de d'expuebsion générale 


X,X “+ Xa XX AS. XL X 4 
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LA 


daué Lauelle fa Snbstitution omccefswe. pour K des cima 
valeurs vummériqueé 1, 2,3,4,Ç me à jomr {x Série de ces 
cinq nombué . 

On von qu'a l'aide ec omq elements fixes X,, 
X, s X3, X X couv én a bo lenmens. combines avec es racines 
cinquièmes de L'umite. , l'algèbre prssèse fa faculte de concentur 
ouma nombues dans 4m Seul symbole ce Sysubole de Trouve 
conftiime de hlle manier qu'on mecomman… avec la gêns gremèe. 
evidence. que c'ebr- & l'existence de cé racines cinquièmes de 
L'unité que cette. facnête dou être exchwdiveman… attribuée 
ous veriorns’ primo foin ; dans f'antiele X1/ que- 


c'est pareiflensens amd Ce far que de Ponvae- L'exce Lication 


de f eactétemce- Ve. eng Lacises pou Toute. csuadren Sig cinon 


wa. deqre- . 
JM ais C£ dun ques LUS nou: loné Jurite una appeler 


! . ‘ , * , 
L'atintion enr CE inomame., © eût. Ou & Les ELEC IA par: 


| . .… Les {} . « 2: n : - : c 
Heure que teucters… des tomes XX, na Ne des 


Ha cames. Lors ue ced Aactiricé Ont réelles 


_. Le fectesr Pc rappellera que Dons he présoet article AE a té 
tabl que , fouéque Les mowmdies Donmes om réels ) Les quatre 
Teri s eh himtes fozuiems den gr onped , L'un X, er Xy 1 
ccrwpooseé chacun de den ma qginateé 
conjna nas " de fe ferme À + B\21 : 


Le 4Cite que 2 ‘eét-. pue Lt au ami foréaue. Les monrbres 


’ : a }  . 
dom 3 7 ue fa forma le. lmicairae- 
K . atK . 3K . s4K s K 
Le XX + NU + ad + XS A +Xç 4, 


un Les éoncenvtre. dam Lun ensernble , Don Hecsdairemens 
He COUT & {a foume se” noel por L'ecrnession de Leuid 
clément X, ,Xa 3 X3.,X, - Quam am Dernier x 48 «0 

| $ 

Conclnoné Bone que { algübne , Tom en poiéédams 
fa pruciente propuière de noné dommer Dom .nme denle (© : 
preféion linéaire L'amsemble coffecbif- de cinq mombre6 
ne Lronve: pas Dam Ses moy em fa faculté, fotdque ces 
novbus Some néels _ de s'exonener— de l'imaginane ; 


| S97 
{au fan DA COnNante mn appel tres - général gomidque abs 
danf X ) Yom. c61— imaginalre daué L'acepression ci - Def. 
foréqu'on elec has Jury ceb faire &emañauable.- ÆK 
qu'on Les etudie, avec toute f 'atemtion qu ls merttens…, il 
noué para. supodstéle Be ne pas ceconmañtie. combien pu 
nous éenions éclaius ur RL veutable nature des teédounesd 
es des procédés ofae briques dx, comme ou La fai jniqu'a ce | 
Fat on vondau. mraimtapir mme bauiore infranchicsoble 
etes À né on l'imaginaire ; 41, alors que f'alasbrue er 
adiocie ea Les confovd tncehéommenm— , on pero iétan à L— 
iécter ; a. vébenver porc L'un. Toutes fan faveurs de. note 
intelligergce en À froyper >'imtendu Îa. combre henéion de 
| autre . Céparons pre mos idées Chavaerowm- Gimta œ 
cel égard | on que uoué cesseroné endin de. Sejoarer Dons 
209 cancehiont ce qu'à tom motam la Science decfone 
uni dans des avut . | 
Les obcenvañionr- qua now venoné de padaver ur 
{ax forme imagine da X, ) Ra r X3r Xp confimem FT 
endoléem- #e4 ideed que how avon Develoypes4 du L due: : 
Suæibilite, sou dans Le #7 chapitre , Son dou Le com: 
EM CAN EMA. de cm -c, vou dnotibi lite qu Liom— aUmmme on 
D dou, à ume-cneonstace T'imagimentté 
Joss quoqu'æ préiaem- cer tuaginaîte nou puvu 
au depau de touiué ed bhe'ortes que ot pour- cbje— la “es 
solwtion de l'egnañion dn 35 deqre er de quehqnue— ca— de 
celle Dn (2? y + ëte mn gromd LA Lib D 'etoymemeus Pouv- {e4 
eomeclxcé, é— ils om d'artam— pis Difficilemen accepte 
LI de Ja manifedtaiion que € er. préciéenem ous : 
qne Lbutes LA a4rpauremces sennloleum._{ 'oœolwte. de La 
quebtion , lorsque ou Debaus & Âa fou An est tel 
Les coeffrcremts De L'equanem our 662 bien que 4e taatme 
D 4 en. vevm brutalement, pour mur Dire 1. 1 eve 
Arme mere es. 9e empêchent iméumentall 
Marmteunom— Dn Mot , à É'onde. Dev etude qe 
mou4 Venonk de dévelotope” dur Les fonction— uesbyauts TT 
rholnel Mont S amnoud qme & l'imaginaire ne fe-monfie— 
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pré manifehtomem. dané tonte queftion qu a pour objes. 7 
rébolution. d me éqmration On cinqmême degré , À eœiôte., imp. 
citemems À 4 vrai , Mad mécedéniremem. , dansd l'anonce me- 
me de cette queétion ! pMéque L'objon de celle -ev a91— de être 
mine mn qreupe- de cinq nombres : o1 nond vonond à apy'endre 
qme- 4, quebs que Joiem— ce nombre , { alqëbre pose de fa faculr 
4e de noué Leo faire coymailre Var nme- émet uebiion Finsane 
une mdeteriminee Divorsilie , foû, LL n a Pas fes ené, 
Lorique c«6 nombres Some nédls, de maisténir L'eépéc. vaine 
de cebte- expreséion dans Le coucomd de Le fume imaginaire . Che 
, detmere forme er donc inséparable des Doumosé mêmaod , e 
Suite’ elle done pecessairtemem. wcpara tre dm Le valewr lb 
qe qu, «xp 408 toute analyde- , Vera finalemam- fa representation 
de &. Car ce Moyes- L'accord 4e plu fogique S'étabhh. entre 
2 puarmisses en. La conolnéion. eu Les Cromements puveaqueé par 
celle .& me penvem ù LS cebler alors que- £ voile qua obseurciBan 
Ls plomviened. es poance à Jour . 

JP ob. 7 'acllens facile de vou cormmsm- , f aide Deé 
procé2ef analytiques ordattes {e symbvle caflectif ded ciuq nom : 
fus, quoique- complique. Dimaainarres , de Ÿ ; age de cetle forme 
à er que Ls caleuls S'eflesnem- en 4e tétons finalkmen. 
en . 





n cffes. maimtenam te Le notationé du presond— 
article L'expruosion generale des résolues onr ded nov bres 
#ecls ) Deux : Ke 
(P+@)27) d' + (m+ NT )d"+ (m-Nyi) d (r-ay5 )d + X, . 
OZ vu Ja que- £a prenne et ia quatuème puidiance 
de X vu Les valent conjnqueeé : CR dm T 
er que fes denarième” A Trioidième , pareiflemem— comnques, 
dome raprésenices par cd 2 + din 
isa. en. condequence. ces nbétilmtions Don 
L''eccyresoion ci Dedinn, on rouvea pour fes wacineé Les 
Les Lormes Avrwanteé : 
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2 er. DEL Los 2 LT 
EU P co T.. +AL c00 SEM EX, EAQ din rte $ ) | 
4T 2m AT | Noa 2T 
CP cos + M cos FJHEX; 2 Z(Q 5 Fe — Mon © 


+ C P + m)+1x, N 
formes dos lesquelles Lonm- e41- devave née. : 

JP semblernu. m£me résulter da Pa e_ P'obétacle 
de L'ivneonetibilite: a Dvéparn . Malhonreusemen il n'en 
ds rien ; car ici fes valeurs de P,M,N,Q dom ordemmenc 
domncel en Fouchion itecte de À, ,T4 ,% , x, ; x; c'ebr….- 
& - Dire deb racines maemmes, Toydis que, pour que Eu 
fnr—rébulue., c'e en fonction ded coefficients qu'il Midas. 
fes exprimer . Of voué avoué vu, foréque non avons Fais 
te Pa mebtion- fou ponr le 3:9 ne, Hoùe- You nn car 
partioubrer On ES , que , dané cette recherche LE 4e pus 
Jente outre Les cocfficients Deb combinaisons imagimaire— 
necanvertes de Ladicamo Du 3°ei Du & Deateé . Ulaie ces 
eœt'uciionr— de Tacmsé, ind#ppendables pour determine P 
M,N,@ eu fonction Des dunes , Jow— Des opération 
que Ê adgëbre-m'a 26 {4 moyens d'oxecmter, en. de fx La 
permanence de {' obstaol je Duati Êfe . 


D, < 


bêchons maintenam. De noué cefuiror Sur L 
nombre de valemns que poem— NON" chaque ebolyonte 
et Dur contained relations qui aœréten autre ofled. Tour 
avow avut1s On en dbutanusr… que £ emem— dcA nombios 
Dowmés , amquel nou— AVoUd dois apop fication de Pa Por puiér 
damncietle our former {a premiere rébohvante tan auoleonque, 
Où «? cs evidems. qu'& chaque AAMAOMENM— NOUVEAM Cons 

onda une tedéofvonte différente _ J y aura donc. autam- de 
Va£erss Pour celle. où qu E y a d'anamagements posoibfes “de-cinq 
nombres , c'en.x-Tine 120. 
Onrmi ccô valeurs , £ n'ou— pas pudsiéte. qu'ils 


TT Te Tr PER 


Aoo. 


en ame davp d'cgales ; Car, dr cela ctau.…, il 6 ‘eta blrrau. entre 
Les vombus donnés os À ne relation de. laquelle on en à : 
dura deux autres eu cola Bepareyrem Le tél au reel se 
L' maitre © L'imaginaie., er Par buite- n'aurai. pas 
Ête vrai De Dire. que. Les nombres donnes Sous queleonqué. 
Ou Temanrquna Mmaiutenam- que {es J20 arran - 
genents Pernvenms étre dWwiseé en œuq groupe coimpotéé àe- 


_ 24 valeng chacun qu Sexo. Caractétises par da civconstan: 


ce que, dans chacun d'aux, La même tre ocewpera fa. pre: 
pMêre place 
Ox je d14 que a comañééance de 2} cowvoo$amtes 
d mm arouve y h, à fai dé jouitsances dœX, Come 
Auire à us ne deé autel atowpes.… Lu 

Mais av. d'entrer dans fes 2ctails De La Démon. 
Cration , il convie. Ve 4 ‘eco liqmer 101 quelques noationt 
qu preuves êbre. ukilemens. empoloyces poour proceder a cer- 
Fans Aafsements des 120 voleurs. de , 

Mons prendriuns à'abod Le Symbole. émexal M 
pour desiqmer mme queleonque de ceé valawis . Ours , êt now 
voulons distinquer cotes qui. ' agopliqueus. exclpéivenneam. à 
wi q'uupe, nyué ferons “oage , pour celui par compte qu 


‘rm Toutes 45 valeurs commMencam— far Ze, de- la nota. 


tim MX, de dote que L'endem ble 4 M sa composé à 
La. rumion dc M,,M, , M, , M, ,  M., Can -x- die de 
celle des guoupel qu commence. par Æ, , Par %a, Yar x, 
var a, ) yar we . 

Mais avé chaque qtompe non aurons Besoin 2 ctolls 
des Suboiwisiond Basces Sur {a place qu’ ocon par ons {8 nombre 
œut0d que- cel qu carackriée le gmpe . Ainsi Le étawe. La: 


, Canactenistique. D growpe A fimam— par conbeqnem— à la 


prumicre phace., nn autre nombre 7 peus Auccessinemens 
0ccrwyer Les rang 2,3,4h,f ,con il y au dix compodantes 
de M, po chacm de ces tan4s 24$1qnes & Xp : 

Or uons ferons Hñage de fa notation (M, X,)a pour 
débrqner LA éix com of at e on groupe K dans Pesquettes * 
coupe 2 tauq 2, de la notation ( M xp), pour Défiquer 





| 


ho). 


celles dm. même: growfpe du {os aie bles Xp. vecuye Le vmtq 3 ex 
aiméi de. évite. Le. 4orte me fa notation. acnera le (M, Xp) 
nous aypyrend : À? par fa valeur de M aqw il d'agir d'une valeur 
X, ; 2: par L'indice —{ que cle valeur ed. comyorise dans Le 





tompa comnencm par Xé ; 3° par fa présence de Xp 
de L'indice: M fions des parenthéscs que., daomd ce groupe, on 
Jeu s'occuper des valeurs dans leoquelles 7 vecnpe- la place 
À : 4 À teeon. nue valenr fie \ cl topondra & dùe valomé 
épectafes de he 7 defivies par celte valenr de A. Ji L'on entend 
an cowbianrs que. | prom uecevow Âe$ quatre va leyrs 2, 3,4 fs 
a notation (A Le) y tepruéentorx., amééi bien que M, 46 
1h valeur Ju groupe K . 

Onais il «4 evisemr. que, dans Le groupe M, chacu 
des nou bres antres que À, pumrau etre. emplone, comme 
vie. de l'être x? a categorser des valens M, pique chacun 
d'ewr y cempe , comme ln . Jo fois les tandé 2,5,4,( - floné 
dunineé donc. en Duou- de coudideter l'indice ? comme quel: 





conque, S 58 d'aque de L'ensemble des valeurs de M. 

Jloié em dchoté de cet eméemlle em ce que Concerne 
Spécialemem. ec quatre énbivistions bn qrowpe , {ed 3œ valeurs 
wprébemtces par (M, xp) Jerome diffcreutes de celles (M, Lo. 

Vans doute par la vartialkion intégrale de- M É'ymuae. er 
l'autre de cb notations Jowmera L'ensemble dn qronpe K ; 
MS por chaaue valeur Vartieu fière de # elles Leporsdente , 
nom De coflecrions non ifentiques De die composante . 

Procddons maintenanurs- à l'etude 06 valahient qu 
pepe exiéter À'um ao € & L'autre . Smpopoéons , par ecem: 
ple, Corine Le 4 valeurs du groupe dans lequel Le dus 
Ja. {a promiire face. es voyons copmmenr-, anee CL valeuns 
mous cbhendrions aclfes du qeupe dans Lanel c'e XL? qe 
Mame am Pruwmer 10 . 

Joué venons de vow aue- lo 2h valemé dr guoupe 
KL Aén Cumypribes Dans fe Symbole (M, %), , quel pre 
doi Æ, en Y duppod am que pe pue bmécebsivemem— Les 
voleurs 2,3, 4%. | . 

ON au goonr (4 momem—, nend anetlront que F 


A. 


Âo2. 


a mme valeur fixe en mrique , de Jorte que le symbole so. 
(M, pa me. eyrbonterc que die deé valenss On q*onpe K, cefles 
_ damra lobquebles &, vconpe wm tam4 determine pm 

dr ce qu'it fomdrais. ‘por que cé 6e valeurs Sevinéam- 
de compuianteé dn qupe ? .c'eér- que Xp qu cor mainmlenrom— 
multiplie par 4 pabsar à fa premiére place oe-par- censée 
d pour facteur y OT Cc'ébr— me propuiite qu'il 6exa hués - Aocile 
de ln Laine acanétuWw 2 Les mubtiphian- par ne Pmélance T 
Sa & 4elle que- L'on au K* Te À , D'ox l'an Vevut—, en aa 
égard à ce que” dx 1 MAT = (+1 en par dnite T = (- +1 . 

Onmmd cele. Sera fai, es cœfficionts 306 quañne autses 
sombres qui, aus chacmme de nos die valeurs , chniemjprimi. 
divemen- differents fes nnô Des autre, contimnerow Da. don 
de coche propriete . Or, quelles que. Joien— Îes paditum— que , 
Les nomeanr corffcoients vom. aféiquer, dans chaque cad , à 64 
quatre” nombres, ou dexa certain an" elles Pormervm Vonjonnrs mme- 
combimaisen- aypartemam eu gompe- OMAN EM CAM par Te , 
pique. dansé Ce toupe , cet nonibus fignrem. a toutes Les 
places oxcepte La pimière — Jf Vu de Px que ces ip valeurd par: 
Hioufières DH- qrompe X% ue Derome autre chose que le produu. Des 
10 ci-defous dw gronpe Xe par Le foctewr conétamt. ds “+! 
on A en noué pourrons Les eerire_ 


Cou / 
KX ’ (M, x 
Ou pourra 2'amlleund temanquer que, Par'ce que Les #1œ Comes 

damtes p'umitives du g'towpe- K Possèdem- x à La promise face, 
ce même nombre va de trouver ; ay'uè fa multiplication yar dd” 
nepoerte d Paplace b-p+1 ow 7 ; de butte. que dans 4e 
growpe £ fes moywelleé Composantes deiom— Defintes par Le_ 

(M, Le ju ; 
dan perdre de Vue que-pour toutré Le4 ouvtreé Comfoudontes 
due groupe £ te oquamtite- F- | pouma- perdre toutes Pa 
valeurs ewtieicé J"64% à ( Aauf celle 1 qi dommeran À Lie 
Lo. première place Wemenr— rébervéé © Ty . 


En Les umée es dix combinaiéons Du groupe- K 











L 
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dans fesquelles x, vecupe La place pm $e- brandformen. on combi. 
Mardous du jose # detéqu on fes muliiplie Var AE. 

Où, comme en dehow Îc la place 1 qui, dans L avoupe 
K oh inimdite a XL , fe tanq Fr eds. Hnceptible dcé auare ve: 
leurs 2 ,3,4, [, on-vou que. la Hotalite des valeurs 24 groupe 
Ly D'obtiendria en muhipliam- celles du groute K par d°# , 
de durite. que” si L'on entre dans le detail de8 mnate valeurs qe 
pe tcevoir M, Le qgronpe L na nue dcpendance du aroupe K 
conformémeum. due Symboles dyvank | 


at(m.x,), an, x,), , «'(u,x),, A(Mxe), 


Ne cuudidertont marntmans— qu'une deule des combiner: 
dons (M Xe) , quelle an elle Soie 4'ailleuré , 4 tam. {ice . 
Dm cote combinaison [es Fois autres mombres Xp ; Xpn » XV A. 
cnperom De6 places # , p" , pe" DiHérentes 300 tangé A ap: 
5b mom. done jour facteurs A. «” 4". Car coméquens— EU 
L'on. multiplie celle combinaison , non plus par AM, mais par 
ti” y padsants- au bruemier ans , ele deviendra ue valeur Du 
greupe L', du on fa multiplie Par 4°” , ce jet {' qm fem « 
êra la prentiere- frlace , L'on obtiendra me valeur Im towpe 
L" j enfin , en envpaleyam. Le facteur a 57" Le réénltas— dcr 
une valeur du gsm 4. 

Aindt, une même combinaison du q'oupe K devionr 
Succchbivemens me combinaison de chacnm de6 quafre- autre 
guoupeé en {a mmbriphian par la pme dd Jeans l'ex: 
podauns de laquelle p prend 46 quatre valeurs 2,3, 4, , ce qui 
conrepond d'fa séuie d°, A5, A*,K . 

Nous AtUvonÉ êune à cake concluéion- qu'à wme- cpl, 
nonbru queloonque M y th correépondem- quelrie. autres qm" 
dom. 2 » k 
MX, MK ,Md& ,Md”. 

De Suite que 8i ‘L'on Vébique- Var X mme valenr quefconque 
de X, er Par M,,M,,....... Me , fes 2h valeurs d'un 
groupe . 4' cquation cm € qi Donuera tou 14 X, Aena. 


$ f 
(x - M, )(X°- M) cisco. (XP M?) = O 





ee me _ 


ho4 


£a diffrenlté de la déterminanon des 410 valeurs de 
X, A'abaiése dvne en fan à celle de fa Lédointion d'yme qua» 
Æion Du vin as - qratruieme degre . ° 
Ojnam— ane fonctions X, y X 5: X , ? il eh facile 
de 4e Cowvaamee, d'apriüs la loi e lewr formation. que chacwe 
d'elles à v 120 valenté 4 que Ced valeuxs Son exacte « 
AMam- L4 AMEMACÉ que- celles de X, Soù— ou1d0- em effes me 
valenr quelconque de X,, Savowr : À x, + Lx, + A°x + CET CE 


fa valeur cotreépoudante de Xy Jeta : dx, +, + Xe, + Aer 
Sr, comme { eh nu nombre premier, tous Les TIR 
dud Des exposants de K puis par rappou. & Ç derom diff, 
nenté Îes mms des autres en aurom pour valeurs fe6 nombres 
4,2,9,4,0 5 eulemeur lo Distuiburion de ce6 ec posant 
entre Le4 cm4 Merimes 4e Trouvena difherene de ce qw elle x 


. Sous La valeur Ve X, que a Dervi de pe im de depaus-. Iaug 
° L 


que Jou- cette DJiéstubution ) elle 6e rencontrera cen_: 
Faïnemems amd Les valeurs de X, pPwéque- cales - où ne Some 
outre. chose qme- fa coflection de tous Le arrangements pes: 
PA Qes os: nombres Dommcs . OD'aillens farce que. Lau 
qe K w'cer. pad cal & ( | Le principe uw feanel nou nous 
dommes appuyé perdiste, il d'en mu qu'il ess vrai De 
dire que outes les antus Lonctions 4édulvautes , Jam Xe, mc 
exachtermen…. How en mombre qu'en gramdenr Les mEmer— 
valeurs que_ la price .* 

Jl Jen Tonjours facile de commatte & mel guupe- 

des v'alenms de X, appantiamans fe. volenr èe X x cutredpon s 
dar & celle au Li à Vommé nañhiance . Ce vonpe- Dere., mn 
le, celui pour lemnel on a: dE d , Jon MK = 6 . fer 
Coneguenr: Powr La écconèc. tésofvante, K ét cad à ? 
UN OMR M =3 ; a ta valeur de Xx da du tompe. XL . 
Pour La Hrotéième CP TT frante K etoumu.— gli 3 ,m deriem. 
Ÿ er Par énite. La valeur de X, era. Du groupe y . 
Entin, pour [73 eme ;rééobvante K = 1 ; Ma ace 
6 n'eôr- Laé dis ble ar k, on luc Subslituex G+rle on 
16 ; Ù où L'on counclma. que La vafeur chtewme pour X, 





hof. 

fai partie du gronpe X, 
Jt Aésulte d'ailleurs de ce qui vieu. d'être démontre 
que ces vafanrs. dome chacme appartiom ù mn groupe if: 
fetes, devimdrom… qales à mme valeur Du groupe orimi - 
tif en les nmmltiptian. Par me Puissance convenable 
À. Nous n'inmbisrerons pas ei dur cette appfication De Le 

régle à L'aide De. faouétle en rattache me valeur d'un 

quowpe a celle d'un autre groupe. …. 

nan. a la emgnième rééolvante Dans Laqueple 
À et- leve: dans tons es Hexsicé deb cingiëmes omis = 
damceé , sl 8e évidem. qu" elle à La valeur maque- Loue 


X, + XL, + La + y + Ty 


XX . 


Onisqne Aa premmere rééolvante possede 120 vafeuré 

Len résulte qu'il y aura 120 mamiëres de procéder à Ÿa_ 

umañion des autres rébolvamtes , Ami avund - nous Howe 

ue 4e valeurs de celles. ci dom eaalemen- au nombre de 
12e. JE ne- fous pas 2 “añfteurs pare de vue que ce Las 
afgébuique Ham à ce que- fe nombre Ç «6 premier. Sans 
celle circonstance, il arrive qu'une racine Cinquième quels 
conque- de L'ymite!. per on élévation au qpioéances ênes 
cejéives, possède la ropriète de Les teprodnire - Tontré , de 
ee L'apphcation À de La foi puiféanecctl ce ne pen alors don- 
per Lien qu'à das vtamgemems- Tonjoumns differents enhe 
ee 4 mebnue- an'on cf e Le poime de Dépaus—. Jn'y 
a 9'ecception. à cette régle. me- por une catégorie. de 
p#63emceé . celles Dow leo Dearts dom ed multiphos de 
(. Celles-ci, app fiaquees D mme Lace quelconque de- 
L'mite, dounem- Æoujonrs cette même mmite Jour 1wôu ter | 
Qussi fa cinaqmième rédolyante qu 4'obtiem par L'eleévatin 
des À de fa première eZ fa prumtésance dun deque | n'es. -dle 
Amiccitill, + AMe- re une Seule va 
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Tour Les degres qui ne dom pas prenviens, Houtes ls 
racines dc l'unité nc podsèdem. pas la propriete dos nons 
venons de parler . Jen cn quelques - unes dou l'élévation 
7. vÉ we pméiance queleunque me damamn reproduire f 'enépmtrle 
de ceb raciné. Car eæmemple , dand le quatiieme- deare l'éléve 





fon que prmuféances de À ne pem- jamaid dome que Low 
d". Ce n'wn que: pour L5 À dome L'exposau cé premmer ac | 
# Comme L cA— d? qu'on ohtiemn., par l'élévation due 6 
damces uccelsives, la totalité des racines, Quééi le nombre. 

ge valeurs de la Seconde résclvante est-il Bien qolus Limite 
dams ce dearce que celui de lo première. es De La Hroÿsiemme de 
fonctions. ‘Îlous avons vu em fla- que., tam que- celles- ex 
om 24 valaus chacume, fa Sceonude m'en a que- 6 que “ue 
Defféreur deux à deur que foar le dique . C'eu précrdememx 
dam cette aédnction Jn nombre des valeurs 3e a decunde wc. | 
Jotvante que réside ta prwpriete de téiondre L'éanatiton du 
quatiieme. deque, ainéi que cela résulte dc8 étudcé eœp #deed à 
L'anticle xx du chapitre JHiaxtème : 

TJ étañs néceésaire d'indiquer Tous au maiud ces 
obsewañions añce qu" elles constate entre fes deg'ués des 
Différences Cundtitutiv ed qui permette de concavar pour: 
quoi ce que L'on pen fare Dans L'un, ne de pouwuna pas feu: 
jourd dand nu autre. Mau noud n'indiét ad davauta: 
qe- dand cr outre De faits e Le Lecteur Nouna étudier au 
toutes $e4 conde nenced à l'aide des. Loprietés bin coms 
deb rocimeé de d'unite., Smvau— que- Les dégres ausquels el 
appartiennen— dom Des nom led fpremeré on non puma. 

lo premère nééolyante , noué venons De Le condtali( | 
poses Ato valeurs , Or il Don. dembler- om tmier-abD 
Aou exhraovdimare, que, quelle que dou. celle de ces valemns 
qu'il aura comvenn de choisir pour po de dépa , fa Sevie 
de calculs que mon avuné indiquée , appliquée & cehke va: 
Leur quelconque , cumduise Foujound & ? ensemble des 
mème nombres ; o'eûx LE cependam. 1m fau cofétanse. En eff 
mous u'avuné Pas Manque de faire 172 6020 qn'en em : 
phoyam {es nombres doumes X,,X, Lys XL, & à ans foûz 


4oy. 
maique Par Leurs indices yo rond indices ayant ancunenelation obligée avec” 
Lu qumèenré, À on néônlte qw on ct parfaitemens- bordé 
conbidére Cu vire comme quelconque u 
Four J'en mice convaincre on À incendie 


me valeur anbitraire de X, , comme dx, + d'x, + dx + d'x, x. 


Rien 17 4 oppose 4 ce a" MOUS forsioné : 

X,= X y XX > Len X , Le À, Le = 2 j 
ous remhions mins, am Pois de vne Dcé indices, dans L'ot: 
dommonceinient— precédons. , en vend aviweroné ainsi par Confe: 
qu duve conclusions nina : 


X, a (x, y Xa > fx, ,Xyæfas , X,= fx, ,X = fx, 


Renyslar am. uisintenaus ts x' par durs cqmivalents non— 
amruons , , 
Xia fo, À, = fx, » X4 = fx r X, = Frs » X, a [Xe : 

Ce Son done tonjuws Âe4 cin4 mêmes som ces qn on obtiense 
feufeimen. 1 Fo Pos égoler mdividuellemen. aux résolues 
dans des ocûres Different Suuvame que Les arrangements pu: 
misife qu copbtitnenss 7 prumiere tébofvaute diffcrens. eux - 
mêmes . 

. du vob 9 aéllens qe A régle à dede de. celte 
Clude conbigte en ce que de premiere égale — tomjoms Le 
quintuple du nombre qu ) dam LL X, an' own a choisi . Vccmpe La 
quatrième folace ) qe fa deconde X, S'ayphiquera cr ombre 
qui occupe fe van 5 dans X, ; la Yoiiime X, à cel que 
veompe Le Toma 2 ; La quatrième à celui qu figure au ptemmer 
tam ; enlin fa cMymMEmMe. an nombre. am ed inéceru- le der: 
nier Daoma X, 

En définitive, on peut. Concevon Tom. caen Couung 
couétituam. nn rfsau de chemin qu podéedem. A20 points L°2 
depau— mad au n om— que cina abouti ftants pe301bes, fée 
quels teprésentem fes nombres Doumés . De chacmme de cês 
ouate , AW Ex 4 om Duppoder Yres . Diverdennenm— Ditucef , paw 
mn growpe de ctnq Chevrimd frqmatifs des gpétationd à l'aide 
debaqnebles on obtrem. Les cinq xébolnes . Or ces hemims 
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doive Eoujouws etre Tetlemem. dirigé aqm'its manches vers {es 
points représenrarife des nombres Soymes j chacum de ceé points 
ton. uedpechwemenr— da Leuminaison d'nm 2e ced chemin . 

De La régle ci-dessus vésmlteus. Diverses propriétés que 
mou Le Lvadériond fa en revue Damé Toutes leurs fpantécnlanites 
en dur fes Îles mous non Lonnerons Pr appeler l'attention. du 
Jectewr ar l'énoncé de quelques exemples : aiméi, fé 2h résolu: 
hé D'un aronpe K ont Tunrté mue quatiième- résolue. dom fa Va: 
Peur ess. SX ; Ji 50 vésoluantes du qrwwpe K , dans Les quetles 
Ty ocmpe {a pface F attusbuens en outre La valeur x, a 
nébolne- du *Lam4 -# , et. etc. DMoud me nond anéterou-— par 


plus longtemps dur ces Détails . 


XIE. 


Êes principes ei Dofus epedes népulte cette. contéqu 
car iwpotiamte que les résolues y) de quelqme- mamie qu'on A 
p'ucéde à Tewr Joumation , c'e--& - Dire” elle que dou. LATE 
solvamte qu'il'amra. pu comm de Prendre owr om de 
défpparr—, me dom— Suns cegstibles que- des etnq valeurs 


fx, 7 fe, ? fx, ! fx, ’ ES 
Pe telle dorte ame dt L'on Deébique- Immbohaqnemem par X' 
Lo tésolues #— far TX 1m quelconque des ctna nombres Dommas 
on devra avoir Ÿ'ume- manière génerale ° 
X° = fa , 
bsrituau- dam coté «darion- des velaurs de X' condembeed 
Pond Forme D 'auc- addition «& cmq Æerimeé, il Viande 
X = + (ax + dx, + dx, + Lx + diEx ) 


On dera Ccentainm , en feu, quelle que- don fa valemr de X,,qum 
ana choisie ; qu en Énbstitnau- à K Les nombres bnccasoifs 
112,34,6,con cbtiendia la devie des scéetlues er par duite- 





Dog 
celle des cin nombres dovméé . 
JE sue de que ceke expredéion du Premier dege 
mm À, dam faquelle L'iucomme possede L'avantage D étu- 
fieitemem exprimee., cond, par Pa varñation De #K ,& 
cinq valenre distinctes, L n'es pas pafrible à antiver plus 
Hiectemens qu'on ve Le fais in à celte. conchusion- que ci 
m vent de L'exréience des racines cimqwiëmes de L'unite que 
A7) cmq mowmbie Aow- posoibles, pique c'e par Le variation 
des eœposanté Je À , c'e à Due Parceque ŸT posséde Les oùuq 
valeurs à , d”, d?, X#, 4 f que c£d nombres vienmenr— Juccessive: 
men à jour - il ais on dau, Ÿ um ant cite, que- l'équation 
ENT cimymÈme degré aimét concme- : 


k 
x £(x,)x'+ £(x,x,) x° _£(x, ex) X'+< (xx x,r,)x-xa xt #0 


à amfér por racine 2, Lo Lg: Lis x ; Æ y à bouc neceé : 
Jorraemenr— dqmivalence entre celle -aü er D'equarñion ne arte en 
L ; D'où il 61 paré 2'affiemer que dt mme équation du cn 
qmême Ÿ ea cimq nacimeé , C'ebr à D'exnitence. de6 cmq volenrs 
de V1. qu lle don cette propuiéte. 

Ceer peumes- d appuecicr da %$a jréte valewr h faute 
importance de L'intéwemtion em adaëbe de. [2 forme imaginatk, 
a L'on pom— moñmten am comprime dans quelles Limites cts 
V4 on à et oblige de de monvon Em qn fo dim De vue 
Yhéorique, on a Meclone que cette forme n'#om— que le néon, 

same” meumpréhension, qu'um que cowemmonuel . Dans 
cette Éimakion , À n'a ete possible. De caisonner que dur AAA 
ce wi cos bien pen de haie. puique rien, Dam ne un « 
On n'a pad même pu prati quemem— obtenir ce véel dans la plu 
Ya des 71 Parcs que Juiwentr—-, prewaque Food ; afoto qu'on 
eéi- Bien centain qu 4 exiéte Ja gemévatron- ni ja mise. & dom 
ne Aow- pus bles que par l'imagimane , oAnat ge dDemontre 
6 per nent am Pa civcondtance de À cuéonotibifite 

Ms avams d'entrer Damd Le Détail Des nombreuses 

condeqnenced qui cmt de ?'assimlation qu'on pen foie 
tte l'équation geminale- Du cinqmeme Degue ei— l'équation 
fincaie cu X, niontroud qwé- cete- aééimilation n'obr— pa 
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me, dedgnction puremoms rationnelle. faisons - fui subir 


-_f ‘ete ewe dun meécomdme amalytique., voyoné commen L'al, 


aËbre Vrocedora Am remphlacemem. par Led rééolrmmtcé ; ded 


Avuotioné dymetriqueé vidimaines < (x), 2&(x, x.) ete... 


on ventemeum. ce travmi? phacera 41e principe de cette. assgimuila 
4ion A ons de- toute contcétation : MA , par {ao dormcé ded feuca 


| ‘Lioné qu'il mMchra à jewr , 1£ nuud fa autrer cn puisetion de 


Yom. le Deqre 2 imbhinotion- qe LE co possible. d ACAUÈLN dans 


che tamportante- matière . 


Dans ce bm., essayons de Houmer L'égmation em X 
dom. es xacined: Sous. Los cinq valeurs que prend L'eccprecsion 


| d (aïx, + dx, + ax, + dx, + L'Xx ) 
lroqu'on y remplace K Par l0 nou bed 1,7, 8,4, A 
voyous D'abord ÿ,en cffos. , vu ubtievorouns aimbt mme. equa: 
tiom dn cinquième deque Cu coefficients vec. 
Ou pes donna à la relation qu exprime f26 ctuq Va + 
feuns de x La orme 


fæ - X, = a “x. + dx, + Lx, + dx, 


f 
Ce. qu eviter à dite. qne- (ac -X; eo énaceptible Qed ct 
alcuné exprimesé daus Le Second manbre . Si donc nous posond 
pour abuiger fx-Aç=u 
om feu de chercher {a Foume de. l'équation en À, nous pou. 
vb sruu4 Dem ex de Deternuimer colle d'ime équation en 
dons les Hacimoé deraters— Âe4 cina,. valesré Du Aecoud wmiembrsz 
je L'aquation précedente . En efles- on padiers- de celle em 11 œ 
cafle Em € cn remplacam L par fe -X. . Cr Coumme_ 
celte Substitiution n'intioomiia Dans 14 coefficients que ed qua: 
titéo véchles , il S'endun- que tom done réf Tans l'équation em 
LL, A tome À'ess. Dans celle om u , € que, 41 amd {cs coche - 
dem be. il y avan Do8 Yantic imagima iucé , ceÂtcs . ci Jeraiems. 
VAoimvenmeé damd camp Ve TX. 

On ‘remarquera M AM onu e fes Cinq valeur 
de jomésom— De fa propuete que lour-Suimme 281 nulle . 














Au 


dam cote circonstance, il ebs- prive que fe dome de Leurs 
p'todmits danr à deu eds. égale a la des - doumne. de leurs can 
pute négativemenns— . 

Ov SE nous 'aidoné Àe canne de. leur eccppresbion géné | 
take, mous ann D'abord fes canne de Leurs quatre. Terines qu 


dumenron 3 
° CAES OP AET STE 


Mais Aovo our obtenu lo Sommme generale on Dounera 
& K Îes vale Snccessives 1,9, 3, 4,5, chaque résolue 
de rome multiples ar "A+ où + L'+ d°+ dt , quautite 
malle de 6oùte que ‘bou les termes Dropoanr artiouw- . 

Gassoné sum Tonbles promis : à l'exception de 
den y L denom Fous naripliés par ceutammes Fwsfanceé de 
À, par Snite La vaniarion de K pronina nu eff amaloque 
om nécedemt. , e—toué coé Verimes Denon. anmulés dome a 
dovume : Mais Les denp dunbles promis 2 X,X, , IX X y; 
Jo fes facteurs or. deb puaidéances de complémentaires 
denow- amde pendant de À , de dote que dan La Jomme. a 
Peu d'être mulr: fees par geo ils Le Servm. par Le nom: 
bre ( : il dun de Lo que D Sonume. ed prodmts de racines 
pride dun à due dre 


fx, + xx) 

Nous voyons donc Ded à Prédem— que T'indétenuvinee 
K en Les X ow- dsdpann, ein iêne mous “kedtara ph au & 
yertlrer ulteniemnemen— 41 fa Lonction X,X, + XaX à on. 
néelle ou imaginaire . 

Occmpons - noud maintename de la Somme De— 
prodms Hroiw à Eros . On ba lotiqme fa Somme de 
ci nombres 66 vmulle, celle de leur hroënidts rois à 
to a pour vale Le 13 de fa domme de leurs ‘cubes 

| Voyons dune Ce que derna Cote dermiéze Jomme.. 

JL y ami Dans fes enbes trois acc de Fermes : 
A2 Cemp de fa foume (Lx) . On de couvainena 
Facilemon que- four eng Les Hriconétances ei. defêns Je re: 
Promirom— . Chacum, Dons Le Homme énétale , 4eora mul. 
polie par Ja qmamtite 4 4% + te AI+ LÉ en il Dispanañtron. 
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2 des Lermes formes par ke prod de Aroté clément 1e, 

dolvamé en dome La forme générale 4ana” 
"ue En + 
AE x 

Ox, quelles que doiem Les valeurs toutes diffenestes entre efles, 
de Mm,n,fo , compruided depms A jrdameé à # iucÜubivemenr 
] OA M4 fa somme mMm+ns p ne ppm être mmlriple ef, 
pique cedfe. Somme rest. comp'use- entre, Les limites 6 #0 
par fuite & Prodms Xm Xn X dera tonjunrd accompagne 
D'un és Des Lu if digparartra dans la Somme générale. 

37 dons aurons enfin des 4etmes composés Du rome 
D'um élémens résohmne , Var de cave d'un ambre déemenn. 
Leur forme générale era 


LE x.) : 


Guns com Ùe ces termes pour fesqnets Amrn n'ebh pad ue 

mbtiple de | conderverops 1e Hoimibjance. de À er Figpanat : 

From Dans La. Somme . loss lorsque Amen der nn-amultple 

de { ces hérmes dem partom. mulripliés jar L'unité cn re: 

course Le acteur ( dansé la Soumme . Or cote. circonstance 

pe anvwe de quatre qmasñibres avoir : 

pour M = -1 ave h=3, in = À avec W=z1, Ms avec sé, 
Hz avecn = 2 . 

Cefa Cove und &æ 3x2 x, 3x! x, , 3XÈX, 3 X°X, 

bons ces ‘terxaneé ' ajonterom— dans Pr Homme Des cubes Dom: 

Le 1/3 3e Tromvero_ ain égal a L'expression 


2 2 + 
(XX + Na + XX + XUX à) . 


un p, p'ronams avec. nu digne contraire. efle Deviendra_ Le s 
frciem- de h7 qui ne- contient pins ui L'indéterminee K wi 
#4 à apparents . 

TJonr obtenir la Somme de forodvmté quatre a 


quaoire , moud aurions reconrxd la ovmmle comme 


S, + PS, + @S, + RS,+45=0 


À53. 


ms Jagneble Les Pottres P,Q,R,S ep ed enter Æunccebhivemnen- 
fes dowmmes de prodmits cherchés , 4 cles S, Sa Sy 5, som fes 

dommes Des 4omédancs 1,2, 3, des racines. Si D'ailleurs mous 
HeMar Nan qu'ici $, em P Aou nuls , fr Aorrmmle de tebnira 


s $,+Q$,+48=0 


e— Harg que à es éqaf a 16, : if viendra Befinitivemenx 
2z 
Sen) - 5% 


fe P'emier HMernme de. caite valeur NON Cr comm ; HOUS avons— 
en Ha. conate qu'ou a 


Sa 10(X,X,+X1X,) par uite L(SY- S{xx. +XaXs) * | 


Mous Mm' Avon Donc m'a aechencher ce que peuna dome — 
£ S : 

O2 61 Lou Lars Âe Dévelotoremem de Pr quattuieme 
fpuisianee. de & puis dans 4 généralité c'en -& “Dire K rcétaurx 
quelconque. ou ana ciug cbpéced de Krmed que non aitous padser 
AA LUANUE : 

12 Cour de la foune (ax )” … 4De4 raibommementi amas 
loqnes a cowpe deja proëmts conmiom- à fe cendéquence que tôn6 
cas Tomes contiendriowe vue pWibsance de. À qui Jerna endryute va: 
xiobfe a mebme que- fa Voleur de K chamqea , de- 4orte qu'il 
Dibÿanaitioms tons dons la Somme generale . 

22 Cour be lu forme. HER A, Von APTE, x 
Ot coup - © Didfparaitriou— amféi 4outes les At que- min ne 
Jeta pas wn nmbtiple de (. On -S'afsurena d'anlleurs Sau— 
peine que 3 mMmæ+il ue paw- etre 1m mubtple de f eye Pour 
Àe4 cod Auwaws : 

Mm>:1 wech-22, malaovct-4, 
En AM AM gard am Divioemr— d ec am diane — , tom cela 


derc apres me daus Lo Somme genciale par f'expreféion. 
(xx + xx + xx 4 XÈX,) 


3° fes terme de fa Roume + ............... 


inx à awecfl=1 9 ma 4 avec N:3 . 








= >. 


bi. 


6 à ""x ° dE x ow 6 Gex ee . Or men 


n' ed plus sr mmltiple de ( que damé dense, ca Savoir : 


A =1 ayelc Rsh, nr = 2 avec HN = 3 . 


Ja Somme de cd termes Proëmnra. done 
A OST, T z ,? 
-R(XLX + XixS) 
4° £a quabueme eépéce de Fermes ama La forme ge 


X_X_x? 


tPKOL (men+2p}K 
ow 124 mXn Xp: 


ALNTEX ATX, . dl X ha 


Ov jamoié M+rn+ 2y ne pourra être un multiple de Ç- 
cffer-tes denles valeuré possibles de Mmrn+p Tome 6, 7: 8, 9 
qu on pe faire cotespondré reébpectivemon— Avec es valems 
1,4,8,h 0e hp. Mais 6+1, +2, 843, 9+H éFaw ded 
ombres qw Aom- tous premiers avec. f on en. conchma que 
Îeé Fermes de cette foume dtépanravirom. Jans excegtion dam 
fn domme générale . 


/ 
( 2 En Lu la qrattième pPmédance couthenèra leo termes 


K tk 36 4K t+1+3+4)K | 
4 à X, à X4 - X 3% X, où 4 dl +3+4) X,XaXsX, por 
lesquels à déparau- er ou prodmirom— dans fa Somme générale 
Mons pomvond donc Vite que la valewr de -7S, “Sera : 

vw à 3 3 2 2 ‘ 
(XX XIXe KE X + XD X,) - (XX +Xa X3 ) = 30 X,X XX, 
Les dewx Derniew Fermes de cette valeur Some camvalenté & 

+ 
- H(XX,+X2Xx3) IX XaXaX, h 
eu 41 l'on ajoute + (&)” qmi ch. égal & (xx ex xs)" 
Où Momvaa definitivemen. pour cuefficion ôe AL Sjauow : 
2 , 

f{ocx xx) D X.XaX 3x, (x xas XX + XX, + X2 Xs) | ° 


414 Me. Non rebte plus qu'a Frouwer Le Verume. tom 


4. 


Comm . Eu LA Debiqnam. par T nous pomroud, pour L dé 


Feummmner , faire méage. de. fa don le comme 
S, + PS, + QS,+ RS + SS,+ST=0, 
u Comme, dans Le cas actuel P S, dom nuls on Aa 


Nous AvVOUS vu en ontre. que S, = —3R A = -2@Q ) moyens 
mom quoi Cette valeur Jeviem— 


TaRR-+S, 


Ra et dcja COMM , ine s'agu- plus que de dormor 
, . On y Piscedena en clevam & {a cinquième priéisauce {a 
valeur generale de X dand Laquelle on coudideérerc Eonsjonré 
K comme quelconque , 2 conbtatana quels Dos les termes 
dan lesquels {es à perdibteme , es qui, oréqu'on fra varier 
K, Jomnaom. nm tcénfru. mul Jam {a Aomme générale. Juan 
a cewp pour Kesqnets les diéparaitrons , Us Senom. amun. 
ples dans cet Somme, ons nous dispentons De reprodmire 
ces coboulé qui Some longs, mais ne présentes aucune Diff. 
culte es qwm condnidem— ane éénftan fwivans… : 


$ s vi 3 3 
T = _(XI+xS+ X ; # X,,) + $ (x, X,X,+ XXAX EX XX + XXEX ) 
2 z 2 2 z À 4 2 
SX XX + XX ANNE XX SX, ) 


Now croyons ivow faire remanquer AM Om 
de ue du contrôle de toutes ced valeurs ; qu'il résunête du 
Mode de rvarbonnem em emploue que les seuls termes qu 
Pouuvarem frquer dans Îes cxprebéions de tous fes softs 
DOM cu dans lesquels La Sowmme. Ded p'uodmtrs à chaque- 
expoiom par L'indice rebpectif de Le xésolvanre à foaumelle_ 
ces 40 Sam ap parties en nm muliiple de f , c'en 
ce que. le Len Pom. aivmem— verifier ee 

Mons pouvons donc Vue a 12 Juite de ces 
necherches que- cina nombres quelconques x, ,X, , XL4 , 
x, € enven- Tonjowrs étre exprrimes Dar er 


A6 . 


combinaisons de leurs Ronctioné résolyamtes avec. Îe6 racines 
cmquiëmc de {'anité en que- c26 combinaisons som Aepre 
gentees Par Le type 
2 = ra ( dx + dx, ed "x, + dx, + dx, ) 
dam lequel :? Auffn- de donner à K 06 valennd Snccessives 
1,2,3,4,5 pour obtenir Le nombres donnes, dans fequel, mn 
outre, {' inUmence. Des racines de L'unité Snr la conétitutm 
os fa multiplicité de celles de l'ecmarion nt cinquêème deg 
Côn Tendne au65t. eoplreite, andôr manifeste que- possible. 
Mous Aoummes ep olemem autouwwé œ ajontér me 

coke whation Un Areummer degré em ©, contenam- mme inÔé s 
kevminée avceptible de cmq valeurs ef cnivalente d mme 
eqnation nm cinqgmieme. deqre oaMé faquette £ mdeterummimner ne 
fique pins He qu, si l'on pose pour abréaer (x - Xe = 4 ,6e- 
Anonve conûtituee ainér qu'if Bmw : 


ju 
(XX, +XX,)u° 
Û= (XF XX, +X3 X + XX)" 
2 $ 3 3 3 
f(x rx) - 3X,X,X3X 4, (XX a+ X3 X + XX, +X, x:)} uw 
— (x/ 4x3 + x 1 + x?) + CL ASILASARA TE Xa X$ X5-) - 


= FAX Ra RÉ XE KE Xe XXE Xe XEX KE) 


XIII. 


Ÿ lindeheriminee K qu, dom l'équation fneaire 
em ©, engendre ar 6es Vantationé Ÿes cinq valenrs De l'in: 
comme vôs. donc. dmoceptible de Disfparaitre , es avec elle - 
dréprarar fem. égalemem. Æous ed 0 apparenté qu enÂtenr= 
dons la compoñition de cette équation . dflais ce n' en qu'& 








417, 
la condition do 4'élover jé M. cingmente deque- qne- 7 
ca deviem. possible . | | 
JE s'en fau. d'oiflowré que, dané L'étass où 4e Prés 
demie l'égmation. finale , VW prréée affivmer ammuediaftementr 
que toné ÂÀc4 coufficonté dom técls ; car il med pad nu Seul Dos 
X qu 4 1 urem dom feqnel n'intervienmmen- fé racines de 
l'umité, es À suou. ÿan comequem Ares - prcinatare de concis 
xe, Dons 4lns ample informe , Ÿ La séolité de ces cœfficients . 
| Jour $' éclaiur à ce uiot.., effectuer Fou am bn Les 
calenls des Viverseo Joncriond mi fiquuenm- dons ?' tquation 
em LL, contilnerau. une opération fou. pénible . Îles on 
peur adéer. #1 eme ouunWer an Lun en S'ayppnyam w 
certaived proprudtes bien commmes des formes / amants . 
Cunétatond d'abos® qne les quatre résolvantes X, , Xgs 
X35 À Jom neccosatremem- chacime de la forme A+3 Y=, 
A qu'en outre eËles penvom- Ehe chsses on den qemped conyu: 
qués ; 
| On fau eu ff. que” fx probe nacine. cinqmième 


de L'unité K cam a +b Ve : fa quatuëme à” Jeua ab 1. 


On ok égalemem… que fa densrieme, d', etaus a'+Db'yf5 fa 
Aroidieme. {° #na &-b'\l1 . 
En ama dés {ous 
X, =( a+byf )x, +(a'+bl'A)x, +(a-b)x, + (a-b V)x,+ Ty. 
ln couscanence., St L'on pose : 
a(x,+x,)+ a (tit+x)+ A = M 
b(x,-x,)+b'(x,-x,) = N 


à viendra | 
X, = M+N\2t . 


[4 - - _— ' 
_# aclleurs “par rappous. à X,, 4a gnatreme rcoolvante X , 
en. comtiluese Comme 1 du : 


CN 


, 


& 1.4 3, 4.4 
X, = 4 X, + 4 Le + X x, + 0 X,+X , 
Ce- qni Dome. en nbstituan. 440 exposants feux Met - 
DO À 
par ‘ap a ( X > 
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X, = dx +eix, + d'2x, +Ax,+ x, 
c'oon.-w- dire que- tamèss que ‘tons Les À aflaicim on ctuidsamse 
dand X, dep 1 iméqu' à 4, 14 vom em décroidéams Ban X, 
depui À + bqn'& 1 ,on de convainen. Facilemem- que de cet 
Héyositon H sisulte que L'on do. avow 


X, = M-N \/1 . 


ar um raréonmemem. domblable on J'adpurna que 
4 L'on pode 


Lo 


a(Xs+s) + a(x+x,)+ x, x ? 


b(x,-x,) +b'(x,- ,)= 
Les valeurs de X, es de X 3 Born | 


X4 =P+@ÿ » X3= P-Q V3 . 


Cela pose, on Vous imimediatemon. que ke cæfficien. ess. 
X,Xy+XaXs du tome en 11° va de Prébenter Jous {x forme 


(M+ NY JM -N Vf) +(P+eV/7)(7-< Va) = M'+ Ne P'+ a? 
qu il 6no par condcquem- xl . 
) Vue autre propriete de foumes imaginaires , CO 
csifo 
meme Cast) (cz 213) = A+BVT 


‘ OM d NS p 
ve anna pareil Caro) (cr di) A-BYT | 


Ph aqne. Un Aecomde de ces erpreédioné n'e45 udre che. qe L 
première. dam laquelle Le ique de. 1 es changé , 

Apyhiaqnons cecr an cufficions- à UT, non por 
on É mn Dommer Pa forme 


X, (NX + x} X,(X,X,+X2) 
ou, à apré ce qu précède 
‘(4 NV 1)fP-avs)+ (P+Q VA Ÿ }(+ Ny1}+ nc JP+2ÿ1)47-2 V4 } (MN V=5). 
Ù2, de ce que uoug venond de vappefer if résulte que di Le yremior 
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Lactowr du priemmer time est A +B. F1, fe premmer #actewr 
On dencième terme Sera A-B Vr , 04 ma donc 


CA+S Vi{menNVT)+ (AB )m-nv) 


exprebiion dans faquelle {es imaginaires 4e detre er qu 
de rédwis & ?(AM-3N) 
| Comme. d'onllenrs on à 


A=MP+NQ+ PQ? 


BP = NE -MQ + 2PQ 


? 


ontuimvuia en énbotitnans , que le coeffici ent. de 11 "pro 
Lx forme réelle 
s Fo : 2P(M-N')+ IM(P=Q")+4 Na (M-?) 

am fe cocfficicu De_ 11 fa réafite deô Dawn premies 
krimed er évidente pique fes proëms X,X, en XaX 3 
dom réels ; nond n'avons donc & noué 0 er e de La 
Jonction qu coup o$e le Hroiéième Ferme. Cle pu d'erie 


doné La forme 
fo X (XXe + xs 4 x (XEX, + x 2) 


nu 2 x fut 
OL damé ce qu multiplie X, en X, Les parties celles 
des bimomes imagimaines Sowre le mêmes de mêuse Jigne. 
Mons fes frarted maginaireé , Low en reétam- éqoles Ur 
à eur gamer y Prmmem- Dans fe. Sccon? cad my dique. 
contraire à cel qu'ables ou Dand le Aotmier . Cette fonc: 


Aion, on 4 remplace X, «mm X, Par leurs valenns panda 
Donc La forme (menus) +(A-BVT MN VE) 


et. de mwa à Ê(AM-BN) , eæpredgion réelle dans Gqueth 
lue s'agira plus que e remplacer A u-B Yÿar dems valeuws 
en fonction de M, N,P, Q . 

Cafsons endin au Verume Tour commu . £a. fonction 
£ (x) à Ltd foume La premméie. partie de ce terme et. telle 
Awidque. ‘déjoandmons— Les done Sommes (M+N- Vi) (My) S 
(Peas) /+ (PQ) Le Joux , 


420. 


fa. Seconde parts, abstraction faite Qu coefficions- , peur. f'ecnine 
X,X, (xx, + x X3) + X4X3 (XX, + XS X, ) . 


Gr Dans cebte expression chaque partie 4 éepandnens. réelle. 
honé Savons en effor que X,X, en XX, Le dom. Ca outre 
. hocrme d 24 exgorefétouns qu wmlt ijoliem- ceé facteurs Je com: 
pose De Deup beumes els que Le Second m'en autre chose que Le 
demon dans lequel Xy mx, D'ime pau ee Xy 4-X à d'autre 
par de, rempfacun— mutueflemenr…. Or, Jamd ced conditions, 
ci en égard à Le conttitution vobpective. de ce6 tééobrautes , 
4 Fmadinaine. Méprandi… snévirablamens . 

nm la oiéième porte Du Hèrme Fous. Comme. en 
207 abétinehion Qu #ique a 2u coaffiosom… eur-da meitie_. 


dons la forme XX (Ras) + XX (Xs x,+Xà) . 


© on vérifians #13 . facilemen— aque- chaque facteur du Jecond 
prod n'est outre. chode que fa rejpruructin 2'uu facteur 
Qu Hoiemmer dans lequel Le Sique_ de VA ess ch , de doté 
que Damd L'msemble tous Les Vermes affect D'imaginane 
de dhanrou— en cette /huoiéième partie dora raelle comme far 
omfreé . 
TP ess. donc établi que Lou era réel Daus £'eqmatin 


ch. De fou. 


XIV. 


Apres avow Hiocéde d toutes 008 vercficationf amaly: 
Homes, revomons que principes, téjumouf avec jolmd D'autotite- 
EmcCote- ue moud n' anuu gp“ 13 faire V'abor L'enboint le de 
faits qu les conétiimemr— es ccaglétous L'etude Des equivalent 
qwm #'etab bifsous. emtre- lo Home conmvme De d'émotion du 
Cimomème deqte- es celle qu rébulte de la coméidernotion Do— 
nébohamwteé . 

Cima mombses tou Dome , rouâ ovous appruu— 
ComMMmMaw— apec- ap ou pe confhituer- Las cand Lesbien 
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X, ; X «  X 3 XX, , X ; 5, NOUS AVond en ontre démontre yn'£ laide 
de ce résolvantes . no cinq nombres Jon. . Aus ceptibles d'Etre AM: 
Ptiquesmens veprisemtes pan ? expuebéion 

LREx, + dx + dx, ee dx à A x.) 


dam Axqueble 1 Snffcra. dc. doumer à K {es valeurs successives 
4,2,3, 4, pow obtenir chacmm de nos cinq nomBres . bof. 
eÿt- VA pruinerpe le join essentiel de +oute celte théoue © 
1 teste de ce p'imerpe que 4 l'on orme À ‘egnation du 
cinquméme. deque- en = ayAM- pour Aacine {es quintugsles 
valeurs de L'oxprubion ci - defoné on devia en exactimens 
Le mMonmc routes en opéras. arméi qu en. poians tmmédiate : 


WE 
(x-x,)(x-x,)(x-x;)(x-x, }(x-x,) = 0 


c'ebs….. à - Dire, que l'egnation a laquelle ow pprvtndra , dans 
t'hupothise à añllems que. feô nonvbres Li, La, , 2; x 
ue Sow— ad t Mais, aura pecebdairemens— es évidenmens 
des corficiants nes . C'ebs. ce que mou venons de couétaker 
dans L'anticle préccdem À {a vérité ta veuification 4 ‘eds. faite 
pour L'équation en er non Pour celle eu & 5 Mad comme 
dans la relation On prcummer deque 


fæ-x, = LU ? 


fe u à x ; tous. 605 ee) ou vou qu'à ces- eqanà , fes 
coefficients de L'une de ces équationd dervom. Jommts & la mme 
condition d'eta. que ceuwr de l'autre. er qu Lo HEONUN In 
meme +emps onu téels ou imaginaire dans cs Den . 
On pem— même être cectann ue Pour l'équation on 
&æ es coefficient Snccebsifs de ZX, x3, x° ..... derome égawe 
awo fonctions - £(x) y + (Lt), - Ex kits), 
{'égolité constatée de æ à ...................... 
+ (d°x + dx + A x à LUEx à LKX,) end cette concha: 


| Aion mévitable es L'on eh. parfaitemen en drou- de Ÿ ac - 
cphèr dons 4 conniôle Dw caloul . Coutefuis , Maé Éanr— 
#pouoser la vérification d“Sqn am bou. nous Yudéenterond 


422. 
pour {4 cocffreients de x es— de x. | 
Fr on ['eomation en LD on remphace cotte ineon: 
ne par da valeur il viendra d'aboa 
US 2 (fo)S- px, (se) + 10X 7 (2) 10 27 (5x) + SX x)-XS 


on ana emdmite u3= (fx)? 3x, (sx) 4 8x (x) -xÿ 


Ca suffi pour faire vow que fes dewp fpremmerd termes de 
l' ion em U vous Douuer Aion ave +trod prumuers- 
Aermes Éimvamlé Üe celle en + 


(fx) /-fx, (fa)* + 10 X (çx)° 
- { (x, X; +X4X3) 
Biviam- toute L'équation par ( nong amrond pour ce Arove 


eunvmerd ‘Louneé 


Cu vou d'abord que Le coefficions de x" a Dion PT effes- pour 
valeur - £ (x) | | 
Ta avec les valeurs Comes def rédofvantes on. 
d'adémena qu'on dau. avew 
XX, +XaXsm 2E (x) - Lx, x) : 
À nr autre. côte. bi L'on developye X vu trouvera 


IX} = -2€(x;)-4E (xx) 


OU aura donc 2 


es. par bvate fa valeur Du coefficienn. Du Eroidième terne de té 
em offer à £ (x, La) - 

des Ombre végificationd de ce genre n'on1- D'autre 
Mmconmveniens- que celni de fo Longueur ds6 calouls ; IA Somme 
ils ne Vredentem amonne di culte voub noud dtopanderond 
d'en donner ici Îles détails . 


AW. 


423. 
XV. 


Ên porta 6on astoution Sur fa mate Du rai : 
douvmemenr- emplouc damd L'ankicle Xi pour Ctablir fa tcaht 
des coflicients de l'équation en LL en Par mike celles des fr. 
cvs de l'équation. om À, ou ponrran cxotie. au Ÿreumer abo 
que ls co } amæarclles L mous a coouduu— Jemblou- eu 
efsonticlemen à ce-que- chacmme Dos rtésclyautéé X,, Xa,X3, 
X, de Le oume À +By-t PS qu'en owfre. ced 2cdolrautté, Dam 
Bouur oméemble. Ja cla fem en dewp couicé MEN, PTA UV: . 
Ces couditiond dou en fer m'afisees ovique. les cinq noulrees 
dommeé dow— réels . 

En de tomporau-— Lontefois 4, codame jaud aube 
ame. à L'influence 266 condiderations amao aopiteé ) L'm 
démeñtav- que c'e Fonjound ainêt qne Les cru$es dDowwvem. 5e 
passer Pour que Led coefficients boiens. téels. . HE or. bien VILA, 
comme nonf venons Ve Le proue, que dt les conditions ct. Dofus 
eœbtem., a c'an ce qu a ben fordqu'amoun 364 nombres Dons 
méé n'eét- pagina, La éabive Ded coefficients om dr me 
coubéqmence necessaire . Jlais,De ce que cette réalité de ma. 
nifeére Dans la cicontiauce que nou venons m'etfèter , Lion e- 
prowe qu'elle don. nme Bepeñdanoe mecodsane er exchudive 
dé formes que newËtens— alors les tédolvantes et qu'i ne 
gas de vmeontrer D amntres formes da ced fonctions fuacep#Blus 
d condmee, comme- Pes ppucmriorsé , À me equation Du coins 
quieme. deque., œ cosfficieuts réels … LC'edun ume omeftion Dow 
noué allons now occ avec towr Re Soin. qu'elle méste. 

L' hypothise que Îes cinq mombresr Dounes So 
mis tour comvplelimeu. clncidée tar ce. quÀ précède, pasiond 
d ele aa conbiéte à admettte que , pars ccé nombres, ‘Ê 
qe a d'imaqinaircé | 

| Jf eo d'aboa centaumt que-, 61 mm deul nombie (7, , 0 
don ce co, fn fonetion X y dora à don towr, en comme cefe. 
fonction Pisde ncqativemens eg fe cosffioiem— On Toume em XL, 
1 comation finale me fauran- rentur Band lo cakégorie. de celle 


à coefficients nee ls . On recommane an outre rammélratémens-que: 
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dans ce byporhcse, Le tune tome comm ne po ctre qu'umas 
gare. JP n'en donc paé admifsible qu" muc equation Du 
cimaieme. degré de. che forte pMése- von comme Aofmtion quehe 
nain ed 2éelles es se. geule nacime umaginaire- . 

S'mpoposons mortenanm— ue Our 0% cÂr1a nombud, n 
yèna up imagimaiué . Comme noué fowmmes toujour ma: 
4re d'attribuer 4 red cinq mombres ls indices qe Mou vou: 
dton, pwiéan'on pes prendre am Débu ‘belle valeur qu” sl | 
contiendra pour 17 promienc résotvamte., noUÉ agrfohramenout & 
cs dewe imaginareé Pos indices 10 4 es nous aunoné mm 


contéquence- X,=2,+y, V1 , X, = Ly + Yy VA . 
Ju résulte que P fonction Xe prendra fe doume 


Cor ty)+(Lar Er) + (y + y) ar] 


Cette fonction era. donc imaginaire, &t- il eu étais. Ve 
mème du coejfieiem de X*, tou que Le Voume affecte de — 
UT ne sa pad mb . 

Én cond equence- At L'on veus. que nos Ci uomB ve ds 
doieme Îe4 racines d'une equation œ coefficient reels, «£ Loue 
da Tome am moins que. Y +y, =0 , c'ebt. - à De que H°%: 
Clo- pode, fi L'on comtimme à Dédiqner dawow : 


À jar a +8 V=T a? jpar a'+t'v 


? 


ou Fronvera- pour X, , Joné fa condüion V4 = -,, fa va four 
note ’ ' 
X,=a(x,+t)-2 by, + a'(x,+Xx,)+ k+$ b(x,-2,)+b CES Ur) 
Allaio if à ete conétate! c£ - dcfsus que X, n'eot- autre hv$e_ 
que X, dom feqnel Les signed de L or 0e L' som. changes . 
onda done | , 
Xy = a(z,+t)+ 2 by, +a'(x,+2x3) +Æ — b(x,-2,)+b Gr-2s)}. 
De telle dote ue da L'on pode ; Fou abteger, 


a(2,+2, )+ aix, + X 3) +X, aM , Léx,-x,)+ b'(x,-2,) aN 


40 deux Vaieux de X, es. de X, de predenterons Souv— La. 
forme .-............... ss X4= 
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X,mM-2by,+N\G, x = M+2by, -N V3. 


h 
On Jamo ce valenrs Led termes MMagimairté donne Lieu eqaue 85. de. 
dique. contraine mais f'agalité de6 termes réels n'existe pas. 5 
ne Copbt/huens. donc. pad nn cowple compode Comme precédem : 
mem. en. d28 lors La conclusions déguires de L'exitrence d'un past 
conple “adtenms quan à - frueéoms. hppothétiques . 
Cela pose Occwpoué - nond Ded deu antreé “esolvantes 
CXa  X3 ; il résulte évidemimen de la orme de X, compas 
wwe à celle de. X à qu'on passe de {a premiere & la Seconde en 
ea. A 4 «sb en &'ea-b'; 4 d'ea.t' eA à es -b, om 
Aura Dunc- 
XX = a(z,r4) -eby +4 LA+X + &; + b{x,- )-b(es-as)} Va . 
Grau à Xs L n'e0s autre chose que X4 damé 4e quai but! 
Jom- chamgës de dique. de 4oxke qu &£ viendra ' 
Xq4= &'(2,+2,)+ 2h, + A(Xi+XS x, L(z,- ) _b (x. }} vi . 
En conbequence ôù L'on pose pour abréger : 
a{z,+1,) +Urite)sx, = P, Dbx-x)-b(x,-xs;] = R 
ON MrA- 
Xa= P-2by+Q V1, X,=P+ab'y -QVT, 
ya leurs imagimaiu, NÉ qi, pad plus que Les précéoentes, 
ne formes. Am couple- cométitue Juivau… Lo forme A +B V1 . 
Ox noud allons Vo gre cela He fera pad chstaclke e- 
L realite’ des coefficients . 
Celle Du cosffreiem… Qu Lexme en X' en. Deja a fénie 
Par LA condition Yu = -Y, - Quai. à celle Du cvefhiciem. Du. 
4kerme en 23 ofle Vepend de L'étas— de fa. fonenion X, Xp +XaX » 


Giou &- 


X,X, =(M- 2by + NM 2by, -NYi) = m'-uby?s NL, Va, 
XaXa=tF- b'y, + À VX? +2b'y, -QV:1) 7", vu d'a Qly Tr. 


Haisam. {a dome tour dora réel eccepte 4y,("b+Qb) V1, 
de Ave, qm'il 4'agina de. rechercher Æi Nb+Q@b' ppem- être 
ammmée . Or On à | Nb: 


#4. 
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Nb=tur-1,)+bb(x,-x,) , @b'- LA, u)-b(x,-x,). 
Aiiommam. , Le beume om X,- x, diéparan. en fre 
Nb+Qqb'= (bb "Xx,-1). 
Or comme bt+ L' n'es pas mul, on vous qme- Le moyen 


d'améautir ce donne cunsidtera. d prete XL, four va: 
feur de 2, | 
En condequence,, Dond #a Double condition que 
Yy = -Y, ZL, =%,, Les coflicients de AA ou à Sos. vel . 
D" oùfleurs , dond Les mêmes covditions , 1 dans qu'il 4on- 
nécebéañre. d'entre & ces- and dans de fmgs calenls, ‘1 
en Ves. facile De je convaincre de la réalité 3ed ambre 
Co . 
Cl de x* bar exevwyle, 4e: Compogarx de [A 
Homme ded Jorodmité Ded racines used trois à Foi es 
Confiedia Have : 
A Le proëns. Des trois tacines réelles xx, x. . 
29 Lx domme des prodmiré daAM4 lesquels autre me. deule 
kacime_ imaginaire. c'en. à .-Dine 
(Ta ty+2 2, + Lx )(2 + AT ]+(rats+ tir, + x,2,)(-y V4) 
Mowama. Dom faanefle. l'imagimainre Didfpoaram- 
3° enfin deé vois produits qu contienmem hou. 
due racines tmasnnaires don. 
(x, + f, Vi {2 -4, 7) Lot Es + A ) 
cœprebiton dans Jaquelle L'imaginane diéporan. egole- 
men JL er. Done Viai de dure que Le coefficiom— de XT.Sen2 
nel. | | 
Auams au coffhixem— de XX, il era formé de La 
donne des or odmmté ded “tacimcd qoruiées quatie & quare.. JL 
dma douce pour valeur ? eogrefsion 2éelle- : 
L,X, X, (x, +Y, V)+ X, XX (x —# Va ) +R, Sn Va irserez,ese,) | 
Cnlin Le Vrme tou comme aura. pou valeur: . 
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XL, L3 XL (2+ 4yVr)(e -7,V7) 
qmonwbtite ou eôn amddi réelle 
Une équation Du cinquème degre æ coe license reel 
pem- done avow dep racines imagimaiced eA-., Lorsque cette 
cncovbtance 0e pruèmiu , CO tactncé forme. nm cowple de. 
fa hrme 2,+ y, VT | | 
Ji L'on oèmes- L'eciérence de_ Etoié tacines ma : 


quuaites, $avow : 


x, +, Va] , y + a VI ? Lo. + Ma V1 ' 


On remarque abord qu'au cas où Ya deviendra. nmf 
vw rouburan— dam #epéce trécedente . JF faudra donc, ques 
qu'il anrive_ que Ly = A Yy = y, . Dé Pons avec ce4 
valeurs de ©, ee Vs (a Cin oi ema- vébofvomte. deviendra 


X$ = 2x, + Ly+X +Xa + Ya V-1 


en comme Jon ctanr— imaginaire poréisrera Tam que + ne- 
dena pas mm om vu que L'exiétence. de Froid racines ma: 
ginaireé eg. imconcifiabte avec celle d'une equation à coop 
cie rcob. 

Ji À on & quoire taciued mag inonreé ; Javow 


Le , LME, La HU, sens VTT, 

on temarqmena qne Dans À hypoñhise que Ya y Jetarm 
vu, {me vestnoun que Vous racines imaginaires es À 
e61. prouve qme- ) dos ce cad, Pour que Les cocffieteuts Soterg 
néels | il Aou que- A, 22, ; Yy=-YHi - £' rypot hèse que 
con YA Y, qu dou. unls coudisna à d64 canchnéions 

ques Pour La , La: Ya, V3: c'ef.. à Dire qu'on. 
devia auuw Lys = la ,; Yy= -Y, ; On 6e couvainmenx 
D'arfleurs ue De. ced fremers faite qui aHribuens avé 
Lacie La Âorame des Deus couple 


LL Y Val y Ai Ÿ Ya V2 
résulte fa comeaqmence ane kong Les coefficients Dom. ceelg. 
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Enfin 6 L'on admer. que fa vacine &ç devis elle. 
même tmagimaine, de la foume 25 + y; ET , ou vemarques 
ro que L'hypothèse que y; c8n mu ons romenam daus Le 
cab précédem— exige que l'on am 


5 XL =% À Lg 2 Za 

Ju =-Y Ys=-ÿa 

Da for fa fonction Xç devrai , avec 1'imaginantr de 
Te, De préourer Sous Pa doume.. 


Xg = 2(u+te) +2 + y VAT 
Lonelle. ne dena jamais rcelle Fam que Y; ne fera pad ml. 


En condégnence L'extétence De cinq racines imaginaires 


ebre inconcilable avec celle d'ume équañion à cocfirients 


néelé . 
9e Lx pi rébyte définitivememn qe Le nombre 
dt4 racines imaginaires doi. être tonjours pair er-que ces 
racimes doivem {oumer Ded coupoks de fa foume az by. . 
On pourais 2'aillems, ainsi que non L'avons 
Poe pour Le Woisiome. es. pour Le quatrième deaté., ta 
v directemem Snr ed Aoumes mêmes deé coefficients 
# de L'égmation em 11, Joû de celle om & , Pen 
Ph de Le Anppoétrion qme #8 nombres dowmes dom 
inaires, et l'on anniveran. amr mêmes concluéims 
e ci -vefns . Mai ce méde Do recherches qe um he 
lement if om œnvie fosqu'on vom 4e familiariser 
ee lo pratique. du madcoaméme amatytique. , æ vous 
prendra, am poims de vue deé pineipes , vien De 
m$ que ce que mous Savons Deja . loss prouvenr 
ne voué Difhenser d'entrer Dans De Détails qu'£ 
2 possible & chacum 3e Pomme Dams Louur ewvier 
p eme + 


XVI. 
Cu view de von qe L'oprde De6 Lonction 


g— — 


bg. 
uoomtes nous à donne la conmaifsance de LA forme gêne 
sale deb taoimeé de ? eqmation Ou cmaqmeme Rage. . Une fo 
cefle forme. comme il deviens. loisille de 3e fioxor à une suite 
hypothèses Cd: Luttes por objes. De A partieutaniser ea. ? om 
ven aiméi Ee condwae à certaines Sfoécialirés On 4 
génial que. L'on recomon dmsceptibles d'êhe rèbolues . 

JE n'ebr. pad amd imtercs de fa vorr que- L'appk. 
cohion. Du moyen que mous imMdiquend ici donne Des «dub. 
at How & fau tdemtiqueé uvre moyend d 'yme_ autre eépece- 
dom namd avoné Foi. ménage an deb. de ce chapitre. pou 
néondre quelques cad panhoufiens de L'équation an cinquième 


te : 

L R ayope clous a ces effer- que. noud avoud aæpuse_ 
amd ce qm precède L'etnde de dem circonétances dons Loc: 
quelles Les rnacineé de Æ Caution du Cinquieme degre- ps 
vera lie obteumes. Mons avons monte commen. ce 
dume caé de. rattache. à L'ocidtence de centaimeé entités 
qu téyllem de # élévation à Pa cinquième prééamnce PTS 
binome a+t. 

JE énron. porséibfe qu'en mecomamm- à del conéi : 
derationd Ÿ'yue autre nature, on deccouvriue d'antred cire 
conbtances dons Aescmettes 4 ‘égration. du linaquième degre 
ht. Snôcptible de Holntion . Guefles Henoneme ced Conbidé : 
rafhionas ? C'es- ce Qu'on ne damas- precider à l'avance 
J'me manie genérale ; Lornons- noué & conétater qu'a 
dépendammen de identité déSnites à l'élévation de a+ 
à la cinquieme pridiance , non avond améji pus à prof 
colles oui 4e rattachem à lo considération 3e fonction 
eiteulaires , 10 n'ebse mnllemenm— Dontewr qn on pou. 
ro. utifemens recourir & pplhwsiens avtres . 

ais ce dome on Dou- tte. certam.. c'ch- que fes 
cad Ÿe uédohition amaaquels on pPonvd être. ainêôti condnm 
es. led dormes particufiènes que, pour ces Ca6, noces row les 
racines, denow… tonjouns def dédnctionf nécedéaireé des 
Formes obteumes avec ?es radolvantes , jpméque cedb formes 

appantiomem a le générale 364 ons . 


. 
LL. MURS tee 
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Or dd n'eés. pad and interer— J® fe. répète, de vo 
commen. la forme énérale des racines y donnée. par {06 ré. 
gotvantes em. êtu Sommide & cataincé hygoothëses 4ou4 
L'influence deauebles ou pPawiaun— ve conpéqnenceé ME » 
Aéé que. Le dévologpemem Ôe (a+tb)f A cométatéeé de Jon 
côte . Cu acamen ana l'avantage AO Sculemem de 
dewvir de confirmation A tons ce qu récede , Maid en- 
outre D'ouwrir La voie powr boutes Les recherches de ce 
gewue. 

ons avond tabs que X, ,Xa, X3, Xy À 
tam es cinq résolvantes , la valenwr gemérale de X_ 6e 
dusdente Sound Aa forme 


x = 4 (x, Le X d'à CET: ue xd xd) 
d L'aide de laquelle, Ji lon donne à K Les valeurs due. 
Cebbives 1,2, 3, 4, y obtiendra Les cin valeurs de X. 
Bi mous conbidérons Des eqnationd Tepowilless Ou 
Æerxime om x". 74 famdra faire X$ = O alors on aura : 


XL = ÉLUS X 3 AK X, a" ) . 


Ours ons mantenam—- L'hupurhsse que Xa X 3 don 
muÂs , il en résulte immédiatemeom- ne. É'expression Des ta : 
cines de reédum- à | 


x = + (X, dS+ X, KL") 


er yan mie, en doumanr à K Îe4 cina valeuré dom ce 
aindéterminee es Anéceatible, mou Erorwerovs four 6 rca : 
cines Àes valeurs Humamntes 


+ C4 + X,d°) , n (x,xt+x,x?), re (x, d°+ X4 &° ) 3 


4 
+ (XL + X,d), 2 CX + xs) 


Or la ete conétäte & L'anticle 2 du 0 r26em cha 
ptite que de telles racines appantienmenm— an type D enation 


$ 3 pP* 
2 x Zz L+VY = 0 
+ pp +5 
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3{ fou. donc, four Le cas partionfier ow Xa = X3e 
dome nul, me fa forme générale de équation on LL donnée 
à L'article XI] Mois tamence à ce type . C'edr ce qu amiwe. en. 
és, puidque, aq ue L'anmlbation à X, ax, , cfle deviens. 


u°- [X,x, u + S(Xx,)" _ (xx fe O ; 
ei. tt suffira pour fn resonère de. poser 44 deux conditioné 


XXy <-© ra (x + xi) 


? 


er. d'en déduire Les valenrs êe X, en de X, : Ces valems, on 
?e vou. ve Dom. owbre chose ii que ce que no avond appele 
a « b am Æ article IT . £ 'afimilation eds done complète. 
# au lien à 'ammler Xaem X3, on annmbaine X,emX, ,on 
A'osgurenaiem— que mêmes conclnéions snloistnaienr.. 

"Maig , indépandmmmenm. de cc vanité de À conation- 
générale: on cinquième dequ , fa convidérätion. Du Développemes 
2e (a+b)f moud à condma D ue feconde variete qe 
mond avoné dimdié à l'anticle VI er qu edit formules 
aimér am'it AM : 

LE (atbx®- fabix _ (af+bs) =0 . 


O1 L' pothice à aire Anr Les rééotvantéé X, Na X 3 À 
pour obtenir celte forme partionlière , Condiéte à Inpopoader 
que ce. Som Âe4 Lonetions X,  X3 qu Qevtennem. mbles, 

Alors Les racines D 'ummen fes volenrs Snivemtes : 


"| 4 
+(xax +X,d*) 4 (Xad"+ x,a7), + (ans Xid*), 


r (Xad + xjd) , L(Xar%s) 
Ên même Lens , L'e on générale en WU ce L'article 
XI % Hpécialise Aou La Lorie : 
u SX x, .u*- FX, Xi. = (X{+xs) m © 
qu eh exnctémrenm— , Var rappou— & Xy e— Xy , Ce qu ed 
LA precevenfe_ par ou & Æ en æ b. l'assimilation cb 
dune encote, commslète dard Ce. caé . 


— SR —————— — 
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Sd on Lieu d'ommler X, um Xs on amulaue X, eux, 
On dnaus evidemmem— cond. & me équation partioufière 
dU ueame type . 

Ced conétatationé Sos. tried - propre a jrorifier L'atilité 
en la généralité de6 rinoipes 6wr lesquels oué noué 6m. 
An té ypuge. 


XVII. 

Jes deu Cad nr lesquels nond venoné de nous 
expliquer dons L'antiole precèrem. que noué avoué pré 
dents comme me conééanence à" fuppotheses faites dur les 
valeurs de X, ,X2,X3, Xp, Xg qui fige. dans {'ecprus. 
Won générale des tacines, nous ctaieus deja révélés, aiméi 
qu'on l'a vu , M débu de ce ehaypite par Lo soentite— 
dednites du devefoppemen— de La cinamième pééamce ww 
binome. à +1. 

Tlais ce dernier procide, en 1L em et de même de 
Tous cewe on'on pomnam— foire deriver de fa conéièérakion 
d'omtreé idemtiteé , ve présenté que ded ressources limites ou 
poim de vue De fa recherche d'cqnaions particulières On 
Cimaméme dcque Hunocc4rti bles d'etre vcdolues ; ce 'e01-que tour 
colles de ces identites que dome d'oprence fou. Simple oc 
om S'offrem. pour aimé Dire D'ofles- mêmes au geomètre, 
qu'on pe etperer de tendowr . Anam ap °antreé AS Le 
tewêtivarom 064 formes Jolus cumpohiquess , if fardrai. bai 
aller à fur recherche en foie embuite. ne étude épeciale, 
avons de. Les mterroger avec deb 10664 teéconened . Come 
qu'on pem— epeter ) c'en. que. deé 4echerches omalyfs: 
entre prudes à'an{leurs om vue Ô ubjeté Tes diveré An, L plus 
Jonveu—, differents de coli - cu , Viendriom— metlie æ gow 
de telles identités es dan ce-cad LP y amio um interes— 
évidem— à en foie. deé application | | : 

n'en sr pas de mème , a Beanco we pre, er 
hypodoise— de diwverbes At ares qqn on Vondians mtamvs 
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à pruiots dansé É'ecpresoion générale que fau. Conmañtt e A 
forme de vacines ; a Cu éqard Les reédiourceé e van btiohiour 
dand me ‘bus - grande proportion . {ed coudcaneures des hypothe. 
deé 20e ne preuvsu- along ne que-vatiorwmelles , gridqu'éls 
d'apphiquens A de formules théouiquemem. établies ; de Sotte 
que Les tentahives enbuporides dan celle Voie ne déroute jamaié 
imfunciueutes es condmirom. à 06 ridultats Eonjours certains 
er Tonjouré Vis comme Le Some ‘ls exe déionû desquelles 
ls divan.  : 

JL serait immtile de étendre ci longmamem Sur æ 
omje anquef Le lecteur powua. par Lui -MÈme dorrner Tour 
le développemem. qu Lui Joanaîtea convenable . Îou£ non 
borneuns & um senl ecevuyole ,% cola 4uffira. Aow- dommer 
mme. idée de la manche à suivre dand ces $otteé de 

dnpjoosons que les vresolvantes Du civrqmième Reqie 
dons Ace entre elles fear fes telations nivantes : 
XçyæmX, , Xqgnm MX X,=m'X, , Xç=0 


ML  etamsn me quantite quelconque . 
Jc4 racines de L'équation en LL, amd Aaouelle on 
A vu que 1 sfæ , dom adoré données par— lex 
puefsion genale 
= X, (ae m demie mi). 
Cnam awp. coefficients de cette equation. on véufiuia por 
Le colon! qu'ils prenne fes Volenré Snivantes Savoir : 
cebi de U5 ..... — 10 m°x 
celui de UT ...... — lo m?x° (1+m°) 
cêux de E ...... — f mx (1+mirm") 
eu le terme Tous. Con 
__ X (1 +m+nem') ow XI (sem (14 m") . 


l'équation en 11 Sevia done 


Af . 
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10 mx US 10 mx? (1m 5) ut = fx} (ml mu =X (tem eme mY) = 0. 


La composition 2 celle iquatine. facile X retenir. Îloud teman: 
quenoud d'abord que le coefficiem. de uf en. L'unité “que Fe terme 
en 4" manque '; A6 pour now celairer dnr ce qu Corne Me- 
{cd amtred coefficients , foumons d'abou la snite de Voumos 

mixe, =mix? , -mxk, - xS 
Tous négatifs , dite dons laquelle es degré des tonidéanceg De. 
M vom on Décroifoaym. es cene Des Priféances de X, en Croiséens. 
de la uiêime quantite . 
Conéiderons em Jecon Pin che quite Snite , 
| A, 1+mŸ > + mirm 14 mi+ m°+ems ; 


, 
cela fau. Ur Wécommam mmedriaftements— que. {eo coefhcisnts 
te U° , uT, u ei le terme tous comme Sous Le roulé ucs 
cesis des Verimes .de- pièmme tom de ces den -Snitré . 

| Si marintenann… on companrc (4 equation partionlisie 
jm nou occupe à { ‘équation. génénake dm (© depe privée US 
deconÿ Vlerme., favorr 


au + pu+qu'+ru +s = 0, 


OU MA Les conditions Æimwvauteé 


2 
' 


P = = 10 mx 
T = _om'x? (1+ m°) 
Ta -fm x (0+m/+m") 
4 =- XF(1+ mis m'% mY) = -X/(1+mf)(1rm"°) . 

d'élimination ée NL es de X, entre çed quahe equations cou. 
LA & Vdenr relations entra P: q, Y, 3 Ou move desquelles 
eux de ce cocffieients Seronr- Aonction de6 Dons antres . Aou 

allons hexeher de quelle mamie. T e:- 6 de pen deur— da P 


a. de G. 


À con fa, di l'on élève, PP am cube et 4 am canne 
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onu à 
p$= 100 mixé , qe 100 mx (irmi) © 


Oivisau alors p° par-.q' t£ viuu. 


Ps mf 
mm = 710 
ÿ Le (+ m5) 


relation qu NE CO. golus X, — de laquette ow pouna 
Hiver fa valeur de m . 

Chofions Le. denominateur, aiam- tous p 24507 Dons 
Le prior membre ee ox8omam— Jar togpou— à M , on trouve 


le s q® sf 
Mm rites 55 ) m'+1=0 


e- l'on von. que cette equation ouVa de 1d4oudre comme 
mme couahion du Éecoud degré. . Tous y uwidour- tour à - 
L' heure . 
di mortes ou fan. le produu- de f° par q, on à 
z 1 Sx S 1 S d'ou S/ S) » _P1_ | 
pq co m'X, ( +inf) , où X}/(1+ mi) Sn 


dubstitu au daué Aa dexméite condition , if vie : 


x — _ 14 __ (1+m") 


100 mf 
d'où l'on debnu— : 
m!°+ 100 #4 mf+1 = o 
pq 
Où coHe cgnation en M'° en mi devaue être. enftique avec 
£a pruecédente ) 4 Laura que de coefficients de Mm° Aotem. cqaux 
à où À risulie 4 4 q® 
7 fo (p+s Pa ) | 
Gle cor. Aa valeur de em fonction de P es. de q e Tour 
Howver celle, de T P Jormons le cave de P nond amoné 
' (C4 LE 
R= 10 mSx 4 , Jo fn x = — —— 
o.m 
| Lbstitu au dand La condition ow fique Ÿ er otomaw 
gar tappou & M, on trowe 


m° + ( 1+ do 5e) me) = 0 


Or celte equation en. I! 00 m_ dev encore ete identique 


——— ————— 
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avec A premiere y M cgnlena #4 coefficients de ms, er L'on 
OAI t q* 
r-4(£+ TS) 

Em coméiquencz l'équation dn cingniane deg de. {a hovme 

f._ 3 2 pt gt, a gt 

Ua + pu +qu + sr) S(P+S Emo. 

7.2 1e uéotu ble en UOUS allons UOUS expoliquer ur fa forme 
dur {a valenr de 404 racines . 

Lans ce bu determinond M ee X, . Ên cæ qu Conecarine 
m., { équation en TL, P.#-q tam rééclne ax Larpotse à m' 
done «* _—_—— 

$ . n LE 4 LA a 

Me -(i+f m)+$ p ép * pr 
dun ama d'ayris cfa 


$ g? g ./2,. 9 | 
M « = (. £ . = + ; 
ÿ ENT S P V Sp pe 


M dom ami obtenu, Di L'on divise fa Jeconde condition 
par la pPumerte , on à 


X: $ L Lin 
E, =  (T+n) , es. de Lx X, = TES P 
Cela. pose {a forme générale. de acines de l'équation en. 
LL tam. dAnbi que ous L'avané établi, 





ue XD x x Le x QUE 
Celte forme ponr 4 spéce. aetnelle deviem. 3'abon 
= X, (A+ m AK + mt +. md") , 


pan dite , en L rem facaus. X, par fa valeur ci- dessu 
détermine | 

A = 4 mMaX, max. mA an Sol 4 K ) 
F TT 7 


on dubyiibnera d'abor2 por m da Nalenwr em finerion de 
P er De q ; Trmd on remplacera K ar fes obus 
Anecsbsifé 1, 2,3,4,6 es L'on ubtiendra. ani les cinq 
Aacineé de l'équation. | oo 


ê, par exemple. où Smopuse P =1 ; 41, Le 


) 
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odee, deviendra 
Pr u'+ u9+ ut+ Ou +0,172=0 


Dam celte othie on aura Aa denie. de doubles valeurs ni s 
Yants : 


_ 0,609f (or 37 - 0,2269 %916 
; n ? ms ) 1+ mt} = 


L- 1,6h407 2,6943 -h,421 = 10,916 
Haxs ans wage êe L'un ou de L'anbue de ce Ayptemes, oh ob: 


Hendra pour 1 Les cinq valeus ci-desons 
_0,3$6 , -0,287 + 0,393 V1 , + 0,46( +1,w01ÿ25 


dom mme deufle es née le, en. dom. Ÿes quatre antud om. imas 

gimaires . None nond cophiaqnenons Aou à L'heure. dur cet. 
te donble valeur de 11. 

Cette. canakion n'échappna pad a VA cÜtoondTFanoa 

LUE L'aneoneribilise es noud Allons en donner vu ex , 

L . On a vu que 124 valenr dem 6e présente on L 

Te. : , 


: q? 4 /T , 9 
M = Var: SL SVR*E 
Sam. que L 4 ch cbr positif, fe 'tarteal carte tete 
réel NU lors que cette. meme qrautite cé négative. oO" 
patte & l'imaginaine eu 'inrédnenibilite se promis. 
On vou— d'abord que cela me ponua. auer que- Gage 
Ÿ Aa négatif dans 12 puwpoase . JE damdra en ontre que 1 
dou moindre en valeur absolue que Te y 0 que À dou 
plus peut que- £ . | P° 
| C'abr. te. qui annive., par coemple, lorsque p taux 
egel T1, on prend fonr 4 La valeur 0, Ço . Dan ce cad La 
propos ee dcvrent— ; 


3 


uS LU + o,fu"- 0,07f + 0,o08f = © 


Ceite canation à donc_Voutas Des racines réelles ss 
Comme elle re Momioms {5 varnationf eme Permanence 
lorsqu' on Lui restitue. Le. Ferme en u* Aoû avez Le Digne + 
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done avec Le. Signe — , il s'ièmonn. quel tacineé doom podifives 


en une negative . | 
Guam & PA valeur de M elle deviens 0.2 + 0,968 ER 


ce que muué mes Dan L'ympossibilité d'obtenir La valewr antthme : 
Hiqne Deé racines . 

En résolvam- L enation par ppiocimation on ‘towe 
Four cod racine , Savoir : 


+0,61, r 0,34 , +o,dti,+0,0h69, —-1,216$ . 


? 


Moud vonons Dans 4 chapitre bruno oue Les ptes 
ce De6 géométriques permetem- De dwimouter L'obrôraecle De 
. méouctib:fite y 4 m'ils ons Donmerom. ) à L'arde. de {on : 
guemné Diua ecé, À image visible o4- cœmete. de4 racines. 

dl É eo maceséaira de dsumer quelques eæplicakions Swr 
1 double valeur que tecou— M dau Le Ca actuel . 

Comme chacume De ce valeurs snbstitueée Dans fox. 
Ypredhon générale des ra cined fers. “prondte. cinq valauns à cette. 
exprééiton., on pourra cuire que f conation actuelle eét. Oud: 
cephible de dix solunions | consequence trun . à. fai contraire 
Aawe pruveipes ctablis . Coutefois cette ‘di fficulre Duéparaitus- 
d'il éraun— poomve que Les cinq solutions fournies par la econèe 
voler de M. om exactemen— Î24 mêmes que colles qu a— 
da donnes 1x premiere de cab volenrs . Or con him aix 
que Les thoses 4e posient, Ain ge rond affons Le Foire 
doi. 

Ou Leman qu era em effer que Æonteé ls caration— 
om ML qu om passe doué mo$ Meur om P'umite 4oour 
Lerme Lomme comme qwe- pe dnite 6 ? on Dédigne- Per m° 
a m'S Les dense nacimeé de cette donation. On DWIA ANon— 
ny mie 1 2'ÀÙ nie 3 et—Panr duite Mm'= LL, 4 
mombne ouvau tecevuir Toutes Les valems comprife— 
dopé 1 jréqn'æ f incfnsivemenms : de decond gronpe Derno 
ct Aohntiond CorucSpondam. & IN dexa Donc 


4 . 
NU un (x + Lo + 2 { F, # d + F ) 
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Yw ; Fontes rednctions foires y prend la foume 
M ( md", mt KT) md KT), a+ CK+#) ) 


Tim 
Or cette exprabsion Gé. eocactemens. fa méme que celle dome 
arf ML ; cor Le prenvier #actewr morose er aol de pans 
en d'art L facteur pohgnome par 4 vauation de Kru 
deprme 1 gréqm a ( nevëm Les mêmes valeurs ne Son homo-. 
loque. daué M. da Diffroulte qui 6" étais. préfentee Ve Tuowe. 
Done aimé: écantes . | 
Éoque NOMd HUOUO DccAppenond de L'interprétation 
de tons ceé eônltate par Les voies géométriques , Le lecteur verta 
padser ous cc yeux Les diverses Piqnries représentativeé à cha. 
cum ®c4 Aaîts lg buiqnes de noué Henoné Ÿ exposer . 


Mons mettoné ei un terme à ce que concerne 
L'étude algébrique de. Ê cmahion du ciraqmeme degre_. 1oud 
croyons en avouw aies. dun pour Dommer me ee de ce qe 
fa Hhéouie non à nmé en meme de connaitre fur cr 
wpottam. ver es ppow ecpliquer commen, das La 
pratiqne, Les Divou principes ct- defônd exrobes— devrons 
ètre commu a apphiques . 

Mons ao Miointenam—, ainéi qme 11on6 Lavons 
fais. powr fes dereé Aprécedents y NOW Dcampper des coute: 
fahons LL, au Mmoim—De vue Du cinquième: deqre_, 
etes. entre L' ataëbre es La gcomiie- . 


x Sloud jte Plisond ici L dommaire éd 


Sommaire + 
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Sommaire du Chapitee 8. 


= 1. Obsswmions Sur la héonie 304 équations du cimqiime 
degre. 'imposeibilire 2e fo résoudre Dans Le 096 ginérnl ne doit pas Dépen: 
der à'cæporsor ce qu' À sôn pevmess d'en Savoir. — IL . Solution du cas par: 
tienlier dans feqnol 'éqnarion 4e predente Jous Pa foume LS+pz?+ Exere 
z 0 . On moutie que l'existence de cinq racines ed ne coré cqmmcæe 
mecehéaire du fan que {'umire ppossade. a don tour cima tacmeé cinque 
mes . — JL. Êe fa positivite de L'expression 4 ( 2) es des con. 
openced gum en cé bte. 4our Pa mature des tacimseé — IV. Re fa 
negative de fa mème egjousion es de don influence Sur La nature 
dd racines . = V. On cas irradnorible dans Le Auquième degre + pour 
Le pe d'eouatiom dom. on 4'occupe iet. — VT . Comme. À iereonmoti 
Bilite Oiéparm. per fa consiisration ed fonctions cireufaines . Reéo. 
furion eœpliaine 2e L'éqnarion ei .Defoné, dans Le cad de L'iméoneribilen 
D L'aide De8 cosimné. = Vi. Résolution d'ume coitaine. cfogoe 9 ma: 
Hons Du $E dem Z L'aide de fn fonction cinoufaine de fa tangeute.. 
— VIT. Resolution de L'équarion x + pxt+qx -t(E- Le Jue. 
Cette éqrotion possede 4e. pasvile e à ‘échaogper a fa ciceondtome) %e 
'onconaibilne . — Î1X. Définitim ded rééolvamntes 1 des réolues 
LD au nourbnes . Les vrésbnsé d'ésere. de la propricte que- Aacvme 
J'oflss e45— égale am qmuwmple de L'un des cin4 nombres dome : 
Aa afacbrique de La gamérarion. de Ang nombres gels gs 
Joiens. , Var la combinaises De Lonokiens roéolrantes 85 6 racines 
de L'umite PE À proium— de deparu de L'éureouct Lite . — X. An. 
munatiuon dun nombre de6 valauné des rééolyanvres : ewr Didi but con an 
Cia groupes 5 a l'aide des racines Cinommemes 2e L'imute employees 
comme facteurs Jon Per 1 206 or des vVahno d'in ympe & celles 
3 um autre quompe quel an'il deu . La détermination des 120 rafaurs 
des résolronres dépens dela résebuvion D'une équation Du 2 degre. 
— X1, Êe Pa Détinetion D: couwiena…. D'etab li, , am Jon de vue 
du nombre de valeurs de chamne rsholvante, ontre Î26 équasions Dow 
le Degne- oi vm noubrre jp temer en celles dome le dee ed mn noms 
re comuorse . Guolle_ qe LEE PU valeur de lo ed ofy amre qu m-auvæ 
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priée come-puim. de deyans, Les AM résolues ep dnmont oujours 
dans leur endemble Les cinq mombres Douncén XI . Equivalence entre 

nation linéaine en à , que doumne Les cinq nrovml ve6 par Leurs ré. 
vantes ei L'éqmanon générale dw cinquième deqre. Hsumatiun de cette 
éqnation . Composition de.6e5 couicienté en fonction des rééolvantes . 
_ Xi. f'égnation as: fumée a oué 54 coeffiesents 4ecls . — 
XIV. On démontre one ced coefficients ve Some ambre chude eqne.Îes 
fesnctions An: étrriques cowvmes des racines E (x), < (x, x, ) , 
E(æ, ,x, .X3) ..— XV. On condrate d'une manière générale 
que L'exirènce de- cinq racimeé our l'émation dn- cimgqmêëme. Deqne- 
ess. Ÿ. condéquence mecebéaire ded cinq racines de ?'umte. fowque- 
Les racines de la tropasée me fom Pas Tontes réelles fes résolvanteé cer 
Sem. de 4e presenter Sové La forme D'imaginaires comranécé . Lans 
me équation di coefpioient needs , lux Fomjouns sn nombre pair 
de racines celles er vu nombre pair de racines imaginaires XVI. 
On Jai voir comments La formule qu donme Le4 racines par {e4 résol. 
vantes pen. conduire æ Üiverdes cépeces d'équations partieulisres on 
ceyr.bles de bolution . Coimcidemnces entre ceîle manie d'opérer u- celle 
We em œuwre Jour Les cqnationé “biaitesé we articles Lei8. — 
XVI. Touvel exemple d'ume eonation parheulidie du-cimquiéème 
dgre énoceptible de Solution... 
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Chapili RELWLENLE 


Cons éxuchor cormelriqiie deb Tacines de 
f egralion dut célquiestte. degre. 


Sommaire …— À. Conétruuction d46 1acinss de. L'equotion 

x S+ px°+ L pe +r=o lorsque. L'une de co racines 66 
réelle es Les quatñe autres imaginainsé , = ]l  Juimwvention de la gécme 
trie damé Le cas du inxdonotible . — II. e l'équation xf+ pat+ 
ax +r=0. On precise Le Sen qu'il fau attribuer ZX quelques - mea 
ded qnamwts qui fa composem on qui en Jours Des conf equencas =)V. 
Détinmination géométrique des clément comélituanté Deé racines de 
cet équation. = V. Condiruction dé racines Jour Le cad où fe coegfe. 
cum. q st. pos. VI. Conétiustron Des LA cinL44 pour L Ca ox 
Q cr méganif. — VII. Le L'équenson 
xs pzr'+ qx'+ LP + Te Lp+s à ) = 0. Consttuc 
ion de 606 tacinas lorxsqu 4: y on à vue. celle e— quatre tmaginaiud. 
= VIII. Siguration polygonale du premier marubre pour fa4 vacineS 
imaginairsé . — 1X. Modification des procédés gaometuiques pour Le cas 
inédmerible . 


J. 


FNuns avons vn dans fe chapitre jorceédens qu'il 
ya deb circonstances dam Aesqueltes l'équation on cinquième 
deque eo ccdoluble en now) en avono inmontré voies excmyles 
ous allons faire vou commem- Jams cs divers caë, La acomébus- 
Dewtem. L'iuteuorête. de La Jonction al chrique . 

Ja été établi à 'antiche. JT de ce chapitre me Éorôqu' me 
mation n [s deqre cor. de La foume. : 


X+ px? + gets ) slle 
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ll en résoluble ei. opue- di, d'nne_ pat, on pose : 
A — $ r Lt rpif _ $ r? g | 
a EVE, EVE 
À: d'autre pars. on desiqne ar À Îx vacine cinquième 
de L'ymmite, {es AmQ racineé de l'équation Home : 


art. at+bx* au t+bxs ad3+ 14? ax ++ bo . 


. Go. que P UT positif" fes deu valeuro de A de b Some 
faciles à obtenir jpar les precéois amithmätiques commms , on 
owuia donc. debarminer par se meer La racine colle. ; efle 
d'obltendna enémltk geometriquemem— en porta énr fa ligne 
de base, à partir de d'o L me, une longueur qua , M cqer à 
om choie fau pour 4 'uwite de lonquenns Déra vepreientatiwe 
de À, pu ajontam à la durite viva fenqueuwr- remp'usentatue 
de b . | 
Mon. A quaire aubres tacineé qua Éomn foutes 
imaginannes , Leur valeur geométäque. A: obtiom- par ume Con: 

finction Ton dimole 

De L'ontaine O comme cantre Fa) , On De’ctua 
dev CAL CO erences , Ê ‘Ame avec fa Pongueur & pour tason., 
£ amie. avec la longueur b &— Î on hacna fes directions 
qm , & Partir de A Le me de Late diviSem. ce ch etenceé 
en cinq parties égales . On obtimdra aiméi, par L'entorsection 
de ces Directiong avec fa L'teumere cineanféremce. Cana Longuenss 
dvugeé Ua, , da, , 0a,, Ua, , Da, qui Senow-Âes va: 
fours de ax, aa, ad, ad#, à ; a par L'intsréechion 
deh mêmes Bvuctioné avec A Heconde cconférence , À 
autres longues Dirt gces Ob, , Ob,, ob, , ob, ,Ob, qua 
Sorous— es valens de La, bat bé, bas + . 
. Jour faire un né convenable de ces quamtitié 
Éuivans. ls Divers cas dans féquels fe proposes pomvra 4e. 
Yrowver , if fandra ei, conumme nous l'avons tmdique ow 
le 9% begué, avoir djand ame propuités jpuincifoales qui, 
powr ces éléments, Som- une conbcquence- Des Jiqnes que 
Puma jP a Ÿ ans lewr expression omalytique. . À, 


4h #4 


par ecemple, fx ptopodee. à tons 468 enmeé toesitifs , teconmais 
Ana que L'elemeu A dora positif ; c'elémeus D négotif es que. 
coli -ci dera le plus grand deb denpe . O6 fre fa racine ad-bdà 
A'obiendta_ en Mmenansc par A, axtrémite da aX ,me Ponaueur 
égale a paralléfe a ob, ) au teprdsente b dA , MA Mars 
chams en $ond invetie & coude du dique __. On aboutita 
At CE un Pom Z, kl que Ox, due gera La racine cha: 
he. . 4 SNS VITE des comdbructionué analoansé powr Les points 
ds; a, , dy, on obtiendra poor Pas autres racines Les fonqneus 
Migdeé De, ,0æ,, 0x, : Cnam à la racine vielle qui, Deus 
ce Cod eés- negasie. elle 201 represente poar ox . Un wmanz 
opwWLA, cévmme véifiration | que La Sonme- dtrective. dir 

afre toacinaed 5» HAUTS , dans auelque otûre qe on 
veurtle Pa Pure, devra de toummmar em mt pos io {x Pique 
de base ditue. du côte positif D une Bite Ce L'origine 
cqale a: Oxs . ous avoué Lejotesente ur Pa_ fqme copte_ 
confhrnuetton_ pour fa combinaison LT,rL, +: +rLCa, 
ce que fon. aboutir au poire TT êr la hqne d babe tel 
qu on à& Or zx, . £ . 

Ma {a forme de lx_joreposee-e8r LT — pa + Ex-r o 
C'ebr.. D. dite di p 4-7 ,au Prou d'être vitifs, dev'i enmens— 
Æous deu neqatifs, Po valeurs de à es de , Joud La néserve 

e le tadienf carre reéte ul Iow— alors pod ctiveé mn. La_ 
condtrincHon fowmnu— Ÿe yéteme des quatre tacineé imaqls 
noire OÙ”, Oæx, , Ox,, Ox, , fa racine veelle 0x 
uér afors positive. (On vérifie encore dans ec caf, 
que l'addition Directive Deé quatre. TaLcineé im agmañel, 
faite dans ei ondue qu'on voa , comdnira um Jour 
de la. frane de bade , du côte. néqoÆtif , Cité À nve Di- 
fance éaale & OL". . “Fons avons teprésente ceAte ok: 
ion Sur La fiqure owr- fa combinaison Æ! #5%! + L,+x?, 
Ca qu fau about un pPoim. r'4ur Pau ligne de base a? 
qu'on a ÔT' = uæ, . 

À dams fa proposée 1 en deul négotif-, les 
dençe valeurs & à en de b ous Himmbltanénem negas 
Mivesl ne conberivemn- d'ailleurs Âe8 mêmes aypcarbeunt que. 








us. 


damé 14 deruser cao que. mond venons de Frauter . La eomwdtiuction 
condwra Jonc œ deb Lacineé L derom- cœactomen. 10 pu: 
cédenes changes de” digne . C aw en effer 4 Premier mem: 
bu de 4 p'uposse M'é omtu e oÂos qme ce que dune 
x°— px°+ Dax". quand ou fais à négatif - | 

Sntin 4i dom La proposée r de: en négatif, a 
ar positif, b vom négatif ,æ à en 110 pins quan deé dep. 
fa conghmetion devra. Done être Dirigee. condoumemem. a ceô 
comnditioné. Üiu uk ce cad n anitue chose que 4e po vemmor 
dan Bauer de crque à Xe hamac. 

Jow. ‘toutes 6 La cAveé imegimansé , premier mem: 

Lu de fx propose veproente ANAL fiqme géumetriqne fermes qu 
poux conétiarie ar Àco procédés deja expliqués, buU— pow fe 
froidième Aou “on Je auadri éme qu . Nous w'inhidterons donc 


pas dur ce Pons. . 


JT 


CA 

“MMaio mme canconsiance Awr laquelle uou$ ne dDevoné 

pas negh en de porter sobre attention , c'es celle dam re 
aqnelfe l'équation qu non ocewpe ombe , comme À eqmation du 
roïgième degré , dom Le con Die vuéincriBle . On cote circomé: 
lamce ctame encore fisvoqnee 4ev ar La présence de La forme 
mate, c'es me hoée a une Tom - à-fau Da nie 

hyer que demonter commen Les comsiièrations concrëtes 
#ons- propres da #aire didparrai trie £ ‘obstacle réémltom. de cote 
'UME. , e— a yon onde, au Maven deb lonquenre Diriguss, 
a VA commoiééamce Des HacmME que age ve. eù— invomifoante 

A mon Toner . 

Cn cowieqmence , procédoné & fa determination ges: 
matuiqne De. Ces racines dans Le cn4 où (2) ame vaqa: 
tif, elfes Some. 1éclus. JE fantra 'abo Tpowr cela conétow. 
re d' eogc tion Double 


- A vær Vis) - D 
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& con offer. , soin O L'evigine ( ig.1,) G0D {a 


dique de Base , OUV' fa ciroonkenence 'mute ; menow par U' 
ve lanqertte. à cle dernière prolonge ga Am pomm. ? 

be) qu on ain OP= LE. Car nue onite d'arc concentrique 
Yantom.…. de P en de Heyendicubaines à fa ligne base, on ar: 
Viwera dur Le jreolo am de OP Em porn. P' 4el que OF' 
Îna égal a (})f. Décrivarm alors sur OP' ue demi - cin - 
comerence qu eds rnemcontue en P” par La fangente. en À à 





Lx cnconfionce mure, on ama OP" (8) 


Cela pose ; dt ton ÿremd OQ = - F . 61 L'on élève 
par Q mme petpmdicntaie œ la P de base 1 dm centie 
0 onrabas le porm. P' mr cette 4 endicnlaire em P" on 
frumera. mn triangle rectangle OR?" das lequel on are. 

GP" - GP" 5a° _ (? y - D 
d'où atsubte Pa condequence. que 0F" dirige eos Le reprisentamx 
mea f/P) Er 
A 

C@ qu neôte à foire maimtenam. coudiéte Dogc à 7 
piemdte la racine cinquième de OP" due, On ,en ce qui coneer: 
me L'éléèmen drectif. À fandra rendre La cinquième parte 
de ? once P"P'b, ce qu condmira à la dnection OT ; quaus. à 
4 mer OP". qui ei. égale à P\f, da racine cinquième dev 
VE . Conétiaiéam. nu Br MP me one. Res y 
ce qu eër- rencontres en À -yar £a kangerite mevee par à 
a Le circonférence. mie on ama OA = VE. J£ ne J'aqia- 
put que de. rnabatre, Du contra 0; Le Dom. À dur fa dnection 
OT œmvpoim N, en ON Oiigé deva défimitivemen. la valet 





e Werevs Lx) = 

| une à l'ante elémom. damo Lequel À rarical 
cave. en. nejatif |, Oo vom facilement , à aprés La fiqure. 
qu'il AUX [a racine cinquième de OP'* dirige . Om L'obtierdre 
donc em prenom - fa cinameme partie de L'anc P“P"P'Db. Ce 
qu conduite Aa direction OT' Sur faquelle on rabaitria mn 
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oN'-Éa lonquon OA qw en Fou améd: Lien “La tACime Cims 
quième de {a longueur OP" que- celle. de OP" ‘puisque ces dewx Len: 
guenwd Jom- cakes . On uma donc 


ON  otigé = \Ÿ- P-Vi y) 


Ces constinotions préliminaires itam. ainds ooteunss 
pioccdond à celle des racines . | 

Repridsentons A Ce effer dur La fiame 16 Pa ein : 
confcrence Don Le Tayon OA est égal à la fon guenr comme 
me deux éléments on vebuwwméons em OF, es Ot, Les den 
dWuctions vbtermes Pour ces éléments . JP fam- MAN Hen am. 
ématqner que Lors noud avow ete Connu à'Diviéer on 
nQ +ankieé aades l'angle P'P'L on, po vmaenre Vire 
les angles Ps?P'b + 2KT, rond amrions obtenu eng va: 
Lens distincte ponr la fiane Vividoire bar condequem. cg 
valeurs ou Prenner élémess. . Ces cinq valeurs amiens 
Hutté cu mème fongnewr de. éorte ue leur extrémmite 
dou de buonver dur La ci rence. de on OA. Gran à 
leurs directions, 41 L'on Dédigme par # l'angle de OE, uwwec 
fa fine. ôe base. ce Jenom— cebles qw arrredpondems— O7 


angles 6, +22 , D+LE, tÆ, + ; lerton. 


donc DMtautes entre. elles D'un ci temme de. citconference. 
JÎous {es Leprcenrons dur la fige. par ÔOt, , Of, 0t,, OF, 
0E, p'uides De maniere à saviéhaine ad ceté condition, 

des mêmes choses Perwem— #e dre pour Le deco 
lemens… qu amd. cpalemen. cinq valeurs , touted De meme 
lonquenr que prrécédemmenm— an dom les directions saone 
distante entre. elles d'un cmaqnième. de circonféremce ; les 
dom représentées our La fiqme par OE, , OE, ,OE, , Ot:, 
OE', . 

° JL rer d' atfleurs de la conéiuchon que Les 
angles qu déparem— Den directiond mm même. inôice 
dom tons caomm entre ee ei & £ l'on Âébiqne par 
g L'amale P"OP'" de la figure précédente | 

Ced quinkwels valenré des deu clementé corneéprnèem 





A4ë. 
Aux cAnq proue 0 btemnd em wmftip lim. hacum d'eux pan 
Las racines cingqweme de d'unité. Ox ces valeurs henvens être 
combiné entne. colles de 2( maniere differentes , mais d'apréé Les 
toniitions ancquelles nous dummes vblige de Satétaine nous ne 
pomvend admettre one celles qim par Lewr addition, Fans en 
lonquenwr qu en diveotion , RON ferme about à ww pom- 
de La ligue de base. c'an.- à die donmmerom— des racines nelle, 
cle cœige , Fwque. Lontes Les (2 mms Join égales que now 
combiuions entre, dlleé celles que, Ditced en delônd een Bcs: 
dun de la Diane de babe. fom. Des Leo eqouwr avec elle. 
Où cette condition cs dat re par la combi. 
Jen de Ot, we 0E,.; por k pronver , temarquond qe 
l'a L de DE, «vec la liaue de base eût Le cinquième de. 
l'angle P"Ub de La fiqme prusédente : 41 douc an. fe Dces 
an ÿ , Ce Jera Ÿ . Remaquond encorc que de la cons : 
HAvuction al NP AE que batyp con egal & La Dems - circon : 


Perence où a f ; on on donc Ÿ , # = + d'ou L= Pet. 
J ° ‘ 
Cela pode: fa dvrectivin de 0E, a cyudemmen— pour valenr 


Ÿ + { + 3 | R empolacam— £ pen a valeur cr - deddué, 


POS  S$S 
ceite expression devint. T- + Lu On Simplemenr 


_ ; ; d'où cl Suis qu'on fou. des deu Düections ÜL, , ot", 


fou, L'ume en debind, L'autre en vedons, fe même angl 
avec La ligne de base . 

Ce premier porm- ctabls, 4 cos evidew- que OE, am 
eër Dita de ÙE, de Le devra être combiné avec Ût, qu 
ét diam de Ot, dun même 3 É par da même Laihon 
Oby Sera combiné avec Ot', ; puis Üt, avec 0t, ; en enfin Ot; 
avec Ùt, . Un 3e couuvaincia d'actleunnrs facilemen. toutes 
cé combinavons dati fom- & la Loi d'aséociation des elcmenti 
an Ver de laque de J RL La dommae a+ 0b done ue Aacime , 
Aoutes Led anitres derom. obtemoé ar l'expression. Loue . 
a dK + b LE, 

Rien ne Jera. plus fcoite maintenanc que D obtenir 








Lg. 


Les tacimeé . JL jnflira pour cela d'ajonter directemems los 
dem éléments Some mons venons de Loire commaître L'adiocia 
bon, cc qui Je fera en monam… par l'extremite dc F'um me ln: 
gwomr égale es panatlèle à L'anne ; 'ou vétiondia ainsi 4 cino 
tacincé On, , On, ,Ons, Un 3 ; On, . 

Aimé: que noué L'avow dejà Du dom Le cinqgmeéme 
chayitse , dd carcondtanres omaloques & cefles que now vernond 
d'indiquer Je remcontreme Dans Vous Leo Deyrréo . Jf #4 a pour chac 
vue. dasse à canation uéoolnbles ; elle cormebponDd , -$r IN co 
Âe : condideré, fa Division. D 1m amagle- En NL parties cyales 
ea jour Toutes ce équahioné cl existe su cad D'inrednctibilire, @ 
SSI 174 deé choses bien. conmucé en thésue, AM ce qui ne— 
L'an. pas, on Ce que L''es beancowp MONS , c'es que- les» 
onbiberafhioné Directives Jonmons. mn monen facile de Leprodme 
phadiquenen damb de8 divers details ne fonction amalysique 
qi , gg à présemn- 4 ‘ed gnontrée. webelle à Toutes les tenta - 
Fives d'intnpretagon e uHe dans Le: jour domonne de 
F'abéhaction . . 


AIT, 


Oasiond maintemanr à L'étude d'une autre equation 
nu meme deqe dé à 4ianales. dan Le cinquième chapitie 
comme Ausceptil le d'être tébolme . Cle 4e dsétinque de l'equa.. 
Hon générale de ce deqre ‘parce q" elle. e61 qorivee deb HKermaé 
en xt uen x° ;, Ch ovFu : ance-qu'#l eiébe, ne relation 
entre Le Lervme Tom— comnm Y es Les coefficienté P eq 84 
Found mn Lt em em x. Cette cation eh done dc Pa fer. 
me X°+px'+qu+re O , mar ons fa condition que 

_E). | 
Sq 

Tous avons uu,page 386 ,que, À Défignam- la 

naine cmanièime de L'unite le0 racines Some axprrimeers 


ainét qu'il UM : 
47. 


a 
à en. éjoh à (À 


ffo. | 
ar+b, ad+bd?, ad”+ba , at+rba*, adtebx” , 


Les down» cléments & a b ana pRorr valems negpective-? : 





Cvuaom dE «chercher COMME +ouutes cei choses por: 
AO ETC uopruigeutees par: fa géométrie. 4l er necebonre-, 
ant que nous {' avons ALMMAITOM EN a {a pa e 389, de 
noceder à me Demon préalable dc cite operation, er. de 
diem prscior fe Sens qu "L Lam. atubuer a quelques mme Des 
amrantites qu La compoionr— ow qu on dom de conébeomenct#é. 
Érommeons Om préoloh Le Îe4 fañts de néémltens. de 
A prie ou dela Motivine des coefficients 
= Ô abord comme Ÿ dep em de ÿP sde à on Ten: 
| Motte que How évas— , quan AA signed, Jera regle comhoume: 
Mere QAWE imdications du tableas dnivam— : 


(Tr posinf 


+ P . (> 
L°havec er L ce Te P_ ,ou “amra. 
{+4 P r négatif 


= p q* < r poditif 
nitae À el — qe La , LH MA 
+ 4 ? r neapti if 





rh Tr em Lowjuuré rusiti 


R°3.awe 


NA. ae À ’ TT eh— tonjonré négatif 
y von— douc- qu El aurwera quelqés ve et 
c'e Ce qu a from our fes n% 4 es? , c'ehr-- &æ-0t 
| que q et poirif , que, OU fes mêmes dignes des _ 
en x een xt ÿ dera Fantor- positif en tamtôs mega 
Jun digne indiquens celui de fa racine neelle qu Devra- 





4(1. 


Æumous Lu Cite contraire . 
Pnésentons mMOanlemonms- nue. obsewation importante 


MA Snju Des 4aetneé . Un ‘Lemaanera que ces racine ve Sox 


24 comme celles de l'éjuation precvdente, 0 jme L damé 
Éaurr endemb le par tapypou— amp deivr cemcnts & e-b. Lord. 
e ce Dymetue exidte, on peurs Juno incowemem- pamu: 
Fer a ub aus Le groupe des cimq Aacineé ; On obtiens. and 
es dewe cos Les même cmq valeurs de à. C'ebr- oninéi 
at + bd” deviem par la permmtarion bo + a xt os vez - 
4 Toquemrens— . Or comme L'ume es L'antrie dom tacineé, 
on Voie que ce chamaements Dans Les Details n'en 01: 
Hewvas dans L'ensemble . JE comviem. toutefuid de ne. 
pod perdre De vue que: dDomé ceg dubiritntioné , chaque lettre 
Dow. emporter avec elle Sun iqne. additif ou Jonstractif, 


ces Jiqnes étame alu de amuibuté Ppeciawr ) imbepara + 


Bles de la valewr de4 éléments er non den indices de congti. 
Futiou forummlai® comme Le Joue Les qu her Lenmem 
anp, d'imposem— avan Fonte determination prartieu « 
frère de à 3% LVL. 

JL n° en nn pad de meme dau équation actuelle; 
|A premiere Laine , Pan exemple. devions , par fa Pormmtaston 
bd + ax, exprcéfion ou n° 61. pas «aciMe. . Ên condequemce_ 
fes den lents da DL etaus. conuué | il ne. jawia— être 
parmi ici de Les em Lesjer qi Duo tic tomam— L'un ponr l'amtre_ 
da” VA gowpe des varinmes , Cola ne powran- Ée. farine. qne peur 


L 
4 


fa racine veeble om teste Longues colle - même forsqu'on cumie_ 


CR nb dons don exprefôron . Mar mie dembloble pernutatun 
svfriodmite dans Le geowpe dei quatre tacinef imiaain airs con: 
Dinan à quatre nue Üe y aleurs Différentes de. cclfe4 dom 
dé som mme. dévinvatian.. JL eére donc nécekboire., dDams Le cas 
neue, de. déterminer à l'avance cqnef es celui des deux ele’: 
nronté Al comiendia De mettre à la proumtere ou à fa Æecon: 
de place- dand l'eæpreséion. de chacmme des racivek . On con ce. 
même . aa rl Perez WU river  Camé Les donnees De UN questron., 


e . ‘ > - , _ 
nne cblqnton A cet. qu 1, Jaité 4 on Jerau- autnuss à. 


Otr1e que F egmatum a plus de racine que Sun. deqre ne- Le | 


6 
en ds. 


4Ç2. 

compuvtre_ . | 

Cour A mire à ec jujer—, on vemarquets que- De 
fe conétitiwmtion de l'équation qu NneUÉ occupe, ctudice Daué le 
chapitre 8 , Pages 383 en Smivantes , 1f résulte que Les éfemedts 


a nb Some douwmié au. deux. codtitioné: -E=bat  — += La. 


C'esre de ces equations que L'on fau dépendre A cho de 
celles Des tacines de l'unite par fesquetles CU 4 fardia multi. 
plier à e«- b pour que fes oremmiond amembrus rrebtent. Lou : 
do ls. conmme, Ù ‘un autre cote, ceb cqua/ttow— Don 2 
PL À 
2 ? — Sp 


pam dtrectemenm— as JL on vou q“?4 


j 
LU commeæite entre Les hu aÂinét afôr 4 à À à b 1— 
Les pmrésances de À qu Dotvawm— Le malt fier # me ex P aulte_ 
por former P'ecprefoion Des vacineé . ne Jayrian. donc- 
étre pers de Tpermuter ces Dow elements que Bond La 


AeAew e cxpue Se de imodilier concurammer’s— d'nne inauicte 


? 


cowvemable Là puiéiance De À Dow if fordra faire nage 
pres cebe permmutarion pour que Les vafdné de - . ex 
de = À contimmemn— De rester nee bles . 
4! dou— done. Être brcn mtemdu- ou'avec Le forme 

que noué avoué iudtauee pour 4e4 racines , fa valeur de à 
devras Æomjoué être celle gas Dena donmce Par fe. calent de 
WE Le de V Lu : JT Ji au le 

3 ur celle de par cet de LT . 4 ,au liem de ces 
Loumcs y OU vo au fare. name de ecfles qui dome 4 sb 
en fonction der, q qua leur Some D'aitfouuns eoyiva: 
fentes , VU de. COUV La qu il fous orendre Pour & 
celle Dan laquelle fe rvadieal canne e61- fpositif. , ea. pour Î 
celle Dans faauele ce taDical cé negakif . 


IV . 


Co premieres determinationt etan. aiméi fortes 





463. 


4 tocc vus a la cntibuction géométrique. des elements à «D 
tels qu'ils Dow douneé er fouction de F,peg. 

Jon 0 f'uxigme , (#17) , GOD Âa figne de babe 
es Vab La ciccouférence decute. du poim O comme. centre 
avec Le romyon unité , Car L porm. À menoné & cette 
ciconforence me tomgeute prolongec. fréqu'à um Pom Pr » 
kel que Op: done égol à P.. Can me ômite d'ancé concems 
Fuiqueé u— de- paupendioulics à la iqne de bade on déteimi, 


ne Leé pois Pa #4 Pa ot on ama : Opa=(t)", Ops=(E), 


n,en vue, on abarñsse dn pom A dur Up; ta peupendion. 
foire ap', on aura 0p'= 2 ; ccla fau. fur fa droite Op, pro: 
lonagce de L'autre côté de L'origine. prenons Da, = + par 
Le poim : menoné La Tamagenté a,b æ fa circonference— 
mice en puis La droite Obe sd f'aide de Lance concentiique 
GC en dela perpendioufaire cq, on déterminema le. pour a 
tel que Oga Jera cqal a (+ +, enfin , abaissom- dn from 
+ sur da, fa perpendientaire. ba', ON OMR 0g'= CE 


Ces comtimctiond fortes , Fom- cc qut ep neceéjaire 
a Le dofmtion De Erouve. pre one , 
Cherchous 8 abord Tom fonction de P « de 4 ; $a_ 
valeur peur Etre mise Sons la forme : 


(2) 








= 0qz _ 0ps 0q,x 0p'-Üp; x 0q' ° 
LE L 
$ S 


y | 
n|S 


Cfa pose, jt, Our Ugr + 0p' couinme Ütarnetre , je 
dec mue Den - ciconference. cA— dt g'éteve ne perpeudicn: 
faire à ce Diamètre. par {le peus 0, fa rencontre Te cclle -ex 
avec La circowference., am poim— RQ , cchriminaa mme on » 
qemr OQ dom Le canrc $na égal & 0q 1 X Ô D . Va conitues 
Æion de Ce cac facile , par voie de per emdiculatseé A 
d'ancs concentriqueé , noué avons indique our la fiquec. 
Cela nous condwise & wn ponu— € tel qu'on aura ÙQ'= ga 0p. 


hf4. 


D'un awtic cote , por femur 0bsx 04", 
mon décriumé ur Üps + og! comme Diamêtre me 
den - circonfértmce out Hera conpée par la même pet: 

embienfaite , En me pomme P + que OP daa fa, racme 
cave. dW pruodn—qur nous vempe, now foumnons 
donc. encote Le canne de OP comme cola. e61— indique éuwr 
dhfique @— Now vbremoné ainû mn pomme P Æel qne— 
0P' e41- egal a 0pPa* Ca ; conéeqnence- fa Difference 
F'Q' en fa fonquenr de TP. 
JL ne ‘udre donc nd pour common true Le4 den 


‘É: , — . JT + 
elements a &- b qu'e7 cantme V4 + ee, + @r- 





poim- M 4el qu on AMD OM = VAL x Uq: 
De AY ÿ4, Eu anti de l'origine, à & qamche 
de la. ligue de base. Le pronbs OR = r , hi ,en mm Em €. 
Yenryd, q'éteve dur cette que Mme poupendieulaire pate 
ar OÙ &- At de robots Huy cette pevpenbientaire , du coulu 
O , fe poim— M em M', 1e formeron mm triangle rec 
ORM' doum— £' Aypothemmée am pour valeur OR +0M", 
or a rt pa 
c'es à de \V x ET 
Porto alors cette Inypothemmse dur fa PET . 


se bage, à droite. a œmche du poim- R 4 'rbtiendrnr de? 





poimté E € els que- OE e«- OË' dertow Les cinqwemeé qi + 
gJomnceé de elements à es. L . L'extraction êe da vascine Cin: 
quiène- Je fera andguite Par Les procédés antit hmetiqu es 
ptdimæité 

ous me deWond as negfiaer CC fanre. sbéenver qe 
f'um ùcs objets cosentielé de cette. conétiuction 2 ete Th. 
Tes a omnetrtqnemteme Pa vale èe T <n fonctiom Der 


er de 4. TE qn'1t s'agira de de trnrineiT mia nant 





A$. 


44 cl'memts à a. b ) elle pourra che notadblamen. simplifie. 
Cor puisque nows av conftate que a ess. eqal à 2 


26 
d'emêôum- que da valeur Jera 07 a -pmsque à Son Lou. LS ou 


égal a — Lu da valeur 4ena reg ébentee par fa fongneur 0Q' 
priés on digne contratre , Ou vérifier em effet que OP'z OF, et 
que OR = OF" . ‘ . : 


) 


V.. 


Voyons mornteranm— commen, avec Ceé elemeutg 
nons vhtiendrons Les fonqueuns Dinigéeé vepréteutarives De8 
racines imaginmartreé . : 

Nous Lroartervwi d'abord A ca4 où q est positif, ce 
qu covuépond aug MAÉ en À de nohe chafér fication. 

TE coma. de houre remarquer au occalalle_ 
que Les congrimcotiond de la frque 17 de L'anticle 4 Le ce dem 
4'aypp{liquen. à L'equation 

| xs + 8, f xt + 1. x + 1.71 = 0 


la racine réelle c01. oÂons negahve os cale & — O,1(. 
aDand ce cad À er positif ) b er. négatif er. la valeur aBso-. 
ue de ce Dermier efemmens. Jyrpaése celle de à. 

4 dau chamger Les drianes de P «- de q,on conder: 
va. & pP da valeur e- qu'on pus f. (o pour celle de q, L 4 
Le deviendra négatif es al a — 1.9( . da racine réelle , ob 
positive, prend La valonwr O, Ê1 en maimtenom—- C'eérn & Pod : 
ti qu devra Swprerdenr & b négatif : | 

Ce Son LE des eaenmgo fes des deu Varietes du N°1 
de notre p'uecedente chafsification nom amp dom vanietes 
du N°2, 
n°1 Jam Pesquetles Le Signe de À padde au 1 jatif. En 
fes, Ai Jamé Le Hype général ot remplace X par -x , elle 
devrem— : . 
= xf+pæ*- qe TY = 0 par Énite x- pr'+qx+ Y = 0, 
que Dom Comme on ke von, Les dune cépéces dun N°2. 


elles ne 80m vide 





autre choc. que celles du. 


am D 





ASE. 

JE suffira douce, four la condtinetion. des «acine$, de donner 
l'indication. dm proctdé, qui concenme Le 111. 

| © ailleuns pour ceh deux yuméros ) q Ltedtam posinf 
or D entroam- Dans Le nañteal canne par Da deuxième pucé : 
famce , la quantite Fa qu frame Sond ce raÿicaf Hero. ton: 
gow poitive, es fa couéhinction des dewp éléments 5e fera dané 
kon Les cod par es moyoné. inbriqnes ci- da6ôué , amd -ancme- 
motihication . 

Ces cbéowations préliminaires armé faits, occupons. 
mou deé omatre racine imaginaires dom. nou tnôtqnond 
fa. conbtinction Dan La figure 18. 

An pomme À comme contre on dec Donwx circom: 
Lirences , L'une avec un on. eogal à L'eéleymens. & , l'autre . 
awyec mn Lauon- egal à L'elémen. + , VR race Les dtrectiou 
ur Üluidems ces civconferemcsé en cinq parties égales es ton 
obtiem- ainéi , par L'inténtection de ceé directions avec fa 
Premmere- enconference, cinq fongneuns Digé Oa, , Oaa, 
Oas, Da, ) Da, ui Serom— Teépectivemenms +66 valeurs de 
ad ,ad*', dd”, ad, à L'inténsenon de mêmes dinee» 
ions avec. fa deconde a'uconference dome ci avtres Âon: 

news dirigés Ub, , 0b,, 0b,, Ob, , Ob, qui snow fe 
valeurs de bad, b&t, bat, bat, b, | 

Cola faû- àl S'agi de la vaniete on 151 dos faqu. 
L r ee positif . Comme on Aa qme- , damd ce ené, c'ets Le plus 
grand des elements qu's£ Fam prendre neg ativemen- por 
avow a première. Latine, 4 qne non avond D'ailleurn 
conbfate que- c'es b qm“ er ca élemem—, on portera. bd € 
la Suite du poim à, , Dans La Direction 45 ee t'on db. 
Hemndra_ minér fe. poim— X, 35 pme on portera b' a fa imite 
An pom An ,domd Pa dtrection - À ee L'on ana Le pour. 
La ; à fa suite. du pPoim- 3, on portera Lb dans fa direcs 
Hon 4 ce qu Conncera Le porm- À 4 ; enfin & la Suite 
du po Ag, on porta D dans La direction - Len L'on 
ama Îe poim- y ; Âes quatre racine imagimarres horches 
Aenows— donc Les longwenrs dimgées 0x, ,Ota ,0%3, 0"&, - 
4 L'on en Lan fa Somme dans tel ovène qu'on voudtea_. 








AS7.. 


on ab owtia dur la lique- de 4 de à me didtance de L'oviqime 
égale ei de digne contuñe «à: Pa tacime réelle Te .‘Jlons inf - 
quens Dur fa fiqure cette - Jomme par la combinaison 

XL, + Li +Ly+ Co ; OÙ avrive, ail à mn yum € LL 
qu'on a XL, = 0e. 

foréque Pa variete Uu Tl°1 es celle. ponr faquelle 

T négatif, c'es. alow L'élérnenn- proitil a opt cbr. Le plus 
namè des dewe . Ün commenceia donc par dugpoder mentale : 
mem que. dams a fique, Ls fetes bd deviennem Les lettres 
a. en neciphoquemenm j Dpeeé À L'on obtiendra Le AAC : 
MA nr jontans , & UN Arte... du plus nanà ed den vayoné 


! 


L pu pet, mois dans mme dinection inverse 3e celle indie 


| qnee- par La foumwmle. Prison il er méqatif , On vbtionn am 


les quatie. racines tmmaginaizss 0x", , 0x", ,0x', ,0x, qu 
covtdyonfem. à ceble varièté . La dommme de ce racines, qu 
#1— représentée y la franre dans 1 orne nivo : XL, + 
x; + Lo + À conbnu me Didtamce Of de ? oviqine., 
kelle qn'on & x = +0. 

deb dev eopeces Un N°2 ne Some autre. chose nous 
l'avons nn + les dep precedentes dans lesqnetles on & 
homn e Le iane. de X; par curmegnent fours tacineé from 


elles et -defoné ue négativemen . 


. VI. 


Ce qm conceimne- les né 3 en eœiqge VUE. Num: 

tion apéciale . Al convieme d'abord de. Lemaïquer que. , 
Jan ces deu Ca, pour lesquels q ei négatif . La Somme 
Li + pa qu dard fr valenr de4 clment fiqme 3014 

d ° rt_ pq 
Je radreal conne. je Framéforme en fx difference ZT ! 
dfévence. qui , Srivonm-le4 valeurs nespoectived de. f» en de. 
4, demblenaru- ponvowr etre parte cm négative dors 
mové avunt pronve que-pour cehte ejpèce d'equatim la. 


AS. 





H(8. 


doumiire- Snppusition eh. imadwmissible . Le. nadical carie denû 
donc #owours wall. de Soue que La constumetion tmdiquée daud 


L L'anticle précedom. de maintien . Seunfanem. OM : APS de 


cotrebpondre à l'un des pots côtes Ro _ du triau gle reitangle 
Final co vies pond da mie: Pyppothénnse , L'autre côte comme An 
hiamale aan pour cd PA . Cette modification daus £ 
couftumcthion ne honvaur doumer lieu à amcemme diffroulte nous 
HOU4 Bornowo a- L'usdiquer , d'uutume plno que, mn as une 
temarqne déja faite on pes 4 'abstenir de tvecherchor af 17 74 
b$ an ce-procede qui NL MAAF . pas de complication , CA 

#. | | s LP? 
qu'on oies. ces deux émeunts par Les formules directes À =* 4e , 

s gp. 1 

b'=+ Sp le digne iupoerienr a ppartenam. qu N'h ce Le 
étg ye- imfétienr au AL 3 . . 

Cela pose, adimeHouné qu'il 4 aqn- On J1°3 pour fequel 
? em pooitif et négatif . Les deu > vValeuné de. af en de LS ee 
pan Date. celles de à es. de b Low aforo Fontes den negatiwes; 
dectiwons ( fra. 19) . Avec chacrume. pont tajon, du pos. 0 
comme centre, den cinconférences , &- Hacons Les direction 
qui les divesens- en. einq parties cqafes. mous obliendronxo 
ainôt ‘bar L'imtensection de ces direetious avec la première. 
cnconferemece cinq fonanenrs diriaces que représonterous les 
prodnité | Imcce6Sifs de L'un des éleèm nt par &, A” 4% 4 À. 
d'inteécchion deb mêmes Dinectioné avec fa Seconde civeonfe « 
nence Qjunnex Cia onttres dongnenns dvi qeeé que te/préd entee 
noms. Les proûmis ouccessifs du de aime étémens par les né. 
ane œnq racines de L'umtte . Co , par ce que , dans ce caé, 
fes deur elements Doivem. Ehe ps neaativemen—, nous 
Jos comp terond Fosjours Our l'oppose deb directiond #recéocmed 
lesquelles Bo dustinquees fin la fan par { accentaalin 
de tuutes Les lettres à nb. 

CG condcqnence S'3É es recomme € L'eélemens. à 
ess Le golus pets deo dax , aimdi que {e Inppude fa fgmee, 
owr avow La premiere tacine imaginaire , AOUO potteronr 
a la Suit de a, , Le Second clémen. 5mvam- = à? su non 
abontinumé ainsi à mm pomme X, tel ane OÜx, Jera fo. racine 
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chachee ; Continuame ei confhriuctions semble Les O a 
nm dej por a" a P | 
| 2 ; 4 » a L ? U OU obtiendroud Le qevpe | 
naître ac: L 4 - | 
Q rs auneé figwess | par Ux",, dx, y VX » 0x, , | 
; A, comtraire, £ e eme À ei Ÿe ping stand 
a dep , UN Commencer , COMME nou l'avons fais. damd 
e cad Ce dem M 
A Foy ; par Inppuser mentale que and fa 
tique, es lered db devienmens— Les fettres A e1-— vecs P'TO- 
cpucmens , e- ce jan alors En ageuÆtan- An : Îus nd 
on Joué em end À uecti ; | 
| F twerde dc fa Direction ) {Le pus pete 
we | enmroiur— en Jens imucrde. de A dtrection op Pas ee 
ofstqnee Par LP formule génêrale n'ont ob 19 ? 
ua/fre > eh hi u RE ET 
q rargn es erchesd Ox, ,Ox,, Os , OX 
C ° enceme La VI | F .. 
a q deumiêitre cokéquue N'h Je dcdin. 
man rame de cc. que. noud venond de Dire pour fe N°3 on 
ter ananas oqume-dcd nacèned ne Jus. ambre chose que les 
pprcdècwtes chamaces de Siance Cu ff ) p ; 
ju N13: x un À , sÈ dome Ééguatime 
ne : rpx qu -r mo, on Snppre X négatif 
if viens — XS+ pas qx -r 0 cn... NL fon em OC 
gJianes &°- pxt- en tn | A 
A un PU qx+T=o , gr af1— ant. 
_" | Le. ? 710 poumons Donc nond 14 ender, a l'uièe de 
que pprecede. , ùc wpresenter LS conftruction— qui Sayph 
guest à ce cad. 1 


MI. 


Nous aËlous coutivmer 0 \ de 
PPS PET EE tres mr ee 
q app tquer. à { équation. Araîtee. Daur? 


s'antichk XVUI on préce dem 274 
L. , Hous avons vu que ce équation 4e predonte Sous 
foume es, pas ei (r, À q u 
q (+ pres (pes Leo, 


| L 
en noms avuvné coudtate que ÿeé cinq Lactirueé Ju. donnees 


pa” l'exprefsion générale 
x T4" CaKrm Le m4 Ke md %*) 
P 14 mS 


b6o. 


dans laquelle om substituera duccedsivemtouns— poor K fes V aleué 
mherss comyrties de 14 à ( iuciusivencnue . Chacime dc cd sub, 
gtitutiondg donna une racine : | , 

Ana. à nr, c'e imc fonction ce P de q dcpen: 
dom d me Cquation Du 10 deate-, mais de. tcdofv out comme 


. { 
pue du #eeonuÿ, en. nvud avons Euorvwe 





Si dard fes 
nn” sh +E lp p# ? 
Fnis noud avoué fan mue. apphication de ced generaliteé. 
Am Ca particulier ow L'on à = 1, à = 1 
Nous avond tiowe qu' alors on bi Lundi À L'équa 
tion dSmuAwaoarmkte- : A+ XIe xt 0,ff X + 0,1L >= 0 


An qu on & Lueceésivemean- 


$ 


ML = — 0,609( ; mx O0, 371( , m°= 0, 2269 M = — v, 084, + S = 0,916. 


Îons nous exp queroud pins foin Swr la Seconde. valeur de ni. 
oibamr— sifage de ced vofenrs ou trouve définétivemen 
pour Ê'apression. d06 tncines 
& == 0,6654 (4 0,609f & + 0, 3715 4% 0, 2269 d'*. 
Tanvenme à ce. poim À algëbre œ 114 où jar, don am 
dom. do vue ded rniéenmmamanfté, Soi am poime e vue Îeé cal. 
culs, Feu ce qu elle 51. uéceptible De prodmire ; Mau Dev aus 
P'imanimeaire elle Devtens— tmp anmnte es 4'obstion. : fo. 
Jorm- adovs aypel uw mor omné qcomeétuiqued , rond afin vow 
be preparer es 4e promis ? image De. ced tacimed. ge ? CCE 
bre farése incom jo vadeé . | 
A cm e bn centre O (fi.20) deexivons fa où 
conférence mmite. De menond Par fe centre Les cinq lignes 
qui Diviéens La cnncouhenence en cm toantres ejales , 26 Le. 
neh nous doumervum- (2 .etna por D'imtenbection d;, da, 
La, Ày À , AN nous contimmeoné a dééiqner Par L AR 
premiere 204 ma ranneg De L'mite nond œmons 
od,=d, 0,=tt, GA, = 42, 0di=dt, Où = d'=1. 


? 
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Cela pose , cherchons 2 premiere MALME COUtcÉ: 
poniam- à K=1, vi dt exprinee par | 
x = -0, 6664 (&- 0, 609[ + 0, 343 0, 2269 d*) 

D 3$ ÿ ex), 


es occwpors - 1106 à ‘abord de fa conétumetion Du putunome 
mn X . 
de prumier ‘terme , d apres ce que noud venons 

de dire, 61 teporesente, par UX, de Second kenme da f. 

(73 poar mme. droite “partanu— ni 7? ponn QG, . ama AA Pour 
dongueur 0, Go9f es paraliche & Qh1 mas mm ame mn 
Jend inverse à comde dn Jiane — . bain cela e41- te4nme 
dons {a # 1€ par La Droite d, * Le Troisicme terme devra 
ame, Droite fg parÆaus. du porm- f , Amour pour longueur 
ô, 371( | parallele & Udy er marcham. Dams Le mieème dend 
pPwéqmne ce terme en /positif . Enfin 2 qratuième Æerme. 
dena représenté par une droite 4 @ partamn de g , aq 
pour longueur u,2269 e- panaftele à OÂy , ina marchaw 
om Sens invowe à came dn Siane — . J Jus. de ft que fa 
Lonqueur duvigee 0Q con f' camivalem qométuque. du 
acteur qpolynome de à. ‘Jl me nônd Lette pins qu'a avow 
jan um facteur monome — 0, 66(4 … Cl - ei indique. 
3'abond due br Lonomeur OQ devra être réduite dans Le 
tappou— de L'imité «à la fraction O, 66ç4 5 operam— cette 
hidnction noué obtenond me longueur OV; mas, a coude 
dn hqne _ qm uccompagne fa fraction mous devions de 
#oder dam a Direction inverse de OP snivam Ox, . 
Aacine cherchee 4v1a- donc Tom en Fonaquenr- qu'on @. 
nection Ox, 

Moné dounmons à cette rarime l'indice L parce que 
MOUS OvVONÉ crobl one géncralem em 17 Hésofne. Xe Coi- 
ALeéfoond à Âa racine Lex comme ie K cs ego at, 
sf S'ensnn que X,_x deviom- à, . 

Cote racina. ef celle | & pour valewr arthme. 
tique imaginaire - 0,287-+ 0,393 VTT . On véufiera en 
et qe fa ongnenr ++ etce dur La hiqne de. base PE 
fongnewr projet om rien rebpeativemens Les valeurs 
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0,287 emo, 393 ; elles som en outre négatives L'une en 
L'autre”. 
SJ: marnhomans on dome à K fa valeur bb on of: 
Aiendra La racine X._ y OM À, . À on reconmaitra dans qui 
dou necessaire d'inbibter dur le détails, qu'un dena alors 
cond & Jarre, a partw om pomme y » ne condiriuction 
tom à fau. dymetuique- & fa précedente par vapor à La 
fiqme de: base en que, par $mte, on abowina à Ux, Syrné- 
Fuique à bon tour «à 0x, . Celle Aeconde racine esr celle qw 
a ponr voleur amthmetique — 0,287 + 0, 393 21 
LDoumam ensuite & K La valewr 2, fe facteur po 
bynome prami La toume | 
x *- o, 609$ +0, 371 À —o, 2269 «? . 
Jon premier Æuume ef Evrôcmmi mi teprédenté par £a_ 
Suvite Oda : le decond terme da figure par me Droite - Joan. 
Lam dun por Œa ar ms pur lonquenr 1} Gog a panol. 
fl. à ou, M cu maihoms en Jen invese à comée Du 
signe — . Cala combine am pou f'. de trwiième Terme. 
Dena mue Duwite-pankam. de ce dernier POW—, Ava on 
fosvaneur o, 371 , parallèle a OÙ, e4- mancham- aus À mé» 
me on . mé que. ce Terme cé positif , Ou about aÂmhs an 
bent . En tin | omahkuëème- terme bena., te présente par 
mme droite g'Q' panhtom. de q ; AM joomr longueur 0,246 
es. parallele à OÙ, Mas mancham en Send invose à came 
dun dique — : Ên conbéquence la fongneur dirige OQ' cé 
1 ‘cgmivalem— geométrique- du actow pofynome de X. Ham: 
ken pour awur égard au facts monome — 0,666, 4 
Landra : d'abord ncdwire fa lonquenr OQ' ané Le raypou de 
L'unité: la fraction 0, 66(4, ce qui fon des sen die le poim- 
&' am jpoime P' pus a coude du Signe - on porta OP’ 
dans la dtrection taverne Smvam— OX; . Fa ‘taeine cherche 
X, dou. x, dJenæ- Donc. ban en. Longue qn'on Direct 0e, 
Cette racine e61- celle qe a pour vValewr at humé. 
Home mmaginaise: 0, W6f - 1,101 YT .  . 
JU ne nord Lebte polus y à Dounar à [2 La valeur 
3, ce que don mous faire connaître fa tacime La . Or m 


+ 
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conmarira and diffioubre qgn on fera olré condnn. à faire. 
d'partir du pomme 3, mme condfinction Low - à. fais. dymes 
Aique œ l préccdente Par rap pou— a D frque_ de bare | 
que, par HMMte., on abontiva a 0x, Sypmetrique À Jon tour 
a OLs, 

Cette deuvière racine er ecfle qu à pow valve 
arithmétique 0,#6ç + 1,0! = , 

ÎMond Sommes donc om possession. deé 4 racines wma: 
ginainas, d la racine réelle x, qui S'obtiens on far « 
dam— K = 6, elle prend Ja valeur arithmetr: 

— 0, 66(4 (1-0,609$ + 0, 3714 - 0,2269)= - 0,346 , 
Mons punvons La Aummettie ame vérification qeométuque. 
On eflerla domme De racines tam mulle on dou avow 
L, = -(x,+ X, +2, +2, ). Ov Êa dumme_ de6 amatre act: 
nes Marat 4 'obtiam- am mue de Conétimetion 
0 xT,mn p am d'explique d'afle - es 2 Cette, Éomine e6K- 
donc’ égale. a Op. “Mois comme fun. fa prendre neqah 
Vomens—, cola non conèny def'amte côte! de O am poeme 
XL, Æel que-Ox, = Op. 

om avond Leconmmme que Le qnantite I ed Snscepre 
tble de dewp valems Maé nons avont déemeoutre que ceé 
valemws So. telles que quelle que don. celle dom on vorère 
frire wéage, on Aera condni due mêmeé racines . denr mûre 
dulemnens— sera changé e1-il culte. des ocimles qui om 
passe doné mé yewe & ce énjes que. , par ecemple, tandis qe 
Pour K=1 , fa prumite v de M now done x, , #e- 
Aeconde valeur de m mous Domena XL, . Momo pronmvuné are. 
cedr" Snr Hontés ce8 choses d'une vértifieation géométrique . 

JS por K=21 Li sé nou «a donne Ly avee; fa pre. 
miêre valeur de AN, non melfons en œuvre. a Sexonde rond 


2 = 0,1 (A 1,6407 L°+ 2 C943 à 4 pen À ) 
Se non opertions Comme pruecedemmen , À Lau. 
dan condbuire à abord de factor polynome., ce pm 
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mov conduira à me dioite dtugee, pré, pour amor éqañ 
on facteur NiGUEMe-, VON rodmmons La fonagmenr de celte 
Suoîte dans Le rnagrpuu de L'imté 0,1 - Olañs cette cond: 
Anuchion amiait L'inconventem— de nous Harñre Éovtw des Limites 
Ju cad. Cowr évier ectte DiHioulté , mons n'avons qu'à 
mmlriplir immélrabkernem- qar Le facteur MOnsgime À 11 
kon Les termes bu oulyneme : alens ce. que-newé amioné à 
confamie Le rdmra à | 


d,1fod — 0,286 L°+ 0,104 d5= 0,663 À" 


en ooMe conbimetion devra vous condmne directemen— am porn 
XL’ 

C'eër. ce | de Wowve-en offer. walise par Le contour 
pohaonal de quatre c5teé dq T$ à, qu vien Se Héruminer 
em À, er du 4 eëves om pour lonanems reépestiveo la 
corfficsents des À dom dirige Anivanr— Les am les coneépone 
dam & d -d4t + k?, -d#. 

$x pour K=7?T, tu de a domme- Ls ane La pur 
WnCre valu de M, non foisons wiaac de fa Seconde ,nour 
Aivnvaroné pour x În valeur Anwivante : 

x = 0,1( (4? = 1,6h07 d* + 2,6943 À - h, hu a . 
£a Lé mêmes motits que necebemmens—, mon effestnerors 
aimmmedio/#emenn— dax wmuliolication par 0,1 du facvenr Fe: 
bjnome_ ei voud auront pour réénltn…. 


of 4% 0,246 {+ 0, 40h & - 0,665 4° 


que devra noué donner La ; uass powr cviter Ôes surcharge 
dom la fige. Mon ferons Cette. adbirion- en port le 
kenme + 0,kok A um premier Lama , ue chram qeams um 
& L'ovère Dams fequel Me émivennr. Les aurees . Mons eh: 
mon Dninér fa ligne. Buisee polygonale Uq'r's'x, que ,en sfr 
vi about au oim— 2 . 

Le fccrenr porra de convornerc Paclomens… qu 
Jaisam- MAC comhumetion omafoqne po K=3 e- pour 17 
Heconde valouwr de nt , nn abonbina_ au 00m LL, on-qu'e 


por K=h un 6era. condamne À L, - 
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Bien AAC nous aY0 4 donuc dejà des uepréenta s 
+106 gray fiques de pol ygcmes pin jom- eu geomctrie f'ima: 
ge du pummier 18 «e de L'egnation London y Junbétitue- 
Joonr ZX 64 valeurs imadinaiteé DUO olons en faire mme- 
nouvelle application am cas | nou occupe . 

Commencond d'abord ar À. Cette LaCie à Pour 


vale — 0,287+0, 393 = ,# L'on vem. la mettre dons Aa fou 
7 . RRSUEL RENE 
me @ (Cos CT din B) , oh lromwera que 9 = 2,287 +0, 393" = 0,486! ; 


de. Er il centre ue Sim 8 qui côén caal à 0,993 prendra a va. 
eur 22 , dou 0, 809 . En congulta. Les 4ab les un trouve 
que ce. him covueéfrond à nu omale. de (4°, qnad commeirci 
fe cosinm es négc4if ) D fonira prenbre le Suppicmen, 
c'abr.-à-dùe 126°. Fe Sute que fa naeïme à pour lonaqueur 
0,861 & Ponr nechion celle D'un amale. de 126°. Én conte. 
dmence LT amrta pouw fonanenr 0,236 e«- penr dire chon- 
celle de f amale de 2ç2° 


A mia pour fongmenr O0, M ai dena Dirige ms 





_ VAVA l'amale de 18°: 
Enfim x S uma ponr fonamenr 0, 627 4 Pour M: 


meckon celle de l'amale 270°. 
Cela pose, L'égrahion propodee Han 
as x+ x'4o,ffxr 0,12=0 
ce que non aurond à combruire peux 
0,027 (cus 270 °+ VA din 0°) 
+ of (C3 18° + VA sin 18°) 
+ 0,236 {eu9 2f2°7+ 171 sin 2ç2°) 
+ 0,j{x0,4861 ( cod 126°+ 71 sin 126°) 


+ o,1% 3 


Pur: Jomdra que cehte conf Pumction., partam. de L'otigine, 


#9 
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vie. de hrmimer À La amenme v'ugine , Ce Pace eh fiquus 
pour Les ouate. premiers Vermes, Par Le contonwr poly 0 
Oabcd de lle dorte qu'on a Oa = x’ , ab - xÿ Lr 
enfin Cd = 0o,f(æ . 3 La racine 41. exacte, le poim- d don 
Æomber Sur La home de babe à une didtance de 0,12 à games 
de L'oviqine prisque l'addition de 0,12 & ce qui précëde. 

dou. tommemer «x L'ouaine. On von ,D apte fe tqwres que 
konte4 ed conditions dome taliéess . 

de fecteur 4e rendra facilemem. compté que jponr A 
ÆLa£ine . Xy e ale en longnenr a L, er symétrique powr 
poñition, La reprebentation dn P'emier membre se fera par wn 
polygone Dom. les côtes amom reépectivemens les mentes lon. 
quewré en dom es positiond derunu. Jymétii ques . 

ation à la tacime Acpondams a K=12 qu on L, - 
Celle -e a Aowr ecprednon 0, hH6(-1,101\/1 . Car conéeqnems. fa Lone 
guewr de. la Druovte Dixtgee qu A ceprédente Jero - - .. 


Vo. 46ç + 1,10 = 1.496 . 4/i bu de le me Le bimué de da duc 
#ion amra poor valeur - FE = - 0,? ce qu cotuépond à m4 
omgle de <93"; de dote que la racine. actuelle a Pour onquenr 1,496 
CA. Pour dection celle v'um angle de <g3° En. Comdequence 
a? UMA pour longueur 1,43 4 ponr direction celle de l'angle 2è6° 


A3 ........... ... 4,71 teste ssec esse. 1f9° 


US ue eee DA une eee eee. Ÿ(” 
Le joue que ,couforméemens. a fa Hemerrr 2e L équation pros 
podee., on devia procéder à la conétitnetion des cinq #ermss 
none : 2,41 ( on8 2f + VTT din 2ç° } 

+ 1,71 (cos 1[9°%+ F1 din (9°) 

+ 1.43 (cos 226% |/1 ain 226*) 

+ 0, ff x 1.196 { Cas 293°+V71 Jin 293°) 


+ 0,1% ; 


L 


es il Jamdra que, part de l'origine, afle vienme Je Fex- 
miner à La même ouigime . 4e8 quatre. premiens feumes de 








DAME En one à 


SE 


/ 


467. 
ce trace dom jiqureé par Ée como polygonal Da'b'c'd . 
vieunmem_ aboutir. comme Les quatre COYEA du pots qone- piece : 
dem , au même poim. d distamm. de L'origine de-0,12, de 
Jorte que Les conditions omacqueËles il falarn. #Hatié loire he 
Mowem aimbi ualisees |. 

Oman am. cad où La valeur de K «4. égale a d, ce qi 
CcoruæbponT à La racine &s . l'égalite de lon que de celte ra 
cine ovec ceÎle {3 aa fa Jymetrie par Ta pPoun à la ligne de 
base Loin. VOw Énfréammen qu 'awec elle. e p'emmier MA OM: 
bre de A propoiée Jertonie LEVÉ née far mn paygone egel. 
At qrucédem- en. Smet oqmemen plaré au -Dejéonws de fa 
ligne de LaSa . 


TX. 


Cour terminer ce que concerne L'égnarion que 
nous vccupe-, 1 muns Hoëke À nons epliquer bnr ce que des 
yienmem Îes neprusen/tarions géométriques Dam Le cos ie - 
Ducrible . 

Now avons vus l'anticle XVII dun precedem. cha. 
pue. qu ‘ame qua tion. de Pa. forme 
x S4+ pa+ q 2 + 0,f {0,1 p+ À )x +0,029(p+s n )=0 
ON LE uboluble et- one geé ‘cacinei mr per exprtééion générale 


X. = 4 me (as md“ s m'as, mt ) 
p 1+ mf 





CL . t 
œ eo, comme ("n f shmMmanre., fa CACURE ( de L'ymme en ML 
mme. fonction de jp c« ôc q conyhince oinût au'it MM : 


ne 








Mon DH Oond pots AeAMAUr QU EN ue see cqmation n'échappe. 
Lai le 0 . « A. L 
pas & la cnconsramce à { snrconetibilite , ên now'en: avons 


A 
’ ‘ A > 4 / 7 1 
LIPAVES LUE BANC ELA be. Qosv Ve Co Où 4 — UT 61 C7: 5 


63. 
da p'opodee prend alors La forme 
xs. x3+ o,f x*-0o,a7f x + 0,00 =0 , 
21- je racimeé Funtes ruelles, OWe ec! Frouveed égales a 


+o,6, +0,34, +0,21, +0,0466, — 1,216. 


Æjovs ce co, Aa énbstitution Des valemre de p cn de q dans m 
Dome 





m=1\f/of+ 0,968 , 


Ce qui nous cond à Ÿ'icreductibilité . 

Mon allons vo ) malone ce cbstacle, 
fax peométuic VON Dd'omenrc Îes mroyené de condYFimie Les 
MALCIMES . | 

Son GOD ( fig. 21) Ja fique de base. o À ovigine. OT 
poim- O comme cenhie Decrivuns cA euence mnite A 
Joie O4 , Aa, Lg, y À; es pointé de dividion De ete 
cionderence far cinomemeé . J ,& me Diétamnecc Oa 20,% 
Îe ? ougine , compiee sur la fine de base © cheve me pô 











pendicntaine am. = 0,968 ey- ou ‘on geigne fe Pom O0 avec- 
Le poim- M ) La. ongnaAT dirige Um. represente a {a 
gmauwtite 0,2f + 0,968 = “place dond Le radical du cinquie 
me dcqne . Mo nous exphquerond 4plns Vod sur la Seconde 
valeur 0,2$ - 0,968 : 

Ên conmeqnence- M 4x égal à La racine cinquième 
de Um, diuige 

OÔY il arrive, dam L caA actuel, une Pa fonameur Om, 
eôr. égale & L'unité ; Sa racine cingnicime. sera done 1 ; 
d'aum aurue côte la direction de Om. cotes on a fane dem si 
fa HACNE cinaqmième de cebbe direction ,uu ML , Sera done fa 
dvrection du cingimeme- de Ces. e . 

Cela es represente Sur la fome par fa due À: 
ge Om, ; un omta endmte ei dnccedbivemens— em om 
de cingmemtsé en citnqmemeé 


2 3 4 $ 
Om,sm , Om;=m ) Om,=m , Om,=m 


nom à La va teur de & , À cande de F=-% ) elle de 


Arrdente Sound la forme 
j 

Z(1+mf) 

Broccdons à da condtinction en Smppuions à'a bord que K=1, ce 


= — 





( made mi me mat ) - 





Le 1 ( mad + mt? + mixe mA A4 ) . 
2(1+m) 


Ocenponé - non 2 'abou dn acc du facteur polyno. 


me ; comme ici #outes Les fongneuxs des droites dirigées So L'umte, 


ce Frace 4era pme po, que Dom_4ous Les côVes dertom. eqanve à 4. 
ÉË d'abord PO avow Le terme Ma on prendtia- œ la 
Juite de À, f'mc que fau. m avec la figne de babe , à. que, . 
pen abréger non destgnerons par bon obtiendra 
ainér mn poim- L' qu'on jomèta avec. L'oigine. 4 Ub' %e 
tige Aera Mad. 
or avon md il Jomdra d'abord, à ln dite deK, 
ù ajonkr f'anc 2H, pme gergramme Le. poim- aiméi obtewm onec. 
Le cenYue on ama la Direction de MAT. Tlenam. Done par b' 
Mme. parallele a cetle derniére Droite c1 Prename Sur cette 
yanallel. , a partir de b' Ame b mer € ale a L'unité. on mm: 
ra Mn porm- c' um repredonters L'adoifion mai + m4”. 
Omo la direction de mId3 étouu… obleume par L'aTs 
Sion de Farc 3h & a site de La ,on menera. par {e Pom 
22 me_parall ile a che Direction » + P'amanmm. AY celle. 
Œ, a partir de ©, mme lomnanenr enole à L'umite_ , On 
AUUWeE. an form d' qu représente f'adsition. ma + 
m°'d* + mx . 
Con im PA Direction M} di dena détermince. en 
onto L'ane 4 km à fa durite de x, . Prenom. Done & 
partrw de d' fa lonamenr imite porallétlemen à ceité Dis 
uehon , on anvive à nn jpomm- x", ,de lle Sorte e dx, die 
rige aep'résente Le pomnome ma + m'dt+ mis midt, 
Of Lam voir mainrename commen ce into. scna. 
influence. bar f factenr MONCME. == —— 
Pop eco, il-foum- D'abord ci) 44m. G cx 
ces {a Droite Diniace Om, ep dent me, a partir. 
du qpoim- Me on portera À maitre! parallefemen. à 7 ligne. 


she. 





A0. 
/ 


d base ; ca cond. am pomme M on par vite OM di qe. ne 
v'iédente 44m. Sa 1 on débiane par [2 La fongnewr OM 61 par 
ô l'angle qu'elle fan avec La gne de babe on ama- 


1+m° = ( c08 8 + 3/1 8m +) 


éuile 31 — 1 1 — 
ca par 4em$s -$ ci8+y-, 3m 8 


Cela posé, ilresulte de La conduction que. Le pou. 
Ly VIA. Homber sur Le proton emem. de OM ; mad en vod 
dy drame — famdra tepporter 0x, dur OM même, de durite. 
que — 0x, Wrige = 0x, (cos 8 + VE 0m 8) … belle cér- La vas 


sr de — (md + mt? + m3 d3+ md | . Multiphan. par 


celle Ôe 


= L (ess t-Vx sin 4) 





) Les den cuefh'oients de direction - 
L(41+m$) 


durmen L'mite Positive pour pruoDms- , de dote que. Le rest, 


Los dera me. longueur divigee- dur Pa hqne de base à Ürois 
4e. du poime 0 on par conséquenr mme. lonameur réelle yo. 
Hitive . Anamn a cette- longneur éa voler Sexo er , Ces 
d-dire, d'après les mesures nr la fraure Et , Sow- 0,086 ( 

Len en eff vime deb racine imdiquee à P'anticle XVI 
dut piece dem chapitre. 

Une CON Finch ave amodo me Sea, répète OU 
che raaune- Îles formes que P LM À a valenr cnvra te. HS Lu. 
Ju vit y temp lace K par Des nombres 2 8, H, 4 . 

Ceë cunstinetions om ind 1224 ur Lo figure; 
pour eviter La confnéion. Jes Leities qui imdtaquem ex 

dovvameis un Contour polygone Ê adferremi- à ahacme 4m Les 
MEME , MMA VA ces DÀ'oufém. à uccemis ame Î Fnäique.la 
VA feu de Lomme 1m 4 ‘vecmpe. Chaque pohyqone. par du 


J e. = y . L . 
bars O0 en dun premier cote: er. tqure- an mr toon p em; 





Cia à don aboutifsemem, 1 vie. 4e placer, oAimér que 
Nr r'enové de fe VOoIY enr Le caA OÙ K = Î ; Êvr le 4eme 
asnumm de OM , om- deééons de La liqme de bade. . On ohens. 
anné SUN Ce. prolongement fa denie.. des foin -% " A4 


3 L ‘ , : « « 
on ‘ d Det e ‘« Pet A nant tit 
CR 








Ay1. 


l'avons vw, For cg ame a f-K. 

Donr lei note vadems 1,2,3 4 dX. L'umiler. 
mike de-ceé condbumchions 061. complète . Mond me L'avone 4e 
mMorvftemme Por Ka f à hpancec;ue. mont Hertoné Soiti Du 
core. de La jawie en MON AVoON evite cs imcomwmenienn 
em duo. La valeur 4 & 14 fo meur conbtaufe. ‘Dons 
cotes au Leu de lun cono ever fa valeur 1. Cefe congtrius : 
Aion 661. Haqurce par Le poohygone Ô b'ed'x es. À ‘on ne devra. 
pas perdre de vue a fongueur Dax, aim: obtemme n'a 

Toutes Les lonagnennrs ainsi déteumminces 0x, , 0x, 
0x, , 0x doive. Etre eméute ramenceé Snr la tiame de base 
en y étre réduites dans le nappou. de 4 x 26, p ta La. 

venr OM. Ce ragpors éfans. Le même. que celui de 1 
a OM, on vou. que 4t L'on prend sw La ligue de base 
ON=4,e qu'on jotque le. Pom M avec Le pou. N° on. 
DORA. dDAow - now, que Æoutes Les parallèles qu lim denons 
meme, fomiom. de la + pride de déterminer dur La Digne 
de base es. ur La droite indéfinie OM , des longmeurs qu, comp 
Ates partir dun poim. 0 Serom. dans le La/ppotu- voulu îe 
À à 29 . Ên condequence AMEMNOM de 4o Îles avale es par Lea 
# ont X, , Ly La, Æ, vo obtiendra our Les Quatre +4: 
cimes 4soitives Les longueurs Ux,,, 0x, , 0x, , 0, . 
à {a nacine nejahwe, foonr laquelle Le Lu. 
Men wwuoiliane x, m'en que moitie de ce qu'elle denvtau- 
[es Le parallele Amenee Har x mom condmira am pois 
) ( 1 ss + 
2 pour lequel La lonqnenr 0x me aque move de La 


Lonanenr reprédentam. La LACIME ou donblera donc cette lon 


gerer on obliendrta ainéi 0x, . 

Ina prisons. ons n'avons frocede à'no$ dé: 
kernaminations qu'a l'aide de la premiere valeur de m : 
Mo avons demontre qu'a poim- de vue algébrique 
Aeconde de ces valeurs M' condwu. aup mêmes veénltate D à 
AA ‘er. pas Aamé interti de vowr par quels moyens Pa géome: 
ue de Son côte , mers à jour fa mème propriete . C'esr. ce. 


que nous ablens expoder 
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| R atopchons à Cen— effes. que A premicre valeur etowc 
VAE) + 0,968 VA, a Seconde es S/o,2 _ 0,968 val . Ên conbes 


dquence, Pour L'une e4- pour L'antre, on dou prendre buy L 
ligne de Base. à partw On Pom O , 1me longueur Oa le 
a 0,2( ; mat Fandis que pour {a premiëte on élève par 
AMML.. Perpendienlaire à la ligne de base e4 en - debsué, pour nn 
deconde, il Jomdra faire Pan même operation dm - dcésoné . Ün. 
obtiem. aimsi Sur la circonderence muife. nn pomm- me , 
La lonaqnenr digue 0m. rueyradente a valeur de me . AE 
Aura donc, pour avow an! de prendre La racine Cinquième 
de Om, dirige . Jet, comme dam fe cas precédenm {a fon: 
guenr de Om, en. L'umite ; ile rite donc, pour compile : 
4er L'opération ) qu'à prendre La racine Cinquième. de. {a 
direction . 

Or A position de Om etans. om à Li À me: 
Æuique à cefle de Om. , L'anc odperem— œ On, dena 2n-dem, 
on 2K [hp dom Le œnaqwième es égal a & - M , de doxte- 
qu ‘en desiqnans. par &, Le bngnenr du Cinqueme de fa 
ciconference on aura M = x, - pu . On amra ensuite buccet: 
dive | 

es m'ed, pe, md 3 pu ) m'*- À,-hp , med, -3 . 
Qmam- à 1#mi, Pour 1 obtenir. on MmËneLa. How L 
Poim me me parallele ä la fqne de base égale à L'mmite.. 
On avivea ain à mn poim- M! et. fa droite diniace OM 
?pua La valewr de. 1+m . Comme cette conduction eé5< 
os à fais Symétuique à fa précédente par rappou. & 
ame de base OÙ von que- on à 
1. L \ 4 4 : 

1+Mm = p (cos gli om 8) en par condequem. = $ (co84 +1 dint) 

Cofoe pose. {a fotme générale ded racines > Weé£- la 


| deconde valemr de M 4era. 


À = — 





4 3 fonNKi not tk  ,3,3K  4,AK 
Z 4+mŸ (m'a +Mm A +m 4 + m'A ) 
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| Voyons 1J3 qu elle deviem. pour K=1. Le: 
polyrome dera reprédente par mi 4olyqone dom Less 
longueurs des côté borowm- Youtes égales d fmite. Quant 
ame Girections ce non colles ddtéuminecs gr Les angles 
dneceusifs sn, ,-?2m, À-ip , As-4M (æ) 

di donc La confhuchion. qu va- tisulter de cero 
donnees étarue tous à 4 métrique par raprpor à La 
iaqne de base & L'une de LL qu & fowmies fa premiere 
ab de M, on vou— que- cette cond bumction faite anec- 
m' obontnau. mecéédairemmenn. à mn poim dir pro longe. 
men de OM' Siné. & În même distance de 0 que celui où 
e85. veume aboutir celle. faite avec M . 

Or c'es bien ainsi que- Les choses de: padsenr. 

On emma ayneta. à ce effes que ne a 67 oymétr « 
que-auec As en que d, l'es. awecd, ; il on. résulte que, 
quelle que dou. la quomtite ®, Lo exp tebdions \a-# en 
Uy+% Serum dymétriques es qu' il on sera demréime de 
d,-y en de d, +4. 

Dés Pons fa conbhinchion qu'on exeécmtera avec Les 
lement (a) œ-desgns una pour y métrique celle qui dera. 
faite avec les éléments 

d; +h; A,+?p , A+3p ) A1Trhp . 


CO celle - ex aatiem- en fs à {x premiere va leu 
de M er covueépond à Ln valeur 3 dœ KR, uindi qu'il eo facile 
de d'en cowvaincere . Cle mond à confins. dur Le p'olonge 2 
ments de OM am poim. X? . 

En conbdiquence A4 éléments ( à) nous condmironr 
on 13 prolongemem. de OM on 1m poim. EL dymétrique ré 
a . C'eôn ce qu ef “uepresenté ir La fige par le comtew 
polygonal On pa ?, . 

| ave. à cé-pom il Jamdta faire épi à OZ. 
dtige 44 tuffuences du facteur monome -À (cod D +451 sin 8). 
Ex d'abord Le hiqne — haysportera 0 , dur ÊM! eu lui Domnéra 
Pour cogiciem— de- Direction Cos8-V-5.din &, de. 


A 


J®. 
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Of, partam. de D, couchee ur Le côte duoû. de la roue à. 
base n. réduite dans Le naporu— de L'usuite à ?e. 

Cote néduction. S'obticmdra à 'arlleurs par --prencéde 
aé w - amaloque au précièems… On joimdra. ce eff 
Le paim. M" avec. le poim. N 12 défini er L'on mênera 
pes Le poim £a mme paraltite d M'N, Cefe parallele cous 

œ ir de bobe au poin- x, de dode. que 0x, er. La taci. 
Lu ligne pa La qu + 


Ga p'ocedam— de même Pour Les autres valeurs 
de K, on obtiendra avec M Les racines déj obtenues ane. 
La: valeur m.. 

Ou vou. ou "ice c'es a valeur K=t pour m' que 
moué avons Huouve Le même results. qu'avec. la valeur 
K= 3 Pour M. On vévifiera A anrné Peine qme Les valeurs 
1,3,4,f de K Ppow m' comeépondam ALebppectivemens< 
ae valeurs À, 1,6, de K pour m. Now n'imsiste - 
AoNS Pas Sr ces détails don. La verification es des plus 


faciles . 


Les divers exemples que-noud venoné de faire 
asser Aous Les yen, du lecteur om. voir commen a géo 
méfie daim L'inteuprite. des réfultets à briques , ron- 
4enlemem. lorsque ces rébultats 60m. accessibles aux calculs 
ouWinaites de l'analyse , MA encoue lorsqu'ils dom ineæeeuta: 
bles pour colle.ci , Now me penious pad qu il 4oû. necebéaire den 
Aer dans de plus longé details à ce énjes…. dif onebr-bron pence: 
Are de principes qenetowr ecposes damé nôtue-onvrage AU 
l'inteuprététion des foumes imaginaires en abétraÿ. en en 
concu; &, en one. on a émivi avec-aention Les diverss 
prwce des que nous penoné à ‘Andrquer pour fes egnateng 
des cina premiers dequs, now pensons aw'on Sera en meme 
de faire avec Succèb «Mc diverbes Aenctions analytiques» 


hyf 


qu'on ONALD AIN 42 Yrounter, 43 applications de ceé fume 
cipes es. de ces proccdeé . 

Now allons maintenans. Donner sue idée de. 
L'extension que quelques - mms de resultats pantiouliens, omé- 
tatis damd ce qui puede, Some Snôcepti bles de recevoir pour 
la généralité àc tous Les degues 


Chaire dixiOne 


JL CS PP ropoiietes Des fonchions régolhantes 
a. tééoliies .S'a pepliquenr. gerkalemern. & Lou 
D] degrés , 


Sommare ] Un game interet. fattashe à Savon 
ce qu'il fou. jpenser doc Lonctions wébslvautsé o1- xébones Dana 
tons las deguis. — IL. Détermination de fa fou dos racines de5 
éqmakiont Du Jequé I. - IN. LS itails fistriques à ce ému- . 
Avertions dun giomitre Mionôtts , 1° ur Le forme das tacines "8e 
fosse valeurs absolnes —|\V. C'e— mme ULENN 2 aitébuer à Bejout 
la pruorite des ide dniées par Wionbka ur La foume - det rvaciveé. 
Che pruopriite ne éamidu— Etre denice à Wesnéui . All ce ge 
mêtue d'au. bone 2 affirmer ; il n'a nier dansé .— V. Jai. 
carie bommaire 306 pruéneippetes combèquenesd de note ‘Ehocorëme. 
$ ‘etnde conmgelete de ca- Jujer— , Mminbr q"* colle de oféentioné de 
Wionéni dur Les valouns absolue 606 tasines San L'objes d'a 
orage Éjécil . — VI. Jombne de6 valeurs de resobran. 
fauré Diviéioné on g'opes os On. Soné - quonpesé or nototiens 4 
‘refatipes . — VIT. De apports op Den entre elles on avec fes ra 
cinas de L'unite Les vnheuns dom—$e compose fes division tous 
puinespales que Secondaine( des noce ofvantés . — VIN, L'ejuarion 
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du deqre nm | qu donne k4 M! valoumns Je X, pen. Être abuissee À 
me équation du ya. çn-s)!. Énrégue nr œô sn nombre joramie—, 
ehaque rtésolvaute a nm! valeurs. — IX. Oetornrinatson di noncËne. Vs 
vale dn0 tébolrantss Lorsque LLE n'étam. pad p'rennier ed nn compors 
bé de de facteurs Mme p. - Résuru on conclusions, 


1. 


On à Jon remarquer que Pas principes dévelopoes 
dans L cowé de ces écris Jouur Les fonctions rééolvanteé 
neéolues 006 ein Premier deyrés A0 anaiééens. 0% L'abnT 
dnécegot bles d'être aëneralises pou Æoné Les dcqveé . 
des deu eloppemente Le que mÂkerienré confriumaiem— œfiz 
ppuéériéion, il en vésultanau qu'un véritable joroque de. 
rs réaÂié à Pour ceHte branche de La écience airique 

| é' secuwgpe- de la résolution de eqnationé . À la veut 
ce Sorteé de fonctions ne Condmibem pad, en ce qm Con cone 
Loé valouns des racines, à de8 expressions Tomjoms colon 
{ables ar les Seunlô puces de L'alaibre . Moué, ét ce 
qne noué avond condtate owr Les premiers Deus He Mae 
Aie pour Les amtres . ce fonetiond n'en aunaiom— gras 
moins Le méxite de nons revéler ce que dou Etre la cond. 
Hikution 004 racines au Voim- de vue de4 car gen ces ge 
tique . De noyé apprendre par dite que la mulhipolia. 
be de ces racines, dans chaque à ne, er on covuélation. Di. 
Rech os saime avec celle ded Aacines de { wife pour ce 
Ô «2 ; d'eclatur nos conceyprtiond Our La citconétamce 61 
obsonre de D'imcometrbihte ; Je nond donner de6 moyeu 
Pociles de rébondre centaines especes partioutieres d'equa - 
Noné dans Font Les deateé on d'obtowir— Towtes Las racines que- 
ces dcaLes coumportem— . 

Q 04 avamtags Tres. arsmtS 260 omjem2' fur, 
u- dome La nomenclature Pouna 4'étandre D am L'avonw— 
#'on jorme we ambre. dons L'imporronce en. facile & Saiér . 
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car”, ces fonctions poumettan— de smattrte à gowr Po conbitims 
de prruimcipne &«. de, forme amæazaclless L'expnrefsion générale dc 
nacineé d01— catisfaire , il em rééulte que Lien ‘que l'atqihe 
par elle - mème, par fes moyens qu li Son proprod, 
ne puisse pas noud faire connaître es conféquences aithume. 
tiques de ce6 conditions | elle nous monte tuutofois., dans Le 
cos où d'arues fonctioné pounaan— faire anieuge que Les rennes, 
a quelles suboutinations de caloul ces fonctions doive. à oves 
a dey& être sommes pour que Le bu toourémmi How atteus. 
Cas divendes conéidérations montrent Æou— L'intiess. 
6 attache à ce qu's£ fon pomer des Lonobions vééolvmmtel 
n. nééolues dans Le cas de fhd général oh. à honcher par conée: 
gnent- ce que deviormmm— , ponr uw doué quofcou gme-, Les 
idees c4— Les Arrincripel que-non vononé de Dévelopqeer d ce 
bnjenpoomr pes cm Head degusé . C'en- par coté wecher. 
che que non aumimeaond ce que noud avons à exposer 
dur L'iméwenrion des formes Â inaird dans La théovie 
de La néon De éanationx. Cote etude- ana poor nosul, 
ta de dnmontier on been. Ce intervention er générale, 
combien elle sd necessaire . | 


I. 
Contidèrom me dite de 1 nombres quelconques 
que non Désy 6 par X,, XL, Le, -.... LÀ, : 


L'emplos De 1inôsccé n'agam dei d'ombre objes- que De 
détingner cs nombres Les ns De8 autres . Ouns dés 
par À Là pumere racine. de L'umte. du deque M ,c'eér-a - 
dite celle dons L' etre ton -qear Les fvnotions cinculaiué 
en reppreécutee fppar Ces = + Ver sin Le . 

Cela €, foumons & L'aide dc4 nombres Donmes 
os de À fa fonstion_ 2wivantz : 
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dom La forme Linéaine Par tagppou— ve nombres Qovmues 
«or dé qolms simples . 

Mainremants, Sans vin changer à L'oune ouivaus 
lequel de Snccèdns. les &, oùdte qua 4 d'arllems quel 
renmolacons Les divouss pPwiféances de À qm fiqmem À au 
La fononon, à ‘abord par feurs Carré, prié par {eus cubes 
4 qimôr de émite gg à Leur n7 wifiance, nous oblim: 
Drons ainér mm enéem ble de fonctions des mombress dois, 
Ce bowm— 004 fonctions que à® désiqne- ar fa demomination de 
rèuotvantré . CPles Son touteé finéaires elles Son Monter 
mme dépeudauce_ matheémati de Lo: touemmiène 24, powr 
abreaur, 'agopoellerai Li pwiséameelle des rééolyantss Le 
amode de denivation , à f'asde Des fomfsances de d | 2 
om dnqnel cette Dépendance Viem 1" Ëtre définie 

&. por Aimpl er, on- dééiqne Énccessivememn< 
ar X, ,X, , Xs,..... Xaus Xnm , 066 1 fonctions, ow 
forma Le tableau Aviva | 


LA + L,d*+ x, L'+ ...... 42, de x de %, 

? er LS t(R-1) LA 
LA + xd +08 +... RO +X A = X, 
xd +x (rad... +x,., dE x dE Xn 


.. UT ot .. ns cs... PSE EYE 
X,d +x,d + LÀ +... +2, À + x x ‘2Xx,, 
(nn) nn 

+ 


nm L OX R n.3 
CAL TARN + es se... .+ x, a x, d SX, 


C6 hoées Qinbr entendues , Laisons MOAMTEM am 
Pour Âes X, , Xas---.. Xp Ce que Mon Avon om 
powr ds æ,, æ,.... | nons ohtiendnons ainsi 
M monyelles Honchons qu doom ce que j'appelle Less 
nésoines 1 ane Je Desiquearar par X° y Koss X4 
Xn_ ) Xe . Ces #enotioné Hensme encore towr£s Érncons 


Aa Tagoporuf «um mombnies Donne re c'eëse em vou 


De UN mme lo pritéameille A debéms Défivie_ au" elles 
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Éront- formées …. : | 
lors obtiendrons ainée Le talfeoan Aviva. : . 


X, | +X AA + X,4° os +X,,., d"""'+ EC es Le X, 
? 1.2 2.3 2{n-1} "+ ' 

X, 4 + Xe a : + XQA + ou... 4 X ( X Ru X 

X,4* + x,a* TXs a, sus + x et + X AT « X° 


nm ee mt 8 0 ee 


XL + Xa PU *exs ds, x, €" 0), x are, us : 


L 


X,d° + CARRE PE QUE cu. 4x, Te x La 


1 sL eur facile De démontrer que chacme Des re - 
dobues ciné formées ess. égale à A for L£'um d4 nombres 
donmel . , 

Conéidérons en fu. mm quelconque de. ces nombres 
Le ; Ce nombre Sera mmufbigolie Savoir : 

Dans X, jour AT, Dom X, par A'T, Dans .Xs bar 
d?T en ainsi de Awite_. | 

Én condéquence, dans mme ré ofne queloonque X, » 
il ouna à. cause de X,, le facteur dre, à canée de Xa Le 
facteur diT+K) ) a came de X 4 le facteur dCTrK) A 
ain de dmile…. De éotte que, Dans cale re éolue., fa 4oms 
me de Fond Les tuumes on Le da . 


+ | + rK) 
xe{à° + der <), ses. «air + d "TT } 


O1 il aviwera de- Dee choses Lu , 4 T+k me 
dura pas un mulbiple de n ow il le era . | 

Dom Le premier cas Lou. dorwme_qm mmliolie 
Ly AU. mulle_ par Site XL Tune figurera 44 dam 
Xe ° ' 
#) ans Àe Second cite. 6 omme fua. égale 5 M, 

. 

jar Émile NX, figures Dow X,. 

Maé comme hacoum deé mombnes TA k conc 


A 


480. 


pts pete 1, dl N'4 amiax qu me éenle AMmasmite. de 
nandre T + K mltiqole de 1 if faudra nectédainemen. 
cela que Te K dou égal ah, d'on L'on dédue Tan-Kk. 

On em. done affirmer qu amomm De monmbus autre. 
que Xp ne fowna fiquiow Dans Xyr me Ty 7e 
conteum Seul , qu il4 4e mmtijolie par À u- que- pa dute 
on oma , 

XX = TE, x 
Én condéquence., di fon désiaue sm queleonqne_ 

Be nos M nombres par Le Symbole général a on 5 L'on 
conéidèu , K. Comme 10- imderteruminée Æwcptible de vera 
voir koutes fes valeurs entières dejnis 1 j'éam à ne, on 6e. 
 awhousé à écrire : 


x 2 Li 3 = + ( X, Lex ds. cos. + x, a" ?t XA") 
DU Oui de LE que ceïte relation. reproduiéans… , per 
la substitution de6 À valans de K , 4es N nombres dome, 
es —- L'equnalens- alaëbni ne hécetéarire d'une éqmahon Du n£ 
qu am ces mombus our Aaeinsé , d'on L'on couclus que 
p'J pareilles racimeé Dom Toutes a Éimmltanemen- eœpruimahles 
par Le Symbole ci-0 on, em D autres Hermes que ce éype 
Bole on. L expression Àeb racines d'ime telle equafion…. 


JC. - 


Ce ais olgibsique. convui à db consé 
diverses qu sunteteséom. à vu Nom ne la Hoëoue gere - 
role de iqnationt , Dem‘ cageli que tous.à L'homme Sur Les 
plus eféewtiefles de ccé consequences . Cowr Le momem— 1e 
vewp pus ewtor quelques Jerails preliminaincé jur L'histori- 
que de ces sapputiiont eu dur Leur iisuetion Dans fe Jomai- 
me de la Science .… detouls que-je ferai dvwie àc quelques chser. 
#Nationé cutique- . 

/Vena Les ommess 181 01812 fe geométe- Mondils 
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Mona que Le racines d'une quahion quelconque du dcque NN, 
p'uvée de or éccond terme, dom coyrimésé comme .Sws— : 


æ,= pVE, + e* A + pi VE + es... + VE, + e” VER 
X,= P VE, + VE + fi VE,+ duree +-p* 5, + pe” VE, 


2. à 2e 0 0 8 ee Se 


«FE 8,.VE,* Pau VE.” 824 VE, Le VE p., VE... 
M * PA VE + Pa Via ton Vs UE + PR WE, 


ans ccé exprsébiond ÿs ? Pa 7 Pa "ot Pa. -1 ? ÿn ÂÆs 
prueéen tem. lé N racimes dc L'anite du deqré nm. 
ame quambtites {> &,) ë, 3 eus. 6, re Wronski appelle. 

parties condtitnautes des racines , ce om, d'aprè Lui, Les 
racines d'une. equation. du NA qu sera. Va réduite. 
l'antenr indique d ailleurs manche si Sniyre--ponr fote 
mur celle dervmere equation, et. je dirai Horu à L'heure en 
quoi coubifiæ cette amoache , du-moind daud ce. qu'elle à 
êe plus genéral. 

Coin. cela eh expose dand vue broche m-£ 
de 16 pages , Vaañé and démonétiahon-aucume., 

Cergumme., dons mr anticle qu'Al fin paraître dans 
4e5 annales , sa. imbitinle : Doutes ee téxions Sur La metho. 
de fruopote par TK. Wrondk pour rotation genérale. 
des <quations atyétuignes de lou Leo degtas , Artésenka Ôs: 
vetées observations Fembam. à faire Anopecter {a légitimité 
des abdertions de l'auteur. | : 

DE neconmue ontefois , dé L'abod, que Le proc: 
ny indique AeUOG A. commpelétemem-ponr fe 3 degre . Elus 
and, #1 neconnm. encore qu'it en étau. de même pour k 
quatueme . Mais sl fire remarquer Pour ce dermier cos, 
qu ‘sudépeñdammen dcs deux 'ulationd 

ç” 4=9, Pr pat Pass... +ph. +, = 0 


qu 40m générales 4 niques pour 4ôns les degues CpTMeRo 


f1. 
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ay des nombres prenmmens, VA à en oubre ic pr s 0. Où, d4Æ- 
L Le cofenl proue que c'e Préciéeimems «à cette mouwelle 
faculté d'ammlotion qu'esr ne Le Anccës de {a mélhod, 
comme cote faculté m'exidte pas pour tou Les degrés qui 
Sd Prume, C'ebr vm- motif de folus pour donter de ce suc: 
cs où Le cinawmième degre”. 

-Qmawm- a fa verification pour ce dervier dcqe ,: 
Gergonne-dm. 4 Lenoncew e1. Ÿ on en comypremdra La cite aux 
{a raison . Voici em. effes. fa dexio de colets à laomelle on 
devra. de Dur four Auwceder a cMe application. ÉvAvant- 
fes régles indiquées par ‘Wroneti . 

n dom. le dequé 8'me à ton ,1L fans au pre. 
| PAIX Loumer dep dortes de fonctions des racines Dans Les: 
fes La complication ne fan agé del . Les yme , «au 
nombre de M1 som. Le developpemen des NT premicus puis: - 
4amcel de la Somme des macimes de laproposez. , dom. Les tetures 4e: 
Hot privés de lens coicients vmmétiqueé . Les amtres , M 
nombre de n°7 som relles qu'en énbstitnam. pour 4, ,X, 
sn... x, fenss vafews hy pothetiques ) Îles devieumem, des 
ions takiommelles et. symétriques des elements Tr Zn... 
TUE Cla Join. on pPode entre ceé fonctions nm equations 
Wan appelle fontamentales, mu qu'il-ne Démonite. 
paf . Ces égnohions Preus_les h-1 clements &. VE 1.6, ee 
Des coefficients de lo sroposee . Alors entre leo n éqnotions, on- 
élimine h-2 de cod elements e1 L'on anrive aiusi à dewp equa 
Hong n' om qu'ime- imenwme. L'une de ces cquationd, TH. 
evgoune, Panañt. davoir êhe Am moins Dn deque 1.2.3...{n4), 
À''ontu D A.2,.9.....(n-2)n en, comme Îles com 
Aatiéhaites pan AMe_-même inconmme, chles doivem. now mn. 
comme divideur . Wrondis me ue ce commm- diva” 
extéte en eff qu'il es n degqu- n-1,e, qu'eqale à cu | 
il constitue fa re'tuite cherche. 
JL Srna. de Lx que, pour Le f *deque deulenens— 2. 
Landrais calenler 685 fonctions de la premicre espèce ex 
124 de ln éeconde , en tous 7fo ; qriné poser pe nations à 


4 Anconmuéé , es. ohiminer 3 de ces inconnues. C conbniraiss, 





433, 


CUS Gergoume & dewp équations des degree 2h en 30 , entre 
Le premiers memes desquelles om procéderais. à la rech: 
che du plus qramd commun. diviéeur ; on obtiendra ainéi da. 
pus Wronot , mm ome Ùn if deqe qe, cqale ad geo , 
Hoiai. la reduire cherchée., 

On Comp'und Sans poine, à yrû ceite womencla 
ture que Goigoume n ‘au. pad eus le comage. d'entreprendre me 
pareille tâche UE doute qu'il de Honve beancowy de_ geo < 
metre ave patiente pour parcowur géqu'w bow. toutes 
les etapes d'un bel programme. . 

6 cote critique. On Éavaw..uedacténr das 
males , je ne Sache pas qu'il ag te rien ebrin de Sériewe 
ur ce jen . Di je. ve me perme rai pas à êhe compl: 
Lemew. at} à cu end eo fes imlotmations Am 

outiom. ur 'ObLe Dome Sur ce poim Auow Les biens .: 
vémed. | 


FV., 


Én ce qu conne Los reserves faités par Gngome. 
pour Demier à Mronsti Ÿa pruiovité de. ba conceprhion-" Sur 
fonme à affuüibuer ouve racines, elles me tanaïsé me 
peu fonsecs . " {a forme Dit, que L'auteur attuibue awe 
lracimes damé toné Les deguté = en Mer eœactémern. celle 
! que fBenous Leur avan— aofianee anam= Li ! Les chnèes 
de Pexom- næ que fes À a6r ci l'an Aflusion. dom. imée: 
des Dans Les mémoius de l'Académie de Ganié pour , Les 
unes 176? es 176Ç . Au La cé tuiles - on y one 
bin our ds cas , +owjoww armeouliers , Houtéé par 
un p “joné p p 
L'awtewr, quelques analogues avec Les foumes indiquées 
Weonsili . Or ce dom. La de dimpoles comcidenceé pa 
Aavaiem. inévitah lemmem. 4e proie di Le puinaipe de 
Wionoii es vu , A aom- ne poSmwam em cffese que es 


Elouver dons Le_ pantioutser cc que Wionéts Hamale. Conree. 
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général . Mars on m4 vous on de eHesmem indique, ri 
palemen applicable à tous les cas. Baus le travail de' 
Poysue on nmetrouwe Éomé donte ded exprebéioné conformes 
due yes de MWnonë : MMOG c'en comme. Cod Eyween - 
ce des cafeuls ojue ceé formes 4e présenta à L'antenr 
oui Les aceerte. en Les inbéons à Le Lite, mod qui me les 
æ vmllemem 4 juges . 

&., on eflu., L'inténsention des 4acimes de L'ndié 
imèiques MWronsti comme dlemen estentiellensensc 

que par 

eprimodialemen conétifutif def racines ,ne fiquue 
#04 cher Mesame Comme mn Qriecs der obligaseie. 
br qi a ec à L'ovance 4a réglementation, Le ne_ 
st monte, au apres Coup u- comme 1m. eond R 
œqw , om Heu d'ober an pee us ons L'ume, foi gène 
male, deumble, d'apres Les dés de L'auteur, devoir avbir 
onto De vJartetes 1nBépendantes let mes Des ovtnss 
qu'il pouna 4e présenter de caé pariculins . 

Oro OP eymbS ions «añicales Du deu # 
oue Wronsts appelle es parties constituautes de race. 
AMRÉ Parce qu em eles- Îles Les constitue. dom 
Ca6 confoumemem ap valent sono. Ê23 . 
Ciné gour ce cas, am di fe nocines 8e À 'umité rej, 
ken immmables Aponr toutes Îes epèc , jou D. 4 
expusions ra dica: fes ds de. Pesom. Les Cd ve. 4% 

. Pen comme Davos. foumer #29le qumenale ou Æontes 
Le oMn6 D'un même deae, due 4on eh ve 
eowtraine de rechercher da résoltion-de certaines éqhations 
particulières de te degré dom une, des racines ) ME. senle., ane 
Le tomorgne Bien, de cosmos ' em nombre d'ailleurs fimite  de- 
L'addition de pareils ralicoue . 
damé Les Lraware de dSegoue mire chose que des uohorches 
ous à fa. Pantiontarisees , qu, dv Ls fpumepes de Wionate 
dome vrais , Devon, je le rüpête , avuir de4 pointé de contaoic 
mécebéaireé avee- cé principe ; mad op“, par Pi noue nièse 
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en par La dpéciahiéarion de. çe5 Vavant don come Ltonem: 

nôivcs de toute idee de généralisation | 

| IWhonébi dou donc à mon aviw étie cowéièore .com: 
me pruoumier Le Les sen ce maire , DOUn- Ve faire L'am- 
monce. Meomem- af Vive D sm pruimeipe génétal our La 
cométhuwpion de6 racines. Æ ces. cac on ro. fardu— im. 
contestable : mais hätons non de die qu en fai. de 4p'reurs 
n'en à absolumen- from. QMCnME , 

À L'exemple de beanooup de géomébes du 17 siècle 
en À grand Hanton. Li. même ets. Le ce monde, Lo eu plus 
emeore eu Vase La personnalité que Îes intérété de [24 Acience ; 
dubinenc. dam doute à exploiter powr on AoYe exclusif D: 
condéquemces de des Décomvertes , il s'en. s'lo bouné & prenne 
date pour À#'adémer La gloire Âe La deconveae, em pem- tre 
même, nawd HL'a fais, celle-ci w'érœu. - elle pan cowmple. 
Mais il 4: 081. bien gare Àe frolnine Les ppremves qu devais 
juotifier es obéentioné , dou. qu À me fu. pas emcoue om à. 
A pre, Joue qu'il mevonlin 4a4 mel Là outus sw 
La voie de recherches complémentaires qne-don amour - Pros 
#ue de ponssai. & 4x Aéserwer pou dni sul. 

L qu'iln 40 , # | 4 EM tbe deive choses La : 
dame Les assentions à /Wrondi : La premiére cousiaté & da 
vor 4, quam- à Ja Joume des vaciued, ks expu6610n6 qu'i£ : È : 
indique oivew he Définitivemens admises ou rejetées, lo © 
decoude à rechercher #i Les 4nocedeé qu'il rescnn ow ob: 
Lenir Les Jpanties condiitwantés 36 racimes dons jnotifiables, 

Br Ÿe premier rom Je dose M e6—/pad padéi - 
LR Maonbii nes "ess 704 Yompe quan d la forme. 
M régulte-en ele. nu théorème. que jui témouneé à Lan. 
He ]I ave vaovabres quelconques chum. Doimés , L'encéeme | 
Aie 2e ces varmbnreé pau étre représente Aa 4 ex prsdoion- | 





Leurs y ak (4 ax 
ee LR x AE. ex dl +X, } 


damé Paanalle X;,, a" dom Îes Louctians nésohamte. 
ci. Velos Jélinies , es & luracime de L'umire Du eq n. se 
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Auffira endnite de donner à K Aout Les voleuns commrwes de 
An Fowr oftemir la 4ève des mombres dowmes. 

, Ôr ces vrombrues ponvam Honjoms Être cowdidenes 
comme les rLacirvreé d'ume- mation dn deqie , il d'en. que 
de telles navimes Doivom. à Leur our Être regriésentées ar Lex - 
druéñon ex - debgve , | 

On ruwconmaïtra d'ailleurs Ancilemen ou admottre 
onvec Wionéii one. L' équation ef pouwee de Don 4ecvv terme 
c'est abuilbner Àa valewr gero a. Da 4omme X, +XLar .... +X, 
del nombres donnes c'e -à-PDire à Xh . L'eæpression ci dafons 
d'arnête alors an terme. X ni A-DE oil rentre. oœactemens. La for: 
me dn Hype: indique. far MWronsiés « | : 

nm oem, ce me demble admettre comme contain 
que, dt ce geomëke am Lien d'eumoloner Les ecp'redsions “Xas 


dicales VE. V5, VE avais ais éage de mes t- 
évlramtes dom om me porté d croire qu' il devau. dvow com: 
maoibéance , iÀ y a longtemps que PA Pain Dour il d'agu-en ce” 
momemm… aurai fe acquis à la Éctence , e1- amau- pote 
des fruité, Mais , aimé que je L'ai Din, Dos Le bus buis - 
probable de batiéfaine. ao infercts de fon onmour - propre, 
Mons 4° es montie amfsi pen cophicarif que possible, 
il 4! ebse Vin  Éur Aorigime De in tor'ubéions radicales , Lsex 
gonde dé dite au elles avoiem. eme AOÛ ‘amwalens 
dacbiique Âa n< parte Îe nos résohamtes i parce qu il. 
voyam bien que, cette ficahion tam. Dounee , Fom. ce 
qu . 4 avan. de myétèrienr dard De etions allons. 
parañtre 4 qu' il ceberan. ainéi de tedter 4enl imaïñtre_ te 


Aon Secrveu . 
y 
Mans Hans inter Aovomlaqe dur de ce moral. 


Ÿe4 p'uocedes de Wronsi on dou Aeconnan re omnd Du 


que- , malqre } ‘ahéemce de. one juéificakion., ceRé promiie 
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panhe, de, 6e6 ahfimakions a axacte. de Héotzme que noué 
mvoné de démontrer ne bamau. Paidser Ame douté & ce 


gard . 
L M— a we condequences de ce Wheorëme. on em 
emtuvow dë8 L'abonw elles doive avow me grande mme 
gréamoe Jamo fa Yhéorie générale 5 équations . Quelques. 
mes d'entre Îles om. Même Éaïtiésobles À Yumiou rue: 
Qimai L'on comemd, ar fa 4eme imépecrion de X, L Mo: 
HF our lequel me éqnation dn AE degree a ÎL tacines : 
a Low vou que ce fan. on vme conbeqnence Directe de 
m en vert dnquef Î MMYE posséde & on Tour I racines 
4m meme dears ; L'on von. encore. 2 apres ke type e 
{ ame À L'expression de CL, que-, Lotsque toutes 

lé racines £our réelles Les nééclvanteé dom mécebéairvemunc 
X foume à imante. ; de dote qu em dehors Îe cote foume 
ÿ n'es pas uséible. a l'alqbe Âe.- non Faire. COMMAA » 
73 Î ‘ex 10m de LOLiMe2é AceÂles 1 , a de Eronve { Drige 
de In Citcondtamese de P ueonohhbilité . Lon von enéme que, 
Dons a représentation générale La vacine es cœprimable 
par deb Honctions deb Aacines am, mon benlemen— dome 
rtatioume Îles , Ma entieres cs de_ tot Aiméaiué . 

Jndépendommmen— de ce conne «5 , jpowr airés 
Que apparentes Par eÎles - mêmes Leé etudes ln appufon 
He en révéler. mie doute d amtus qu juotifion. de plus 
on plus L'à dames. de notre Hhenime dons la Aheotie : 
générale des équations . 

Mons nous me famvionsé fPrébentèr rer 4'exposs de 
koutes ee8 recherches . Dons Le p'omirond Luc land om y 
ajouté celles qu dWpPonr objes a beconde Des affiema . 
Mons 3e /Wronsts rlative an 9 ue. de a réduite. Outre 
4 etndes contieomenm- cles Heules La marié de Fow— 
wm volume, elles om nm conactère de généralité qu nons 
der dotir y cadre exclnbivemem— hemantaire. dans 
lequel nous AvVoUS vonla ranfermer de prisons orage. 


a. Pous noué bormeroms Done à aioutièr ce que. 


MoUS venons De Dire ur la definition. dd vésolvantes 


-- v_ se 
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des nésolnes , ce qu 4e tvapporte au canactèus Les plus be 
semtiels de Leur couétitution. lorsqu'on fes env 14 exchnéi. 


veines en elles- mêmes, es indéjoemdanmmmens— dei rappous 


qu'elles pm avec la nebolation générale. ded équation. 
VI. 


On à vu dans L'antiele I qu’ td des 
nombres Données quelconques am membre den Tam tl 
Dre qu'on vouha., es Les om mmbtitplies Dans ceu 
Que par Les Jowiédances ucosoives de À Depouis La promis. 
7.5 néqn' à da nt, ou obhiem. nn promis dom L'an dditim 

Fovme da preniène aéiolvante | 
L Mado pv one. L'ordre eo anbiteaine es. qu'il a 
nv! (6) AMamAËUÉ Ae placer Nm choses Les med 4 La dnite 34 
abus, il s'en que Le nombre des valeurs Ve notre rh 
vante en! : 

DL eh onbe De 4e comoimeu- que., dam4 L'hupethé 
de où es nombres donnes ons quelconques , Foutés ced va- 
Jeyrs Pom. nécessairemensiderentes Le6 mmes 308 ontsut, 
fs, en fes. il yen avau- der denfemem- om Anosen.. les 
mêmé , À en nesnltinau. mme eondition de Jaquette ‘on 

{x imaîne., on didniran Dow yuo/ions enfie es mom- 
buses dommes, es de Lors L n'amau. ad ke pioa da dre que 
Cevp - À HAom— omelcenques . , 

Co n! valems dom énscptilies de certaines 





(%) Sand que nor L'anvoiss donvens. frratique Janp 
nod culs es. a? exemple. de Lergpmne. , À avan. rédacteur lt 
annabs de suathématques, sons emplgens de notshion 1! 

. four rap rédesrter L prod. de Tong Lg ones enfins Ve L ui. 
> nahsrel dapsus L'smite J'sqn CN. Cette nofahion n'eox 
done autre hote gum abrégé de d'expression 1. 2,3... (r-}n. 
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dastilicakions am met dcéa nelles MOUd oÂl on noué cœpliquer. 
On pem d'abord établir esibre eÂfes NL anoupes caracte. 
vides hacm par cette crricongtamec. que les UN um om 
partie commencem tonteé par Lo même Lettre , Ce QU Tom 
à dire à ages notre. définition. que- ceite Pie y or Moniours 
ion par Â . Oyoam— aimé forces fa 4hace d'une Pattie, 
n'en rule plus que N-1 & pormmlter ; emilrisnlte de $x que. 
chaque groupe de compoéena- &(n-1)! valeurs de X, . | 
Celles-ci à leur 4énr Senome Susccpribles de 1-1 
Jond- groupes qui benowm- conacteruse4 chacme par cette. even. 
lance ne les dewr mêmes lettres y occwperos Ÿ me fa pre 
mere. place, L'amtrie La deconde. Jne resta done pins aku 
que 1-2 fottues à fpeummter, de sorte que chaque. dous - quiu- 
De coutimda”(n-2) |! valeurs de X, . | 
On poumma. aimér continuer Les Snbiivisions d'un voUs 
pe em Suppoiam- que L'on fixe la position de 5,4h,f....m fettres; 
a Cab chacume de ces Subdivisions de compoofera. Ovrcces: 
Hyvemew- de (n-5)1 , [n-u)1,...... (n-m}! valeurs de X, & 
Leur mombre. , Dams Je. g*owpe- conéideès, 6era Le puni. com 
plementaire & L'aide Dnqnel où padéera de (n-m}! d(n-1)!, 
c'n-d-die ML, : 
_ (n-ml 
Ârom de femémivre ce qne-nons avons à Dire 
dur ces divisions en Swboivisions , il conviem de 4'ecoliquer 
ur quelques Motations qu éimplifinom. L'expose aque nous 
077, fpruoprosons de foire de. leurs principales dropriètes 7 
| Mons eve foienoms 2’ aborT Le Eymbole général M 
Pour debigner une quelconque des vahenne de X, . nid # 
von vonlons Piétimoqner celles qu 4'apphiqnem. exchns. 
Vémem mn groupe, celui, par exemple. qu tennis tou: . 
4es Les valenns COMMENCAME FAT LR ; NOUS ferond uéage- 
de la notation CM). , de dorte- a L'ensemble des M 
era composé de Ja reummon des (M), ) CM), , LM), rose 
: cm , LMD, , c'en - à-bite de celle Des gone qui 
rence poor À, 3 La y La, cs. Ch, LL 
Mais , Ant que -nond venoné de Le Die, dam 


fe. 
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chaque quowpe om qe. ovow besoin à ctabler des Sub3:sisions 
Lasées dur h p face deé fees ambees que celle, qui canqgetérise le 
uowpe . Ainsi XL étonm. da conactetishque du q'ompe ot k. 
WA fran comequanr à {a promie place , Mme are etre 
Lg Pem.- À uccesdsivernernnr OCCWMIN fes Tomas 2,3 #4, nt, n, 
C7 lu aura (n-2)! composantes de CM), pour chacun de 
| C6 raugé afsiqnés à xp: | | 

| | O2 noud Æerouné mage de fo notation [M Ca),) K 
por designer Les (n-2)! conmmousomtes dn grompe K 3amé ls. 
oyneËles Xp occnpe Le 4econd ana er plus aérréralemen te 


| La notahon. (M (xe) e) "a Ponr exprimer Le (n-2)! comm: 


fans de ce tonpe dans fesquetles Xp vcempe fe ram te, de 
dote que-Î 'ondemble. des (ne) ! valeurs on grompe K de comyprée: 
ra deé n-1 406 - groupes exprime fax | 


intel), Cia). Otter),, (Mere), 


pus avoir aiméi did ce qm 4 applique om gohace 
mem bts e, de dewp fees dans um © , ON po 0 ‘ 
ga PARUS _ 
d'occuper de ce om conconme Île placmem obfige d me, broibiamc 
Be %4 . nes Lg vcempame la prière place. RAT celle w 
rang per ce quinous veporué ax sous-groupe Cn Grue ) K ° {a troisiés 
me Le. Hontra ocekper domé ce ous . Qonpe- Æoutes Les pl 
| eoœceqyre cofles Des OM A a W .& on Lui atsiqne colle 3u tom 
Ÿ, xl ne uwbtera plus qe n-3 fetres d'Peumméér Ce qu Cor: 
nebpondra & (n-3)1! valeurs de X,. Er nous desiqnerons Lossom: 


£le de ces valeurs par la notañon Cméxe)y (xs)v) K dJavs Aa: 
anelle k en doe on Ÿ oem recevowr Aovtes Âe4 vafeurs comyu- 
bu dœ tan aoxcceyhe celle y . duu— de La que le. Sou6 - avonpe 
(m(xe)p) x De coympodena de L'ensemble des n-2 subüivisiond: 


Can (el, (MEgu(xgs) (Ma (re) 











4ot, 
l'indice p de àp nef condtam en celui de La prionamx 
Loutcs Leô valows de 2 à em celle. kb : 
@ L'aide de ces cœphications on 4e hevwra/ Faci lemme 
comble pe ce qu'ily Cas À foie 6: L'on vonfars. Lorcer Ls 
places D mm gl gramd nombre. dc Leifies . : 


VIT. 

Ces choses aim enfendnel, on 6e comvancra danx 
peine. qu'a L'aide de certaines combinaisons des valeurs d'un 
yowpe anbiiaine- K avee Les omésances De Â , OU. frere 
padber a Am ambre dope { quel ou À dou. . ; 

En effer. dors Le grue K, comAiberous 84 (n-2)! 
sales d'um poné - gronpe quelconque canackeriée ar La. 
cmdiAion- ans. fe. lee, y d occnpe- fa place y . JA d'en MA) 
ame damé ce dond- groupe XL? a owr actenr dr. 

di noms nwltiplions ces (n-2)! valsuré ar 4? L 
Jactewr de Xp, va devenir AT, On conéequence éù p+0. ex 
égal à N+1, 4 aviser a que Xp ve Jera multiplié que-fPar 
0) k e_ Von SM il afoera à Aa trrenmère place. er. ka 

ep poire & ta j 

Gimér LVartie. ou-gionpe À . O'aitlems , comme. damé chacwme 
de ces (n-2)! valenss, Les qmidsances de & qui multiphiens 
Les etes am da compudem dom #outes drfferentes es mec 
deb autres , elfe4 confimmeroms— de jovwr de Îa même. pruopuére 
apueé Lenr mubtiplication Par fa quantité condtante. of = de - 
rom à ce tire mue des nn! valews de X, . 

Cela pose, de La condition ci - Dedôus entre 8 en fL om de- 
dm. = n+i-p. On peus donc” être crutôin que fes (n-2)! 
valemns dn dond- groupe don leqnel Xp occwpe la jlace re de. 
veumem (ni -2) ! volenss dw qtwype £ lerdopr' oi les mul . 
plie pan la. pHidéance. +41- 4 de À . | 

Cry hp porwam. avor bncechsivemens 14 ft -1 
volenrs Coywp'us es de à nm ,er tépeéram ponr chaque 
Jové.- qompe me operation oualoque- , Om Aer MVE.- d'est 





qrowpes 


ha2 
d . 
onboivisions uw groupe £ duiu. on obhiendra umét Le6 f-1 $04- 


#f eos. à 'onlfcurs facile De 4e convamere que chacm 
de ces $ond - gromwpeé $cra. canackérise par La cnconstance que 
LK ‘Y OccHpeua ne tolace determinee à deéperiam du Lama 
k qu'ocewpau- Xy domé Le gone. primitif K . 
mn ejfes lorsque. dams Le. dernrer quoupe, on wubkple 


ar AR Log (n-1)! valeww In Sous -quoupe Tams Lequel x4 


Vecwpe fu ptace  , fe fockewr paie À de Xy deyiem ….. 
ar? on par dite N+%-pL dena la place eondtautce de Le 
dams tontes ces vofenrs . de dotte que, days vod yofatñioné 
ces (n-2)! vahewre , piméi -traméfomces por paéder dome 


Le que £. der owm- eæprimiecs par (MExinsr-p ) ? es. Lin 


Powa ecruare Ja relation 
Anh [M (Xe) n) «= (M(xx}nse-n) 0 
dom Prometle 6 accevrua Toutes Je valenr4 COM 4606 dan. 
Celles 4owles observations casentielles ique nous 
avons À brébenter dur La disibution de n! valeurs de X, 
em g'rowpes et. Sous - qtonpeé es Êwr Les tagopous qui Lionr… 
entre elles en avec Le4 racine de L'unité. celles de ces nafaurs 
om 4e, comrofem. cb divisions Fa. principales que Lecon: 


VIE. 


Covhiderons maintien. iéolémem. mme quelconque 
de (n-1)! valeur dm quoupe. K ei. défrnons -fa par Me : 
Pams che vale, Lk vecwpe- la. priomiere place - Un OoM-- 
Are nombre Xe , ru à ailleurs onbituouiremen, occmyera 
var excevwpie. fa place le , em il resmlte. de ce que noué 4e- 
MONS de dire yet L'on mmltigohie cette valeur por AT dd 
deviendra. mme des valeur raonpe” dy 

De Sotte «vue ganèralemen W et le zama dv 





+ 


A9. 


de nos n-1 mom Bnes differens de Lg , 51 L'on multiplie M>+ par 
AT, on obtiendra mme des valums du gorge” commence 
par le nombre. qw, dans le guoupe K, VCCHpPaM- {e tamg ki on 
d'autres 4er me, on obiendria nue de8 n! valeurs de X, . ad 
pméque pe prem- avow Xowteé Les valenrs conmporised dan. 
on vou que La multiplication de M far Les PniSdamces de À 
dom. 44 degrés som 


tn+)-2 , (m+1)-3 pes (nat) -{n-) > (nti)-n 


Condura Voujoms anne dd n! valeurs de X, 
Ov ccé jPm68om ces covrcéppondem. & L dere- 


Ar", A4... AT à. 


#je elle Sorte que di My eû. racine de f equation 
qu dou donmer Les MN! valeurs de X,, on pem- affirmer que. 


n-1 nt + 
À My ,d Mæ, ss... Me, ÂMz, 


derom- pareitlemens raomeé de celte canation . Can cundequem 
4 L'on deéi me pa” X Le Symbole. éneral 2e n! valems de 
X, , Le p'uuner membre de l'équation en X devra contra 


RE Len) (ea) (Re) 8), EH 


on en csume , fe. facteur (X"= MT). 

D'ailleurs My ponvam. être mme quelconque de 
(n-1)! vaoleyré dom Ge. compoie Le qjonpe M, , il d'eméuu— 
que, 5i L'on dédiqne_ celles - ci par M, ,M4,M...... M! ; 
f'équation en X qui dome Les n 1 valenrs de x, , prendra La 
fumer ny Ma )(X TMS)... (x"- Mens)! ) 

Cette éanation monte bin am daque ni ainnaun 
cela dou Etre, mais elle de nisoudia comme mme équation 
ôn deqre (nr -1)! 

ua ame autres 4£4 olvantes Xa ,X 3 » Xyr-e... 
X nu Xn_ ? il e61- Foie de de comvainerc, 3'aprss La loi De 
Peur formation, que, éauf Xn y chocmme V'elles à ousi * ‘ 
valeurs 4 que- cté valeurs DO XALVevrern. led Même que 





UTTE 


celles de X,, à D condition koutelois que AM br VA NOM bre. pre 
En fes. aa pu mme Daleur qmelconque de X, ,davow: 


L - 1 
XL + Mad +... KT 2, + doc, 


Ja valeur coruespondant de X, 4e. 


x, d* + La d< + det"1) x. + Le. . 


Or 4i ei Hnppose nn nombre premier, Foné Les vw. 
didus deé exc 4009 outs de À A'US par rapport & 1 derom d1ffetents 
Loô sn des autres es amron pour vale Îles Divens nombres coms 
4'us de 1Aan. Benlemenn. la digtuibubion de ces exposants de À 
rte Les M hrumeé de Mouvera diférente. de ce qu'elle en. and 
{a valenr de. X, am a Sen de. poim. de depans. . Tlouf, quelle. 

, ue 4oû cette diébubution efle se wumnconbunra ctainemens 
JROANNM. les valenrs de X, pPmMéque celles - ci Fom- précidemens 
{entière collection de tous Les avuamgemcvds possibles des n 
nombres Jonmés vec Leg 1 racines de l'umite. 

#C'oillems, Jar cœæ qe Yame que K n'edr Pad égal | 
an , L puimoipe ur fesnet nund mon Summed appmye pefiée 
4, À d'emsnie que tontes Les amires fonctioné résolvantes ans | 
que Xn 0e examen Fame en nombre qu'en gramdour, 
Des mêmes valeurs que la premiere. 

SL sirva Aonjorns facile de avoir a quel growpe deé 
n! valeurs de X appartienära. La valeur d'une résohante quel. . 
conqne Xp, vue fois qn'on dera fie 6-17 la valesr de X, fruée- 

on porn de deparu, Ùe. fa formañion des té olvantes . Ce 
groupe dera em effectue pour lequel UN. AMLA- ATK A en 





par émte My = Pitt ; de LE on. dédnis- m = Du . Cell 


an IN valenwr emérale de M. Ên A coleulera par Les 
moyend vtdinaiteé en profitans de L'indeter mi sation de. 
P pour an elle bon entière. Gn olhiondra oinét me 
MOMDYIE CAL OWUW- 44m cerntonn TOM-a i om cherchera ce_ 
LOMA Dan X, es fa leirre cpu 4 framena #era la canncte. 
“étique du gtompe- cvéac Arpartieme X be - 














| | 49 f , 
“On remanamerxs am smplns qué dau fa dévie- de va. 
Pour que- pe. p'undre . deynus # LS ve à n sl M' eé.. Va 
possible. qu'il de rnencovËie- peur Pa deux. valenro egaheé. Li 
em efles on avan Ans | Ps 
E EVE RSR) 


on en dodmramn que + -M dam oire Dinisible. par W, ce- 
op 6e invpoiéifile Jusque paie m' Sms wioindres que n 
Em caméquence 1 ne poervi 4 amoit deu 124 amtes LU par 
Honor an même guonpe ee BW davitre. doutes Le4 Acsoluamtes 
om. ineg abes . 


IX. 


Ce qne- Aus venons de Dire, AW Le nombre De- 
waleuns que 4ossede chaque. résolvaute. ne 4! apfpfique 
qu'au caé vw 17 degré "M de- L'eqnation es vu nome Ve: 

Lorsque. ce. beqre, en sm mombre compose, Less 
counc lnétomns Mrécédentes ALCOW EMA... por cerkaines xesut- 
Namted des modifications Jolns on moins importantes , Towe- 
mMmoud me 4eroné Pad ii L'étude co tre. Na sur Lesquel. 
Les dl eh. om am moins necebbaire à ‘agopeler L'atention. 
dm Lecteur. | | 
Fonr Arañtker cette queétion- dand Fonte Son ten - 
dne ei. damé 464 conéequences il fomèrai. 6e Pvurer à des 
dDévelojopement qu Monverom. enr Aolace dans ce que. 
No now proposons de publier Ayr fa théorie générale 
de6 cqna/hions . Dans Le prise. écrin, non L'anons da 
dé, nobu bn principal à dté de nond renlermer Dans 
fx 8peciolite ÂeSs cinq prennent Degré . # Æoutelois 
damé ce dermi'er chapitre, MONS abordons quelques conéide. 
#aÿions d'un oute- plus général, c'en. qu'il nou à paru” 
aile de montier au fecreur que_Les fais sndiviguels qu 
COmcoimens. Ces Degrus Ppenawp ne dom Pas des vérités 


496. 


ssolces et imdependantss Les mes ded autres , maid de6 comes 
dquences d'y pruimerpe qénétal 7 Îes englobe ondes don 
AME- MEME foule dom. Le hype #'applique dard excephon 
a wm dgre anelonque. 

Conbrater ce quan fpuincipe d'unité. dans La Hhioue 
de équationd, faire comprendre ce que pren de-qemé- 
al sos L'application les fonerions 4ééolwonteé 85 rééolnes. 
4e eh le bu Aeheim- que: Nova Romémeons mc mo- 


mem, soul a enter pêns fond dam de plus ame les develop 
Jemouté . nom à a conbtiAunfion. meme de ces Fonctiond 


Ava am nombre de Lens valenrd | om Driver apports 
ces vo teurs onu entre elles , nOovnd u0n boimenond nudsi 
& indiquer ces chodes Domd ce qu'elles own %e. plus généraf. 
ce poim- de vue webtuichf, men ce am concerme Les 
éqnationé dom. Le deqre 241. compoie , sl mous Parndu- Sujfisamc 
de nons expliquer Aur fa cruonttomce où Le dequé nm esx Forme 
de dewr facteurs M up 4emlemenm . 

Dom ce caë , on 4 'aésniena. Par des Lañdoummenments 
sdentiqmes à Cane dejà ax podeé ue 10: aébolvamtés dom le 
br. premier ane HN Posedmme encore Le mime nombre TN! 
de valeurs . 

Mons Vontes D: rédolvantes dom Îes rangé 50m Des 
amultipls de M es de pp fo cxcyption- à cette réal . Cour 
elles L. nombre de valeurs mu Low Arpardienmem— cé ou: 


om inferior &æ 1! , a non aîons rechercher ce que deviens 


Le nombre de ces valewe . 

Jon m de plus pen. des dur Aacvene den er 
vCempons - noné de la HP'umière réholyanté qu Aémbe Dames 
L'excopotion., c'en -&-due de x, . Cole - ci omvra. comme fa 
#'umiete X, , 1m mombrue De Frames égal x n . 

Ôr nnw Pouvond condiderev X comme-Loumé. 
de M growped comtenam. chacm 4 Fermes dima qu'il omis 


x, — 


Là 


ky. 


æ, À +x,d°? ++, a P” +x,«°? 
pæt pri  gP*P*+ p+P 
LÀ + XL A He. + Le p) : + Let 
Qt P Se PE ox er, mt)p+p 
(m=2)p# : ima)pet Gn2)p+ps , (m2)p+p 
| m-1 
a Pt à dt Pa Lx p+P+ ” dl Jp+p 
Gn-1) pi (m-)p+2 M4) p+p (m4) p+p 


Cela pose’, fous ue- de. X, non vandions padder a 
X mn if farsira substituer d'à à : alors le. premier groupe 
dev tendra_ 


& (Pre, 


m 
a A+ ed + + x P 


x À 
p-1 P 

Bow Le 4ecom groupe, Les ex puiamis de NX denons 

VCCLS Sivemeom. : | | 

(p+i)m , {pr2) M, ...... (P +p-)m ) (prplin 
eu comme AP m'eëm autre. chose qe L'umite on voue que ced 
exposant pownom— Être redmits à M, 2èm,.....(p-1}m, pm; 
e'céA.- à - di qu'ils Aerom. Le4 mêmes que Les premiers - 

A er Villers ‘huis - facile. de $e convaincre que: con 
ni que-les choses 8e Paobñseram pour ou Les gowpeé . Be 
sorte que- Les fetes de. même ton àc chaqne guompe 3e KHouve. 
AOL nu Cry fees par a même puadiamce. de À 1 que, par 
fnite, La valewr de X mm poma ee snide Sous La forme: 


° m- 
(x, T pes Fortis T m2) p+: T m-1) pu) 
2m. 
+(x, + CM .…. rire te À m2) pet + ny pet) 
XdJ+ ss ss ses esse see semer eeseese te. 
m 
(x +x +... + À + X (b-1)m. 
p-1 P+rhp-! om-2)p+p-1 Cm) p+p-1 
. pm 
+(x, + Coup Ho ssse + m1) pæp + ne) psp) 


Comprenam— aimer p qowpe compose chacun de m Lettres, 


| JE. 
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| Ce que nou avons à Joie maintènawr, c'es de ucha. 
cher de combien de valems me-toanaille expuééion eh snsceptille 
par les chamaements des n hlus %, ,24 ...... DL > LR” 

Cr premier quewpe, cel que” multiplie A, de 
cumpuse de ln Somme de M de ces fettres L'on sain que Le 
mombre ktol d'amamgements qu'on bem faire avec m Let 
Mes Houtes différentes , prises dur ni, en égal au prod. 


M(n-s)(n-2)-...... (n-mu). Mais par ce que, dané {c cad 


au noué uceuye, C£é Leñtres doivem être employees par vote d ad- 
diion ee qu'une pareille fonction e8s. égmétuique rar ragtooux 
owe litres ajoutées , il d'ensnin. que tous fes amañgements, an 
nombre de. m! , qu'on pomaa faune avec fes les ohoisien 
pe drum comphr que 4oour sn, de so que Le nombre 46: 
doi des arrangements gouséibles LAS tédum- dans 1 eépêce. actuel 


L à 


n(ns){(n-2)....... (n-m#) 
Mm ! ° | 
bd en À nombre de vale dom. snscytible 
yrummier € . 


Cl - ct dtomAoumé, Les Pettres qu 4 #iquiens ne 

envem- ls Hoi. partie des amtres , de 4oïte que Le 4e cond 
Pan deva lunes qu'il y a D'arnamaumimté de m lt, 
Areb 4u6es pur T-Nntr . Le nombre de ces arrangements cor 


(R-m)(Am 1)(n-m-2) use. (rm -m41); mé, comme 


encore ici les m nouvelles fees choisies sons. employees 
#ar voie d'abôvtion, il ne famdta comvoter ame pour ne Les 
M! peummilahions dom celles dome Anécegotibles entre elles 


 (Am)(nim-)(t-m-2)......... 
M! 
Dañsam- au HNoisième qouwpe, on Em OL a 
qu'il ve peut entrer damé do composition aomenme des er. 
es fnams dans Les der piecédents . Car conbeaquem- ce 
<Joupe aura oui de valenré qu'il 4 a- d anromgementie 


n-m -Mm+#) 
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de m Letres Puideé éur N-2m er por œ que Hours ces Leïtios 
Homme envployees par vote d'addition Le nombre de ces valeurs 4: 


m! 


Contimuanm- de la même manière 4our les autres 
4j'oupes, on 4'atônrerc que fa même forumnle ne cedéera fraé 
de Aubrsister Lorsqu'on retromehera & 1 Les divers multiples 
de m juéqu'à cel P-1, de 4otte que Le nombre des valeurs 
de L'ovam.- deunier uoype- era 


(n-(p-2)m) [n-(p-2) ms ). ss... (n-(p-2)m-mau) 
m! 


di Le nombre de volenrs Au Dern pero eæpotime pacs 
(n = (p-1)n {n-(p-1 | m-1 }........ (n- (p-1)m -mæs 


m.! 





Cu pem- vemorquer, comme verilication. ue 
Lorsqu'on aude om deumer quoupe, ne ueôte plus que ML 
lettres qui, étam, comme Les autres , employées fav-voie- 
d'addition, ne penvem Donner dieu qu'à me vale. Con 
en effes. à ? Amite qne de «ed la dernière founnle lorsqu'on 
y opète les réoncrions . 

Ces divowes expreféions AO Anscegoti bles d'Ëhe 
ecutés pi Sivmplem em en LeMarquamts que enexale s 


MMM priodnm- (T-Km ) (n=Kkm -1) or (n-Km-m+1) 


pen. etre nus Suns da foume Cm)! 
En-(K+1)m)! 

Ji en nésylte que la dérie de valeurs que- NON 4 n 
nuvé d'aféigner & chaque groupe powvra être présentee. com 
mme SM : 

n! (n-m)! (n-2m)! 
m'(n-m)t ?” mi(n-2m)l 7m! (n-3m)! 


us. (n-(-0m)! , (n-(p-)m)! | 


Ou vois que-le mumérateur de L'ume quelconque de 


- he — — 


——— 22 — ——— 2 ——— “er me 


(00 . 


cb cxputbions en. homjomé contèms comme facteur dans Le dénoms- 
voler de la pricoente . Or comme Le nombre de voleurs cher: 


|. ché de compañe du produis de hou Los tevmes de/cetfe Sivie, À 


Al en résulte que ce 4todm- de tédris. à La foume PUS - Simple 
=. en. tel cn. le nome devolms de X,, : On venna de 
mème, and qu'il don. métédéaire d'entrer damé de nouveaux 
àcVorls que Pemombue de valent d Xp dec LS 
p')7 
Oùr axemple ét N et. égol à 6 amquel cas 

Mat ,V=8, Les rebobants dom. L'indice. 4. premier avec 
6, c'en-a-dûe X, mn Xe amonr 6! = 720 vafeurs . Xe en 





ant PE Jon 90 en X; n'en. Podseèera que FT ceds. 
œ-bdire 20 . Qnam- à X y dou. Andice «65 sumftiple de 2, 
ilu'en aura. mi plus mi moins que X 2. Mais il n° en-6e- 
au Has desnème 61 1 contemaris. Le divisenr 4. 

ar Les motifs où - de8m8 scueloppés, non fimiténs 
AC 004 expose. qwm es à ai lems Pniéane pour owvrin La 


voie de ceé 4ortes de necherches . 





Resume a. conclusions. 


ÿl n' eh. Pad possible. , Æ'me semble, lorsqu'on 
a wlechi 4wr Les faits exposes dans Le cours de ces. owvra e, 


_ de mecommaïfrie kom ce qme cé faits Hréjentem. de remarquable 


Done 1 poim de vue de leur nombre , Sou- à cela de leur im- 
yortance . 4 avoiw vu } imaginaire Antervenur inceésam. 
mem land L'étude de chaque degré er y joner um. A5 le non 
Amoivrd mecehson re ame celui du «él. fou venoné de condtakr 
dan Le pre. chayire., que cebe-intewention. , quoique 
dpécradisce dons chaque Cod, duivonmm. la valeur métrique 
èu deque, Lin d'agir dans L'indépendomce PS L'iboleumense. 
obos. om contrane un Presersptions 3 ‘mie. fo mmivaoelle ; 





fet, 


de He Sorte que chaque inteweution parñeutiens Aenteme se 
appheation PET p'uéneipe Simple, mais énpérieur, qq“ malobe 
tons Îes Deqres | A Les domineen Les donme., quam- au moîe_ 
J'invadtiaation à metre on mure Jour chacun. à me réglomens 
kation- conotante. muiforme , générale 

é Mantiyenom- non Îe Desnamdons , em priééence d'ens 
chaïnements #Hhéoniques bi nolionnels , en prudence des conéequens 
ct pratiques qu em Jeconlem. n. dom. doutes , domd exception, 
noue. dans Les Haiti alaébriques la plus éclatante confivma. 
fon, comme porn. -on- yoré ibter prétendre qu” lme 
fau rien affribuer 3'oblrqatone de précis, de. fonde en ram à 
La miébion- que Ls exprudéiond ma qinaardé dom appelees à LM 
Plir dans Le domaine de L'alqibre ? Comme -pouna. on 
contimuer à affirmer que ce-qm br. 51 directement si mamifes 
tanmem— conforme amoc Ds de L'omaluse n 41 qu'wMe cowention 
que ce qui , AMG aneume ArueondYance, n'échappe awp néceéiites 
Les plus rigomemdes de la Logique. n'egs qu'un non-dons ? que se 

) Entérviem à Tome inbtamm- dand Les caleuls #4 Lnetionne- 
‘Aves, [As plus amiral le priécidion eés de. near ? 

Que L'on OM-pu dire toutes ces choses Tom que 72 
maainaire n'a pas che compé, cela se concou- a la vigueur; 
quoique, où vron dite , amalifier c£ ame fa raison ne CcOomprem : 
paé , n'en-ce paÿ de mere em aévolte ouveuté euntre Les Lois 
dr naïbomemens- ? Louwque. L'intelligence de4 chodes fan. défawx 
da 00.86€. po commande de n'avoir à antre rufnae quecelu 
de L'abfemrion . Oler am- delà, n'es qu'me pretompihuente 
hémeuité . C'an d'exposer & ajouter L'oueur LE où il n'y amas 
d'abord que £ ‘incompréhension 

Ta amjowrd Nmi La question æ chamge de face. 
On uecomoitra , s1ou$ À 'ebperons du moins, que L'lemenr 
ofsentiel eprimortial V=r de out ecpruihion tmaginai rene 
peoms être autre chose qu'un hqne d'opération opération im 
possible & xéohéer, Hess vrai, tar L'alaëbre avec. L'éfémen 
MMMEUqUe., que-plus que +ont. amtu nons avoné qu. L'ha- 
bivude de considérer em elle , Mais vpétation- pandañtéomem ec 
MW , tancmem définie um , par conééquem-, n'en 











(o?. 
AM ME Convention , nt un non -Dens MA Le néom. ; MAOA aqua ec 
um. 4ero ce que cette définition même NM QU elle son. 

Ur, mme fois acqmibe fa définition de ce qu ily at 
foie, Le domaine de L'incompréhension cebde er noné entrons 
mamides/temens Jams celui des choses possibles ou impossi fl. 
{'inrelliqence, méque fa Ame en échec, weprend'toué 6e6 droits 
car {'imtelliqence aime x Puou en éams dtthioulte qu'nme- 
qmestion cs doluble ow qu elle me L'ess. pas ; Élle comprend 
on ontre que moins d'obje. dur lequel porte Ja queétion_ de 
ra dons de Hautes L gels moné Devrons non aMtendtie À des 
ivualisations ; pPÊus am contraire Les propuetes dom gone 
cx objes denom. som Brentes os. étendnes , piné qromèes Sevowc 
Îes facifites dencolisation . 9e porte que certaines conditions 
simpoédé me espèce, derom ivwpaisibles ,4amdis que Les 
mêmes conditions imvpoisé à mme autue ebpéce cesser om de 
L'ühe. D n'y a rien LE qui répuqne & l'intelligence . Che du. 
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